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�صفر کا د�و�سر�ا ر�خ�صفر کا د�و�سر�ا ر�خ
))The other side of ZeroThe other side of Zero((  

10

�مز�ید ا�و�ر مز�ید ا�عد�ا�د!�مز�ید ا�و�ر مز�ید ا�عد�ا�د!
�یا�د کیجیے کہ ر�یا�ضی �کے مطا�لعے میں سب سے پہلے�جن ا�عد�ا�د کے با�ر�ے میں ہم نے جا�نا تھا و�ہ ا�عد�ا�د 1�، 2�، 3�، 4�،.... تھے�۔

�پھر ہم نے یہ سیکھا کہ ا�و�ر بھی ا�عد�ا�د ہیں!�مثلاً�، ا�یک عد�د  ’0‘  )�صفر( ہے جو کچھ بھی نہیں کی نما�ئند�گی کر�تا ہے�ا�و�ر 1 سے

�پہلے آ�تا ہے�۔ 0  ہند�و�ستا�ن کی تا�ر�یخ میں ا�و�ر ا�ب د�نیا میں بھی بہت ا�ہم ہے�۔ مثلاً د�نیا�بھر میں ہم ہند�و�ستا�نی عد�د�ی نظا�م میں 0 سے

10 ہند�سو�ں کے ا�ستعما�ل سے بڑ�ے یا پھر چھو�ٹے ا�ن  ا�عد�ا�د لکھنا سیکھتے ہیں�، ہم صر�ف  9�تک کے ہند�سو�ں کا ا�ستعما�ل کر�کے 

�ا�عد�ا�د لکھتے ہیں�۔

،� 2
1 ا�عد�ا�د�،  4،3،2،1،0.....�کے د�ر�میا�ن مو�جو�د ہیں�، جیسے�کہ   ا�ن  ا�عد�ا�د کے با�ر�ے میں سیکھا جو  �پھر ہم نے مز�ید 

�۔ ا�نہیں  کسری اعداد )Fractions(�کہتے ہیں�۔ 6
13 �ا�و�ر  2

3

�لیکن کیا ا�و�ر بھی مز�ید ا�عد�ا�د ہیں�؟�ا�چھا ، 0  ا�یک ا�ضا�فی عد�د ہے جس کے با�ر�ے میں ہم پہلے نہیں جا�نتے تھے�، ا�و�ر یہ 1 سے

�پہلے آ�تا ہے ا�و�ر 1�سے کم ہو�تا ہے�۔ کیا ا�یسے مز�ید ا�عد�ا�د ہو�سکتے ہیں جو 0 سے پہلے آ�تے ہیں ا�و�ر 0 سے بھی کم ہیں�؟

 د�و�سر�ے ا�لفا�ظ میں ہم نے عد�د�ی خط د�یکھا�ہے:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

‘ )Ray(�ہے�، ہم نے�ز�با�ن میں پہلے جیو�میٹر�ی کے با�ر�ے میں �حا�لا�ں کہ یہ ا�صل میں صر�ف ا�یک عد�د�ی ’عمودی لکیرر

�سیکھا تھا�؛ یہ عمو�د�ی لکیر 0 سے شر�و�ع ہو�تی ہے ا�و�ر ہمیشہ ا�پنے د�ا�ئیں جا�نب بڑ�ھتی جا�تی ہے�۔ کیا 0 کی با�ئیں جا�نب بھی ا�عد�ا�د مو�جو�د

�ہیں�، جس سے ا�س عد�د�ی عمو�د�ی لکیر کو مکمل کر�کے ا�یک حقیقی عد�د�ی خط بنا�یا جا�سکے�؟

�ا�س با�ب میں ہم یہی جا�ئز�ہ لیں گے!
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�کیا 0 سے کم کو�ئی عد�د ہو�سکتا ہے�؟ کیا آ�پ کسی ا�یسی صو�ر�ت کے با�ر�ے میں سو�چ سکتے ہیں جس میں کسی چیز کی مقد�ا�ر 0 سے 	

�کمہو�؟

10.110.1  بیلا کی تفر�یحی عما�ر�ت  بیلا کی تفر�یحی عما�ر�ت

�بچے بیلا کی آ�ئس کر�یم فیکٹر�ی میں ا�س کی مز�ید�ا�ر آ�ئس کر�یم د�یکھنے ا�و�ر چکھنے کے لیے جمع

ا�سے مز�ید د�لچسپ بنا�نے کے لیے بیلا نے ا�یک کثیر منز�لہ �ہو�تے ہیں�۔ بچو�ں کے لیے 

ا�و�ر ا�سے پر کشش ا�شیا سے بھر د�یا�۔ ا�س نے ا�س عما�ر�ت کا نا�م بیلاکی  �عما�ر�ت خر�ید�ی 

تفریحیی عمارت ر�کھا�۔

�لیکن یہ کو�ئی عا�م عما�ر�ت نہیں تھی!

�غو�ر کر�یں کہ ا�س تفر�یحی عما�ر�ت میں کچھ منز�لیں ز�مین کے نیچے ہیں�۔ آ�پ کو ا�ن منز�لو�ں پر کو�ن کو�ن سی د�و�کا�نیں ملتی ہیں�؟ ز�مینی 

�منز�ل )Ground floor(�پر کیا ہے�؟

ا�و�پر جا�نے کے ا�و�ر نیچے جا�نے کے لیے لفٹ کا ا�ستعما�ل کیا جا�تا ہے�۔ ا�س میں د�و بٹن ہیں ‘+’  ا�و�پر  �منز�لو�ں کے د�ر�میا�ن 

�لیے ا�و�ر ’-‘�نیچے جا�نے کے لیے�۔ کیا آ�پ لفٹ کو د�یکھ سکتے ہیں�؟

�ا�ستقبا�لیہ ہا�ل )Welcome hall( سے آ�ر�ٹ سینٹر جا�نے کے لیے آ�پ کو ’+‘

�کو د�و�با�ر�لا�ز�می د�با�نا ہو�گا�۔

�ہم کہتے ہیں کہ بٹن د�با�نے کا عمل ++�یا 2+�ہے�۔

د�با�نا ہو�گا�۔ جسے لا�ز�می  د�و�با�ر  ’–‘ بٹن کو  آ�پ کو   �د�و�منز�لیں نیچے جا�نے کے لیے 

�ہم --�یا 2- لکھتے ہیں�۔

د�با�ئیں( تو آ�پ با�ر  ا�یک  ا�گر آ�پ ’+‘ بٹن کو  د�با�ئیں )�یعنی   +1 ا�گر آ�پ  �لہٰذ�ا 

با�ر ا�یک  1-�د�با�ئیں )�یعنی’–‘ بٹن کو  ا�گر آ�پ  ا�و�ر  ا�و�پر جا�ئیں گے  �ا�یک منز�ل 

�د�با�ئیں( تو آ�پ ا�یک منز�ل نیچے جا�ئیں گے�۔

�لفٹ بٹن د�بتا ہے ا�و�ر ا�عد�ا�د:
+++�کو 3+ لکھا جا�تا ہے�۔

----�کو 4- لکھا جا�تا ہے�۔

ا�و�پرجا�نے کے لیے کیا د�با�ئیں گے�؟ آ�پ تین منز�لیں �آ�پ چا�ر منز�لیں  	

�نیچے جا�نے کے لیے کیا د�با�ئیں گے�؟
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�تفر�یحی عما�ر�ت میں منز�لو�ں کا شما�ر�تفر�یحی عما�ر�ت میں منز�لو�ں کا شما�ر

�تفر�یحی عما�ر�ت میں د�ا�خلہ ز�مینی سطح کی منز�ل پر ہو�تا ہے جسے ’�ا�ستقبا�لیہ ہا�ل‘ کہا جا�تا ہے�۔ ز�مینی منز�ل سے آ�پ 1+ کو د�با کر

�فو�ڈ�کو�ر�ٹ پہنچ سکتے ہیں ا�و�ر 2+ کو د�با کر آ�ر�ٹ سینٹر پہنچ سکتے ہیں�۔ تو ہم کہہ سکتے ہیں کہ فو�ڈ کو�ر�ٹ منز�ل 1+ پر ہے ا�و�ر آ�ر�ٹ سینٹر

�منز�ل 2+ پر ہے�۔

�ز�مینی منز�ل سے کھلو�نو�ں کی د�و�کا�ن تک پہنچنے کے لیے آ�پ کو 1- د�با�نا ہو�گا�۔ تو کھلو�نو�ں کی د�و�کا�ن منز�ل 1- پر ہے�، ا�سی

�طر�ح ز�مینی منز�ل سے و�یڈ�یو گیمز کی د�و�کا�ن تک پہنچنے کے لیے آ�پ کو 2-�لا�ز�می د�با�نا ہو�گا�۔ کیو�ں کہ و�یڈ�یو گیمز کی د�و�کا�ن منز�ل

2- پر ہے�۔

�ز�مینی منز�ل کو 0 منز�ل کہا جا�تا ہے�، کیا آ�پ سمجھ سکتے ہیں کیو�ں�؟

   تفر�یحی عما�ر�ت میں تما�م منز�لو�ں کو نمبر د�یں�۔

�کیا آ�پ نے تو�جہ د�ی کہ3+�کتا�بو�ں کی د�و�کا�ن کا منز�ل نمبر ہے�، لیکن یہ ا�ن منز�لو�ں کی گنتی بھی

�ہے جو آ�پ3+ د�با کر منتقل ہو�تے ہیں�؟ ا�سی طر�ح3- منز�ل کا نمبر ہے مگر یہ ا�ن منز�لو�ں کی گنتی بھی ہے

�جن پر آ�پ3- د�با�نے کے بعد�نیچے جا�تے ہیں�، یعنی جب آ�پ نے ---�د�با�یا تو تین منز�لیں نیچے گئے�۔

  )Positive number(عد�د عد�دمثبت  مثبت  ہے  ہو�تا  نشا�ن  کا   ‘+’ سا�منے  کے  جس  عد�د  �ا�یسا 

)Negative number(کہلا�تا ہے�۔ ا�یسا عد�د جس کے سا�منے ’-‘ کا نشا�ن ہو�تا ہےمنفی عد�دمنفی عد�د�

�کہلا�تا ہے�۔

�تفر�یحی عما�ر�ت میں ز�مینی منز�ل ، منز�ل’ 0‘ کو بطو�ر حو�ا�لہ یا نقطہ آ�غا�ز کے طو�ر پر ا�ستعما�ل کر�کے نمبر

ا�و�پر جا�نے کے لیے ا�عد�ا�د کے سا�تھ نمبر د�یا گیا ہے�۔  ا�و�پر منز�لو�ں کو مثبت  �د�یا گیا ہے�۔ ز�مین کے 

�لفٹ میں ’+‘�کا بٹن چند مر�تبہ د�با�نا ہو�تا ہے�۔ ز�مین کے نیچے کی منز�لو�ں کو منفی ا�عد�ا�د کے سا�تھ نمبر د�یا

�گیا ہے�۔ نیچے جا�نے کے لیے لفٹ میں ’-‘�کا بٹن چند مر�تبہ د�با�نا ہو�تا ہے�۔

�صفر نہ تو مثبت عد�د ہے نہ ہی منفی عد�د�۔ ہم ا�س کے آ�گے ‘+’ یا ’–‘ کا نشا�ن نہیں لگا�تے ہیں�۔

�حر�کت کا حسا�ب ر�کھنے کے لیے جمع�حر�کت کا حسا�ب ر�کھنے کے لیے جمع

�فو�ڈ کو ر�ٹ سے شر�و�ع کر�یں ا�و�ر لفٹ میں2+ د�با�ئیں�۔ آ�پ کہا�ں پہنچیں گے�؟�–�–�–�–�–�–

�ہم ا�سے ا�یک عبا�ر�ت کے ذ�ر�یعے بیا�ن کر�سکتے ہیں:
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)Target floor( ہد�ف منز�ل= ہد�ف منز�ل =)Movement( حر�کت +�حر�کت�+)Starting floor( ا�بتد�ا�ئی منز�ل�ا�بتد�ا�ئی منز�ل�

منز�ل کی  ہد�ف  آ�پ  طر�ح  ا�س  ہے�۔   +2 و�ہ  ہیں  د�با�تے  کو  بٹن  جس  ا�و�ر  ہے  کو�ر�ٹ(  )�فو�ڈ   +1 منز�ل  �ا�بتد�ا�ئی 

)1 +( + )2 +( = 3 +  )�کتا�بو�ں کی د�و�کا�ن(�پہنچ جا�تے ہیں�۔

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 �آ�پ منز�ل 2+ ےس شر�و�ع کرےت ہیں ا�و�ر لفٹ میں 3- �دےتاب ہیں�۔�آ�پ کہا�ں پہنچیں گے�؟ �ا�س نقل و حرتک کے .

یےلی اکی عبا�ر�ت لکھیے�۔

	2 �ا�ن عبا�روت ں کا جازئ�ہ لیجیے�، )�آ�پ انھیں تفرحییح عما�ر�ت کا حو�اہل د�ے کر ا�ن کو اتدبت�ایئ منز�ل + تکرح کے طو�ر پر سو�چ .

تےسک ہیں�۔(
a.	( + 1) + (+ 4) = _______	 b.	( + 4) + (+ 1) = _______
c.	( + 4) + (–  3) = _______	 d.	( – 1) + (+ 2) = _______
e.	( – 1) + (+ 1) = _______	 f.	      0 + (+ 2) = _________
g.	      0 + (– 2) = _________

	3 مختتلف منزول�ں سے شر�و�ع کرےت ہوئے یہ معلو�م کیجیے کہ منز�ل 5کت پہنچنے کے لیے کتنی حرتک د�راک�ر ہے�۔ مثا�ل کے .

وط�ررپ ارگ میں منز�ل 2+ ےس شر�و�ع کرات ہو�ں تو مجھے 5- کت پہنچنے کے لیے 7- �داناب ہواگ�۔باعب�ر�ت یہ ہے 

(+ 2) + (– 7) = – 5

�ا�س طر�ح کی مز�ید ا�بتد�ا�ئی پو�ز�یشن تلا�ش کیجیے ا�و�ر�منز�ل 5- تک پہنچنے کے لیے�د�ر�کا�ر حر�کت معلو�م کیجیے ا�و�ر عبا�ر�تیں لکھیے�۔

�د�با�ئے گئے بٹنو�ں کو ا�کٹھا کر�نا بھی جمع ہے�د�با�ئے گئے بٹنو�ں کو ا�کٹھا کر�نا بھی جمع ہے

ا�و�ر د�و منز�لیں نیچے جا�نا چا�ہتا تھا�۔ لیکن غلطی سے ا�س نے د�و�با�ر ’+‘ بٹن د�با�د�یا�۔ ا�سے ا�پنی غلطی کا �گُر�میت کھلو�نو�ں کی د�و�کا�ن میں تھا 

ا�و�پر پہنچے گا�۔ ا�و�ر�ا�س نے تیز�ی سے تین با�ر ’-‘ بٹن د�با�یا�۔ گُر�میت کھلو�نو�ں کی د�و�کا�ن سے کتنی منز�لیں نیچے یا  �ا�حسا�س ہو�ا 

�گُر�میت ا�یک منز�ل نیچے جا�ئے گا�۔ ہم بٹن د�با�نے کے جو�ڑ کے نتیجے میں ہو�نے و�ا�لی حر�کت کو بطو�ر عبا�ر�ت د�کھا سکتے ہیں :

(+ 2) + (– 3) = – 1

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

�بٹن د�با�نے کے جو�ڑ کے نتیجے میں ہو�نے و�ا�لی نقل و�حر�کت کے طو�ر�پر ا�ن عبا�ر�تو�ں کی قد�ر معلو�م کیجیے:
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a. 	   (+ 1) + (+ 4) = _____________		     b.	( + 4) + (+ 1) = _____________
c.	   (+ 4) + (–  3) + (– 2) = _______    	   d.	( – 1) + (+ 2) + (– 3)  = _______

�صفر پر و�ا�پسی�صفر پر و�ا�پسی!!

�بسنت بہت جلد�ی میں ز�مینی منز�ل پر تھا ا�و�ر غلطی سے و�ہ 3+�د�با�د�یتا ہے�۔ و�ہ ا�سے ر�د�کر�نے کے

�لیے کیا کر�سکتا ہے تا�کہ و�ہ ز�مینی منز�ل پر ہی ر�ہے�؟ و�ہ ا�سے 3- د�با کر منسو�خ کر سکتا ہے�۔�یعنی

0 = (– 3) +.(+3)

�ہم3- کو3+ کا ا�لٹا یا معکو�س )Inverse(�کہتے ہیں�۔ ا�سی طر�ح3- کا معکو�س3+ ہے�۔

�ا�ب ا�گر بسنت پہلے لفٹ میں4+ د�با�تا ہے�ا�و�ر پھر4- د�با�تا ہے تو و�ہ کہا�ں پہنچے گا�؟

�یہا�ں معکو�س کے تصو�ر کی و�ضا�حت کا ا�یک ا�و�ر طر�یقہ ہے�۔ ا�گر آ�پ منز�ل 4+ پر ہیں ا�و�ر

�آ�پ ا�س کا معکو�س 4- کو د�با�تے ہیں تو آ�پ و�ا�پس صفر�، یعنی ز�مینی منز�ل پر پہنچ جا�ئیں گے! ا�گر

 0  = )+2( د�با�تے ہیں تو آ�پ)2–( +  2+ کو  ا�س کا معکو�س  ا�و�ر  2- پر ہیں  �آ�پ منز�ل 

�د�و�با�ر�ہ ز�مینی منز�ل پر پہنچ جا�ئیں گے!

�ا�ن ا�عد�ا�د کے معکو�س لکھیے: 	
+4, –4, –3, 0, +2, –1

    خطو�ط کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے معکو�سو�ں کو ملا�ئیے�۔

+9

+7

–8

–5

–7

+8

+5

–9

�منز�لو�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز�نہ کر�نا�منز�لو�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز�نہ کر�نا

�کو�ن سب سے نچلی منز�ل پر ہے�؟ 	

	1 جے آ�ر�ٹ سینٹر میں ہے�۔ تو و�ہ منز�ل 2+ رپ ہے�۔.

	2 �سیآین اسپپو�رٹس سینٹر میں ہے تو و�ہ منز�ل–––––رپ ہے�۔.

	3 ّ�و سنیما سینٹر میں ہے تو و�ہ منز�ل–––––رپ ہے�۔.
ن
�بِ�

	4 �امن کھلوےن کی د�واک�ن میں ہے تو و�ہ منز�ل–––––رپ ہے�۔.
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�منز�ل 3+ منز�ل 4+ سے نیچے ہے�۔ لہٰذ�ا 4+ > 3+�لکھتے ہیں�۔ ہم3+ < 4+ بھی لکھتے ہیں�۔

   کیا ہمیں4– > 3�–�لکھنا چا�ہیے یا3– > 4– ؟

�منز�ل 4- منز�ل 3- سے نیچے ہے�۔ لہٰذ�ا4– > 3�–  سے  3– > 4�–  یہ بھی لکھنا د�ر�ست ہے�۔

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 حییحفرتف عما�ر�ت کا اعماستع�ل کرےت ہوئے د�ر�ج ذیل ادع�ا�د کا مو�ا�زہن کیجیے ا�و�ر <ای >ےک ساھت خاون�ں .

وک پُر کیجیے�۔ 

a.	– 2  +5	 b.	 – 5  + 4	 c.	 – 5  – 3
d.	+ 6  – 6	 e.	 0  – 4	 f.	 0  + 4

�غو�ر کیجیے کہ تما�م منفی ا�عد�ا�د و�ا�لی منز�لیں منز�ل 0 سے نیچے ہیں�۔ لہٰذ�ا تما�م منفی ا�عد�ا�د0 سے کم ہیں�۔ تما�م

�مثبت ا�عد�ا�د و�ا�لی منز�لیں�، منز�ل 0 سے ا�و�پر ہیں�۔ لہٰذ�ا تما�م مثبت ا�عد�ا�د 0 سے بڑ�ے ہیں�۔

	2 صوتص	�ر کیجیے کہ تفرحییح عما�ر�ت میں مزدی منزیںلی ہیں�۔ ادع�ا�د کا مو�ا�زہن کیجیے ا�و�ر <ای >ےک ساھت خاون�ں .

وک پُر کیجیے�۔ 
a.	– 10 	 	 – 12		  b.	 + 17 	 	  – 10
c.	    0 	 	 – 20		  d.	  + 9	  	 – 9
e.	– 25	 	 – 7		  f.	 + 15	  	 – 17

	3 	�ارگ د�ایںئی جابن دیےئےگئ بلڈنگ کے خط میں منز�ل A = – 12 نزمن�ل D = – 1 �ا�و�ر فلو�ر .

E = + 1 ےہ�، وت منز�ل  G،�F،�C،� B�ا�و�ر Hےک ادع�ا�د معلو�م کیجیے�۔

	4 	�د�ایںئی جابن د�ی گئیں بلڈنگ کی منزول�ں پر نشا�ن لگایےئی�۔.
a.	– 7	 b.	–  4	 c.	+ 3	 d.	–  10

�صحیح بٹن د�با�نے کے لیے تفر�یق�صحیح بٹن د�با�نے کے لیے تفر�یق

�پچھلی جما�عتو�ں میں ہم نے تفر�یق کا مطلب ’�کم کر�نا‘ سمجھا تھا�۔ مثا�ل کے طو�ر�پر شیلف پر 10 کتا�بیں ہیں�۔ میں شیلف سے چا�ر

�کتا�بیں لے لیتا ہو�ں�۔ شیلف پر�کتنی کتا�بیں با�قی ر�ہ گئیں�؟

0
+1E

F

G

H

D

C

B

A

–1

–12
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6 یا د�س میں سے چا�ر�لے لیتے ہیں تو�چھے  = 4  – 10 ا�ب تلا�ش کر�سکتے ہیں:  ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے جو  �ہم تفر�یق کا 

�کتا�بیں با�قی ر�ہتی ہیں�۔

�آ�پ تفر�یق کے ا�یک ا�و�ر معنی سے بھی و�ا�قف ہو�سکتے ہیں جس کا تعلق مو�ا�ز�نہ یا تعد�ا�د کو مسا�و�ی بنا�نے سے ہے�۔ مثا�ل کے

�طو�ر�پر�، ا�س صو�ر�ت حا�ل پر غو�ر کیجیے:�میر�ے پا�س 10 ر�و�پے ہیں ا�و�ر میر�ی بہن کے پا�س 6 ر�و�پے ہیں�۔

بر�ا�بر پیسے پا�س بھی میر�ے  ا�س کے  تا�کہ  ر�و�پے ملنے چا�ہیے  پو�چھ سکتا ہو�ں: میر�ی بہن کو مز�ید کتنے  سو�ا�ل  �ا�ب میں یہ 

�ہو�جا�ئیں�؟

�ہم ا�سے د�و طر�یقو�ں سے لکھ سکتے ہیں: 10 = ? + 6  یا  ?  = 6 – 10

�یہا�ں ہم ’�گمشد�ہ عد�د کو معلو�م کر�نا‘ ا�و�ر تفر�یق کے د�ر�میا�ن تعلق د�یکھتے ہیں�۔

’�گمشد�ہ عد�د کو معلو�م کر�نا‘ کے معنی میں بنا�نا’�یا  ‘�یکسا�ں  ا�س معنی کو  ،�ہم تفر�یق کے  ا�عد�ا�د کی تفر�یق کے لیے  ا�و�ر منفی  �مثبت 

�ا�ستعما�ل کر�یں گے�۔

�ا�س نظر�یے کی مد�د سے�حل کیجیے:  100–10 ,15–5�، ا�و�ر 74 – 34 کی قد�ر نکا�لیے�۔ 	

�عا م طو�ر پر جب د�و مقد�ا�ر غیر مسا�و�ی ہیں تو تفر�یق ا�س تبد�یلی کو ظا�ہر کر�تی ہے جو ا�ن مقد�ا�ر�و�ں کو مسا�و�ی کر�نے کے لیے ضر�و�ر�ی ہو�تی ہے�۔ تفر�یق

�د�کھا�تی ہے کہ شر�و�عا�تی مقد�ا�ر کو کتنا بد�لنا چا�ہیے جس سے و�ہ ہد�ف مقد�ا�ر تک پہنچ سکے�۔ مختلف منز�ل کی سطحو�ں کے تنا�ظر میں ا�بتد�ا�ئی سطح سے ہد�ف کی

�سطح تک پہنچنے کے لیے کتنی تبد�یلی کی ضر�و�ر�ت ہے�؟ نو�ٹ کیجیے کہ مطلو�بہ تبد�یلی مثبت ہو�سکتی ہے )�ا�ضا�فہ کے لیے( یا منفی )�کمی کے لیے ( ۔

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ

�آ�پ کی شر�و�عا�تی منز�ل آ�ر�ٹ سینٹر ہے ا�و�ر آ�پ کا ہد�ف ا�سپو�ر�ٹ سینٹر کی منز�ل ہے�۔ آ�پ کو کو�ن سا بٹن د�با�نا چا�ہیے�؟

د�با�نا چا�ہیے�۔�ہم تفر�یق کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ا�سے عبا�ر�ت کے 3+ بٹن  ا�و�پر جا�نا ہے�، لہٰذ�ا آ�پ کو  �آ�پ کو تین منز�لیں 

�طو�ر�پر لکھ سکتے ہیں�۔

�ہد�ف منز�ل�– ا�بتد�ا�ئی منز�ل =�د�ر�کا�ر حر�کت�ہد�ف منز�ل�– ا�بتد�ا�ئی منز�ل =�د�ر�کا�ر حر�کت
�مند�ر�جہ با�لا د�ی گئی مثا�ل میں ا�بتد�ا�ئی منز�ل 2+ )�آ�ر�ٹ سینٹر( ا�و�ر ہد�ف منز�ل 5+ ہے�۔ ا�س لیے 5+ سے 2+ تک پہنچنے کے

�لیے 3+ د�با�نا ہو�گا�۔ تو
(+ 5) – (+ 2) = + 3

وضاحت

ا�و�ر تفر�یق کے د�ر�میا�ن تعلق کو یا�د کیجیے�۔5 + ? = 5�کے لیے�، ہم تفر�یق کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے گمشد�ہ عد�د تلا�ش کر�سکتے �جمع 

�ہیں:5 – 3 = 2�۔  تفر�یق کا عمل غا�ئب عد�د کو تلا�ش کر�کے جو�ڑ�نے�جیسا ہے�۔
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�ہم جا�نتے ہیں کہ —

�ا�بتد�ا�ئی منز�ل + د�ر�کا�ر�حر�کت =�ہد�ف منز�ل�ا�بتد�ا�ئی منز�ل + د�ر�کا�ر�حر�کت =�ہد�ف منز�ل
�ا�گر ضر�و�ر�ی حر�کت کو تلا�ش کر�نا ہو�، تو�،

�ا�بتد�ا�ئی منز�ل +�؟  =�ہد�ف منز�ل �ا�بتد�ا�ئی منز�ل +�؟  =�ہد�ف منز�ل 
�لہذ�ا ،

�ہد�ف منز�ل - ا�بتد�ا�ئی منز�ل =  ؟  =�د�ر�کا�ر حر�کت�۔�ہد�ف منز�ل - ا�بتد�ا�ئی منز�ل =  ؟  =�د�ر�کا�ر حر�کت�۔
: ید مثالیںں مز

	a �ارگ ہد�ف منز�ل 1- ےہ ا�و�ر اتدبت�ایئ منز�ل 2- ےہ�، وت آ�پ کو کو�ن سا بٹن داناب چایےہی�؟ .

�آ�پ کو ا�یک منز�ل ا�و�پر جا�نا ہے ا�س لیے آ�پ کو 1+ د�با�نا چا�ہیے�۔

�عبا�ر�ت:   )1+( = )2–( – )1–(

	b �ارگ ہد�ف منز�ل 1- ےہ ا�و�ر اتدبت�ایئ منز�ل 3+ ےہ�، وت آ�پ کو کو�ن سا بٹن داناب چایےہی�؟.

�آ�پ کو چا�ر منز�ل نیچے جا�نے کی ضر�و�ر�ت ہے لہٰذ�ا آ�پ کو 4- بٹن د�با�نا چا�ہیے�۔

�عبا�ر�ت:   )4–( = )3+( – )1–(

	c �ارگ ہد�ف منز�ل 2+ ےہ ا�و�ر اتدبت�ایئ منز�ل 2- ےہ�، وت آ�پ کو کو�ن سا بٹن داناب چایےہی�؟.

�آ�پ کو چا�ر منز�ل ا�و�پر جا�نے کی ضر�و�ر�ت ہے ،�لہٰذ�ا آ�پ کو 4+ بٹن د�با�نا چا�ہیے�۔

�عبا�ر�ت:   )4+( = )2–( – )2+(

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

�ا�ن عبا�ر�تو�ں کو مکمل کیجیے�۔ آ�پ ا�ن کے با�ر�ے میں ا�یسے سو�چ سکتے ہیں کہ ا�بتد�ا�ئی منز�ل سے ہد�ف منز�ل تک پہنچنے کے

�لیے کتنی حر�کت د�ر�کا�ر ہے�۔
a.	( + 1) – (+ 4) = _______ 			   b.	( 0) – (+ 2)    = ________
c.	( + 4) – (+ 1) = _______ 			   d.	( 0) – (– 2)   = ________
e.	( + 4) – (– 3) = _______ 			   f.	( – 4) – (– 3) = ________
g.	( – 1) – (+ 2) = _______ 			   h.	( – 2) – (– 2) = ________
i.	( – 1) – (+1) = _______ 			   j.	( + 3) – (– 3) = ________
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�بڑ�ے ا�عد�ا�د کی جمع ا�و�ر تفر�یق�بڑ�ے ا�عد�ا�د کی جمع ا�و�ر تفر�یق

کھد�ا�ئی میں  چٹا�ن  جہا�ں  ہے  گئی  د�کھا�ئی  کا�ن  ا�یک  میں  �تصو�یر 

�کر�کے معد�نیا�ت)Minerals( نکا�لی جا�تی ہیں�۔ ٹر�ک ز�مینی

�سطح پر ہے لیکن معد�نیا�ت ز�مینی سطح سے ا�و�پر ا�و�ر نیچے د�و�نو�ں جگہ

�مو�جو�د ہیں�۔ یہا�ں ا�یک تیز ر�فتا�ر لفٹ ہے جو لو�گو�ں ا�و�ر معد�نیا�ت

�کو لے کر ا�و�پر نیچے چلتی ہے�۔

سطح ز�مینی  ہے�۔  گیا  کیا  ز�د  نشا�ن  تصو�یر�میں  کو  سطحو�ں  �کچھ 

�کو 0 سے نشا�ن ز�د کیا گیا ہے�۔ ز�مین سے ا�و�پر کی سطحو�ں کو مثبت

�ا�عد�ا�د سے نشا�ن ز�د کیا گیا ہے ا�و�ر ز�مین کے  نیچے کی سطحو�ں کو منفی

�ا�عد�ا�د سے نشا�ن ز�د کیا گیا ہے�۔�عد�د�بتا�تا�ہے کہ یہ ز�مین سے کتنا

�میٹر ا�و�پر یا نیچے ہے�۔

�کا�ن میں با�لکل تفر�یحی عما�ر�ت کی طر�ح:

�ا�بتد�ا�ئی سطح + حر�کت =�ہد�ف سطح�ا�بتد�ا�ئی سطح + حر�کت =�ہد�ف سطح

�مثا�ل کے طو�ر�پر�،

(+ 40) + (+ 60) = + 100		 (– 90) + (– 55) = – 145

�ہد�ف سطح- ا�بتد�ا�ئی سطح=�د�ر�کا�ر�حر�کت�ہد�ف سطح- ا�بتد�ا�ئی سطح=�د�ر�کا�ر�حر�کت

�مثا�ل کے طو�ر�پر

(+ 40) – (– 50) = + 90 		  (– 90) – (+ 40) = – 130

�کتنے منفی ا�عد�ا�د ہیں�؟�کتنے منفی ا�عد�ا�د ہیں�؟

�بیلا کی تفر�یحی عما�ر�ت میں صر�ف چھ منز�لیں ا�و�پر ا�و�ر پا�نچ منز�لیں نیچے تھیں�۔ یعنی عد�د5- سے6+ تک�۔�ا�و�پر کی کا�ن میں ہما�ر�ے پا�س200- 

�سے180+ تک کے ا�عد�ا�د ہیں�۔ لیکن ہم بڑ�ی سے بڑ�ی عما�ر�تو�ں یا کا�ن کے شا�فٹ کا تصو�ر کر�سکتے ہیں�۔ جس طر�ح مثبت عد�د1+�،2+�،

ا�و�پر کی طر�ف بڑ�ھتے جا�تے ہیں ا�سی طر�ح منفی ا�عد�ا�د1-�،2-�،3- ......�بغیر ا�ختتا�م کے نیچے کی طر�ف بڑ�ھتے 3+ ..... بغیر ا�ختتا�م کے 

�جا�تے ہیں�۔ مثبت ا�و�ر منفی ا�عد�ا�د�صفر کے سا�تھ مل کرصحیح ا�عد�ا�دصحیح ا�عد�ا�د )Integers(�کہلا�تے ہیں�۔ یہ0 کے�د�و�نو�ں طر�ف جا�تے ہیں:  
– 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, …
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  معلو�م کیجیے  معلو�م کیجیے

�ا�ن عبا�ر�تو�ں کو مکمل کیجیے�۔

a.	( + 40) + ______ = + 200 	 b.	( + 40) + _______ = – 200
c.	( – 50) + ______ = + 200	 d.	( – 50) + _______ = – 200
e.	( – 200) – (– 40) = _______	 f.	( + 200) – (+ 40) = _______
g.	( – 200) – (+ 40) = _______

�کا�ن کی ر�ا�ہ )Mineshaft( میں حر�کت کو ذ�ہن میں ر�کھتے ہو�ئے ا�پنے جو�ا�با�ت کی جا�نچ کیجیے�۔

�کسی بھی ا�عد�ا�د کی جمع�، تفر�یق ا�و�ر مو�ا�ز�نہ�کسی بھی ا�عد�ا�د کی جمع�، تفر�یق ا�و�ر مو�ا�ز�نہ

ا�و�ر تفر�یق کے لیے ہم ا�س سے بھی بڑ�ی لفٹو�ں کا تصو�ر کر�سکتے ہیں! بلکہ ہم ا�یک ا�یسی لفٹ کا تصو�ر سکتے ا�عد�ا�د کو جمع  �بڑ�ے صحیح 

بس ہو�–�–  کا�ن  یا  عما�ر�ت  کو�ئی  کہ  نہیں  ضر�و�ر�ی  ہے�۔  جا�سکتی  نیچے  ا�و�ر  ا�و�پر  مسلسل  ہو�ئے�،  کر�تے  شر�و�ع  سے  سطح   0 جو  �ہیں 

�ا�یک ’�لا محد�و�د لفٹ‘!

�ہم ا�پنی پسند کے صحیح ا�عد�ا�د کو جمع ا�و�ر تفر�یق کر�نے میں ا�س تخیل کا ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں�۔

�مثلاً�، ہمیں )200-(- 2000+ کی تفر�یق کو ا�نجا�م د�ینا ہے�۔ ہم ا�یک ا�یسی لفٹ تصو�ر کر�سکتے ہیں جس میں ز�مین کے

�ا�و�پر 2000 منز�لیں ا�و�ر ز�مین کے نیچے 200 منز�لیں ہو�ں�۔ یا�د کیجیے کہ�،

�ہد�ف سطح- ا�بتد�ا�ئی سطح =�د�ر�کا�ر حر�کت�ہد�ف سطح- ا�بتد�ا�ئی سطح =�د�ر�کا�ر حر�کت

200- سے شر�و�ع کر�تے ہو�ئے�ہد�ف سطح  2000+ تک جا�نے کے لیے ہمیں 2200+�د�با�نا ہو�گا )�صفر پر پہنچنے کے

 – )–200( = + 2200 2000+( ۔ ا�س لیے�،  2200�تک پہنچنے کے لیے   200+�،�ا�و�ر پھر�ا�س کے بعد�ا�و�پر  �لیے 
)+ 2000(

�غو�ر کیجیے )2000+( + )200+(�بھی 2200+�ہے�۔

    ا�س طر�ح ا�یک منا�سب لفٹ کی ڈ�ر�ا�ئنگ یا تصو�ر کی مد�د سے مند�ر�جہ ذ�یل عبا�ر�تو�ں کو حل کر�نے کی کو�شش کیجیے�۔

a.  – 125 + (– 30)	 b.  + 105 – (– 55)  
c.  + 105 + (+ 55)	 d.  + 80 – (– 150)  
e.  + 80 + (+ 150)	 f.  – 99 – (– 200)  
g.  – 99 + (+ 200)	 h.  + 1500 – (– 1500) 

+1000

+900

+800

+700

+600

+500

+400

+300

+200

+100

100 –

200 –

300 –

400 –

500 –

600 –

700 –

800 –

900 –

1000 –

0
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�ا�و�پر د�ی گئی مثا�ل میں ہم نے د�یکھا�،  2200 += ) 200+( + 2000 += )200–( – 2000+

ا�سی کے مسا�و�ی مثبت عد�د جمع کر�نے کے د�ر ا�صل  ا�لفا�ظ میں ا�یک منفی عد�د کی تفر�یق کر�نا  د�و�سر�ے   

�متر�ا�د�ف ہے�۔ یعنی ہم منفی عد�د کی تفر�یق کو مثبت عد�د کی جمع سے تبد�یل کر سکتے ہیں!

  کیا آ�پ نے ا�و�پر کی د�یگر مشقو�ں میں یہ غو�ر کیا کہ منفی عد�د کی تفر�یق مثبت عد�د کو جمع کر�نے کے

�متر�ا�د�ف تھی�؟

د�لا�تی ہے�؟ کن یا�د  آ�پ کو�کسی عد�د�ی خط کی  ڈ�ا�لیے�۔ کیا یہ  پر�ا�یک نظر  با�لا’�لا محد�و�د لفٹ‘   مند�ر�جہ 

�طر�یقو�ں سے�؟

�عد�د�ی خط پر و�ا�پسی�عد�د�ی خط پر و�ا�پسی

°90�پر گھما�تے ہیں تو یہ ا�سے  ا�گر ہم  و�ہ عد�د�ی خط کی طر�ح تھی�، کیا نہیں�؟ د�ر حقیقت   ، ’�لا محد�و�د لفٹ‘ د�یکھی  �ا�و�پر ہم نے�جو 

�کو عد�د�ی خط میں کیسے �بنیا�د�ی طو�ر پر ا�یک عد�د�ی خط بن جا�تا ہے�۔�مذ�کو�ر�ہ خط ہمیں یہ بھی بتا�تا ہے کہ ا�یک عد�د�ی عمو�د�ی  لکیرر

�مکمل کیا جا�ئے�، ا�س سو�ا�ل کا جو�ا�ب د�یتے ہیں جو ہم نے با�ب کی ا�بتد�ا میں پو�چھا تھا�۔ 0 کے با�ئیں طر�ف منفی ا�عد�ا�د 1-�، 2-�، 3-...

�ہو�تے ہیں�۔

�عا�م طو�ر پر مثبت ا�عد�ا�د پر’ +‘ کی علا�مت ہم نہیں لکھتے ا�و�ر ا�ن ا�عد�ا�د کو ہم 3،2،1..... ہی لکھتے ہیں�۔

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

�لفٹ کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے عد�د�ی خط پر سفر کر�نے کے بجا�ئے ہم صر�ف ا�س پر چلنے کا تصو�ر کر�سکتے ہیں�۔ د�ا�ئیں طر�ف

�مثبت )�آ�گے کی جا�نب( سمت ہے�ا�و�ر با�ئیں طر�ف منفی )�پیچھے کی جا�نب( سمت ہے�۔

2>5�؛ ا�عد�ا�د کے د�ا�ئیں جا�نب ہیں�۔ تو  ا�عد�ا�د�، چھو�ٹے  ا�و�ر بڑ�ے  ا�عد�ا�د کے با�ئیں جا�نب ہیں  ا�عد�ا�د�، بڑ�ے  �ا�ب چھو�ٹے 

3->2�؛�ا�و�ر5->3-�۔

    ا�گر آ�پ 5 سے 9 پر پہنچنا چا�ہتے ہیں تو آ�پ کو عد�د�ی خط پر کتنی د�و ر�جا�نا ہو�گا�؟

1 2 3 4 5 6 7 8 9 100

ضیی   ریاا
ت چیت باا

+ 2000 – (– 200) = + 2000 + (+ 200) = + 2200
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	4 ہی کیا ہیں: .

a.  – 5 + 0   b.  7 + (– 7)   c. – 10 + 20   d. 10 – 20   e. 7 – (– 7) f.  – 8 – (– 10)?

�جمع ا�و�ر تفر�یق کے لیے غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط کا ا�ستعما�ل کر�نا�جمع ا�و�ر تفر�یق کے لیے غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط کا ا�ستعما�ل کر�نا
�جیسے آ�پ ا�و�پر د�یے گئے عد�د�ی خط کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے چھو�ٹے ا�عد�ا�د سے جمع�، تفر�یق ا�و�ر مو�ا�ز�نہ کر�سکتے ہیں�، ا�سی طر�ح آ�پ

�ا�یک ’�لا�محد�و�د عد�د�ی خط )Infinite number line(�یا)Unmarked number line( یا ا�یک ’�غیر�نشا�ن

�ز�د خط‘ کھینچ کر�بڑ�ے ا�عد�ا�د کے سا�تھ بھی ا�یسا کر�سکتے ہیں:

0

ا�عد�ا�د ا�س پر نشا�ن ز�د نہیں ہیں�۔ غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط کو ا�ستعما�ل کر�کے �یہ خط صر�ف صفر کا مقا�م بتا�تا ہے�۔ د�و�سر�ے 

�صحیح ا�عد�ا�د کی جمع ا�و�ر تفر�یق ہما�ر�ے لیے آ�سا�ن ہو�گی�۔ عد�د�ی خط کا پیما�نہ ا�و�ر ا�عد�ا�د کے مقا�م کا�تصو�ر کر�کے آ�پ ا�س کا مظا�ہر�ہ

�کر�سکتے ہیں�۔

�مثلاً�، یہ غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط جمع کے ا�یک مسئلے کا مظا�ہر�ہ کر�تا ہے:? = )60–( + 85

  
+85+25

60 –

0

�پھر�ہم تصو�ر کر�سکتے ہیں کہ: 25 = )60–( + 85

 یہ غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط تفر�یق کا ا�یک مسئلہ د�کھا�تا ہے جسے جمع میں لا پتہ عد�د کے ا�یک مسئلے کے طو�ر�پر بھی لکھا جا سکتا ہے:

? = )250+( – )100�–( یا  100 – = ? + 250

250 +100 – 0

�پھر ہم ا�س مسئلے میں تصو�ر کر�سکتے ہیں کہ:350 –= ؟ 

ا�و�ر ا�عد�ا�د کے سا�تھ جمع  ا�و�ر منفی  د�ما�غ میں مثبت  یا  ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کا�غذ پر  ز�د�ہ عد�د�ی خط کا  �ا�س طر�ح سے�آ�پ غیر نشا�ن 

�تفر�یق کے مسا�ئل ا�نجا�م د�ے سکتے ہیں�۔
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   ا�ن کو مکمل کر�نے کے لیے غیر نشا�ن ز�د�ہ عد�د�ی خط کا ا�ستعما�ل کیجیے�۔
a.	 – 125 + (– 30) = _______
b.	 + 105 –  (– 55) = _______
c.	 + 80 – (– 150) = _______
d.	 – 99 – (– 200) = _______

�تفر�یق کو جمع ا�و�ر جمع کو تفر�یق میں تبد�یل کر�نا�تفر�یق کو جمع ا�و�ر جمع کو تفر�یق میں تبد�یل کر�نا

�یا�د کیجیے�کہ ہد�ف منز�ل  –  ا�بتد�ا�ئی منز�ل  �کہ ہد�ف منز�ل  –  ا�بتد�ا�ئی منز�ل  = د�ر�کا�ر حر�کت= د�ر�کا�ر حر�کت

�یا�یا

�ہد�ف منز�ل =�ا�بتد�ا�ئی منز�ل + د�ر�کا�ر حر�کت�ہد�ف منز�ل =�ا�بتد�ا�ئی منز�ل + د�ر�کا�ر حر�کت

�ا�گر ہم2�سے شر�و�ع کر�تے ہیں ا�و�ر3- پر پہنچنا چا�ہتے ہیں تو د�ر�کا�ر حر�کت کیا ہے�؟

جا�نب( کی  5�پیچھے  )�یعنی  ہے  د�ر�کا�ر  حر�کت  کی   –�5 ہمیں  کہ  ہیں  د�یکھتے  ہم  ہو�ئے�،  د�یکھتے  کو  خط  عد�د�ی  طر�یقہ:   طر�یقہ: �پہلا  �پہلا 

5�–�ہے�۔ حر�کت د�ر�کا�ر  لہٰذ�ا  �لیے5– =2–3–�ہے�۔  �ا�س 

�د�و�سر�ا طر�یقہ:  �د�و�سر�ا طر�یقہ:  2�سے3�–  تککے سفر کو د�و حصو�ں میں تقسیم کیجیے�۔
a�۔2 سے0�تک کی حر�کت0 – 2 =2– �ہے�۔

b�۔0 سے3- تک کی حر�کت 0 – )3–( =3–�ہے�۔

کُُل حر�کت د�و نو ں حر�کتو�ں کی جمع ہے 3–+)2–( =5–

�ا�ن د�و ر�نگین عبا�ر�تو�ں کو د�یکھیے�۔ د�و�سر�ے طر�یقے میں کو�ئی تفر�یق نہیں ہے!

�ا�س طر�ح�، ہم ہمیشہ تفر�یق کو جمع میں تبد�یل کر�سکتے ہیں�۔جس عد�د�کی تفر�یق کی جا�ر�ہی ہے ا�سے ا�س کے معکو�س سے تبد�یل کیاجس عد�د�کی تفر�یق کی جا�ر�ہی ہے ا�سے ا�س کے معکو�س سے تبد�یل کیا

�جا�سکتا ہے ا�و�ر پھر جمع کیا جا�سکتا ہے�۔�جا�سکتا ہے ا�و�ر پھر جمع کیا جا�سکتا ہے�۔

�ا�سی طر�ح�، جس عد�د�کی جمع کی جا�ر�ہی ہے ا�سے ا�س کے معکو�س سے تبد�یل کیا جا�سکتا ہے ا�و�ر پھر تفر�یق کی جا�سکتی ہے�ا�سی طر�ح�، جس عد�د�کی جمع کی جا�ر�ہی ہے ا�سے ا�س کے معکو�س سے تبد�یل کیا جا�سکتا ہے ا�و�ر پھر تفر�یق کی جا�سکتی ہے�۔ ا�س

�طر�ح سے ہم ہمیشہ جمع کو تفر�یق میں بھی تبد�یل کر�سکتے ہیں�۔

�مثا�لیں �—�مثا�لیں �—

a.	( + 7) – (+ 5) = (+ 7) + (– 5)
b.	( – 3) – (+ 8) = (– 3) + (– 8)
c.	( + 8) – (– 2) = (+ 8) + (+ 2)
d.	( + 6) – (– 9) = (+ 6) + (+ 9)

– 3 0 2

– 5
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10.210.2  ٹو�کن ما�ڈ�ل  ٹو�کن ما�ڈ�ل

�جمع کے لیے ٹو�کن کا ا�ستعما�ل کر�نا�جمع کے لیے ٹو�کن کا ا�ستعما�ل کر�نا

�بیلا کی تفر�یحی عما�ر�ت میں لفٹ چلا�نے و�ا�لا اُ�کتا گیا ہے�۔ ا�پنی تفر�یح کے لیے و�ہ ا�یک ڈ�بہ ر�کھتا ہے جس میں بہت سا�ر�ے مثبت

)�سر�خ( ا�و�ر منفی )�سیا�ہ( ٹو�کن ہو�تے ہیں�۔ ہر با�ر جب و�ہ ’+‘�کا بٹن د�با�تا ہے تو و�ہ ڈ�بے سے ا�یک مثبت ٹو�کن نکا�لتا ہے ا�و�ر ا�سے

�ا�پنی جیب میں ڈ�ا�ل د�یتا ہے�۔ ا�سی طر�ح ہر با�ر جب و�ہ ’-‘�کا بٹن د�با�تا ہے تو ا�یک منفی ٹو�کن نکا�لتا ہے ا�و�ر ا�سے ا�پنی جیب میں ڈ�ا�ل

�د�یتا ہے�۔

�و�ہ خا�لی جیب کے سا�تھ ز�مینی منز�ل )�منز�ل0(�سے شر�و�ع کر�تا ہے�۔ ا�یک گھنٹے کے بعد ا�س نے ا�پنی جیب د�یکھی تو ا�سے

�پا�نچ مثبت ا�و�ر تین منفی ٹو�کن ملے�۔ و�ہ ا�ب کس منز�ل پر ہے�؟

�ا�س نے‘+’ کو ضر�و�ر 5 مر�تبہ ا�و�ر ’-‘ کو 3 مر�تبہ د�با�یا ہو�گا�۔2+= )3–(+)+ 5(�تو�، ا�ب  و�ہ منز�ل 2+ پر ہے�۔

 یہا�ں شما�ر کر�نے کا ا�یک ا�و�ر طر�یقہ ہے�۔

ا�و�ر ا�یک منفی ٹو�کن ا�یک د�و�سر�ے کو منسو�خ کر د�یتے ہیں کیو�ں کہ ا�س جو�ڑ�ے کی مجمو�عی قد�ر صفر ہے�۔ �ا�یک مثبت ٹو�کن 

�ا�س کی جیب میں ا�ن د�و ٹو�کنو�ں کا مطلب یہ ہے کہ ا�س نے با�لتر�تیب ا�یک مر�تبہ ‘+’ ا�و�ر ا�یک مر�تبہ ’–‘ د�با�یا جو ا�یک د�و�سر�ے

ا�و�ر ا�یک منفی ٹو�کن ’�صفر کا جو�ڑ�ا‘ بنا�تے ہیں�۔ جب آ�پ سا�ر�ے صفر جو�ڑ�ے �کو منسو�خ کر�تے ہیں�۔ ہم کہتے ہیں کہ ا�یک مثبت 

�ہٹا�تے ہیں تو آ�پ کے پا�س د�و مثبت ٹو�کن ر�ہ جا�تے ہیں�۔ ا�س لیے�،2+= )3–(+)+ 5(

�ہم ٹو�کنو�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئےا�س طر�ح کی کو�ئی بھی جمع ا�نجا�م د�ے سکتے ہیں�۔

�مثا�ل  —�مثا�ل  — 5+ ا�و�ر8- کو جمع کیجیے�۔
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�تصو�یر�کی مد�د سے ہم د�یکھتے ہیں کہ ہم 5 صفر جو�ڑ�ے ہٹا�سکتے ہیں ا�و�ر پھر ہما�ر�ے پا�س 3-�شکلیں با�قی ر�ہ جا�تی ہیں�۔ ا�س لیے�،

(+ 5) + (– 8) = – 3

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1  نکوٹ کو اعماستع�ل کرےت ہوئے جمع کو مکمل کیجیے�۔.
	 a.	( + 6) + (+ 4)	 b.	( – 3) + (– 2)
	 c.	( + 5) + (– 7)	 d.	( – 2) + (+ 6)

	2 و�اال کس . ندمن�رہج ذیل د�و ٹونوکن�ں کے سیٹو�ں میں صفر کے جو�ڑ�و�ں کو منسو�خ کیجیے�۔ ہر صو�ر�ت حا�ل میں لفٹ چلاےن 

نزمن�ل پر ہے�؟ رہ صو�ر�ت حا�ل کے متعلقہ جمع کی عبا�ر�ت کیا ہے�؟

a.  b.  

�تفر�یق کے لیے ٹو�کنو�ں کا ا�ستعما�ل�تفر�یق کے لیے ٹو�کنو�ں کا ا�ستعما�ل

�ہم نے د�یکھا ہے کہ مثبت ا�و�ر منفی ٹو�کنو�ں کے سا�تھ صحیح ا�عد�ا�د کی جمع کو کیسے ا�نجا�م د�یا جا�سکتا ہے�۔ ہم ٹو�کنو�ں کا ا�ستعما�ل کر�کے تفر�یق

�بھی کر�سکتے ہیں!

�مثا�ل: �مثا�ل:  آ�ئیے�ہم تفر�یق کر�تے ہیں:

(+5) – (+4)

�یہ کر�نا آ�سا�ن ہے ۔�نتیجہ د�یکھنے کے لیے5 مثبت میں سے 4 مثبت نکا�ل لیجیے�۔

�مثا�ل: �مثا�ل:  آ�ئیے�ہم تفر�یق کر�تے ہیں:

(–7) – (–5)

�کیا )5-( - )7-( ا�و�ر )5+( +)7-( یکسا�ں ہیں�؟

�مثا�ل:  �مثا�ل:  آ�ئیے ہم تفر�یق کر�تے ہیں: )6+(-)5+(

5 مثبت لیجیے�۔

�لیکن 6 مثبت نکا�لنے کے لیے ٹو�کن کا�فی نہیں ہیں!

(+ 5) – (+ 4) = + 1

(–7) – (–5) = –2
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�ا�س مسئلے کے حل کے لیے ہم مز�ید ا�یک صفر جو�ڑ�ے )�ا�یک مثبت ا�و�ر ا�یک منفی( کو شا�مل کر�سکتے ہیں�،�یہ جا�نتے ہو�ئے کہ ا�س
�سے ٹو�کنو�ں کے سیٹ کی قد�ر میں کو�ئی تبد�یلی نہیں آ�تی ہے�۔

�ا�ب ہم 6 مثبت نکا�ل سکتے ہیں!
 د�یکھیے کیا با�قی ر�ہ گیا :

�ہما�ر�ا نتیجہ یہ ہے 1– =)6+( – )+5(

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 نوکنوٹ�ں کا اعماستع�ل کرےت ہوئے مند�رہج ذیل میں دیے گئے فر�ق کا اند�ا�ز�ہ لگایےئی�۔ جاچن کیجیے کہ کیا د�ورس�ے طرقویق�ں .

ےس آ�پ کو�ویہ نتیجہ حالص ہوات ہے جو  �ا�ب آ�پ جاتےنت ہیں:
a.	( + 10) – (+ 7)	 b.	( – 8) – (– 4)	 c.	( – 9) – (– 4)
d.	( + 9) – (+ 12)	 e.	( – 5) – (– 7)	 f.	( – 2) – (– 6)

	2 قیفرتف مکمل کیجیے:.
a.	( – 5) – (– 7)	 b.	( + 10) – (+ 13)	 c.	( – 7) – (– 9)
d.	( + 3) – (+ 8)	 e.	( – 2) – (– 7)	 f.	( + 3) – (+ 15) 

�مثا�ل:�مثا�ل: )6–(  × –  )4+(

4�مثبت سے شر�و�ع کیجیے�۔

�ہمیں ا�ن میں سے 6 منفی نکا�لنے ہیں�۔ لیکن یہا�ں مو�جو�د منفی کا�فی نہیں ہیں�۔

�یہ کو�ئی مسئلہ نہیں ہے�۔ ہم کچھ صفر جو�ڑ�و�ں کو شا�مل کر�تے ہیں کیو�ں کہ ا�س سے ٹو�کنو�ں کے سیٹ کی قد�ر میں کو�ئی تبد�یلی نہیں آ�تی�۔

�لیکن کتنے صفر جو�ڑ�ے�؟ ہمیں 6 منفی لینا ہے لہٰذ�ا ہمیں 6 صفر جو�ڑ�و�ں کی ضر�و�ر�ت ہے:

�ہم نے 6 صفر جو�ڑ�ے�لیے:

�ا�ب ہم6 منفی نکا�ل سکتے ہیں:

�ا�س لیے10 += )6–(– 4 +
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      معلو�م �کیجیےمعلو�م �کیجیے

	1 1�۔ تفرقی کرےن کی کوشش کیجیے: )5+( - 3-.

�آ�پ کو کتنے صفر جو�ڑ�ے شا�مل کر�نے ہو�ں گے�؟ نتیجہ کیا ہے�؟

	2 نوکنوٹ�ں کا اعماستع�ل کرےت ہوئے تفرقی کی قد�ر نکایےلی:.
a.	( – 3) – (+ 10)	 b.	( + 8) – (– 7)	 c.	( – 5) – (+ 9)
d.	( – 9) – (+ 10)	 e.	( + 6) – (– 4)	 f.	( – 2) – (+ 7)

10.310.3  د�و�سر�ے مقا�ما�ت پر صحیح ا�عد�ا�د  د�و�سر�ے مقا�ما�ت پر صحیح ا�عد�ا�د  

�کما�ئی ا�و�ر خر�چ�کما�ئی ا�و�ر خر�چ
�فر�ض کیجیے کہ آ�پ نے�ا�پنے مقا�می بینک میں 100 ر�و�پیو�ں کے سا�تھ ا�یک کھا�تا کھو�لا جو آ�پ پچھلے ا�یک مہینے سے بچا ر�ہے تھے�۔

�ا�س لیے آ�پ کا بینک بیلنس 100 ر�و�پے سے شر�و�ع ہو�تا ہے�۔

ا�و�ر ا�سے ا�پنے کھا�تے میں جمع کر�ا�تے ہیں�۔ یہ آ�پ کے بینک 60 ر�و�پے�کما�تے ہیں  �پھر ا�گلے د�ن آ�پ ا�پنی نو�کر�ی سے 

�پا�س بک )Passbook(�میں کما�ئی )Credit(  کے طو�ر پر د�کھا�یا جا�تا ہے�۔

   آ�پ کے بینک کے کھا�تے کی نئی ر�قم کتنی ہے _�_�_�_�۔

�ا�گلے د�ن آ�پ ا�پنے بینک کھا�تے سے 30 ر�و�پے کا بجلی کا بل ا�د�ا کر�تے ہیں�۔ یہ آ�پ کے بینک کے پا�س بک میں خر�چ

)Debit( کے طو�ر پر د�کھا�یا جا�تا ہے�۔

   �ا�ب آ�پ کے بینک کھا�تے میں کتنی ر�قم ہو�گی�؟�–�–�–
�ا�گلے د�ن آ�پ ا�پنے کا�ر�و�با�ر کے لیے150 ر�و�پے�کی ا�یک بڑ�ی خر�ید�ا�ر�ی کر�تے ہیں�۔ پھر یہ خر�چ کے طو�ر پر د�کھا�یا جا�تا ہے�۔

   ا�ب آ�پ کے بینک کھا�تے میں کتنی ر�قم ہے�؟�_�_�_�_�_�_�_

�کیا یہ ممکن ہے�؟

�ہا�ں ،�کچھ بینک آ�پ کے بینک کھا�تے کو و�قتی طو�ر پر منفی ہو�نے کی ا�جا�ز�ت د�یتے ہیں! کچھ بینک آ�پ سے ا�یک ا�ضا�فی ر�قم بھی

�لیتے ہیں ا�گر آ�پ کے بینک کھا�تے میں منفی ر�قم ہو�جا�تا ہے‘ سو�د’ یا ’�فیس ‘�کی شکل میں�۔

�آ�پ کے�گذ�شتہ ر�و�ز کی حکمت عملی کے تحت کی گئی بڑ�ی خر�ید�ا�ر�ی آ�پ کو ا�گلے د�ن کا�ر�و�با�ر میں 200 ر�و�پے�کما�نے کا مو�قع

�فر�ا�ہم کر�تی ہے�۔
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   ا�ب آ�پ کی ر�قم کتنی ہے�؟�–�–�–�–

�آ�پ ا�پنی ’�کما�ئی‘ کو مثبت ا�عد�ا�د ا�و�ر ’�خر�چ‘ کو منفی ا�عد�ا�د کی شکل میں سو�چ سکتے ہیں�۔ آ�پ کی کما�ئی )�مثبت ا�عد�ا�د( ا�و�ر خر�چ )�منفی

�ا�عد�ا�د( ملا کر آ�پ کے بینک کے کھا�تے�کی کل ر�قم ہو�گی�۔ یہ مثبت یا منفی ہو�سکتی ہے!

�عا�م طو�ر پر بہتر ہے کہ آ�پ ا�پنے کھا�تے میں مثبت ر�قم ر�کھنے کی کو�شش کیجیے!

  معلو�م کیجیے  معلو�م کیجیے

 50 ا�و�ر  ر�و�پے   40  ، 30 ر�و�پے  ا�و�ر پھر کما�ئی  ر�و�پیو�ں سے کی   ’0‘ �ما�ن لیجیے�کہ آ�پ نے بینک کھا�تے کی شر�و�عا�ت  	.1 	

�ر�و�پے ہو�ئی ا�و�ر خر�چ 40�ر�و�پے�، 50�ر�و�پے ا�و�ر 60�ر�و�پے ہو�ا�۔ ا�ب آ�پ کے بینک کھا�تے میں کل ر�قم کیا ہے�؟

�ما�ن لیجیے کہ آ�پ نے بینک کھا�تے کی شر�و�عا�ت ’0‘ ر�و�پیو�ں سے کی ا�و�ر پھر آ�پ کا خر�چ 64،32،16،8،4،2،1  	.2 	

�ا�و�ر 128�ر�و�پے ہو�ا ا�و�ر بس ا�یک کما�ئی 256 ر�و�پے کی ہو�ئی�۔ ا�ب آ�پ کے بینک کھا�تے میں کتنی ر�قم ہے�؟

�کیو�ں عا�م طو�ر پر بینک کھا�تے میں مثبت ر�قم ر�کھنا بہتر ہو�تا ہے�؟ و�ہ کو�ن سے حا�لا�ت ہو�ں گے جب بینک کھا�تے میں 	.3 	

�و�قتی طو�ر پر منفی ر�قم ہو�نا کا�ر آ�مد ہو�گی�؟

�جیسا کہ آ�پ د�یکھ سکتے ہیں کہ صفر کے سا�تھ منفی ا�و�ر مثبت ا�عد�ا�د بینکنگ ا�و�ر ا�کا�ؤ�نٹنگ کی د�نیا میں بے حد کا�ر آ�مد ہیں�۔

))Geographical cross sectionGeographical cross section((جغر�ا�فیا�ئی کر�ا�س سیکشن�جغر�ا�فیا�ئی کر�ا�س سیکشن�

�ہم ’�سطح سمند�ر�ی‘�سے جغر�ا�فیا�ئی خصو�صیا�ت جیسے پہا�ڑ�و�ں�، سطح مر�تفع )Plateaus( ا�و�ر صحر�ا�ؤ�ں کی ا�و�نچا�ئی کی پیما�ئش کر�تے

�ہیں�۔ سمند�ر�ی سطح پر ا�و�نچا�ئی 0 میٹر�ہو�تی ہے�۔ سمند�ر�ی سطح سے ا�و�پر کی ا�و�نچا�ئی کو مثبت ا�عد�ا�د سے ظا�ہر کیا جا�تا ہے ا�و�ر سمند�ر�ی سطح

�سے نیچے کی ا�و�نچا�ئی کو منفی ا�عد�ا�د سے ظا�ہر�کیا جا�تا ہے�۔

  معلو�م کیجیے  معلو�م کیجیے

	1 غرجغ�ایئیافی کر ا�س سیکشن کو دھتےیکھ ہوئے متعلقہ ا�وئیچانچیو�ں کو خاون�ں میں بھریے�۔.

     a.    b.      c.    d.   

    e.     f.     g.   
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ا�یسا ہے جیسے ز�مین کے کسی مقا�م پر�عمو�د�ی طو�ر پر ا�یک چھ�یے�کہ جغر�ا�فیا�ئی کر�ا�س سیکشن کیا ہے�۔ یہ 
�
�ا�س صفحے پر د�ی گئی شکل کو د�کھا�کر پو

کی گہر�ا�ئیو�ں  ا�و�ر  ا�و�نچا�ئیو�ں  میں  جغر�ا�فیہ  گا�۔  جا�ئے  د�یکھا   )Side view( سے  پہلو  کسی  ا�سے  جیسے  ہے  ا�یسا  یہ  جا�ئے�۔  لیا  نکا�ل  �ٹکڑ�ا 

�پیما�ئش کے لیے ’�سمند�ر�ی سطح‘ کے تصو�ر پر�با�ت کیجیے�۔

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ

	2 غرجغ�ایئیافی کر�ا�س سیکشن میں سب سے ا�وچانچ نقطہ کو�ن سا ہے�؟بس سے نیچا نقطہ کو�ن سا ہے�؟.

	3 یاکی آ�پ G.....B،�A�، نقطو�ں کو ا�ن کی ا�وئیچانچیو�ں کے مطابق گھٹتی ہویئ تریبتی میں لکھ سکتے ہیں�؟ یاکی آ�پ ا�ن .

نقطو�ں کو ا�ن کی ا�وئیچانچیو�ں کے مطابق بڑتیھت ہویئ تریبتی میں لکھ سکتے ہیں�؟

	4 �زینمی پر سمند�ر�ی سطح سے ا�ورپ سب سے ا�وچانچ مقا�م کو�ن سا ہے�؟ �ا�س کی ا�ویئچانچ کیا ہے�؟.

	5 ندسم�ر�ی سطح کے لحا�ظ سے زینمی یا سمند�ر�ی سطح پر سب سے نیچا مقا�م کو�ن سا ہے�؟ �ا�س کی ا�ویئچانچ کیا ہے�؟ )ہی ا�ویئچانچ .

فیمن ہوین چایےہی(�۔

))TemperatureTemperature((ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت�د�ر�ج �د�ر�ج
�گر�می کے مو�سم کے د�و�ر�ا�ن آ�پ نے خبر�و�ں میں سنا ہو�گا کہ’�گر�می کی لہر‘ )Heat wave( ہے�۔ آ�پ کے خیا�ل میں ا�س
ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت ز�یا�د�ہ ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت کیا ہو�گا�جب آ�پ کو بہت گر�می محسو�س ہو�تی ہے�؟ سر�د�ی کے مو�سم میں ہما�ر�ے پا�س د�ر�ج �و�قت د�ر�ج

�ٹھنڈ�ا یا سر�د ہو�تا ہے�۔
ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت ا�و�ر سر�د�یو�ں میں سب سے کم د�ر�جہ�ٔ �حر�ا�ر�ت کیا �آ�پ کے علا�قے میں پچھلے سا�ل گر�میو�ں میں سب سے ز�یا�د�ہ د�ر�ج

�تھا�؟ پتہ لگا�ئیے�۔

ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔ ا�کا�ئی کے طو�ر پر  حر�ا�ر�ت کی پیما�ئش کر�تے ہیں تو ہم س�یلس�یس)C°( کو پیما�ئش کی  ۂ�ٔ  د�ر�ج �جب ہم 

ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت د�کھا ر�ہے ہیں�۔ �مند�ر�جہ ذ�یل تھر�ما�میٹر )Thermometers(    ا�و�ر C°15 د�ر�ج

�میٹر ا�و�نچا�ئی

�سمند�ر�ی سطح
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   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

ا�یسی کچھ  میں  ہند�و�ستا�ن  کہ  ہے  معلو�م  کو  آ�پ  �کیا  	.1	      

جا�سکتا C°0�سے�نیچے  حر�ا�ر�ت  ۂ�ٔ  د�ر�ج جہا�ں  ہیں  �جگہیں 

ۂ�ٔ د�ر�ج �ہے�۔�ہند�و�ستا�ن میں  ا�یسی جگہیں تلا�ش کیجیے جہا�ں 
میں جگہو�ں  ا�ن  ہے�۔  جا�تا  نیچے  C°0�سے  کبھی  �حر�ا�ر�ت 
ا�تنی ٹھنڈ ہو�تی ہے جب کہ و�ہا�ں کیو�ں  �کیا یکسا�نیت ہے�؟ 

�د�و�سر�ے مقا�ما�ت میں نہیں ہو�تی�۔
ہو�جا�تا ٹھنڈ�ا  بہت  میں  )Leh(�سر�د�یو�ں  لہہ  کا  �لد�ا�خ  	.2	      
سے د�ن  میں  لہہ  د�ن  ا�یک  کے  مہینے  کے  �ہے�۔�نو�مبر 
پیما�ئش کی  حر�ا�ر�ت  ۂ�ٔ  د�ر�ج میں  و�قفو�ں  کچھ  کے  تک  �ر�ا�ت 

ۂ�ٔ حر�ا�ر�ت کو د�ن �د�ر�ج ذ�یل جد�و�ل میں د�یا گیا ہے�۔ د�ر�ج
�ا�و�ر ر�ا�ت کے صحیح و�قت کے سا�تھ ملا�ئیے�۔

�و�قت�و�قت�ٹمپر�یچر�ٹمپر�یچر

14°C02:00 a.m.

8°C11:00 p.m.

–2°C02:00 p.m.

–4°C11:00 a.m.

ا�و�ر�بتا�یئے کہ یہ کس طر�ح د�ر�جہ�ٔ �حر�ا�ر�ت کو نا�پنے کے لیے ا�ستعما�ل ہو�تے ہیں�۔ کلا�س میں ا�یک تجر�بہ �تھر�ما میٹر کے با�ر�ے میں با�ت کیجیے 
ٔ ٔ�حر�ا�ر�ت  نا�پیے�۔ بچو�ں کو ا�و�ر ٹھنڈ�ے پا�نی کا د�ر�جہ ا�و�ر�گر�م پا�نی  �گا�ہ کے تھر�ما میٹر )Laboratory thermometer(�کو�لا�ئیے 
�د�کھا�ئیے کہ تھر�ما�میٹر میںC°0�سے نیچے نشا�ن ہو�تے ہیں�۔ ا�س کے با�ر�ے میں با�ت کیجیے کہC°0�کیا ظا�ہر کر�تا ہے ، یعنی پا�نی کا نقطۂ ا�نجما�د�۔

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ

10.410.4 صحیح ا�عد�ا�د کے سا�تھ جستجو صحیح ا�عد�ا�د کے سا�تھ جستجو

 بیچ سے خا�لی کسی صحیح عد�د کا گر�ڈ بیچ سے خا�لی کسی صحیح عد�د کا گر�ڈ

4 – 1 – 3

– 3 1

– 1 – 1 2

5 – 3 – 5

0 – 5

– 8 – 2 7

0

10

–10
–20

20
30
40
50
60
70
80
90

˚C100

0

10

–10
–20

20
30
40
50
60
70
80
90

˚C100
ضیی  ریاا

ت چیت باا
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�ا�ن د�و گر�ڈ�و�ں کے با�ر�ے میں کچھ خا�ص با�ت ہے�۔ آ�یئے د�ر�یا�فت کر�یں کہ و�ہ کیا ہے�۔

5 + (– 3) + (– 5)  = ____

(– 8) + (– 2) +   7     = ____

5 +    0    + (– 8)  = ____

(– 5) + (– 5)  +   7     = ____

4 + (– 1) + (– 3)  = 0

(– 1) + (– 1) +   2     = 0

4 + (– 3) + (– 1)  = 0

(– 3) +   1    +   2    = 0

�ا�و�پر کی قطا�ر

�نیچے کی قطا�ر

�با�یا�ں کا�لم

�د�ا�یا ں کا�لم

ہر کا�لمو�ں میں سے  د�و�نو�ں  ا�و�ر  قطا�ر(  و�ا�لی  ا�و�ر نیچے  قطا�ر  و�ا�لی  )�ا�و�پر  ا�عد�ا�د  ا�یک کے  ہر  قطا�ر�و�ں میں سے  د�و  �ہر گر�ڈ میں 

’�با�ر�ڈ�ر کا حا�صل ا�س جمع کو  (�جو�ڑ کر یکسا�ں عد�د د�یتے ہیں�۔ ہم  د�ا�یا�ں کا�لم  ا�و�ر سب سے  با�یا�ں کا�لم  ا�عد�ا�د )�سب سے  �کا�لم کے 

�جمع�،)Border sum( کہہ سکتے ہیں�۔ پہلے گر�ڈ کے با�ر�ڈ�ر کا حا�صل جمع ’0‘ ہے�۔

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 �ا�ورپ دیے گئے د�ورس�ے گر�ڈ کو حل کیجیے ا�و�ر با�ر�ڈ�ر کا حالص جمع معلو�م کیجیے�۔.

	2 رگ�ڈ کو مکمل کیجیے ا�و�ر با�ر�ڈ�ر کا مطلوہب حالص جمع بنایےئی: .

– 10

– 5

9

6 8

– 5

– 2

7

– 5

�با�ر�ڈ�ر کا حا�صل جمع 4+ �با�ر�ڈ�ر کا حا�صل جمع 2- �با�ر�ڈ�ر کا حا�صل جمع 4-

	3 اب�ر�ڈ�ر کا حالص جمع 4- ےننابن کے لیے ا�ورپ دیے گئے گر�ڈ کو بھرےن کے لیے اکی سے زای�د�ہ طرقےیق معلو�م کیجیے�۔ .

	4 وک�ن سے د�ورس�ےرگ�ڈ کو متعد�د طرقویق�ں سے بھر�ا جاتاسک ہے�؟ یاکی وہج ہوتیسک ہے�؟.

	5 �اکی با�ر�ڈ�ر صحیح ادع�ا�د مربع پہیلی بنایےئی ا�و�ر انےپن ہم جماتوعت�ں کو چیلنج کیجیے�۔ .

 ا�عد�ا�د کا شا�ند�ا�ر گر�ڈ! ا�عد�ا�د کا شا�ند�ا�ر گر�ڈ!
�ذ�یل میں ا�یک گر�ڈ ہے جس میں کچھ ا�عد�ا�د مو�جو�د ہیں�۔�د�یے گئے ا�قد�ا�ما�ت پر ا�س و�قت تک عمل کیجیے جب تک کہ گر�ڈ میں کو�ئی عد�د

�با�قی نہ ر�ہے�۔
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3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

�منتخب کر�د�ہ عد�د کی قطا�ر ا�و�ر کا�لم کو نشا�ن لگا�ئیے�۔

�کسی بھی عد�د پر د�ا�ئر�ہ بنا�ئیے�۔

�کسی بھی غیر نشا�ن شد�ہ عد�د پر د�ا�ئر�ہ بنا�ئیے�۔

 جب کو�ئی عد�د�بغیر نشا�ن کے نہ ہو�، ر�ک جا�ئیے�۔ د�ا�ئر�ے و�ا�لے ا�عد�ا�د کو جمع کیجیے�۔

�ذ�یل کی مثا�ل میں د�ا�ئر�ے و�ا�لے ا�عد�ا�د 1-�،7،9-�،2-  ہیں�۔ ا�گر آ�پ ا�نہیں جو�ڑ�تے ہیں تو آ�پ کو 1- حا�صل ہو�تا ہے�۔

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 –  2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 نئئے سر�ے سے کوشش کیجیے�، �ا�س با�ر مختلف ادع�ا�د کا انتخا�ب کیجیے�۔ آ�پ کا حالص جمع کیا ہے�؟ یاکی یہ پہلی مربہتب سے .

مختتلف ہے�؟ چھکچ ا�و�ر مربہتب آ�زیےئیام!

ھ�یل�یے�۔�آ�پ کو کیا�جو�ا�ب ملا�؟
ک
�نیچے د�یے گئے گر�ڈ�و�ں کے سا�تھ یکسا�ں کھیل  	.2 	

7 10 13 16

– 2 1 4 7

– 11 – 8 – 5 – 2

– 20 – 7 – 14 – 11

– 11 – 10 – 9 – 8

– 7 – 6 – 5 – 4

– 3 – 2 – 1 0

1 2 3 4

�ا�ن گر�ڈ و�ں کے با�ر�ے میں کیا خا�ص با�ت ہو�سکتی ہے�؟ کیا  ا�عد�ا�د میں جا�د�و ہے یا�جس طر�ح سے ا�ن کو تر�تیب د�یا گیا 	.3 	

�ہے ا�س میں یا د�و�نو�ں میں�؟ کیا آ�پ مز�ید ا�یسے گر�ڈ بنا�سکتے ہیں�؟
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     معلو�م کیجیے     معلو�م کیجیے

	1 �دیے گئے جو�ڑ�و�ں کے د�ریامی�ن کے صحیح ادع�ا�د کو بڑتیھت ہویئ تریبتی میں لکھیے�۔.
4– �ا�و�ر 4 	.b 0 �ا�و�ر  7–   .a

30– �ا�و�ر 23–  	.d 8– �ا�و�ر 15–  	 	 .c

	2 ینتی ادع�ا�د بتایےئی جن کی جمع 8- وہ�۔.

	3 ہایہ�ں د�و پا سے ہیں جن کے  �ا�ورپ یہ عد�د دیےئی گئے ہیں:1–�،2�،3–�،4�،5–�،6�۔ ا�ن پاوس�ں کو گھماےن پر سب سے .
ٹھوچھا ممکنہ حالص جمع )10–(=)5–(+)5–(ےہ ا�و�ر سب سے بڑ�ا ممکنہ حالص جمع  12=)6(+)6( �۔10-�ا�و�ر 

12+ ےک د�ریامی�ن کچھ ادع�ا�د اسےیس ہیں جنھیں پاوس�ں پر دیے گئے ادع�ا�د کو جو�ڑ کر حالص کران ممکن نہیں ہے�۔�ا�ن ادع�ا�د کو 

لاتل�ش کیجیے�۔ 

	4 �ا�ن کو حل کیجیے�۔.

8 – 13 (– 8) – (13) (– 13) – (– 8)  (– 13) + (– 8) 

8 + (– 13) (– 8) – (– 13) (13) – 8 13 – (– 8) 

	5 ندمن�رہج ذیل میں سا�ل تلا�ش کیجیے�۔.

	a �آ�ج سے 150 اس�ل پہلے کو�ن سا سا�ل تھا�؟______.

	b �آ�ج سے 2200 اس�ل پہلے کو�ن سا سا�ل تھا�؟______.

اشارہ: یا�د ر�کھیے کو�ئی 0 سا�ل نہیں تھا

	c 680 قببل مسیح )BCE(ےک 320 اس�ل بعد کو�ن سا سا�ل ہواگ�؟ ___.

	6 �د�رہج ذیل تو�ارت�و�ں کو مکمل کیجیے�۔.
a.	( – 40), (– 34), (– 28), (– 22), _____, ______, ______
b.	 3, 4, 2, 5, 1, 6, 0, 7, _____, _____, _____
c.	 _____, ______, 12, 6, 1, (– 3), (– 6), _____, ______, ______

	7 ا�ن میں سے کسی کو . ہایہ�ں پر چھے صحیح عد�د�ی کا�ر�ڈ�ز ہیں: )1+(�، )7+(�، )18+(�، )5-(�، )2-(�، )9-(�۔�آ�پ 

ھیبھ چن سکتے ہیں ا�و�ر جمع ا�و�ر تفرقی اعماستع�ل کرےت ہوئے اکی عبا�ر�ت بناتےسک ہیں�۔ہایہ�ں اکی عبا�ر�ت ہے: )2-(-

)7+(-)1+(+)18+( سج کی قد�ر 14+ ےہ�۔ ا�ب کا�ر�ڈ�ز کا انتخا�ب کیجیے ا�و�ر اکی اسییس عبا�ر�ت بنایےئی جس کی 

دق�ر )30-(ےک قریب ہو�۔ 

 کوشش

یےے �ج  ک�ی

6،–5،4،–3،2،– 1
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	8 �د�و مثبت صحیح ادع�ا�د کا حالص جمع ہمیشہ مثبت ہوےہات�۔ لیکن اکی )بتمث صحیح عد�د(- )بتمث صحیح عد�د( فیمن یا مثبت ہوتاسک .

ےہ�۔ د�رہج ذیل کے با�ر�ے میں کیا خیا�ل ہے:

)c( منفی+�منفی )b( مثبت+�منفی	 	     )a(  مثبت-�منفی	

)f( منفی + مثبت )e( منفی-�مثبت 	 	     )d( منفی- منفی	

	9 �ا�س دھاےگ میں کل 100 نکوٹ کو خا�ص تریبتی سے لگاای گیا ہے�۔�دھاےگ کی قد�ر کیا ہویگ�؟.

10.510.5  تا�ر�یخ سے چٹکی  تا�ر�یخ سے چٹکی

�عا�م کسر�ی ا�عد�ا�د کی طر�ح عا�م صحیح ا�عد�ا�د )�صفر ا�و�ر منفی ا�عد�ا�د کے سا�تھ( ہز�ا�ر�و�ں سا�ل پہلے�، ا�س و�قت سے بھی پہلے جب یہ با�لآ�خر

�جد�ید ز�ما�نے میں د�نیا میں عا�م ہو�ئے�، پہلی با�ر ا�یشیا میں ہی نکلے ا�و�ر یہیں ا�ستعما�ل ہو�ئے�۔

�منفی ا�عد�ا�د کے تصو�ر کی پہلی جھلک حسا�ب و�کتا�ب کے سیا�ق و سبا�ق میں ملتی ہے�۔ چین کے ا�ہم ر�یا�ضیا�تی نگا�ر�شا�ت میں سے

�ا�یک )The Nine Chapter of Mathematical Art (Jiuzhaug Suanshu( �ہے�جس کی تکمیل پہلی

�یا د�و�سر�ی صد�ی عیسو�ی میں ہو�ئی�۔ جس میں مثبت ا�و�ر منفی ا�عد�ا�د کا مظا�ہر�ہ سر�خ ا�و�ر سیا�ہ چھڑ�یو�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کیا گیا تھا�،

�کا�فی حد�تک ا�سی طر�ح ہیں جیسے ہم نے ا�نھیں سر�خ ا�و�ر سیا�ہ ر�نگ کے ٹو�کنو�ں کے ا�ستعما�ل سے ظا�ہر کیا تھا!

�قد�یم ز�ما�نے میں ہند�و�ستا�ن میں حسا�ب و�کتا�ب کی ا�یک بہت مضبو�ط ر�و�ا�یت بھی مو�جو�د تھی�۔ کما�ئی )Credit( ا�و�ر خر�چ

ا�ر�تھ شا�ستر )Arthshashtra( میں )300�قبل مسیح( ،�تفصیلا�ت سے لکھا ل�ی�ا نے ا�پنی کتا�ب 
)Debit( کے تصو�ر�کو�کو�ٹ

�ہے�،  جس میں ا�س با�ت کا ا�عتر�ا�ف بھی شا�مل ہے کہ بینک کھا�تے کی ر�قم منفی بھی ہو�سکتی ہے�۔ حسا�ب و�کتا�ب کے سیا�ق و�سا�بقمیں

�منفی ا�عد�ا�د کے و�ا�ضح ا�ستعما�ل کا ذ�کر قد�یم ہند�ستا�ن کی کئی قد�یم تصا�نیف�، جس میںبکشالی )Bakhshali(  د�ستا�و�یز تقر�یباً

300 عیسو�ی بھی شا�مل ہے�، جہا�ں ا�یک خا�ص علا�مت کو عد�د کے بعد ر�کھا جا�تا تھا )�جیسا کہ آ�ج ہم عد�د سے پہلے ر�کھتے ہیں(

�تا�کہ منفی عد�د کو ظا�ہر کیا جا�سکے�۔

ا�عد�ا�د قبو�ل  قا�بل  سے  حیثیت  کی  بر�ا�بر  کو  تینو�ں  ا�ن  میں  جس  بیا�ن�،  جا�مع  پہلا  صفر�کا  ا�و�ر  ا�عد�ا�د  ا�عد�ا�د�،�منفی  �مثبت 

نے گپت  بر�ہم  ہیں�،  جا�سکتے  کیے  ا�فعا�ل  بنیا�د�ی  جیسے  تقسیم  کہ  حتی  ا�و�ر  ضر�ب  تفر�یق�،  جمع�،  پر  جن  گیا�،  لیا  پر  طو�ر  �کے 
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ہم-اسپوت سدھانت )Brahma-sputa siddhant( میں 628 عیسو�ی میں د�یا�۔�بر�ہم گپت نے �ا�پنی کتا�ببرر

�تما�م ا�عد�ا�د مثبت�، منفی ا�و�ر صفر پر عملیا�ت )Operation(�کے لیے و�ا�ضح ا�و�ر صر�یح ا�صو�ل  پیش کیے جنھو�ں نے بنیا�د�ی طو�ر پر

�ا�ن ا�عد�ا�د کو سمجھنے کے جد�ید طر�یقے کی بنیا�د ر�کھی�، جو ہم آ�ج بھی ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔

�مثبت ا�عد�ا�د�، منفی ا�عد�ا�د ا�و�ر صفر کے جمع ا�و�ر تفر�یق کے لیے بر�ہم گپت کے کچھ ا�ہم ا�صو�ل ذ�یل میں د�یے گئے ہیں:

�بر�ہم گپت کے جمع کے ا�صو�ل )�بر�ہم -�ا�ستو�پ- سد�ھا�نت �بر�ہم گپت کے جمع کے ا�صو�ل )�بر�ہم -�ا�ستو�پ- سد�ھا�نت 18.3018.30�، �، 628628�عیسو�ی(�عیسو�ی(

	1 �د�و مثبت کا حالص جمع مثبت ہوات ہے )لاًمث 2+3=5(�۔.

	2 �د�و منفی کا حالص جمع منفی ہوات ہے�۔ د�و منفی کو جمع کرےن کے لیے ادع�ا�د کو جمع کیجیے)یربغ علاتم کے( �ا�و�ر پھر گھٹا�ؤ کا .

شانش�ن لگا کر نتیجہ حالص کیجیے )لاًمث  )2–( + )3–( = 5–(�۔

	3 �اکی مثبت عد�د ا�و�ر�اکی منفی عد�د کو جمع کرےن کے لیے بڑ�ے عد�د )یربغ علاتم( یںمی سے چھوےٹ عد�د )یربغ علاتم (وک .

قیفرتف کر�دتےیت ہیں ا�و�ر نتیجہ حالص کرےن کے لیے پھر بڑ�ے عد�د کی علاتم کو لکھیے)لاًمث  )5 –( + 3 = 2 –�، 

2 + )3 –(=–1�ا�و�ر 3 –+ 5 =2(�۔

	4 سیکس عد�د ا�و�ر ا�س کے معکو�س )inverse(یک جمع صفر کے بر�ارب ہوات ہے )لاًمث  2 + )2 –( = 0(�۔.

	5 سیکس بھی عد�د ا�و�ر صفر کا حالص جمع  �ویہ عد�د ہوات ہے�۔ )لاًمث  )2 –( + 0 = 2 –�ا�و�ر 0 + 0 = 0(�۔ .

�بر�ہم گپت کے تفر�یق کے لیے ا�صو�ل  )�بر�ہم -�ا�ستو�پ- سد�ھا�نت �بر�ہم گپت کے تفر�یق کے لیے ا�صو�ل  )�بر�ہم -�ا�ستو�پ- سد�ھا�نت 18.3218.32�، �، 18.3118.31�عیسو�ی(�عیسو�ی(

	1 �ارگ کسی چھوےٹ مثبت عد�د کو بڑ�ے مثبت عد�د سے تفرقی کی جائے تو نتیجہ مثبت حالص ہوات ہے�۔ )لاًمث 3 – 2 = 1(�۔.

	2 �ارگ کسی بڑ�ے مثبت عد�د کو چھوےٹ مثبت عد�د سے تفرقی کی جائے تو نتیجہ منفی حالص ہوات ہے )لاًمث  2 – 3 = 1–(�۔.

	3 سیکس منفی عد�د کو تفرقی کران اسایس ہے جیسے ا�س کے متعلقہ مثبت عد�د کو جمع کران�۔ )لاًمث  2 – )3 –( = 2 + 3(�۔.

	4 سیکس عد�د کو خو�د سے تفرقی کرےن پر نتیجہ صفر حالص ہوات ہے�۔)لاًمث  0 = 2–2 �ا�و�ر 0 = )2–(–2–(�۔.

	5 سیکس عد�د میں سے 0 قیفرتف کرےن پر نتیجہ خو�د و�ہ عد�د ہوات ہے )لاًمث  )2–(–)0( = 2– �ا�و�ر 0 – 0 = 0(�، .

سیکس عد�د کو صفر سے تفرقی کرےن پر ا�س عد�د کا معکو�س )Inverse( لصاح ہوات ہے )لاًمث  0 – )2–( = 2(�۔
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ا�و�ر تفر�یق کر�سکتے ا�عد�ا�د کے سا�تھ جمع  آ�پ کسی بھی  جا�تے ہیں تو پھر  ا�صو�لو�ں کو سمجھ  بر�ہم گپت کے  آ�پ  با�ر�جب  ا�یک   

�ہیں�۔�خو�ا�ہ  مثبت�، منفی ا�و�ر صفر�ہو!

   معلو�م کیجیے   معلو�م کیجیے

	1 یاکی آ�پ برمہ گپت کے اولوص�ں کو بیلا کی تفرحییح عما�ر�ت یا عد�د�ی خط کی شکل میں و�احض کرتےسک ہیں�؟.

	2 رہ اوص�ل کے لیے آ�پ انیپن مثایںلی دیجیے�۔.

ا�سی ا�و�ر  ا�عد�ا�د کے سا�تھ بر�ا�بر کا د�ر�جہ د�یا  ا�و�ر منفی  �بر�ہم گپت پہلے شخص تھے جنھو�ں نے صفر کو ا�یک عد�د کی شکل میں مثبت 

ا‘  ’ گھیرر آ�ج کل  فر�ا�ہم کیے�۔ یہ تصو�ر�، جسے  قو�ا�عد  و�ا�ضح  پر�حسا�بی عملیا�ت کر�نے کے  ا�عد�ا�د  تما�م  ا�و�ر صفر جیسے  �طر�ح  مثبت�، منفی 

)Ring( کہا جا�تا ہے�۔ یہ د�نیا کے ر�یا�ضی کے عمل کے طر�یقے کو بد�ل د�ے گا�۔

میں یو�ر�پ  ا�د  ا�عد� یہ  لگیں�۔  صد�یا�ں  کا�فی  میں  ا�پنا�نے  پر  طو�ر  کے  ا�د  ا�عد� کو  ا�د  ا�عد� منفی  ا�و�ر  صفر  کو  د�نیا  با�قی  کہ  �حا�لا�ں 

13�و�یں صد�ی میں ا�پنا�ئے جا�نے سے پہلے عر�ب د�نیا کے ذ�ر�یعے 9�و�یں صد�ی تک مطا�لعہ کیے گئے�، ا�پنا�ئے گئے ا�و�ر منتقل

�کیے گئے ۔

�تعجب کی با�ت یہ ہے کہ 18 و�یں صد�ی میں بھی منفی ا�عد�ا�د بہت سے یو�ر�و�پی ر�یا�ضی د�ا�نو�ں کے ذ�ر�یعے نہیں ا�پنا�ئےگئے

�تھے�۔  لا�ز�ا�ر کا�ر�نو�ٹ )Lazare Carnot( ،�جیسا 18�و�یں صد�ی کا ا�یک فر�ا�نسیسی ر�یا�ضی د�ا�ں نے�منفی ا�عد�ا�د کو ’�بے معنی‘

ا�ر د�یا گیا ا�و�ر ا�د د�و�نو�ں کو عا�لمی ر�یا�ضی ا�و�ر سا�ئنس میں لا�ز�می قر� )Absurd(�کہا تھا�۔ �مگر و�قت کے سا�تھ صفر ا�و�ر منفی ا�عد�

ا�د 628 عیسو�ی میں و�ا�ضح کیا تھا! سبھی ا�عد� ا�بر کی ا�ہمیت حا�صل ہو�ئی�– جس طر�ح سے بر�ہم گپت نے  ا�د کی طر�ح بر� �مثبت ا�عد�

�پر حسا�بی ا�صو�لو�ں کی ا�نہما�کی خصو�صیت نے جد�ید د�و�ر میں ا�لجبر�ا کو فر�و�غ د�یا جس کے با�ر�ے میں ہم آ�گے کے�د�ر�جا�ت میں

�مطا�لعہ کر�یں گے�۔

�خلا�صہ

ادع�ا�د ادع�ا�د �	 ایںنہ  فیمن فیمن  �ا�و�ر   )-2 )لاًمث  ہے  جاات  لکھا  ساھت  کے  علاتم  یک   ’–‘ ۔�ایںنہ  ہیں  ہوےت  کم  سے  صفر  ادع�ا�د  چھکچ 

)Negative numbers(تےکہ ہیں�۔ یہ عد�د�ی خط میں صفر کے بایںئی جابن لکھے جاےت ہیں�۔ 

Chapter 10_The Other Side of Zero.indd   268Chapter 10_The Other Side of Zero.indd   268 03-01-2025   12:01:2903-01-2025   12:01:29



269

�صفر کا د�و�سر�ا ر�خ

�ادع�ا�د....4�،3�،2�،1�،0 �، 1-�، 2-�، 3-�، 4-....وک صحیح ادع�ا�دصحیح ادع�ا�د)Integers( تےکہ ہیں ا�و�ر ادع�ا�د ....4�،3�،2�،1وک �	

 Negative( ادع�ا�د  ادع�ا�د منفی  منفی  4-......وک   ،�-3  ،�-2  ،�-1 ادع�ا�د  ادع�ا�د)Positve integers(�ا�و�ر  ادع�ا�دبتمث  بتمث 

integers(تےکہ ہیں�۔  فرصف )0( ہن ہی مثبت ہے نہ ہی منفی�۔

رہ مخصو�ص عد�د کے ساھت اکی متعلقہ د�ورس�ا عد�د ہوات ہے جو ارگ دیے ہوئے عد�د سے جو�ڑ�ا جائے تو صفر حالص ہوات ہے�۔ ا�س �	

وک جمعی معکو�س جمعی معکو�س )Additive inverse(تےکہ ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ررپ 7 اک جمعی معکو�س 7-�ا�و�ر 543- اک جمعی معکو�س 

543ےہ�۔

ندمن�رہج ذیل طرقےیق سے جمع کو دایھاکھ جاتاسک ہے�۔ اتدبت�ایئ حالت+ تکرح =یفدہ حرتک اتدبت�ایئ حالت+ تکرح =یفدہ حرتک�	

�افاضے کو ہم باہممی حرتک یا بڑھننے�/گھٹٹنے کے عمل میں دھاکھ سکتے ہیں�۔تکرحتکرح1+1+ تکرح تکرح22= لک حرتک= لک حرتک�	

قیفرتف کو ہم ا�س طرقےیق سے دھاکھ سکتے ہیں�۔)یفدہ حالت- �اتدبت�ایئ حالت=تکرح( )یفدہ حالت- �اتدبت�ایئ حالت=تکرح( �	

اع�م طو�ر پر برمہ گپت کے جمع کے اولوص�ں کی پیر�و�ی کے ذ�رعےیع ہم د�و ادع�ا�د کو جو�ڑ سکتے ہیں:�	

	a �ارگ د�وون�ں ادع�ا�د مثبت ہیں�، �د�وون�ں ادع�ا�د کا حالص جمع کیجیے ا�و�ر نتیجہ اکی مثبت عد�د ہے�۔ )لاًمث:2 + 3 = 5(�۔.

	b �ا�و�ر پھر ا�س میں تفرقی کا نشا�ن لگا کر نتیجہ حالص کیجیے . �ادع�ا�د کو جمع کیجیے )یربغ علاتم کے(  �ارگ د�وون�ں ادع�ا�د منفی ہیں�، 

)–5 = )–3( +)–2((

	c �ارگ اکی عد�د مثبت ا�و�ر د�ورس�ا عد�د منفی ہے�، ڑب�ے عد�د )یربغ علاتم کے( ےس چھوےٹ عد�د) یربغ علاتم کے( یک .

قیفرتف کیجیے ا�و�ر بڑ�ے عد�د کی علاتم لگا کر نتیجہ حالص کیجیے�۔ )لاًمث:)5–( + )3( = 5–(�۔

	d ہے�۔ . صفر  جمع  حالص  ساھت  ےک   )Additive inverse( معکو�س  جمعی  کے  ا�س  کا  عد�د  سیکس 

2(+)2–(=0(�۔ )لاًمث:)

	e سیکس عد�د کے ساھت صفر کی جمع کے نتیجے میں ویہ عد�د حالص ہوات ہے�۔ )لاًمث :)2–(+)0(=2–(�۔.

مہ د�و صحیح ادع�ا�د کی تفرقی کے مسئلے کو جمع کے مسئلے میں تبدیل کرتےسک ہیں ا�و�ر پھر جمع کے اولوص�ں کی پیر�و�ی کرتےسک ہیں�۔ صحیح ادع�ا�د �	

یک تفرقی ا�و�ر ا�س کے جمعی معکو�س کا حالص جمع�، �د�وون�ں یکسا�ں ہے�۔

دع�د�ی خط پر چھوےٹ ادع�ا�د�، �	 ...…– – –3 2 1 0 1 2 3< < < < < < <+ + + یحصح ادع�ا�د کا مو�ا�زہن کیا جاتاسک ہے:

ڑب�ے ادع�ا�د کے بایںئی جابن ہوےت ہیں�۔ 
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مہ مثبت ا�و�ر منفی ادع�ا�د کو کمایئ )Credit( �ا�و�ر خر�چ )Debit( ےک طو�ر پر تعبیر کرےک انھیں معنی د�ے سکتے ہیں�۔ ہم مثبت �	

�ادع�ا�د کو کسی حو�اہل نقطہ �، سےجی زنیمی سطح �،ےس�ا ورپ کے فاصللے کے طو�ر پر بھی تعبیر کر سکتے ہیں�۔�ایس طر�ح منفی ادع�ا�د کو زنیمی سطح 

یس میں پیماشئ کرےت ہیں�، وت  یلس� ےس نیچے کے فاصللے کے طو�ر پر تعبیر کیا جاتاسک ہے�۔ جب ہم د�رہج رحٔ�ا�ر�ت کو ڈرگ�ی س�

بتمث د�رٔہج رح�ا�ر�ت و�ہ ہوےت ہیں جو پاین کے نقطہ امانج�د )Freezing point of water( ےس ا�ورپ ہو�ں ا�و�ر منفی 

�د�رٔہج رح�ا�ر�ت و�ہ ہوےت ہیں جویناپ کے نقطۂ �امانج�د سے نیچے ہو�ں�۔
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یحصح ادع�ا�د – ناسپ ا�و�ر سیڑھی یحصح ادع�ا�د – ناسپ ا�و�ر سیڑھی 
�ا�صو�ل�ا�صو�ل
ہی د�و کھلا�ڑوی�ں کا کھیل ہے- رہ کھلا�ڑ�ی کے پا�س 1پییا�د�ہ ہے�۔�د�وون�ں کھلا�ڑ�ی 0 ےس شر�و�ع کرےت ہیں�۔کھلا�ڑ�ی جیتنے کے لیے �	

50- ای 50+ کت پہنچ سکتے ہیں�۔ لیکن یہ کھیل سے پہلے یا ا�س کے د�و�ر�ا�ن فیصلہ کرےن یا طے کرےن کی ضر�و�ر�ت نہیں ہے�۔
�ا�و�ر د�ورس�ے پا سے میں 1-ےس 6- �	 رہ کھلا�ڑ�ی اکی وتق میں د�و پاےس پھینک سکتا ہے�۔ اکی پا سے میں 1+ےس 6+ 

کت کے ادع�ا�د ہیں�۔
�د�وون�ں پاوس�ں کو ہر مربہتب پھینکنے کے بعد کھلا�ڑ�ی انھیں کسی بھی تریبتی میں جمع یا تفرقی کر سکتا ہے ا�و�ر پھر و�ہ نتیجے کے بر�ارب قد�م �	

ھڑبائے گا�۔ اکی مثبت نتیجہ کا مطلب 50+یک طر�ف بڑھننا ا�و�ر اکی منفی نتیجہ کا مطلب 50-یک طر�ف بڑھننا ہے�۔ 

Chapter 10_The Other Side of Zero.indd   271Chapter 10_The Other Side of Zero.indd   271 03-01-2025   12:01:3103-01-2025   12:01:31



Le a r n i n g Mat e r i a l Sh e e t s

�صفحا�ت بر�ا�ئے آ�مو�ز�شی مو�ا�د
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FG

ٹینگرامٹینگرام
۔ ے

�
ٹیے کا کو  شکل  یک  ا ہر  تھ  سا کے  رڈر  با سفید    : ٹ :نو ٹ نو
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ر رکسری دیوا کسری دیوا
۔ ے

�
ٹیے کا کو  شکل  یک  ا ہر  تھ  سا کے  ڈر  با سفید     : ٹ :نو ٹ نو
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۔ ے
�

ٹیے کا کو  ں  ئلو ٹا تھ  سا کے  ڈر  با سفید      : ٹ :نو ٹ نو
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