
�بچے ا�یک د�ا�ئر�ے میں بیٹھیں گے ا�و�ر ا�عد�ا�د کا ا�یک کھیل کھیلیں گے�۔

ا�سي با�قي  ا�و�ر  2 کہتا ہے  د�و�سر�ا�کھلا�ڑ�ی  1 کہہ کر شر�و�ع کر�تا ہے�۔  ا�يک کھلا�ڑ�ی  �بچو�ں ميں سے 

�طر�ح آ�گے بڑ�ھتے ہيں ۔ ليکن جب 9،6،3�،.......)3 کے ا�ضعا�ف( کي با�ر�ي آ�تي ہے تو کھلا�ڑ�ی کو

�عد�د کے بجا�ئے اِ�ڈ�لي کہنا چا�ہیے�۔ جب 10،5........ )5 کے ا�ضعا�ف( کي با�ر�ي آ�تي ہے تو کھلا�ڑ�ي

ا�و�ر 3 کے ا�ضعا�ف  ’�و�ڑ�ا‘ کہنا�چا�ہیے�۔�ا�و�ر جب کو�ئی عد�د د�و�نو�ں کے ا�ضعا�ف يعني  ا�عد�ا�د کے بجا�ئے  �کو 

ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا! ا�گر کو�ئي کھلا�ڑ�ی غلطي کر�د�يتا ہے تو و�ہ آ�ئو�ٹ 5 کے ا�ضعا�ف ہو�ں گے تو کھلا�ڑ�ي کو کہنا چا�ہیے 

گا�۔ �ہو�جا�ئے 

�یہ کھیل چلتا ر�ہتا ہے جب تک کہ صر�ف ا�یک کھلا�ڑ�ی نہیں بچتا�۔

�کو�ن سے ا�عد�ا�د کے بجا�ئے کھلا�ڑ�ي کو ا�ڈ�لي کہنا ہے�؟ يہ 3�، 6�، 9�، 12�، 18 ، ...�کي تر�تيب سے

�ہو�ں گے�۔

سے تر�تيب  کي   ...  ،�20  ،�10  ،�5 يہ  ہے�؟  کہنا  و�ڑ�ا  کو  کھلا�ڑ�ي  بجا�ئے  کے  ا�عد�ا�د  سے   �کو�ن 

 ہو�ں گے�۔

�کو�ن سا پہلا عد�د ہو�گا جس کے لیے کھلا�ڑ�یو�ں کو’�ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا‘ کہنا چا�ہیے�؟ يہ 15 ہو�گا جو کہ 3 کا

�ضعف  ہے ا�و�ر 5 کا بھي ضعف ہے�۔ ا�يسے ہي د�و�سر�ے ا�عد�ا�د تلا�ش کيجيے جو 3 ا�و�ر 5 د�و�نو�ں کے ضعف

ا�عد�ا�د کہلا�ئيں گے�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�۔ �ہو�ںيہ 

�اِ�ڈ�لي  -  و�ڑ�ا  �کھیل  �اِ�ڈ�لي  -  و�ڑ�ا  �کھیل  

�مفر�د   �و�قت�مفر�د   �و�قت 5

عف ا�و�ر مشتر�ک جز�و�ضر�بی ِ
�
5.1  مشتر�ک  ضِ

)Prime Time(
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�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے

�کو�ن سے عد�د کو د�سو�يں با�ر�ي ‘‘ميں�اِ�ڈ�لي –�و�ڑ�ا’’کہا جا�ئے گا�؟  .1

�ا�گر کھيل1�سے لے کر90�تک کے د�ر�ميا�ن کھيلا جا�ر�ہا ہے تو تلا�ش کیجیے:  .2

�بچے کتنی مر�تبہ ا�ڈ�لي کہيں گے�؟ )�کتنی مر�تبہ ا�ڈ�لی�–�و�ڑ�ا کہا گیا ، ا�س کو شا�مل کر�کے (  .a 	

�بچے کتنی مر�تبہ و�ڑ�ا�کہيں گے�؟  )�کتنی مر�تبہ ا�ڈ�لی�–�و�ڑ�ا کہا گیا ، ا�س کو شا�مل کر�کے (  .b 	

�بچے کتنی مر�تبہ’ ا�ڈ�لي –�و�ڑ�ا ‘�کہيں گے�؟  .c 	

�ا�گر کھيل900 تک کھيلا جا�ئے تو آ�پ کا جو�ا�ب کس طر�ح تبد�يل  .3

�ہو�گا�؟

�کیا یہ شکل کسي طر�يقے سے‘�ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا’�کھيلسے متعلق ہے�؟  .4

ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا ‘�کا کھيل ا�عد�ا�د کے سا�تھ’  �آ�ئيے�ہم ا�ب مختلف جو�ڑ�و�ں کے 

�کھيلتے ہيں ۔

2  ا�و�ر  5 .a
3  ا�و�ر  7 .b

4  ا�و�ر  6 .c

کو ا�ضعا�ف  مشتر�ک  ا�و�ر  گے  کہيں  کو‘�و�ڑ�ا’ ا�ضعا�ف  کے  ا�عد�ا�د  بڑ�ے  گے�،  ا�ڈ�لي’�کہيں  ہم‘ کو  ا�ضعا�ف  کے  چھو�ٹے�عد�د    

’ ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا‘�کہیںگے�۔ ا�گر کھيل60 تک کھيلا جا�ر�ہا ہے تو شکل  )5.1( کے مما�ثل شکل بنا�ئيے�۔

شکل  5.1

3�کے ضر�ب 5 کے ضر�ب

21

24
30

15

10

20

5

25
12

18

27

9

3

�عا�م ضر�ب3 ا�و�ر5 کا

�کل ہم نےيہ کھيلد�و ا�عد�ا�د کے سا�تھ کھيلا تھا ۔ ہم

�نے ا�س کو صر�ف’ ا�ڈ�لي‘ يا ا�ڈ�لي –�و�ڑ�ا کہہ کر مکمل کيا

�ليکن کسي نے صر�ف و�ڑ�ا نہيں کہا ۔

 �ا�و�ہ ،�تو و�ہ ا�عد�ا�د کو�ن کو�ن سے

�ہو�سکتے ہیں�؟

 �ا�ن میں ا�یک عد�د تو4 تھا�۔

 اشارہ:    تصو�ر کيجيے کہ کھیل  30 تک کھیلا گیا�۔ ا�گر�کھيل60 تک

�ہو�گا تو�شکل5.1کی طر�ح  اُ�س کي شکل بنا�ئيے�۔
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�ا�نميںسے کو�ن سے د�و�سر�ے ا�عد�ا�د ہو�سکتے ہیں:

2�،  3�،  5�،  8�،  10�؟

�جمپ جيک پو�ٹ�جمپ جيک پو�ٹ

ي نے ا�يک کھيل کھيلا�۔ ي ا�و�ر گرم�پ �جم�پ

• ی نے کسی عد�د پر اکي خز�انہ رکھھا�۔ مثا�ل کے طو�ر پر و�ہ ا�س کو 24 ےک عد�د پر رکھتا ہے�۔	 رگم�پ

• ی نے اپنني چھلانگ کا سائز چُنا�۔ ارگ و�ہ ا�س کے ليے 4 وک چنتا ہے تو 0 ےس شر�و�ع کرےک 4 ےک اعاضع�ف پر چھلانگ لگاات ہے�۔	 جم�پ �

• ی نے ا�س کو�رکھھا تھا تو و�ہ ا�س خز�اےن کو حاصل کرےل گا�۔	 ی ا�س عد�د پر چھلانگ لگاات ہے جہا�ں گرم�پ جم�پ �ارگ �

یکي چھلا�نگ کا سا�ئز کیا ہو�گا�؟ 24�پر پہنچنے کےليے�جم�پ

ي ا�تر�تا ہے  4 ← 8 ← 12 ← 16 ← 20 ← 24 ← 28 ← ...�پر �ا�گر و�ہ4 کو چنتا ہے:�جم�پ

�د�و�سر�ي کا�ميا�ب چھلا�نگو�ں کے�سا�ئز 2�، 3�، 6�، 8 ا�و�ر 12 ہيں�۔

1 ا�و�ر  24 کيچھلا�نگو�ں  کے با�ر�ے میں کیا خیا�ل ہے�؟ ہا�ں و�ہ بھي24 کے عد�د پر ا�تر�یںگے�۔

ا�عد�ا�د کو24 کے ا�س طر�ح کے  يا�د ر�ہے کہ  بر�ا�بر تقسيم کر�تے ہيں�۔  ا�عد�ا�د24 کو  24يہ تما�م  ،�12 ،�8 ،�6،�4 ،�3 ،�2 ،�1 

 جز�و ضر�بی جز�و ضر�بی یاقا�سمقا�سمکہتے ہيں�۔

ی کو ا�يک چھلا�نگ کا سا�ئزچننا ہے ا�و�ر جم�پ �کھيلکے د�ر�جے کو بڑ�ھا�تا ہے�۔ د�و مختلف ا�عد�ا�د پر و�ہ د�و خز�ا�نے ر�کھتا ہے�۔� گرمپیی 

ی کو صر�ف تبھی خز�ا�نہ حا�صلہو�گا جب و�ہ د�و�نو�ں ا�عد�ا�د پر ا�پنیچنی ہو�ئی ا�س ا�یک چھلا�نگکے سا�ئزسے پہنچ جم�پ �ا�س پر قا�ئم ر�ہنا�ہے�،�

ی نے0 سے آ�غا�ز کيا�۔ جم�پ �جا�ئے�۔�جيسے پہلے�

ي چھلا�نگ کا سا�ئز7 چنتا ہے�۔ �گرمپیی نے خز�ا�نے کو14 ا�و�ر36 پر ر�کھاہے ا�و�ر �جم�پ

ي د�و�نو�ں خز�ا�نو�ں پر�پہنچ جا�ئے گا�؟  0 سے آ�غا�ز کر�کے و�ہ چھلا�نگ۔7 ← 14 ← 21 ← 28 ← 35 ←  �کيا�جم�پ

42 … تک چھلا�نگلگا�تا ہے�۔ ہم د�يکھتے ہيں کہ و�ہ14 کے عد�د پر ا�تر�ا�ہے ليکن36 پر نہيں اُ�تر�تا�۔ ا�سليےو�ہ خز�ا�نہ حا�صل نہيں

�کر�پا�تا ہے�۔ ا�سے چھلا�نگکے کو�ن سے سا�ئز کو ا�ختيا�ر کر�نا چا�ہيے تھا�؟

2423222120191817161514131211109876543210
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14 کے جز�و�ضر�بي ہيں:1�،2�،7�،14 -�ا�سيہليے چھلا�نگکے سا�ئز14 پر ا�تر�یںگے�۔

�ا�و�ر36 کے جز�و ضر�بي ہيں1�،2�،3�،4�،6�،9�،12�،18�،�ا�و�ر36يہ چھلا�نگکے سا�ئز36 پر�ا�تر�یںگے�۔

ا�و�ر36 کے مشتر�ک ا�و�ر2 ، 14  ا�و�ر36 د�و�نو�ں پر ا�تر�یںگے ۔ غو�ر کيجيے کہ1   �ا�سليے1یا2 کے چھلا�نگسا�ئز14 

 جز�و ضر�بي)Common factors(�ہيں�۔

ا�ن کے ا�عد�ا�د جہا�ں خز�ا�نے ر�کھے گئے ہیں د�و�نو�ں  ا�ن  و�ہ  د�و�نو�ں خز�ا�نو�ں تک پہنچا جا�سکے  و�ہ سا�ئز جن سے   چھلا�نگکے 

گے�۔ ہو�ں  و�ضر�بی  جز  و�ضر�بی�مشتر�ک  جز  �مشتر�ک 

15 ا�و�ر30 د�و�نو�ں تک پہنچنے کےليے چھلا�نگ کا سا�ئز کیا ہو�سکتا ہے�؟ ا�س ميںمتعد�د چھلا�نگسا�ئز�میں ممکن ہیں�۔ ا�ن سب کو

�معلو�م کر�نے کي کو�شش کيجيے�۔

  نيچے د�يے گئے جد�و�ل کو د�يکھيے ۔ آ�پ نے کيا غو�ر کيا�؟

�جد�و�لميں:

	1 یاکی رنگين ادع�ا�د ميں کچھ مشتر�ک ہے�؟.

	2 یاکی د�ارئ�ے کے اند�ر کے ادع�ا�د ميں کچھ مشتر�ک ہے�؟.

	3 وک�ن سے ادع�ا�د رنگين بھي ہيں ا�و�ر د�ارئ�ے کے اند�ر بھي ہيں�؟ �ا�ن ادع�ا�د کو کیا کہتے ہیں�؟.

�معلو�م کيجيے�معلو�م کيجيے

	1 310�ا�و�ر 410ےک د�ريامي�ن 40ےک سبھی اعاضع�ف معلو�م کيجيے�۔.

	2 يںمي کو�ن ہو�ں�؟.

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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	a يںمي 40 ےس کم اکی عد�د ہو�ں�۔ مير�ا اکي جز�و ضريب 7 ےہ�۔ میر�ے ہندوس�ں کی جمع  8 ےہ�۔.

	b  يںمي 100 ےس کم اکي عد�د ہو�ں ۔يرمي�ے د�و جز�و ضريب 3 �ا�و�ر 5 يںہي�۔ میر�ا اکی ہندسہ د�ورس�ے ہندےس .

ےس اکی زای�د�ہ ہے�۔

	3 .)Perfect number( اکي عد�د جس کے تما�م جز ويبرض کا  صاحل جمع  �ا�س عد�د کے د�وگننا ہوےن کے بر�ارب ہولماک عد�د�

اتلاکہ ہے�۔ 28 �اکی  اک اکلم عد�د  لم عد�د  ےہ�۔ ا�س کےزج ويبرض 1�، 2�، 4�، 7�، 14 �ا�و�ر 28 یںہی�۔ ا�ن کا حاصل جمع 56 ےہ 

وج کہ 28 اک د�وگننا ہے�۔ 1 �ا�و�ر 10 ےک د�ريامي�ن اکی کالم عد�د معلو�م کيجيے�؟

	4 ترمش�ک جز و ضريب معلو�م کيجيے:.

35  ا�و�ر  50 )b( 	 20  ا�و�ر  28 )a( 	

5, 15  ا�و�ر  25 )d( 	 4, 8  ا�و�ر  12 )c(  

	5 تيين اسےيس ادع�ا�د معلو�م کيجيے جو 25 ےک اعاضع�ف تو ہو�ں مگر 50 ےک اعاضع�ف نہ ہو�ں�۔.

�ا�نشو ا�و�ر ا�س کے د�و�ست د�و ا�عد�ا�د کي مد�د سے ‘�اِ�ڈ�لي�– و�ڑ�ا ’�کھيل کھيلتے ہیں جو د�و�نو�ں10�سے چھو�ٹے ہيں�۔ پہلي با�ر جب کو�ئی 	.6

‘�ا�ڈ�لي�– و�ڑ�ا ’�کہتا ہے�۔ و�ہ عد�د�کو�ن �سے50 کے بعد ہے�۔ و�ہ د�و ا�عد�ا�د کیا ہو�سکتے ہیں جو ‘�ا�ڈ�لي’�ا�و�ر ‘�و�ڑ�ا’ کو ظا�ہر کر سکتے ہیں�؟

�نے28 ا�و�ر70 پر خز�ا�نے ر�کھے ہیں�۔ ا�ن د�و�نو�ں ا�عد�ا�د پر ا�تر�نے کےليے �خز�ا�نے تلا�ش کر�نے و�ا�لے ميںکھيل گرمپیی   .7

�چھلا�نگ کا سا�ئز کيا ہو�گا�؟

�نيچے د�ي گئي تصو�ير میں گو�نا نے مشتر�ک ا�ضعا�ف کو چھو�ڑ کر سا�ر�ے ا�عد�ا�د مٹا د�يے�۔ معلو�م کيجيے و�ہ کو�ن  .8

�سے ا�عد�ا�د ہو�سکتے ہيں�، ا�و�ر خا�لیعلا�قو�ں میں گم شد�ہ  ا�عد�ا�د کو بھر�یے�۔

�کے ضر�ب ____

�عا�م ضر�ب

72
48

24

�کے ضر�ب ____

�سب سے چھو�ٹا عد�د معلو�م کیجیے جو7�کو چھو�ڑ کر1�سے10�تک کے سبھی ا�عد�ا�د کا ا�ضعا�ف ہو�۔  .9

10.  سب سے چھو�ٹا عد�د معلو�م کیجیے جو1�سے10�تک کے سبھی ا�عد�ا�د کا ا�ضعا�ف ہو�۔

ضیی ریاا
ت چیت  باا

کوشش 

یےے �ج ک�ی
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5.2  مفر�د ا�عد�ا�د 

�گو�نا ا�و�ر ا�نشو ا�پنےکھيتو�ںميںپيد�ا ہو�نے و�ا�لے ا�نجير کو پيک کر�نا چا�ہتے ہيں�۔ گو�نا ہر ڈ�بےميں12 ا�نجير ڈ�ا�لنا چا�ہتا ہے ا�و�ر ا�نشو ہر ا�يک

�ڈ�بےميں7 ا�نجير ڈ�ا�لنا چا�ہتا�۔

�ا�س کی کتنی تر�تیبیں ممکن ہو�ں گی�؟

يے ا�و�ر مختلف طر�يقے معلو�م کيجيے ۔ �چ� �سو

	1 ط�يلي تريبتي ميں کيسےمنظم کرتاسک ہے�؟.
ت
مس�

انوگ 12 �ايرنج�و�ں کو اکي 

	2 ط�يلي تريبتي ميں کيسے منظم کرتاسک ہے�؟.
ت
مس�

�اشونش 7 �ايرنج�و�ں کو اکي 

�ي�ب�و�ں کي فہر�ست بنا�ئي۔
ت
�گو�نا نے ا�ن ممکنہ تر�

�ہر ا�نتظا�م میں قطا�ر�و�ں ا�و�ر کا�لمو�ں کي تر�تيب کا مشا�ہد�ہ کيجيے�۔ ا�ن

�سب کا12 سے کيا تعلق ہے�؟

�د�و�سر�ی تر�تیب ميں�، مثا�ل کے طو�ر پر�،12 ا�نجیر�و�ں کو6 کے

�د�و�کا�لمو�ں میں تر�تیبد�یا گیایا  6 × 2 = 12 

۔�ا�س کے  1x7یا 7x1:تھا ا�يک تر�تیببنا سکتا  �ا�نشو صر�ف 

ہیں�۔ نہيں  ممکن  تر�تیبیں  ط�يلي 
ت
مس�

د�و�سر�ی  �علا�و�ہ 

�گو�نا کے ہر ا�نتظا�مميں، قطا�ر�و�ں کي تعد�ا�د کو کا�لمو�ں کي تعد�ا�د سے

�ضر�ب کر�نے سے12 کا عد�د ملتا ہے�۔ ا�سليے قطا�ر�يں ا�و ر�کالم�یں

12 کے جز�و ضر�بي ہیں�۔

�ہم د�يکھتے ہيں کہ تعد�ا�د12 کو ا�يکسے ز�يا�د�ہ طر�يقو�ں سے منظم

�مستطیل میں کر�سکتے ہيں کيو�ں کہ12 کے2�سے ز�يا�د�ہ جز و�ضر�بي ہيں

7 کو صر�ف ا�یک ہي طر�يقے سے منظم کياجا�سکتا ہے�، کيو�ں کہ ا�س کے صر�ف2 جز�و ضر�بي ہيں1 ا�و�ر7 ۔

)Primes( يا مفر�د�ا�ت )Prime numbers( ا�عد�ا�د ا�عد�ا�دمفر�د  و�ہمفر�د  ا�عد�ا�د جن کے صر�ف2 جز و�ضر�بيہو�تے ہيں  �و�ہ 

�کہلا�تے ہيں�۔ يہا�ں کچھ ا�بتد�ا�ئي مفر�د�ا�ت ہيں2�،3�،5�،  7�،11�،13�،17�،19 ۔�غو�ر کيجيے کہ مفر�د عد�د کے د�و جز�و ضر�بي1 ا�و�ر خو�د

�و�ہیعد�د ہو�تے ہیں�۔

 Composite( ا�عد�ا�د ا�عد�ا�دمر�کب  و�ہمر�کب  ز�يا�د�ہ جز�و ضر�بيہو�ں  د�و سے  با�ر�ےميں کياجا�نتے ہيں جن کے  ا�عد�ا�د کے  ا�ن  �آ�پ 

20�۔ ،�18 ،�16،�15 ،�14 ،�12 ،�10 ،�9 ،�8 ،�6 ا�عد�ا�د ہيں�۔4�، ا�بتد�ا�ئيمر�کب  numbers(�کہلا�تے ہيں�۔ کچھ 
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1 کے با�ر�ےميں کياخیا�ل ہے�، جس کا صر�ف ا�يکہي جز و�ضر�بيہے�؟1 کا عد�د�نہ تو مفر�دنہ ہي مر�کب عد�د ہے�۔

21 سے30 کے د�ر�ميا�ن کتنے مفر�د ا�عد�ا�د ہيں�؟21 سے30 کے د�ر�ميا�ن کتنے مر�کب ا�عد�ا�د ہيں�؟

�کيا ہم�کيا ہم11 سے سے100100 تک تما�م مفر�د ا�عد�ا�د کي فہر�ست بنا�سکتے ہيں�؟ تک تما�م مفر�د ا�عد�ا�د کي فہر�ست بنا�سکتے ہيں�؟

�مفر�د ا�عد�ا�د کو تلا�ش کر�نے کا يہا�ں ا�يکد�ل چسپ طر�يقہ ہے�۔ صر�ف نيچے د�ي گئیں ہد�ا�يا�ت پر عمل کيجيے ا�و�ر د�يکھيے کہ کياو�ا�قع

�ہو�تا�ہے�؟

�قد�م  �قد�م  11: : 1�کو کا�ٹ د�يجيے کيو�ں کہيہ نہ تو مفر�د ا�و�ر نہ ہیمر�کب ہے�۔

سا�ر�ے کے  بعد  کے  ا�س  لگا�ئيے�ا�و�ر  د�ا�ئر�ہ  2�پر   ::22 �قد�م  �قد�م  

�ا�ضعا�ف کو کا�ٹ د�يجيے ،یعنی4�،6 ،8 ا�و�ر آ�گے ا�سي طر�ح�۔

�قد�م  �قد�م  33:: 3 آ�پ د�يکھيں گے کہ ا�گلا عد�د جو کا�ٹا نہيں گياو�ہ3 

�ہے�۔3 کے گر�د د�ا�ئر�ہ بنا�ئيے ا�و�ر�ا�س کے بعد  3 کے سا�ر�ے

�ا�ضعا�ف کو کا�ٹ د�يجيے ۔ یعنی12،9،6�ا�و�ر آ�گے ا�سی طر�ح ۔

�قد�م  �قد�م  44:: 4 ا�گلا عد�د جو کا�ٹا نہيں گياو�ہ5�ہے�۔5 کے گر�د د�ا�ئر�ہ

�بنا�ئيے ا�و�ر�ا�س کے بعد5 کے سا�ر�ے ا�ضعا�ف کو کا�ٹ د�يجيے

�یعنی20،15،10  ا�و�ر آ�گے ا�سی طر�ح�۔

جا�ر�ی ر�کھیے جب تک و�قت تک  ا�س  ا�س عمل کو    ::55 �قد�م  �قد�م  

جا�ئیں�۔ د�یے کا�ٹ  و�ہ  یائیں جا� د�ئیے بنا  د�ا�ئر�ے  گر�د  کے  ا�عد�ا�د  �سا�ر�ے 

�سا�ر�ے د�ا�ئر�ے و�ا�لے�ا�عد�ا�د مفر�د ا�عد�ا�د ہيں�۔1 کو چھو�ڑ کر�،�سا�ر�ے

چھلني کي  س 
ن
ھ�ي�

ت
�

ا�ير�ا�ٹو�س  طر�يقہ  يہ  ہيں�۔ ا�عد�ا�د  مر�کب  ا�عد�ا�د  گئے  �کا�ٹے 

ہے�۔ )Sieve of Eratosthenes(�کہلا�تا 

�ا�س طر�یقہ کا�ر�کو 100 سے بڑ�ے ا�عد�ا�د کے لیے بھي ا�ستعما�ل کیا جا�سکتا

س ا�يک يو�نا�ني ر�يا�ضي د�ا�ں تھا جو تقر�يباً 2200 سا�ل قبل
ن
ھ�ي�

ت
�
�ہے�۔ ا�ير�ا�ٹو�س 

�ر�ہتا تھا ا�و�ر ا�س نے مفر�د�ا�ت کی فہر�ست بنا�نے کا یہ طر�یقہ تیا�ر کیا تھا�۔

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
31 32 33 34 35 36 37 38 39 40
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50
51 52 53 54 55 56 57 58 59 60
61 62 63 64 65 66 67 68 69 70
71 72 73 74 75 76 77 78 79 80
81 82 83 84 85 86 87 88 89 90
91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

 یقینی طو�ر پر�یہ کو�ئی جا�د�و نہیں ہے�؛ ا�س

�کا�م کے ہو�نے کی کو�ئی و�جہ ہو�نیچا�ہیے
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�چ�يے کہيہ طر�يقہ �گو�نا ا�و�ر ا�نشو حير�ت ز�د�ہ ہيں کہ کس طر�ح ا�س آ�سا�ن طر�يقے کے ذ�ر�يعے ہم مفر�د ا�عد�ا�د معلو�م کر�سکتے ہيں! سو

�کيسے کا�م کر�تا ہے�؟ ا�و�پر د�ي گئيںہد�ا�يا�ت کو د�و�با�ر�ہ پڑ�ھیے ا�و�ر د�يکھيے کہ ہر قد�م پر عمل کر�نے کے بعد کياو�ا�قع ہو�تا ہے�۔

�معلو�م کيجيے�معلو�م کيجيے

	1 مہ دھتےيکھ ہيں کہ 2 �اکي  فرمف�د ا�و�ر اکی جفت عد�د )Even number(ھیبھ ہے ۔ کیا کويئ د�ورس�ا جفت مفر�د عد�د ہے�؟.

	2 100 کت گنتي ميں مفر�د�ا�ت کي فہرتس دھيےيکھ�۔ د�و لگاات�ر مفر�د�ا�ت کے د�ریامی�ن سب سے چھواٹ فر�ق کيا ہے�؟  بس سے .

ڑب�ا فر�ق کيا ہے�؟

	3 یاکی پچھلے صفحے کے جد�و�ل میں مفر�د�ا�ت کي تعد�ا�د ہر قطا�ر ميں مسا�و�ي ہے�؟ بس سے کم مفر�د ادع�ا�د و�ايل ديئاہ کو�ن سی ہے�؟ .

سک ديئاہ ميں سب سے زاي�د�ہ مفر�د�ا�ت ہيں�؟

�مفر�د�ا�ت کی تا�ر�يخی حيثيت�مفر�د�ا�ت کی تا�ر�يخی حيثيت

�مفر�د ا�عد�ا�د تما�م مکمل ا�عد�ا�د کے بلڈ�نگبلا�ک ہيں�۔يو�نا�ني تہذ�يب کے د�و�ر سے لے کر )2000 سا�ل قبل سے ز�يا�د�ہ( آ�ج

�تک ر�يا�ضي د�ا�ں ا�ن ا�عد�ا�د کے پو�شيد�ہ ر�ا�ز جا�ننے کي کو�ششميں سر�گر�د�ا�ں ہيں�۔

�سو�چ کے لیے غذ�ا:�سو�چ کے لیے غذ�ا:  کيا کو�ئيسب سے بڑ�ا مفر�د عد�د ہے�؟ يا مفر�د ا�عد�ا�د کي فہر�ست بغیر ختم ہو�ئے ا�سي طر�ح چلتي ر�ہے گی�؟ ا�یک

ڈ تھا ، ا�سے ا�س کا جو�ا�ب مل گياا�و�ر آ�پ کو بھي آ�ئند�ہ جما�عتو�ںميں مل جا�ئے گا!
�
�ر�یا�ضید�ا�ں جس کا نا�م یوکل�

�تفر�يحي حقيقت:  �تفر�يحي حقيقت:  سب سے بڑ�ا مفر�د عد�د جو کسي نے لکھا ہے و�ہ ا�تنا بڑ�ا ہے کہ ا�س کو لکھنے کےليے6500 صفحا�ت د�ر�کا�ر ہو�ں

�گے! ا�سليےر�یا�ضید�ا�ں ا�سے کسی کمپیو�ٹر پر ہیلکھ سکتا تھا!

	4 چےني دےي گئے ادع�ا�د ميں سے کو�ن سے مفر�د ادع�ا�د ہيں:23�،51�،  37�،  26�؟.

	5 فرمف�د ادع�ا�د کےتيين اسےيس جو�ڑ�ے بنايےئي جو 20 ےس چھوےٹ ہو�ں ا�و�ر ا�ن کا حاصل جمع  5 اک ضعف ہو�۔ .

	6 13 �ا�و�ر 31 فرمف�د ادع�ا�د ہيں�۔ ا�ن د�وون�ں ادع�ا�د کے يکسا�ں ہندےس 1 �ا�و�ر 3 یںہی�۔  100 کت اسےیس مفر�د ادع�ا�د کے .

وج�ڑ�ے معلو�م کيجيے�۔

	7 1 �ا�و�ر 100 ےک د�ریامی�ن سا�ت لگاات�ر مربک ادع�ا�د معلو�م کيجيے�۔.

	8 جڑ�و�ا�ں مفر�د�ا�ت�،�و�ا�ں مفر�د�ا�ت�، فرمف�د�ا�ت کے و�ہ جو�ڑ�ے ہيں جن ميں 2اک فر�ق ہوات ہے�۔ثامث�ل کے طو�ر پر�، 3�ا�و�ر 5جڑ�و�ا�ں مفر�د�ا�ت  .

يںہي ۔�ايس طر�ح 17�ا�و�ر 19ھیبھ ۔1�ا�و�ر 100ےک د�ریامی�ن د�ورس�ے جڑ�و�ا�ں مفر�د�ا�ت  لومع�م کيجيے�۔
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	9 شنناخت کيجيے کہ نيچے دےي گئے اصو�ل صحيح ہيں يا غلط�۔�وضاحت کیجیے�۔.

	a يئوک ايسسا مفر�د عد�د نہيں ہے جس کی ايئاک ہندسہ 4 وہ�۔.

	b فرمف�د�ا�ت کا حاصل ضر�ب بھي مفر�د ہو سکتا ہے�۔ .

	c فرمف�د ادع�ا�د کے کویئ جز ويبرض نہيں ہوےت�۔.

	d اس�ر�ے جفت ادع�ا�د مربک ادع�ا�د ہوےت ہيں�۔.

	e 2 �اکی مفر�د ہے ا�و�ر ايس طر�ح ا�س کا الاگل عد�د 3�۔ ہر د�ورس�ے مفر�د کے ليے�،�الاگل عد�د مربک ہے�۔.

�ا�ن ميں سے کو�ن سے ادع�ا�د بالککل تین مختلف مفر�د ادع�ا�د کا حاصل ضر�ب ہيں:45�، 60�، 91�،  105�، 330�؟10	. 	

�آ�پ  2�، 4 �ا�و�ر 5 یںمی سے ہر اکی کو اکي با�ر اعماستع�ل کرےک کتنے تين ہندوس�ں کے مفر�د ادع�ا�د بنا سکتے ہيں�؟11	. 	

دہشامش	�ہ کيجيے 3 �اکي مفر�د عد�د ہے �،�ا�و�ر 2x3+1=7ھيبھ  �اکی مفر�د ہے ۔ کیا کئي مفر�د�ا�ت اسےيس ہيں جو 2 ےس ضر�ب 	12	.

    يںئياجوہ ا�و�ر 1 ےس جمع ہورک د�ورس�ا مفر�د بنا�دںی�؟ �ا�س طر�ح کي کم ا�ز کم پانچ مثالييں ديےيج�۔

5.3   خز�ا�نے کي حفا�ظت کےليے ہم مفر�د ا�عد�ا�د

�کو�ن سے جو�ڑ�ے محفو�ظ ہيں�؟�کو�ن سے جو�ڑ�ے محفو�ظ ہيں�؟

�صر�ف تبہی ی  جم�پ � �آ�ئیے ہم د�و�با�ر�ہ خز�ا�نے کي تلا�ش کے ميںکھيلجا�تے ہيں�۔ ا�س مر�تبہ خز�ا�نے د�و�ا�عد�ا�د پر ر�کھے ہو�ئے ہيں�۔

�خز�ا�نے حا�صل کر�سکتا ہے جب و�ہ يکسا�ں چھلا�نگکے سا�ئزسے د�و�نو�ں ا�عد�ا�د تک پہنچ جا�ئے�۔�یہا�ں ا�يکنيا ا�صو�ل ا�و�ر ہے�۔ سا�ئز1 

�کی چھلا�نگ کي ا�جا�ز�ت نہيںد�ي گئي ہے ۔

ی ا�ن د�و�نو�ں خز�ا�نو�ں تک نہیں پہنچ سکے�؟ �پ جم �کو خز�ا�نہ ا�ب کہا�ں ر�کھنا چا�ہيے تا�کہ� �گرمپیی 

ی 12 ا�و�ر 26 پر پہنچ جا�ئے گا�۔ جم�پ �کيا 12 ا�و�ر 26 پر خز�ا�نہ ر�کھنا کا�م آ�ئے  گا�؟ نہيں!�ا�گر چھلا�نگ کا سا�ئز 2 چُنا گيا ہے تب �

ی1 کے علا�و�ہ کسی بھی چھلا�نگ کا سا�ئز ا�ستعما�ل کر�کے د�و�نو�ں تک نہيں پہنچ سکتا�۔ جم�پ 4 ا�و�ر 9 کے با�ر�ے ميں کيا خیا�ل ہے�؟�

�ا�س ليے گرمپیی جا�نتا ہے کہ 4 ا�و�ر 9 کا جو�ڑ�ا محفو�ظ ہے�۔

�جا�نچ کيجيے کہيہ جو�ڑ�ے محفو�ظ ہيں�؟

4�ا�و�ر15 )b( 	 15�ا�و�ر39 )a(

20�ا�و�ر55 )d( 	 18�ا�و�ر29 )c(
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�محفو�ظ جو�ڑ�و�ں کے با�ر�ےميں کياخا�ص با�ت ہے�؟ ا�ن کے پا�س1 کے علا�و�ہ کو�ئي مشتر�ک جز�و ضر�بي نہيںہے�۔�د�و ا�عد�ا�د ا�یک

�د�و�سر�ے کے ہم مفر�د ہم مفر�د ا�عد�ا�د تب کہلا�تے ہیںجب1 کے علا�و�ہ ا�ن کا کو�ئي مشتر�ک جز و�ضر�بینہ ہو�۔

�مثا�ل:�مثا�ل: جيسا کہ15 ا�و�ر39ميں’3‘ ا�يک مشتر�ک جز و ضر�بيہے�، و�ہ ہم مفر�د نہيں ہيں�۔ ليکن4 ا�و�ر9 ہم مفر�د ہيں�۔

�مند�ر�جہ ذ�یل جو�ڑ�و�ںميںسے ا�عد�ا�د کے کو�ن سے جو�ڑ�ے ہم مفر�د ہيں�؟

30�ا�و�ر415 )c( 15�ا�و�ر37  )b( 18�ا�و�ر35  )a(

81�ا�و�ر18	 )e( 17 ا�و�ر69  )d(

�مختلف ا�عد�ا�د کے جو�ڑ�و�ں سے ’�ا�ڈ�لي و�ڑ�ا‘ کا کھيل کھیلتےہو�ئے�، ا�نشو نے کچھ د�لچسپ مشا�ہد�ہ کيا!

	1 ھیکب کبھي پہلا مشتر�ک اعاضع�ف د�و ادع�ا�د کے حاصل ضر�ب کے بر�ارب تھا�۔.

	2 بععض دفععہ پہلا مشتر�ک اعاضع�ف د�و ادع�ا�د کے حاصل ضر�ب سے کم تھا�۔.

�مند�ر�جہ با�لا میں سے�ہر ا�یک کےليے مثا�ل تلا�ش کيجيے�؟ ہم مفر�د ا�عد�ا�د ہو�نے کي حيثيت سے عد�د�ي جو�ڑ�ے

�سے کیسےا�س کا تعلق ہے�؟

�ہم مفر�د کا فن�ہم مفر�د کا فن

ا�و�ر ہر �د�يے گئے د�ھا�گو�ں کے فن )Thread art(�کا مشا�ہد�ہ کيجيے�۔�پہلي تصو�ير ميں12 کھو�نٹے ہيں 

�چو�تھے کھو�نٹےميںد�ھا�گا با�ند�ھا گيا)�ہم کہتے ہیں کہ د�ھا�گے کا فا�صلہ4�ہے( د�و�سر�ي تصو�يرميں13 کھو�نٹے ہيں

�ا�و�ر د�ھا�گے کا فا�صلہ ا�سميں3 ہے�۔ د�و�سر�ی تصا�و�یرکے با�ر�ےميں کیا خیا�ل ہے�؟�ا�ن تصو�ير�و�ں کا مشا�ہد�ہ کيجيے�۔

�ا�پنے نتا�ئج کو جما�عتميں شيئر کيجيے ا�و�ر ا�ن پر بحث کيجيے�۔

�کچھ تصو�ير�و�ںميںد�ھا�گا ہر کھو�نٹےميںبند�ھا ہو�ا ہے�۔ کچھميں نہيں�۔ يہکيا د�و ا�عد�ا�د )�کھو�نٹو�ں کي تعد�ا�د ا�و�ر د�ھا�گو�ں کا�فا�صلہ (

�بحيثيت ہم مفر�د کے کو�ئي تعلق ر�کھتے ہیں�؟
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�مفر�د   و�قت

�مند�ر�جہ ذ�یلکے لیے ا�یسی تصو�یر�یںبنا�ئیے:

	a 10 ٹےنٹھوکھ�، 7 �دوگاھ�ں کے فاصللے سے. 	.b 15 ٹےنٹھوکھ�،10 �دوگاھ�ں کے فاصللے سے	

	b d.         �ٹآھ کھوٹےنٹ�، 3 �دوگاھ�ں کے فاصللے سے. 14 ھوکھٹےنٹ�، 6 �دوگاھ�ں کے فاصللے سے 	

)Prime Factorisation(5.4  مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بي کی تحلیل

یے ا�گر د�و ا�عد�ا�د ہم مفر�د ہيں:�د ہيں: �چ�
ن
� یے ا�گر د�و ا�عد�ا�د ہم مفر�جا �چ�
ن
� �جا

�کيا56 ا�و�ر63 ہم مفر�د ہيں�؟ �ا�ستا�د  : 

�ا�نشو ا�و�ر�گو�نا  :   ا�گر1 کے علا�و�ہ ا�ن کے پا�س ا�و�ر مشتر�ک جز و�ضر�بي ہیں تو و�ہ ہم مفر�د نہيں ہيں ۔ آ�ئيے ہم معلو�م کر�تے ہيں�۔

�میں4 × 14 =56  ا�و�ر3 × 21 = 63  لکھ سکتا ہو�ں�۔ ا�س لیے14 ا�و�ر4�،  56  کے جز و ضر�بی ہیں�۔ مز�ید ،21  �ا�نشو: 

�ا�و�ر3�،21 کے جز و�ضر�بی ہیں�۔ ا�س لیے کو�ئی بھی مشتر�ک جز و�ضر�بی نہیں ہے�۔ یہ ا�عد�ا�د ہم مفر�د ا�عد�ا�د ہیں�۔

�ٹھہر�ئیے۔ ہم  8 × 7 = 56  ا�و�ر7× 9= 63بھی لکھ سکتے�ہیں�۔ ہم د�یکھتے ہیں کہ7  د�و�نو�ں ا�عد�ا�د کا جز�و ضر�بی ہے�، �گو�نا:  

�ا�س لیے یہ ہم مفر�د ا�عد�ا�د نہیں ہیں�۔

�و�ا�ضح طو�ر پر گو�نا صحیحہے کیو�ں کہ7 ا�یک مشتر�ک جز و�ضر�بی ہے�۔

�لیکنا�نشو نے کہا�ں غلطی کی�؟

4 × 14 = 56 لکھنا�، ہمیں یہ بتا�تا ہے کہ14 ا�و�ر4 د�و�نو�ں56 کے جز و�ضر�بی ہیں لیکنیہ ہمیں56 کے سا�ر�ے جز�و

�ضر�بی نہیں بتا�تا�۔�یہی با�ت63 کے جز و�ضر�بی پر بھیلا�گو ہو�تیہے�۔

�ا�یک ا�و�ر مثا�ل سے کو�شش کیجیے:80 ا�و�ر63�۔ د�و�نو�ں ا�عد�ا�د کے جز و�ضر�بی کی تحلیل کے مختلف طر�یقے ہیں�۔

80 = 40 × 2 = 20 × 4 = 10 × 8 = 16 × 5 = ???

63 = 9 × 7 = 3 × 21 = ???

�ہم نے ’�؟�؟�؟‘ یہ بتا�نے کے لیے�لکھا ہے کہ ا�ن ا�عد�ا�د کے جز و�ضر�بی بنا�نے کے ا�و�ر مختلف طر�یقے بھیہو�سکتے ہیں�۔ لیکنا�گر د�یا

�گیا کو�ئی جز�و ضر�بی لیتے ہیں مثا�ل کے طو�ر پر5 × 16 = 80  ا�و�ر7 × 9 = 63  تب و�ہا�ں کو�ئی مشتر�ک جز و�ضر�بی نہیں

�ہیں�۔ کیا ہم یہ نتیجہ نکا�ل سکتے ہیں کہ80 ا�و�ر63 ہم مفر�د ہیں�؟جیسا کہ ا�نشو کی غلطیسے ظا�ہر ہو�تا ہے�، ہم یہ نتیجہ نہیں نکا�ل سکتے ہیں کیو�ں

�کہ جز و�ضر�بی نکا�لنے کے ا�و�ر بھی طر�یقے ہو�سکتے ہیں�۔

�ا�س کا مطلب یہ ہے کہ ہمیں ا�و�ر ز�یا�د�ہ منظم طر�یقہ ا�پنا�نا ہو�گا یہ معلو�م کر�نے کے لیے کہ آ�یاد�و ا�عد�ا�د ہم مفر�د ہیں�۔
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)Prime Factorisation(مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں تحلیل�

�ا�یک عد�د لیتے ہیں جیسے56�۔ یہ ا�یک مر�کب ہے�،جیسا کہ ہم نے د�یکھا کہ ا�سے  14 × 4 = 56  کے طو�ر�پر لکھا جا�سکتا ہے�۔

ا�س کو ا�و�ر  ا�یک ، جیسے14�کو لیجیے�۔ یہ بھیمر�کب ہے  ا�ن میں سے  ا�ب  و�ضر�بی ہیں�۔  د�و�نو�ں56 کے جز  ا�و�ر14   �ا�س لیے�،4 

7×2 = 14 �لکھا جا سکتا ہے�۔ ا�س لیے  7 × 2 × 4 = 56�۔  ا�ب4 مر�کب ہے ا�و�ر2 × 2 = 4 �لکھا جا�سکتا ہے�۔

�ا�س لیے  7 × 2 × 2 × 2 = 56یہا�ں آ�نے و�ا�لے تما�م جز�و ضر�بی2 ا�و�ر7 ،�مفر�د ا�عد�ا�د ہیں�، ا�س لیے ہم ا�ن کو مز�ید تقسیم نہیں

�کر�سکتے�۔

�نتیجے کے طو�ر پر�، ہم نے56 کو مفر�د ا�عد�ا�د کے حا�صل ضر�ب کی شکل میں لکھا ہے�۔ ا�سے56کیمفر�د ا�جز�ا�ئے تحلیلمفر�د ا�جز�ا�ئے تحلیلکہتے

�ہیں�۔ ا�س کے ا�نفر�ا�د�ی ا�جز�ا�ئے ضر�بی مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کہلا�تے ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر�پر�،56 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی2 ا�و�ر7ہیں�۔

�ہر عد�د جو1 سے بڑ�ا ہو�تا ہے ا�س کی مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں تحلیل ہو�تیہے�۔یہا�ں بھی طر�یقہ و�ہیا�پنا�یاجا�تا ہے کہ مر�کب ا�عد�ا�د

�کو ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں ا�س و�قت تک تحلیل کر�تے ر�ہیںجب تک کہ صر�ف مفر�د ا�عد�ا�د با�نہقیبچے�۔

�عد�د1�مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں تحلیل نہیں ہو�تا�۔�یہ کسی بھی مفر�د عد�د سے تقسیم نہیں کیا جا�سکتا�۔

�مفر�د عد�د جیسے7 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کیا ہیں�؟�یہ صر�ف7 ہے )�ہم ا�سے مز�ید تو�ڑ نہیں سکتے(�۔

�آ�ئیے ہم کچھ ا�و�ر مثا�لیںد�یکھتے ہیں۔

�مختلف طر�یقو�ں سے ہم63 کو لکھ سکتے ہیں جیسے7 × 3 × 3 �ا�و�ر  31 × 7 × 3�کیا یہ مختلف ہیں�؟ و�ا�قعی نہیں! کیو�ں کہ

�د�و�نو�ں ہی حا�لتو�ں میں مفر�د ا�عد�ا�د3 ا�و�ر7 ظا�ہر�ہو�تے ہیں مز�ید یہ کہ د�و�نو�ں حا�لتو�ں میں  3 د�و مر�تبہ آ�تا ہے ا�و�ر7 ا�یک با�ر آ�تا ہے�۔

�یہا�ں36 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل حا�صل کر�نے کے لیے آ�پ4 مختلف طر�یقےد�یکھتے ہیں�۔ مشا�ہد�ہ کیجیے کہ چا�ر�و�ں

�حا�لتو�ں میں د�و2�ا�و�ر د�و3 ملتے ہیں�۔ د�و�با�ر�ہ ضر�ب کر�کے د�یکھیے کہ چا�ر�و�ں صو�ر�ت حا�ل میں آ�پ کو و�ا�پس36 ملتا ہے�۔

36

18×2 12×3 9×4 6×6

9×2×2 4×3×3 9×2×2 6×3×2

3×3×2×2 2×2×3×3 3×3×2×2 3×2×3×2

3×2×3×23×3×2×2
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�کسی بھیعد�د کے لیے یہ ا�یک غیر معمو�لی حقیقتہے کہ صر�ف ا�یک مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل ہو�تیہے سو�ا�ئے ا�س کے کہ ا�ن

�کے مفر�د جز�و ضر�بی مختلف تر�تیبمیں آ�سکتے ہیں�۔ جیساہمنیچےو�ا�ضح کر�تے ہیں کہ تر�تیبا�ہم نہیں ہے�۔ تا�ہم�،جیسا کہ ہم نے ا�ن

�مثا�لو�ں میں د�یکھا کہ ا�جز�ا�ئے ضر�بی تحلیل تک پہنچنے کے مختلف طر�یقے�ہیں�۔

�کیا تر�تیبا�ہم ہے�؟�کیا تر�تیبا�ہم ہے�؟

�ا�س شکل کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�، کیا آ�پ و�ضا�حت کر�سکتے ہیں کہ چا�ہے3،2 ا�و�ر5 کو ضر�ب کر�نے کا کو�ئی بھی طر�یقہ ا�پنا�یاجا�ئے ،  

5 × 2 × 2 = 30کیو�ں�؟

�جب ا�عد�ا�د کو ضر�ب د�یاجا�تا ہے�، تو ہم ا�یسا کسی بھی تر�تیبمیں کر�سکتے ہیں�۔ نتیجہ ہمیشہ ا�یکہیہو�تا ہے�۔ ا�سیلیے جب د�و2 

یبا�و�ر � قل�ی
ت
یبا�و�رضر�ب کی� � قل�ی
ت
�ا�و�ر�د�و3 کو کسی بھی تر�تیبمیں ضر�ب د�یاجا�تا ہے�، تو ہمیں36 حا�صلہو�تا ہے�۔ آ�گے کیجما�عت میں ہم ا�س کوضر�ب کی�

یخصو�صیت )Community and associativity of multiplication(�کے تحت پڑ�ھیں گے�۔
یخصو�صیت�مناس�ب�ت
�مناس�ب�ت

 ا�س لیے تر�تیبا�ہم نہیں ہے�، عمو�ماً ہم مفر�د ا�عد�ا�د کو بڑ�ھتی ہو�ئی تر�تیبمیں لکھتے ہیں�۔

 مثا�ل کے طو�ر�پر 5 × 5 × 3 × 3 = 225 �یا 51 × 3 × 2 = 30 

�د�و ا�عد�ا�د کے حا�صل ضر�ب کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی
�جب ہم کسیعد�د کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی معلو�م کر�تے ہیں تو پہلے ہم ا�سے د�و ا�جز�ا�ئے ضر�بی کے حا�صل ضر�ب کی شکل میں لکھتے

�ہیںمثا�ل کے طو�ر�پر�۔6 × 12 = 72  �پھر ہم ہر جز و�ضر�بی کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی نکا�لتے ہیں�۔ ا�و�پر د�ی گئی مثا�ل م�یں  3 

× 2 × 2 = 12 ا�و�ر31 × 2 = 6 ہے�۔ کیا آ�پ ا�ب72 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی بتا سکتے ہیں�؟

 ا�صلعد�د کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی حا�صل کر�نے کے لیے�ا�ن د�و�نو�ں ا�عد�ا�د کے ا�جز�ا�ئے ضر�بی کو ا�کٹھا کر لیتے ہیں�۔

72 = 2 × 2 × 3 × 2 × 3
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�ہم ا�س کو ا�س طر�ح بھی لکھ سکتے ہیں�— 3 × 3 × 2 × 2 × 2 ۔�ا�سے ضر�ب کر�کے جا�نچلیجیے آ�پ کو�د�و�با�ر�ہ72 حا�صل 

�ہو�تا ہے!

�مشا�ہد�ہ کیجیے کہ72 کے ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں ہر مفر�د جز�و ضر�بی کتنی مر�تبہ ظا�ہر ہو�ا ہے�۔

 ا�س کا مو�ا�ز�نہ کیجیے کہ12 ا�و�ر6 کے ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل میں یہ کتنی مر�تبہ آ�تا ہے�۔

�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے 

	1 ندمن�رہج ذلی ادع�ا�دےک مفر�د ازج�اےئ ضریب نکایےلی:.
105, 243, 320, 141, 1728, 729, 1024, 1331, 1000

	2 �اکی عد�د کے مفر�د ازج�اےئ ضریب میں اکی 2�، �د�و3 �ا�و�ر اکی 11 ےہ�۔ و�ہ عد�د کیا ہے�؟.

	3 ینتی مفر�د ادع�ا�د معلو�م کیجیے جو 30 ےس چھوےٹ ہیں ا�و�ر جن کا حاصل ضر�ب 1955ےہ�۔.

	4 لےپہ بغیر ضر�ب کیے�، �ا�ن ادع�ا�د کے ازج�اےئ ضریب معلو�م کیجیے�۔ .
a.  56 × 25  b.  108 × 75  c.  1000 × 81

	5 �و�ہ سب سے چھواٹ عد�د کونسسا ہے جس کے مفر�د ازج�اےئ ضریب میں:.

	a ینتی مختلف مفر�د ادع�ا�د ہو�ں�۔.

	b اچ�ر مختلف مفر�د ادع�ا�د ہو�ں�۔.

�ا�عد�ا�د کے مطا�لعے میں مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کو بنیا�د�ی حیثیتحا�صلہے�۔ آ�ئیے ہم ا�ن د�و طر�یقو�ں پر با�ت کر�تے ہیں�، جن میں

�یہ مفید ہو�سکتے ہیں�۔

 مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ہم مفر�د ا�عد�ا�د کیجا�نچ کر�یں

�آ�ئیے ہم ا�یک با�ر پھر ا�عد�ا�د56 ا�و�ر63 کو لیتے ہیں�۔�ہم کیسےجا�نچسکتے ہیں کہ و�ہ ہم مفر�د ہیں�؟ ہم د�و�نو�ں ا�عد�ا�د کے مفر�د ا�جز�ا�ئے

�ضر�بی معلو�م کر�سکتے ہیں�۔

56 × 2 × 2 × 2 = 56 �ا�و�ر  7 × 3 × 3 = 63

�ا�ب ہم  د�یکھتے ہیں کہ7�،56 ا�و�ر63 د�و�نو�ں کا مفر�د جز و�ضر�بی ہے�۔ ا�س لیے56 ا�و�ر63 ہم مفر�د نہیں ہیں�۔

80 ا�و�ر63 کے با�ر�ے میں کیا خیا�ل ہے�؟ ا�ن کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل د�ر�ج ذ�یل ہیں:

5 × 2 × 2 × 2 × 2 = 80 �ا�و�ر  7 × 3 × 3 = 63

Chapter 5_Prime Time Urdu.indd   120Chapter 5_Prime Time Urdu.indd   120 01-01-2025   16:55:2001-01-2025   16:55:20



121

�مفر�د   و�قت

ا�یک مشتر�ک ا�ن میں  و�ضر�بی نہیں ہے�۔ کیا ہم یہ نتیجہ نکا�ل سکتے ہیں کہ یہ ہم مفر�د ہیں�؟�ما�ن لیجیے   �ا�ن میں کو�ئی مشتر�ک جز 

�جز و�ضر�بی ہے جو مر�کب ہے�۔ تو کیا ا�س مر�کب مشتر�ک جز و�ضر�بی کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی80 ا�و�ر63 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں

�ظا�ہر ہو ر�ہے یاہیں نہیں�؟

 ا�س لیے ہم کہہ سکتے ہیں کہ ا�گر کو�ئی مشتر�ک مفر�د جز و�ضر�بینہ ہو تب د�و ا�عد�ا�د ہم مفر�د ہو�تے ہیں�۔

�آ�ئیے ہم کچھ مثا�لیںد�یکھتے ہیں�۔

�مثا�ل:�مثا�ل:  40 ا�و�ر231 پر غو�ر کیجیے�۔�ا�ن کی مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل د�ر�ج ذ�یل ہیں:

5 × 2 × 2 × 2 = 40 �ا�و�ر  11 × 7 × 3 = 231

�ہم د�یکھتے ہیں کہ40�ا�و�ر231 د�و�نو�ں کو تقسیم کر�نے و�ا�لے کو�ئی مشتر�ک مفر�د�ا�ت نہیں ۔

�د�ر حقیقت40 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی2 ا�و�ر5ہیںجب کہ231 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی3�،7 ا�و�ر11ہیںا�س لیے40 

�ا�و�ر231 ہم مفر�د ہیں!

�مثا�ل:�مثا�ل:  242 ا�و�ر195 پر غو�ر�کیجیے�۔�ا�ن کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل د�ر�ج ذ�یل ہیں:

11 × 11 × 2 = 242 �ا�و�ر  13 × 5 × 3 = 195

242�کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی2 ا�و�ر11ہیں�۔195 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی5,3�ا�و�ر  13ہیں�۔ ا�س میں کو�ئی مشتر�ک

�مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی نہیں ہے�۔ ا�س لیے242 ا�و�ر195 ہم مفر�د ہیں�۔

�مفر�د  ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل کا ا�ستعما�ل کر�کے یہ جا�نچنا کہ آ�یاا�یک عد�د د�و�سر�ے عد�د سے قا�بل تقسیمہے
�ہم کہہ سکتے ہیں کہ جب ا�یک عد�د د�و�سر�ے عد�د سے تقسیمہو�تا ہے تو د�و�سر�ے عد�د کا مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی پہلے عد�د کے مفر�د

�ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں شا�مل ہے�۔

�ہم کہتے�ہیں کہ48�،12 سے تقسیمہو جا�تا ہے کیو�ں کہ جب ہم48 کو  12 سے تقسیم کر�تے  ہیں تو صفر با�قیبچتا ہے�۔�لمبی تقسیم

�کیے بغیر ہم کیسےجا�نچسکتے ہیں کہ ا�یک عد�د د�و�سر�ے عد د سے تقسیمہو ر�ہا ہے�یا نہیں�؟

�مثا�ل:�مثا�ل:�کیا168�،12 سے تقسیمہو�جا�تا ہے�؟ د�و�نو�ں کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی معلو�م کیجیے�۔

7 × 3 × 2 × 2 × 2 = 168 �ا�و�ر  3 × 2 × 2 = 12

�کیو�ں کہ ہم ا�ن کو کسی بھی تر�تیبمیں ضر�ب د�ے سکتے ہیں تو یہ و�ا�ضح ہے کہ�،

168 = 2 × 2 × 3 × 2 × 7 = 12 × 14

�ا�س لیے168�،12 سے تقسیمہو جا�ئے گا�۔
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�مثا�ل:�مثا�ل: کیا75�کو21 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�؟ د�و�نو�ں کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی معلو�م کیجیے�۔

5 × 5 × 3 = 75 �ا�و�ر  7 × 3 = 21
�ا�و�پر کیبحث سے ہم نے د�یکھا�، ا�گر75�،21 کا ضعف ہو�تا تو21 کے سا�ر�ے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی بھی  75 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی

�ہو�تے�۔�حا�لا�ں کہ21،7 کا جز�و ضر�بی ہے مگر75 کا جز�و ضر�بی نہیں ہے�۔ ا�س لیے75 کو21 سے تقسیم نہیں کیا جا�سکتا ہے�۔

�مثا�ل:�مثا�ل:کیا42�کو12 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�؟ د�و�نو�ں کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی معلو�م کیجیے:

7 × 3 × 2 = 42 �ا�و�ر  3 × 2 × 2 = 12
12 کے سا�ر�ے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی42 میں بھیشا�مل ہیں�۔ لیکن12 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل42 کے ا�جز�ا�ئے

�ضر�بی کی تحلیل میں شا�مل نہیں ہے�۔ ا�س کیو�جہ یہ ہے کہ12 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں2 د�و�با�ر ہے لیکن42 کے مفر�د ا�جز�ا�ئے

�ضر�بی میں یہ صر�ف ا�یک با�ر آ�تا ہے�۔�ا�س کا مطلب یہ ہو�ا کہ42�کو12 سے تقسیم نہیں کیا جا�سکتا ہے�۔

�ا�س طر�ح ہم کہہ سکتے ہیںا�گر ا�یک عد�د د�و�سر�ے عد�د سے�قا�بل تقسیمہے تو د�و�سر�ے عد�د کے مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی پہلے عد�د کے

�مفر�د ا�جز�ا�ئے ضر�بی میں شا�مل ہے�۔

�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے
	1 یاکی نیچے دیےئی گئے ادع�ا�د کے جو�ڑ�ے ہم مفر�د ہیں�؟ لےپہ اند�ا�ز�ہ لگایےئی ا�و�ر پھر مفر�د ازج�اےئ ضریب کی تحلیل کے اعماستع�ل .

ےس�انےپن جو�ا�ب کی تصدیق کیجیے:

57  ا�و�ر  85 )b( 	 30  ا�و�ر  45 )a(  

343  ا�و�ر  216 )d( 121  ا�و�ر  1331  )c(  

	2 یاکی پہلا عد�د د�ورس�ے عد�د سے قالب تقسیم ہے�؟ فرمف�د ازج�اےئ ضریب کی تحلیل کا اعماستع�ل کیجیے:.

96  ا�و�ر24 )b( 	 225  ا�و�ر27 )a(  

999  ا�و�ر  99 )d( 	 343  ا�و�ر17 )c(  

	3 . 3x7x11  2 ےہ ا�و�ر د�ورس�ے عد�د کے مفر�د ازج�اےئ ضریب کی تحلیلx3x7 لےپہ عد�د کا مفر�د ازج�اےئ ضریب کی تحلیل

ےہ�۔ کیا یہ ہم مفر�د ہیں�؟ یاکی�ا�ن میں سے کویئ د�ورس�ے کو تقسیم کرےہات�؟

	4 انوگ کہتا ہے ‘‘یئوک د�و مفر�د عد�د�، مہ مفر�د ہوےت ہیں’’�؟ یاکی و�ہ صحیح ہے�؟.

)Divisibility Tests( 5.5  تقسیمپذ�یر�ی کیجا�نچ

�ا�ب تک ہم مختلف سیا�ق و�سبا�ق میں ا�عد�ا�د کے ا�جز�ا�ئے ضر�بی کی تحلیل تلا�ش کر�تے ر�ہے ہیں�،�بشمو�ل یہ تعین کر�نا کہ ا�عد�ا�د مفر�د یاہیں

�نہیں�،یا آ�یا�د�یےگئے ا�عد�ا�د کا جو�ڑ�ا ہم مفر�د ہےیا نہیں�۔
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�چھو�ٹے ا�عد�ا�د کے�جز�و ضر�بی معلو�م کر�نا  آ�سا�ن ہے�۔ ہم بڑ�ے ا�عد�ا�د کے جز و�ضر�بی کیسے معلو�م کر�تے ہیں�؟

�آ�ئیے ہم8560 کو لیتے ہیں�۔�کیا ا�س میں2 سے10)5،4،3،2�،...10،9(�کے د�ر�میا�ن کو�ئی جز و�ضر�بی ہیں�؟

�کچھ ا�عد�ا�د کے جز و�ضر�بی ہم آ�سا�نیسےلمبی تقسیمکے بغیر معلو�م کر سکتے ۔�کیا آ�پ ا�ن کو معلو�م کر�سکتے ہیں�؟

10 کے ذ�ر�یعے تقسیمپذ�یر�ی

�آ�ئیے ہم10�کو لیتے ہیں�۔ کیا8560 کو ہم10 سے تقسیم کر سکتے ہیں�؟ یہ پو�چھنے کا د�و�سر�ا طر�یقہہے�کہ کیا10�،8560 کا�جز و

�ضر�بی ہے�۔

�ا�س کے لیے ہم10 کے ا�ضعا�ف کے پیٹر�ن میں د�یکھ سکتے ہیں�—10 کے کچھ ا�بتد�ا�ئی ا�ضعا�ف ہیں:

40،30،20،10……�، تو�ا�تر�کو�جا�ر�ی ر�کھیے ا�و�ر پیٹر�ن پر غو�ر کیجیے�۔

�کیا125�،10 کا ا�ضعا�ف ہے�؟ کیا یہ عد�د پچھلے تو�ا�تر میں ظا�ہر ہو�گا�؟ کیو�ںیا کیو�ں نہیں ؟

�ا�ب کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ8560 کو10 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�؟

�ا�س بیا�ن پر غو�ر کیجیے:

 ا�عد�ا�د جو10 سے تقسیمہو�سکتے ہیں�، و�ہ ہیں جن کے آ�خر میں عد�د‘0’�ہو�تا ہے�۔ کیا آ�پ ا�س سے متفق ہیں�؟

5 کے ذ�ر�یعے تقسیمپذ�یر�ی

5 و�ہ د�و�سر�ا عد�د ہے جس کی تقسیمپذ�یر�ی کیجا�نچبہ آ�سا�نی کیجا�سکتی ہے�۔ یہ ہم کیسے کر�تے ہیں�؟

�د�ی گئی فہر�ست میں مو�جو�د ا�ضعا�ف پر غو�ر کیجیے:25،20،15،10،5�،…. آ�پ ا�ن ا�عد�ا�د کے با�ر�ے میں کیا مشا�ہد�ہ کر�تے

�ہیں�؟ کیا آ�خر�ی ہند�سے میں آ�پ کو�ئی پیٹر�ن د�یکھتے ہیں�؟

399 سے چھو�ٹا سب سے بڑ�ا عد�د کیا ہے جو5 سے تقسیمہو�سکتا ہے�؟ کیا8560 کو5 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�؟

�ا�س بیا�ن پر غو�ر کیجیے

 ا�عد�ا�د جو5 سے تقسیمہو�سکتے ہیںو�ہ ہیں جن کے آ�خر میں ’0‘یا 5 ہو�تا ہے�۔ کیا آ�پ ا�س سے متفق ہیں�؟

2 کے ذ�ر�یعے کی گئی تقسیمپذ�یر�ی

کیا�آ�خر�ی ہیں�؟  کر�تے  مشا�ہد�ہ  کیا  20،18،16،14،12،10،8،6،4،2…�آ�پ  ہیں:  یہ  ا�ضعا�ف  چند  ا�بتد�ا�ئی  کے   2

�ہند�سے میں آ�پ کو�ئی پیٹر�ن د�یکھتے ہیں ؟ کیا 682 کو 2 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�؟ کیا ہم بغیر لمبی تقسیم کے ا�س کا جو�ا�ب د�ے سکتے ہیں�؟

�کیا8560 کو2 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے ؟ کیو�ںیا کیو�ں نہیں�؟

ضیی ریاا
ت چیت  باا

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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�ا�س بیا�ن پر غو�ر کیجیے

�ا�عد�ا�د�جو 2 �سے �تقسيم �ہو �سكتے �ہيں �و�ہ �ہيں �جن �كے �آ�خر �ميں‘0’�، ’2‘�،  ‘4’�، ‘6’�، �يا ‘8’ �ہو�تا �ہے�۔  كيا �آ�پ 

�ا�س �سے �متفق �ہيں�؟

399 ا�و�ر411 کے د�ر�میا�ن آ�نے و�ا�لے2 کے سا�ر�ے�ا�ضعا�ف کیا ہیں�؟

4 کے�ذ�ر�یعے تقسیمپذ�یر�ی
�معلو�م کر�تے ہیں کہ ا�گر کو�ئی عد�د جو 4 سے قا�بل تقسیم ہے�، کیا ا�سے آ�سا�نی سے حل کیا جا�سکتا ہے! ا�س کے ا�ضعا�ف کو د�یکھیے: 

 ....32،28،24،20،16،12،8،4

�کیا آ�پ کو کو�ئی ا�یساپیٹر�ن نظر آ�ر�ہا ہے جو ا�س کے لیے ا�ستعما�ل کیا جا�سکتا ہے�؟5،10�ا�و�ر2 کے ا�ضعا�ف ا�عد�ا�د کے آ�خر میں

�ا�یک خا�ص تر�تیب نظر آ�تی ہیں جنھیں ہم تقسیمپذ�یر�ی کے لیے ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں�۔ ا�سی طر�ح کیا کسی بھیا�عد�ا�د کا آ�خر�ی ہند�سہ د�یکھ

�کر ہم یہ معلو�م کر سکتے ہیں کہ یہ4 سے تقسیمہو�سکتا ہے�؟

�یہ کا�م نہیں کر�ے گا! 12 ا�و�ر 22 کو د�یکھیے�، ا�ن کے بھی آ�خر�ی ہند�سے یکسا�ں ہیں لیکن 4،12 کا ا�ضعا�ف ہے لیکن 22 

�نہیں ہے�۔ ا�سی طر�ح 14�ا�و�ر 24 کا آ�خر�ی ہند�سہ یکسا�ں ہے لیکن 4،14 کا ا�ضعا�ف نہیں ہے جب کہ 24 ہے�۔ ا�سی طر�ح 16 

�ا�و�ر 26 یا 18 ا�و�ر 28�کا�معا�ملہ ہے�۔ ا�س کا مطلب یہ ہے کہ صر�ف ا�عد�ا�د کے آ�خر�ی ہند�سے د�یکھ کر ہم یہ معلو�م نہیں کر�سکتے ہیں کہ

�و�ہ عد�د 4 کا ضعف ہو�سکتا ہے یا نہیں�۔

�کیا ہم مز�ید ہند�سے د�یکھ کر ا�س سو�ا�ل کا جو�ا�ب  �معلو�م کر سکتے�؟ 1�سے 200 کے د�ر�میا�ن 4 کے ا�ضعا�ف کی فہر�ست بنا�ئیے

�ا�و�ر ا�س میں پیٹر�ن تلا�ش کیجیے�۔

330 ا�و�ر 340 کے د�ر�میا�ن و�ہ ا�عد�ا�د معلو�م کیجیے جو 4 سے تقسیم ہو�سکتے ہیں�۔ ا�سی طر�ح 1730 سے 1740 کے د�ر�میا�ن

�ا�و�ر 2030 سے 2040 کے د�ر�میا�ن و�ہ ا�عد�ا�د معلو�م کیجیے جو 4 سے تقسیم ہو سکتے ہیں�۔ آ�پ کیا مشا�ہد�ہ کر�تے ہیں�؟

�کیا 8536 کو 4 سے تقسیم کیا جا�سکتا ہے�۔

�ا�ن بیا�نا�ت پر غو�ر کیجیے

	1 ہی طے کران ہوہک کویئ عد�د 4 ےس تقسیم ہوات ہے یا نہیں تو صر�ف آرخ کے د�و ہندےس اہمیت رتےکھ ہیں�۔ .

	2 �ارگ آرخ�ی د�و ہندوس�ں سے بنا ہو�ا عد�د 4 ےس تقسیم ہواتاج ہے تو اصل عد�د بھی 4ےس قالب تقسیم ہے�۔.

	3 �ارگ اصل عد�د 4 ےس تقسیم ہوات ہے تو آرخ�ی د�و ہندوس�ں سے بنا عد�د بھی 4ےس قالب تقسیم ہے�۔.

�کیا آ�پ ا�س سے متفق ہیں�؟ کیو�ںیا کیو�ں نہیں�؟

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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8 کے ذ�ر�یعے تقسیمپذ�یر�ی

ا�ستعما�ل لیے  کے  ا�س  کو  ہند�سو�ں  د�و  آ�خر�ی  ہے�۔�کیا  سکتا  بنا�یا�جا  آ�سا�ن  کو  جا�نچ  کی پذ�یر�ی  تقسیم سے   8 کہ ہے  یہ  با�ت   �د�لچسپ 

�کیا جا�سکتا ہے�؟

ا�و�ر 1120 سے1140  ا�سی طر�ح   ا�عد�ا�د تلا�ش کیجیے جو8 سے تقسیمہو�تے ہیں�۔  ا�یسے د�ر�میا�ن  120 سے140 کے 

ا�عد�ا�د تلا�ش کیجیے جو8 سے تقسیمہو�تے ہیں�۔ آ�پ کیا مشا�ہد ہ کر�تے ؟ ا�یسے د�ر�میا�ن بھی 3120 سے3140 کے 

8560 کے آ�خر�ی د�و ہند�سو�ں کو ا�س طر�ح بد�ل د�یجیے کہ حا�صلہو�نے و�ا�لا عد�د8 کا ضعف ہو�۔

�ا�ن بیا�نا�ت پر غو�ر کیجیے

	1 �ارگ یہ طے کران ہو کہ کویئ عد�د 8 ےس تقسیم ہوات ہے یا نہیں تو صر�ف آرخ کے تین ہندےس اہمیت رتےکھ ہیں�۔.

	2 �ارگ آرخ�ی تین ہندوس�ں سے بنا ہو�ا عد�د 8ےس تقسیم ہو جاات ہے تو اصل عد�د بھی 8لباقےس تقسیم ہے�۔.

	3 �ارگ اصل عد�د 8 ےس تقسیم ہواتاج ہے تو آرخ�ی تین ہندوس�ں سے بننے و�اال عد�د بھی 8ےس قالب تقسیم ہے�۔.

	4 یاکی آ�پ ا�س سے متفق ہیں�؟ یوکی�ں یا کیو�ں نہیں�؟.

�ہم نے یہ د�یکھا کہ کو�ئی عد�د کسی کا جز و�ضر�بی ہےیا نہیں�، ا�س کیجا�نچ کر�نے کے لیے لمبی تقسیم کی ہمیشہ

پا�س   کیا�ہما�ر�ے  کیا�۔  مشا�ہد�ہ  کا  طر�یقو�ں  آ�سا�ن  کچھ  کے  پذ�یر�ی  تقسیم سے   8،4،2،5،10 نے  ہم  ہے�۔  ہو�تی نہیں  �ضر�و�ر�ت 

�د�و�سر�ے ا�عد�ا�د کے لیے بھیا�ہییسے آ�سا�ن طر�یقے ہیں�؟ ہم آ�گے آ�نے و�ا�لیجما�عتو�ں میں  7،6،3 ا�و�ر9کی تقسیمپذ�یر�ی کیجا�نچ

آ�سا�ن طر�یقو�ں پر گفتگو کر�یںگے! �کر�نے کے 

�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے

	1 2024 �اکی لیپ سا  �ل )ساجی کہ فر�و�ر�ی کے 29 �د�ن ہوےت ہیں(ےہ�۔ لیپ سا  �ل ہر چا�ر سا�ل بعد آات ہے�۔لییپ .

اس�ل و�ہ ہیں جو 4ےک ضعف ہیں�، وس�اےئ ا�ن ساول�ں کے جو 100ےس مکمل تقسیم ہوےت ہیں لیکن 400ےس نہیں�۔ 

	a �آ�پ کی پید�ائش کے سا  �ل سے ا�ب تک کتنے لیپ سا  �ل آےئ ہیں�؟ .

	b اس  �ل 2024ےس 2099کت کتنے لیپ سا�ل ہیں�؟.

	2 بس سے بڑ�ے�ا�و�ر سب سےےٹھوچھ4 وسندہن�ں و�اےل ادع�ا�د معلو�م کیجیے جو 4 ےس تقسیم ہو تے ہیں ا�و�ر و�ہ  مقلو�ب  مستو�ی  .

)Palindromes(ھیبھ ہو�ں�۔ 

	3 �د�رفایت کیجیے ا�و�ر بتایےئی کہ ہر بیا�ن ہمیشہ صحیح ہے�،ھیکب کبھی صحیح ہے�،ھیکب صحیح نہیں ہے�۔�آ�پ انےپن جو�ا�ب کے حق میں کچھ .

یںلیثامث د�ے سکتے ہیں�۔ 

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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	a �د�و جفت ادع�ا�د کا حاصل جمع 4اک ضعف دتایت ہے�۔.

	b �د�و طا�ق ادع�ا�د کا حاصل جمع 4اک ضعف دتایت ہے�۔.

	4 .)Remainders( ۔2 ےس تقسیم کیے جاےت ہیں تو حاصل تفریق�c b�۔5�،   ،�10 a�۔  ادع�ا�د جب   ندمن�رہج ذلی 

 تلا�ش کیجیے�۔
78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345

	5 �اتاست�د نے پوچھھا کیا 14560وک 2�،4�،5�،8�ا�و�ر 10ےس تقسیم کیا جاتاسک ہے�۔ےنانوگ 14560یک تقسیم پذری�ی کو صر�ف .

�ا�ن میں سے د�و ادع�ا�د سے جانچچا ا�و�ر الاعل�ن کر�دای کہ یہ عد�د تما�م سے تقسیم ہو سکتا ہے�۔ و�ہ د�و عد�د کو�ن سےتےسکوہ ہیں�؟

	6 ندمن�رہج ذلی میں کو�ن سے ادع�ا�د 2�،4�،5�،8�ا�و�ر 10ےس تقسیم ہویںئیاج گے�؟.

572, 2352, 5600, 6000, 77622160.

	7 �د�و اسےیس عد�د لکھیے جن کا حاصل ضر�ب 10000وہ�۔ ا�ن د�وون�ں ادع�ا�د کی ایئاک کے ہندےس میں 0یںنہ ہوان چایےہی�۔.

5.6   ا�عد�ا�د کے سا�تھ تفر�یح
�مخصو�ص ا�عد�ا�د

 ا�س خا�نے میں چا�ر ا�عد�ا�د د�ئیےگئے ہیں�۔ آ�پ کو کو�ن سا عد�د خا�ص معلو�م ہو�تا ہے�؟ آ�پ ا�یسا کیو�ں کہتے ہیں�؟

�د�یکھیے گو�نا�کے ہم جما�عتو�ں نے کیا بتا�یا:

• انرک ویت کہتی ہے : “9 اخ�ص ہے کیو�ں کہ یہ یک ہندیس عد�د ہے جب کہ بایق تما�م د�و ہندیس عد�د ہیں�۔”	

• رگ�ویرپت کہتی ہے: “9 اخ�ص ہے کیو�ں کہ یہ و�احد عد�د ہے جو 3اک ضعف ہے�۔ ”	

• رم�وگن کہتا ہے : “16 اخ�ص  ےہ کیو�ں کہ یہ و�احد جفت عد�د ہے ا�و�ر 4اک ضعف بھی ہے�۔”	

• پیوگکا کہتی ہے: “25 اخ�ص ہے کیو�ں کہ یہ و�احددع�د ہے جو 5 اک ضعف ہے�۔” 	

9 16

25 43
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�کہتی ہے:  ‘‘43 خا�ص ہے کیو�ں کہ یہ و�ا�حد مفر�د عد�د ہے’’�۔ کی 
ن
ی� �یا�د � •�

�ر�ا�د�ھا کہتی ہے:  ‘‘43 خا�ص ہے کیو�ں کہ یہ و�ا�حد عد�د�ہے جو مر�بع عد�د نہیں ہے’’�۔ •�

�ذ�یلمیں کچھ خا�نے د�ئیےہو�ئے ہیں�، ہر خا�نے میں چا�ر ا�عد�ا�د ہیں�۔ ہر خا�نے میں مو�جو�د ہر عد�د کے با�ر�ے میں   

�بتا�ئیے کہ و�ہ با�قیا�عد�ا�د کے مقا�بلے میں کیسےخا�ص ہے�۔ ا�پنے ہم جما�عتو�ں کے سا�تھ تبا�د�لۂ خیا�ل کیجیےا�و�ر معلو�م

�کیجیے کہ کس نے آ�پ کی طر�حہیو�جو�ہا�ت د�ی ہیں�۔ کیا کسینے مختلف و�جو�ہا�ت د�ی ہیں جو آ�پ کے ذ�ہن میں نہیں آ�ئیں�؟

5 7

12 35

3 8

11 24

27 3

123 31

17 27

44 65

�ا�یک مفر�د معمہ

یے �کہ معمے کو حل کر�نے کے لیے �چ� �با�ئیںجا�نب کی شکل معمے کو د�کھا�تیہے�۔ د�ا�ئیںجا�نب کی شکل معمے کا حل بتا�تیہے�۔ سو

�ا�صو�ل کیا ہو�سکتے ہیں�؟

75

42

102

170 30 63

5 5 3 75

2 3 7 42

17 2 3 102

170 30 63

�ا�صو�ل

کا لم  ا�و�ر ہر کا  د�ا�ئیں طر�ف مو�جو�د عد�د ہو  ا�یک قطا�ر کا حا�صل ضر�ب ہر قطا�ر کے  ا�س طر�ح پر کیجیے کہ ہر  ا�عد�ا�د سے   �گر�ڈ کو مفر�د 

�حا�صل ضر�ب کا  �لم کےنیچےو�ا�لا عد�د ہو�؟

105

20

30

28 125 18

8

105

70

30 70 28

ضیی ریاا
ت چیت  باا

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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63

27

190

45 42 171

343

660

44

28 154 231

�خلا�صہ�خلا�صہ

�ارگ اکی عد�د د�ورس�ے عد�د سے تقسیم ہوات ہے تو د�ورس�ا عد�د پہلے کا جز ویبرض ہے�۔ مثا�ل کے طو�ر پر 4 �،12 اک جز�و ضریب ہے کیو�ں �	

ہک 12وک4 ےس تقسیم کیا جاتاسک ہے )3 = 4 ÷ 12(�۔

 فرمف�د  �ادع�ا�د  فرمف�د  �ادع�ا�د )Prime numbers(�و�ہ ادع�ا�د ہیں جیسے 2�، 3�، 5�، 7�، 11�، ….نج کے صر�ف د�و جز ویبرض ہیں یعنی 1�ا�و�ر 	�	

�خو�د و�ہ عد�د ۔

رمبک  �ادع�ا�د بک  �ادع�ا�د )Composite numbers(�و�ہ ہوےت ہیں جیسے4�،6�،8�،9… �ویرغی�ہ جن کے 2ےس زای�د�ہ جز�و ضریب �	

یںہی �،نییع 1�ا�و�ر خو�د کے علا�و�ہ کم سے کم اکی جز ویبرض مثا�ل کے طو�ر پر 8 اک جز ویبرض 4 ےہ ا�و�ر 9 اک جز ویبرض 3 ےہ�،�ا�س 

یےلی 8 �ا�و�ر 9�د�وون�ں مربک ادع�ا�د ہیں�۔ 

رہ عد�د جو 1ےس بڑ�ا ہے اےس مفر�د ادع�ا�د کے حاصل ضر�ب کے طو�ر پر لکھا جاات ہے ۔ہی اےس  فرمف�د ازج�اےئ ضریب فرمف�د ازج�اےئ ضریب یک  تحلیلیک  تحلیل �	

)Prime factorisation(ہاکہ جاات ہے�۔ مثا�ل کے طو�ررپ 7 × 3 × 2 × 2 = 84

�اعاضع�ف کی تریبتی کے علا�و�ہ�۔فرمف�د�ا�ت میں ازج�اےئ ضریب معلو�م کرےن کا صر�ف اکی طرقہیق ہے�۔ �	

�د�و ادع�ا�د جن کے د�ریامی�ن 1ےک علا�و�ہ کویئ ا�و�ر مشتر�ک جز�ویبرض نہیں ہوات�،   ہوات�،  مہ مفر�د مہ مفر�د )Co-prime(ےتلاکہ ہیں�۔  �	

ہی معلو�م کرےن کے لیے کہ د�و عد�د ہم مفر�د ہیں یا نہیں سب سے پہلے ہم ا�ن کے مفر�د ازج�اےئ ضریب معلو�م کرتےسک ہیں�۔ پھر ا�س �	

یںمی دکھیک سکتے ہیں کہ کویئ مشتر�ک جز ویبرض ہے یا نہیں�۔ ارگ کویئ مشتر�ک جز�ویبرض نہیں ہے تو و�ہ ہم مفر�د ہیں و�رنہ نہیں�۔

�اکی عد�د د�ورس�ے  عد�د کا جز�و ضریب ہوات ہے جب پہلے عد�د کی  �ازج�اےئ ضریب کی تحلیل میں د�ورس�ے عد�د کی  �ازج�اےئ ضریب کی �	

لیلتحل شالم ہو�۔

Chapter 5_Prime Time Urdu.indd   128Chapter 5_Prime Time Urdu.indd   128 01-01-2025   16:55:3001-01-2025   16:55:30


