
�ر�یا�ضی میں پیٹر�ن�ر�یا�ضی میں پیٹر�ن 1

1.1  ر�یا�ضی کیا ہے�؟

�ر�یا�ضی د�ر�حقیقت و�سیع پیما�نے پر پیٹر�نو�ں کی تلا�ش ا�و�ر�ا�ن پیٹر�نو�ں کے و�جو�د کی و�ضا�حت پر مشتمل ہے�۔

ا�ر�د گر�د   ا�و�ر ستا�ر�و�ں کی حر�کت میں�، بلا�شبہ ہما�ر�ے  ا�و�ر ا�سکو�لو�ں میں�، سو�ر�ج�، چا�ند  �قد�ر�ت میں�، ہما�ر�ے گھر�و�ں میں 

�پیٹر�ن مو�جو�د�ہو�تے ہیں�۔�یہ پیٹر�ن ہمیں خر�ید�ا�ر�ی سے لے کر کھا�نا بنا�نے میں�، گیند�پھینکنے سے لے کر کھیلنے تک میں

�نظر�آ�تے ہیں�۔ نیز یہ مو�سم کے پیٹر�ن کو سمجھنے سے ٹکنا�لو�جی کے ا�ستعما ل کر�نے میں ہما�ر�ی مد�د کر�تے ہیں�۔

د�ا�ں�، ر�یا�ضی کو ا�سی و�جہ سے ر�یا�ضی  ا�و�ر تخلیقی عمل ہو سکتا ہے�۔  ا�ن کی و�ضا�حت د�ل چسپ  ا�و�ر   پیٹر�نو�ں کی تلا�ش 

�فن ا�و�ر سا�ئنس د�و�نو�ں طر�ح سے د�یکھتے ہیں�۔ ہمیں ا�مید ہے کہ ا�س سا�ل آ�پ کو ر�یا�ضی کے پیٹر�ن میں شا�مل منطقی ا�و�ر تخلیقی

�خو�ب صو�ر�تی کو د�یکھنے کا مو�قع ملے گا�۔

�یہ د�ھیا�ن ر�کھنا ضر�و�ر�ی ہے کہ ر�یا�ضی کا مقصد صر�ف یہ معلو�م کر�نا نہیں ہے کہ کو�ن سے پیٹر�ن مو�جو�د ہیں�، بلکہ ا�س کی

�و�ضا�حت کر�نا بھی ہے کہ پیٹر�ن کا و�جو�د کیو�ں ہے�۔ ا�یسی و�ضا�حتیں ا�کثر ا�س سیا�ق سے کہیں آ�گے مختلف ا�طلا�قی صلا�حیتو�ں میں

�ا�ستعما�ل کی جا�سکتی ہیں جس میں ا�نھیں د�ر�یا�فت کیا گیا تھا ا�و�ر�یہ ا�نسا�نیت کو آ�گے بڑ�ھا�نے میں مد�د�گا�ر ثا�بت ہو�سکتی ہیں�۔

لاا�ئٹو�ں کی حر�کت میں پیٹر�ن کی فہم نے کشش کے نظر�یے کی
ا�و�ر ا�ن کے س�ی�ٹ �مثا�ل کے طو�ر پر�، ستا�ر�و�ں�، سیا�ر�و�ں 

�نشو�و�نما میں ا�نسا�نو�ں کی ر�ا�ہنما�ئی کی�، جس کی بد�و�لت ہم نے ر�ا�کٹ ا�و�ر سٹیلا�ئٹ کو چا�ند ا�و�ر مر�یخ پر بھیجنے میں کا�میا�بی حا�صل کی�؛

�ا�سی طر�ح لو�نی ما�د�ے )Genomes(�میں پیٹر�نو�ں کی فہم سے بیما�ر�یو�ں کی تشخیص ا�و�ر علا�ج میں مد�د ملی�–�– یہ ا�س طر�ح کی

�ہز�ا�ر�و�ں مثا�لو�ں میں سے ا�یک ہے�۔

)Patterns in Mathematics(
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              معلو�م کیجیےمعلو�م کیجیے

	1 یاکی آ�پ اسییس مثالییں سو�چ سکتے ہیں جہا�ں ریضای ہما�ر�ی ر�و�ز مر�ہ زگدنی میں مد�داگ�ر ہو�؟.

	2 �ریضای ایتنیسانس کو کیسے فر�و�غ دیتتی ہے�؟)�آ�پ اسییس مثالییں سو�چ سکتے ہیں جیسے کہ سائنسی تجربا�ت انججا�م دیننا�، .

ماہم�ر�ی جمہو�ریت  )Democracy(�ا�و�ر معیشت )Economy(وک چلاان�،ھرگھ ا�و�ر د�وسر�ی پیچید�ہ 

عمما�رتو�ں کی تعمیر�، ٹی و�ی �، بومائل �،کمپپیوٹر�، ئیاسکل�، ٹرین�، اک�ر�، وہ�ایئ جہا�ز�،کیللنڈ�ر �،گھھڑای�ں وغییر�ہ بناان(�۔

1.2  ا�عد�ا�د میں پیٹر�ن 

�ر�یا�ضی میں بنیا�د�ی طو�ر پر جو پیٹر�ن نظر آ�تے ہیں ا�ن میں عد�د�ی پیٹر�ن شا�مل ہیں�، خا�ص طو�ر پر مکمل ا�عد�ا�د کے پیٹر�ن:�ر�یا�ضی میں بنیا�د�ی طو�ر پر جو پیٹر�ن نظر آ�تے ہیں ا�ن میں عد�د�ی پیٹر�ن شا�مل ہیں�، خا�ص طو�ر پر مکمل ا�عد�ا�د کے پیٹر�ن:

0,1,2,3,4,...

�ر�یا�ضی کا و�ہ شعبہ جس میں مکمل ا�عد�ا�د کے پیٹر�ن کا مطا�لعہ کیا جا�تا ہے ا�سےعد�د�ی نظر�یہعد�د�ی نظر�یہ))Number theoryNumber theory((�کہتے ہیں�۔

�عد�د�ی تو�ا�تر�عد�د�ی تو�ا�تر)Number sequences( کا شما�ر سب سے بنیا�د�ی ا�و�ر د�ل کش قسم کے پیٹر�ن میں ہو�تا ہے جس کا مطا�لعہ

�ر�یا�ضی د�ا�ں کر�تے ہیں�۔

جد�و�ل 1 یںمی کچھ امہ عد�د�ی تو�ارت دئھاکھے گئے ہیں جن کا مطاعہلع ریضای میں کیا گیا ہے�۔

�جد�و�ل�جد�و�ل11  ::  عد�د�ی تو�ا�تر کی مثا�لیں  عد�د�ی تو�ا�تر کی مثا�لیں

)All  1s(  1,1,1,1,1,1,1�سبھی ا�کا�ئیا�ں,...

)Counting Numbers(  1,2,3,4,5,6,7�طبعی ا�عد�ا�د,...

)Odd Numbers(  1,3 ,5 ,7,9,11,13�طا�ق ا�عد�ا�د,...

)Even Numbers(  2,4,6,8,10,12,14�جفت ا�عد�ا�د,...

)Triangular Numbers(  1,3,6,10,15,21,28�مثلثی ا�عد�ا�د,...

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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)Squares(  1,4,9,16,25,36,49�مر�بع ا�عد�ا�د,...

)Cubes(  1,8,27,64,125,216�مکعب ا�عد�ا�د,...

)Virahanka Numbers(  1,2,3,5,8,13,21�و�ر�ہا�نکا ا�عد�ا�د,...

)Power of 2(  1,2,4,8,16,32,64�د�و کے پا�و�ر و�ا�لے ا�عد�ا�د,...

)Power of 3(  1,3,9,27,81,243,729�تین کے پا�و�ر و�ا�لے ا�عد�ا�د,...

      لومع�م کیجیےلومع�م کیجیے

	. .	   یاکی آ�پ جد�و�ل نمبر 1 یںمی مووج�د ہر اکی تو�ارت میں پیٹر�ن کی پہچا�ن کرتےسک ہیں�؟

	2  جد�و�ل 1 یںمی دےی گئے ہر اکی عد�د�ی تو�ارت کو اپننی کاپی میں د�وبا�ر�ہ لکھیے ا�و�ر ہر تو�ارت کے اگللے تین ادع�ا�د .

وک بھی شالم کیجیے ا�و�ر ا�س کے اوص�ل کی وتحاض اپننی زبا�ن میں کیجیے�۔ 

1.3  عد�د�ی تو�ا�تر کا تصو�ر 

 تصا�و�یر کے ذ�ر�یعے ہم بہت سا�ر�ے عد�د�ی تو�ا�تر کو د�کھا سکتے ہیں�۔ ر�یا�ضی ا�شیا کو تصا�و�یر یا ڈ�ا�ئی گر�ا�م کے ذ�ر�یعے

�د�کھا�نا ر�یا�ضی کے پیٹر�ن ا�و�ر تصو�ر�ا�ت کو سمجھنے کا ا�یک بہت ہی مفید طر�یقہ ہو سکتا ہے�۔

�آ�ئیے�ہمجد�و�ل1 میں پہلے سا�ت عد�د�ی تو�ا�تر�کو مند�ر�جہ ذ�یل تصا�و�یر کے ذ�ر�یعے پیش کر�تے ہیں�۔

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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�جد�و�ل  �جد�و�ل  22  :  کچھ عد�د�ی تو�ا�تر کا تصو�یر�ی ا�ظہا�ر  :  کچھ عد�د�ی تو�ا�تر کا تصو�یر�ی ا�ظہا�ر

�مر�بع

1 4 9 16 25

�مثلثی ا�عد�ا�د

631 10 15

�مکعب

2781 64 125

                           	           	    	 �سبھی ا�کا�ئیا�ں	
 1 	 1 	 1 	 1 	 1 �

�طبعی ا�عد�ا�د	  	 
 1 	 2  	 3 	 4 	 5	

  	   	   	 	 	
 1 	 3 	 5 	 7 	 9 	

 	  	  	 	 	
 2 	 4 	 6 	 8 	 10 	

�طا�ق ا�عد�ا�د

�جفت ا�عد�ا�د
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            معلو�م کیجیےمعلو�م کیجیے

	1 جد�و�ل نمبر 2 ےس تصوری�ی اہاظہ�ر کو اپننی کاپی میں د�ر�ج کیجیے ا�و�ر ہر پیٹر�ن کے لیے اگللی تصوری بنایئئے!.

	2 1�، 3�، 6�، 10�، 15�، ...وک مثلثی ادع�ا�د  مثلثی ادع�ا�د  یوکی�ں کہتے ہیں�؟ 1�، 4�، 9�، 16�، 25�،...وک مرعب ادع�ا�د مرعب ادع�ا�د یا  .

عبرم کیوعبرم کیو�ں کہتے ہیں�؟1�، 8�، 27�، 64�، 125�،.... وک مکعب مکعب کیو�ں کہتے ہیں�؟

�آ�پ غو�ر کر�نے سے پا�ئیں گے کہ36�ا�یک ا�یسا عد�د ہے جو�مثلثی عد�د ا�و�ر مر�بع د�و�نو�ں ہے! ا�س کا مطلب  .3

�ہے کہ36 نقطو�ں کو مکمل طو�ر�پر مثلث ا�و�ر مر�بع  د�و�نو�ں میں تر�تیب د�یا جا�سکتا ہے�۔�ا�س کی و�ضا�حتی

بنا�یئے! �تصو�یر 

�آ�پ نیچے د�یے گئے عد�د�ی تو�ا�تر کو کیا کہیں گے�؟  .4

	 1 7 19 37

�ا�نھیں مسد�سی ا�عد�ا�دمسد�سی ا�عد�ا�دکہتے ہیں!�ا�نھیں ا�پنی کا�پیمیں بنا�ئیے�۔ ا�س تو�ا�تر میں ا�گلا عد�د کیا  ہو�گا�؟

سو�چ میں  با�ر�ے  کے د�یکھنے  ذ�ر�یعے  کے  تصو�یر�و�ں  کو  تو�ا�تر  و�ا�لے  3�کے�پا�و�ر�و�ں  ا�و�ر 2�کے�پا�و�ر�و�ں  آ�پ �کیا   .5 

 سکتے ہیں�؟

	�یہا�ں پر2 کے پا�و�ر�و�ں کےبا�ر�ے میں سو�چنے کا ا�یک ممکنہ طر�یقہ ہے: 	

1 16842

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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1.4  عد�د�ی تو�ا�تر کے د�ر�میا�ن ر�شتہ

�کبھی کبھی عد�د�ی تو�ا�تر ا�یک د�و�سر�ے سے حیر�ت ا�نگیز طر�یقو�ں سے جُڑ�ے ہو�سکتے ہیں�۔

�مثا�ل  :  �مثا�ل  :  جب ہم طا�ق ا�عد�ا�د کو�جو�ڑ�نا شر�و�ع کر�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�؟

					     1 = 1
					     1 + 3 = 4
					     1 + 3 + 5 = 9
					     1 + 3 + 5 + 7 = 16
					     1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25
					     1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36 
							       ...

�یہ و�ا�قعی ا�یک خو�ب صو�ر�ت پیٹر�ن ہے! 

       �ا�یسا کیو�ں ہو�تا ہے�؟ کیا آ�پ کو لگتا ہے کہ ا�یسا ہمیشہ ہو�گا�؟

�ا�س کا جو�ا�ب یہ ہے کہ پیٹر�ن ہمیشہ و�ا�قع ہو�تا ر�ہتا ہے�، مگر کیو�ں�؟ جیسا کہ پہلے ذ�کر کیا گیا ہے کہ پیٹر�ن کیو�ں و�ا�قع ہو�تا ہے�۔

�ا�س کی و�جہ ا�تنی ہی خا�ص ا�و�ر د�ل چسپ ہے جتنا کہ خو�د پیٹر�ن�۔

�ا�یک تصو�یر ا�سے و�ا�ضح کر�ا�یک تصو�یر ا�سے و�ا�ضح کر  �سکتی ہے�سکتی ہے

بنا�یا ذ�ر�یعے  ڈ�ا�ٹ گر�ڈ کی گنتی کے  ا�عد�ا�د کو مر�بع  یا�د�کیجیے کہ مر�بع  ا�س عمل کی تشر�یح ہو�سکتی ہے�۔  مد�د سے  ر�کی  �کسی تصو�یر کے تصو 

�جا�تا�ہے�۔  

      �ہم مر�بع گر�ڈ کے نقطو�ں کو کس طر�ح تقسیم د�ے کر�طا�ق ا�عد�ا�د کے نقطو�ں کی شکل د�ے سکتے ہیں:

1�، 3�، 5�، 7�،...�؟ 

یے! �چ� �آ�گے مطا�لعہ کر�نے سے پہلے تھو�ڑ�ا ا�س کےبا�ر�ے میں سو

ضیی ریاا
ت چیت  باا
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�ذ�یل میں د�یے گئے پیٹر�ن میں د�کھا�یا گیا ہے کہ یہ کس طر�ح کیا جا�سکتا ہے:

�ا�س تصو�یر سے یہو�ا�ضح ہو�جا�تا  ہے�کہ
1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36.

�چو�ں کہ یہ ا�سی طر�ح کی تصو�یر کسی بھی سا�ئز کے مر�بع میں بنا�ئی جا�سکتی ہے ا�و�ر یہ و�ا�ضح کر�تا ہے کہ طا�ق ا�عد�ا�د کی جمع سے مر�بع  

�ا�عد�ا�د کیو�ں حا�صل ہو�تے ہیں�۔

�ا�سی طر�ح کی تصو�یر�بنا کر�کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ پہلے10 طا�ق ا�عد�ا�د�کا مجمو�عہ کیا ہے�؟        

      �ا�ب ا�یک ا�یسی ہی تصو�یر کا تصو�ر کر�کے یا حسب ضر�و�ر�ت جز�و�ی طو�ر�پر بنا کر کیا آ�پ بتا�سکتے ہیں کہ پہلے100 طا�ق ا�عد�ا�د کا
�مجمو�عہ کیا ہے�؟

�تو�ا�تر کے د�ر�میا�ن ا�و�پر د�یے ہو�ئےر�ا�بطے کی طر�ح کی د�و�سر�ی مثا�ل :�تو�ا�تر کے د�ر�میا�ن ا�و�پر د�یے ہو�ئےر�ا�بطے کی طر�ح کی د�و�سر�ی مثا�ل :

�ا�و�پر ا�و�ر نیچے جمع کر�نا�ا�و�پر ا�و�ر نیچے جمع کر�نا

�آ�ئیے ذ�یلی پیٹر�ن کو د�یکھتے ہیں:
			   1 = 1
			   1 + 2 + 1 = 4
			   1 + 2 + 3 + 2 + 1 = 9
			   1 + 2 + 3 + 4 + 3 + 2 + 1 = 16
			   1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 4 + 3 + 2 + 1 = 25
			   1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 5 + 4 + 3 + 2 + 1 = 36 

 د�یے گئے پیٹر�ن کو�د�یکھ کر ا�یسا �لگتا ہے کہ گنتی و�ا�لے ا�عد�ا�د کو�ا�و�پر ا�و�ر پھر�نیچے جو�ڑ�نا مر�بع ا�عد�ا�د حا�صل کر�نے کا ا�یک د�و�سر�ا طر�یقہ  ہے !

...
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      �کیا آ�پ ذ�یل میں د�یے گئے گر�ڈ نقطو�ں سے ا�سی طر�ح د�و�سر�ے�تصو�یر�ی ا�ظہا�ر کی تلا�ش کر�سکتے ہیں ؟

 �معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے   

	1 یاکی آ�پ کویئ اسایس تصوری�ی اہاظہ�ر تلا�ش کرتےسک ہیں جس سے یہ و�احض ہو کہ ادع�ا�د�، مثلاً 1�، 1+2+1�، .

1+2+3+2+1�،...وک ا�ورپ ا�و�ر نیچے جو�ڑ�ا جائے تو ا�س کا نتیجہ مرعب ادع�ا�د کیو�ں ہوات ہے�؟

	2 ڑب�ی سازئ کی تصوری کا بڑ�ے پیماےن پر تصو�ر کرےک�، ای اےس ضر�و�ر�ت کے مطابق جز�و�ی طو�ر پر بنارک �، یاکی �آ�پ دکھیک .

تےسک ہیں کہ 1 + 2 + 3 + ... 99 + 100 + 99 + ... + 3 + 2 + 1یک قد�ر )Value(یاکی  ہوگی�؟

	3 ھیسب ایئاک و�اےل تو�ارت کو�ا�ورپ جمع کرےن کے بعد آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت حالص ہوات ہے�؟ ھیسب ایئاک و�اےل تو�اوکرت نیچے جمع .

ےنرک کے بعد آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت حالص ہوات ہے�؟

	4  عیطب ادع�ا�د کو ا�ورپ کی طر�ف جمع کرےن کے بعد آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت حالص ہوات ہے�؟یاکی آ�پ اکی مختصر تصوری�ی اہاظہ�ر.

�د�ے سکتے ہیں�؟

	5 بج آ�پ متو�ارت مثلث ادع�ا�د کے جو�ڑ�و�ں کو جمع کرےت ہیں تو کیا و�اعق ہوات ہے�؟ یعنی�،  3+1�، 6+3�، 10+6�، .

10 + 15...وک لیجیے�۔ آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت حالص ہوات ہے�؟یوکی�ں�؟ یاکی آ�پ ا�س کی وتحاض تصوری کے ذ�رعےیع 

ہیں�۔  تےسکرک 

	6 .  ،�4+2+1  ،�2+1  ،�1 یعنی�،  ادع�ا�د کو جمع کرےت ہیں�،  و�اےل  پا�و�ر  2ےک  ہوئے  شر�و�ع کرےت  1ےس  آ�پ  بج 

1+2+4+8...تو کیا و�اعق ہوات ہے�؟ �ا�ب آ�پ ا�ن میں سے ہر عد�د میں 1 معجم کیجیے�—�آ�پ کو کو�ن سے ادع�ا�د حالص 

و�اعق ہوات ہے�؟ ےتوہ ہیں�؟�اسایس کیو�ں 

 کوشش
یےے �ی ک�ج
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	7 بج آ�پ  لثیمثل ادع�ا�د کو 6 ےس ضر�ب کرےن کے بعد ا�س میں 1 معجم کرےت ہیں تو کیا و�اعق ہوات ہے�؟  �آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت .

لصاح ہوات ہے�؟ یاکی آ�پ تصوری کے ذ�رعےیع ا�س کی وتحاض کر سکتے ہیں�؟

	8 بج آ�پ مسدیس ادع�ا�د�، مثلاً ...1�، 1+7�، 1+7+19�، 1+7+19+37معجموک کران  رش�و�ع کرےت ہیں تو کیا  .

�و�اعق ہوات ہے�؟ �آ�پ کو کو�ن سا تو�ارت حالص ہوات ہے�؟ یاکی آ�پ تصوری کے ذ�رعےیع ا�س کی وتحاض کرتےسک ہیں�؟

	9 جد�و�ل 1 یںمی دےی گئے تو�ارت�و�ں میں خو�د کے پیٹر�ن ا�و�ر ا�ن کے د�ریامی�ن کے ر�و�ابط کو تلا�ش کیجیے�۔ کیا آ�پ تصوری یا کسی .

�ا�و�ر طریققے سے ایںنھ و�احض کر سکتے ہیں کہ اسایس کیو�ں و�اعق ہوات ہے�؟

1.5  ا �شکا�ل میں پیٹر�ن

�بنیا�د�ی طو�ر پر ر�یا�ضی میں جو د�و�سر�ی قسم کے پیٹر�ن پا�ئےجا�تے ہیں و�ہ ا�شکا�لی پیٹر�ن)One dimensions(�ہو�تے ہیں ۔ یہ

�ا�شکا�ل یک بُعد�ی ، د�و ا�بعا�د�ی ا�و�ر سہ ا�بعا�د�ی)3D ،2D ،1D( یا کثیر ا�بعا�د�ی ہو�تے ہیں یا ا�ن سے ز�یا�د�ہ بھی ہو�سکتے ہیں�۔ ر�یا�ضی

�کی و�ہ شا�خ جس میں ہم ا شکا�لی پیٹر�ن کا مطا�لعہ کر�تے ہیں ا�سے جیو�میٹر�ی )Geometry( کہتے ہیں�۔

 ا�شکا�لی تو�ا�تر ا�شکا�لی تو�ا�تر ر�یا�ضی کے ذ�ر�یعے مطا�لعہ کیے گئے ا�شکا�لی پیٹر�ن کی ا�یک ا�ہم قسم ہے�۔ جد�و�ل3 میں کچھ خا�ص ا�شکا�لی تو�ا�تر د�کھا�ئے

�گئے ہیں جن کا  مطا�لعہ ر�یا�ضی میں کیا جا�تا ہے�۔
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�جد�و�ل  �جد�و�ل  33 :  ا�شکا�لی تو�ا�تر کی مثا�لیں :  ا�شکا�لی تو�ا�تر کی مثا�لیں

�لمبا�ئی میں لگا�ئےگئے
�مثلث

(Stacked 
Triangles)

�مکمل گر�ا�ف
(Complete 

Graphs)
K2 K3 K4 K6K5

)�لمبا�ئی میں لگا�ئےگئے
�مر�بع(

(Stacked 
Squares)

�کو�چ ا�سنوفل�یک
 Koch Snow(

) Flake

�مثلث

�سا�ت ضلعی

�چھ ضلعی

�د�س ضلعی

�پا�نچ ضلعی

�آ�ٹھ ضلعی�نو ضلعی

�چا�ر ضلعی �منظم کثیر ضلعی
(Regular 

Polygons)
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      معلو�م کیجیےمعلو�م کیجیے

	1 یاکی آ�پ جد�و�ل 3 یںمی دےی گئے ہر اکی تو�ارت کے پیٹر�ن کو پہچا�ن سکتے ہیں�؟ .

	2 جد�و�ل 3 ےس ہر اکی تو�ارت کو دکھیک کر اپننی کاپی پر د�وبا�ر�ہ بنایئئے�۔ کیا آ�پ ہر اکی تو�ارت کی اگللی شکل بنا سکتے .

یںہی�؟یوکی�ں یایوکی�ں نہیں�؟ رہ تو�ارت کے بعد ا�س میں بن ریہ اکاشک�ل کے پیٹر�ن ا�و�ر اولوص�ں کی وتحاض 

�اپننی زبا�ن میں کیجیے�۔

1.61.6  تو�ا�تر�ی ا�عد�ا�د  تو�ا�تر�ی ا�عد�ا�دسے تعلقسے تعلق

�ا�کثر ا�شکا�لی تو�ا�تر حیر�ت ا�نگیز طر�یقےسے�عد�د�ی تو�ا�تر سے جڑ�ے ہو�تے ہیں�۔ ا�یسے تعلقا�ت ا�شکا�لی تو�ا�تر ا�و�ر ا�س سے جڑ�ے عد�د�ی تو�ا�تر

�کے مطا�لعے ا�و�ر فہم د�و�نو�ں میں مد�د گا�ر ہو�سکتے ہیں�۔

�مثا�ل:  �مثا�ل:  منظم کثیر ضلعی ا�شکا�ل تو�ا�تر�و�ں میں ضلعو�ں کی تعد�ا�د کو3 سے شر�و�ع کر�تے ہو�ئےبیا�ن کیا جا�تا ہے�،یعنی3�،4�،5�،6�،7�،8�،

9�،10�،... ا�سی و�جہ سے ا�ن ا�شکا�ل کومنظم مثلثمنظم مثلث�، چا�ر ضلعیچا�ر ضلعی ) ) یعنی  مر�بع( پا�نچ ضلعی�، چھ ضلعی�، سا�ت ضلعی�، آ�ٹھ ضلعی�، نو ضلعی ا�و�ر د�س ضلعیمر�بع( پا�نچ ضلعی�، چھ ضلعی�، سا�ت ضلعی�، آ�ٹھ ضلعی�، نو ضلعی ا�و�ر د�س ضلعی 

�و�غیر�ہ کہا �جا�تا ہے�۔

’ منظم‘ لفظ یہ و�ا�ضح کر�تا ہے کہ ا�شکا�ل کے سبھی ضلعو�ں ا�و�ر ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش ا�یک جیسی ہے�۔ )�یعنیا�س کے ضلعے ا�و�ر کو�نے بھی

�ا�یک جیسے نظر�آ�تے ہیں(�۔ ا�باگلے�ب میں ہم ز�ا�و�یو�ں کا گہر�ا�ئی سے مطا�لعہ کر�یں گے�۔

�جد�و�ل3 میں مو�جو�د ا�شکا�لی تو�ا�تر کا عد�د�ی تو�ا�تر سے خو�ب صو�ر�ت ر�شتہ ہے�۔

              معلو�م کیجیےمعلو�م کیجیے

	1 ظممن کثیر ضلعی ےک تو�ارت میں ہر شکل کے ضلعو�ں کی تعد�ا�د کی گنتی کیجیے�۔ آ�پ کو�ن سا عد�د�ی تو�ارت حالص .

ےترک ہیں�؟ ظممن کثیر ضلعی تو�ارت کی ہر شکل میں کوون�ں کی تعد�ا�د کے با�ر�ے میں آ�پ کا کیا خیا�ل ہے�؟ یاکی 

�آ�پ کو یکسا�ں عد�د�ی تو�ارت حالص ہوات ہے�؟ یاکی آ�پ وتحاض کرتےسک ہیں کہ اسایس کیو�ں و�اعق ہوات ہے�؟ 

	2 ملمک گر�ا�ف کے تو�ارت  یںمی مووج�د ہر شکل کے خطو�ط کی تعد�ا�د شما�ر کیجیے�۔ آ�پ کو کو�ن سا  دع�د�ی تو�ارت حالص .

اتوہ ہے�؟ یاکی آ�پ وتحاض کرتےسک ہیں کہ اسایس کیو�ں ہوات ہے�؟ 

ضیی ریاا
ت چیت  باا

کوشش 

یےے �ج ک�ی
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	3 یئبالم سے لگائے گئے مربععو�ں کی ہر شکل میں چھوٹے چھوٹے مربععو�ں کی کل تعد�ا�د کیا ہے�؟  �ا�ن سے کو�ن سا عد�د ی تو�ارت .

لصاح ہوات ہے�؟ یاکی آ�پ ا�س کی وتحاض کرتےسک ہیں کہ اسایس کیو�ں ہوےہات�؟

	4 یئبالم سے لگائے گئے مثلثو�ں کی ہر شکل میں چھوٹے چھوٹے مثلثو�ں کی کُل تعد�ا�د کیا ہے�؟ �ا�س سے کو�ن .

وتحاض کرتےسک ہیں�؟)اشــارہ: لثمث کی ہرکلشک  ا�س کی  آ�پ  یاکی  ہواگ�؟  حالص  تو�ارت  عد�د�ی  اس 

یںمی�،قطرہطا�ر میں کتنے مثلث ہیں�؟(

د�و�سر�ی شکل میں جا�نے کے لیے�، ہر قطعہ خط‘�–�–�–�–’ فل�یکتو�ا�تر میں ا�یک شکل سے  ا�سنو  �کو�چ   .5

’ سے بد�لنا ہو�تا ہے�۔ جیسے ہی کو�ئی ا�یسا کر�تا ر�ہتا ہے�، یہ بد�لا�ؤ چھو�ٹےسے �کو‘�ا�سپیڈ�بم�پ

�چھو�ٹے قطعہ خطو�ط کے سا�تھ چھو�ٹےسے چھو�ٹا ہو�تا جا�تا ہے�۔ کو�چ ا�سنو فل�یک کے تو�ا�تر میں قطعہ

�خطو�ط کی کیا تعد�ا�د ہے�؟ ا�س کا متعلقہ عد�د�ی تو�ا�تر کیا ہے�؟)�ا�س کا جو�ا�ب ہے48،12،3...... 

�ا�س کا  مطلب  4�کے�پا�و�ر کا3�گنا�؛ یہ تو�ا�تر جد�و�ل1�میں مو�جو د نہیں ہے�۔(

�ریضای پیٹر�ن کی تلا�ش ا�و�ر ا�ن پیٹرون�ں کے ووج�د کی وتحاض پر مشتمل ہے�۔�	

�ریضای میں پائے جاےن و�اےل سب سے بنیا�د�ی پیٹرون�ں میں سے اکی عد�د�ی پیٹر�ن عد�د�ی پیٹر�ن ہے�۔�۔�	

دع�د�ی تو�ارت�و�ں کی کچھ امہ مثاول�ں میں گنتی کے ادع�ا�د�، اط�ق ادع�ا�د�، فتجف ادع�ا�د�، عبرم ادع�ا�د�، لثیمثل ادع�ا�د�، عبمک ادع�ا�د�، �و�رنکاہکہ ادع�ا�د �	

�ا�و�ر 2اپےک�و�ر و�اےل ادع�ا�د شالم ہیں�۔

ھیکب کبھی عد�د�ی تو�ارت خو�ب صو�ر�ت ا�و�ر نماای�ں طریققے سے اکی د�وسر�ے سے جڑ�ے ہوتےسک ہیں�۔ مثلاً 1ےس شر�و�ع  ےنوہ �	

�و�اےل طا�ق ادع�ا�د کے تو�ارت کو جمع کرےن سے مرعب ادع�ا�د تشکیل پاےت ہیں�۔

صاتص�وری کے ذ�رعےیع عد�د�ی تو�ارت کا تصو�ر تو�ارت ا�و�ر ا�ن کے د�ریامی�ن کے تعلق کی بہتر تفہیم  لصاح ہوتیسک ہے�۔�	

�ریضای میں ایلکاشک تو�ارت ایلکاشک تو�ارت پیٹر�ن کی د�وسر�ی بنیا�د�ی قسم ہے�۔�ایلکاشک تو�ارت کی امہ مثاول�ں میں منظم کثیر ضلعی�، ملمک گر�ا�ف �، لثومثل�ں ا�و�ر �	

یک کے تو�ارت شالم ہیں�۔ ایلکاشک تو�ارت�، دع�د�ی تو�ارت کے ساھت بہت   بعرمعو�ں کو لمبایئ سے اکی کے ا�ورپ اکی لگاان ا�و�ر کو�چ انوسن فل�

�د ل چسپ ر�و�ا�بط کا بھی مظا�ہر�ہ کر�تے ہیں�۔

�خلا�صہ

کوشش 

یےے �ج ک�ی
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