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விளைையாாட்்டுவிளைையாாட்்டு
8

8.1 கலைைப்்படைைப்்பு

கீழ்்க்்காாணும்் படங்்களைை உற்்றுநோ�ோக்்கி கைையாால்் வரைைய முயற்்சிக்்கவும்்.

படம்் 8.1
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இப்்போ�ோது, ஒரு ரூலர் ் மற்்றும்் ஒரு திசைைகாாட்்டி மூலம்் உங்்களைை கைையில்் 
எடுத்்துக்் கொ�ொள்ளுங்்கள். இந்்தக்் கருவிகளைைக்் கொ�ொண்டு இந்்த உருவங்்களைை 
வரைைந்்து ஒரு திசைைகாாட்்டியைைப் பற்்றி நன்்கு தெெரிிந்்துகொ�ொள்ள முடியுமாா என்்று 
ஆராாய்்வோ�ோம்்.

ஒரு திசைைகாாட்்டி எவ்்வாாறு உருவாாக்்கப்படுகிறது என்்பதைைக்் கவனிியுங்்கள். 
திசைைகாாட்்டி மூலம்் ஒருவர் ்என்்ன வரைைய முடியும்்? ஆராாயுங்்கள்!

வளைைவுகள் என்்றாால்் என்்ன தெெரிியுமாா? அவைை பெென்்சிலாால்் காாகிதத்்தில்் 
வரைையக்்கூடிய எந்்த வடிவங்்களும்், கீழே� காாட்்டப்்பட்ட்ுள்்ளபடி நே�ர் ் கோ�ோடுகள், 

வட்்டங்்கள் மற்்றும்் பிற புள்்ளிிவிவரங்்களைை உள்்ளடக்்கியது:

உங்்கள் நோ�ோட்்புக்்கில்் 'P' என்்ற புள்்ளிியைைக்் குறிக்்கவும்். பின்்னர்,் P இலிருந்்து 4 
செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ள வெ�வ்வே�று திசைைகளிில்், முடிந்்தவரைை பல புள்்ளிிகளைைக்் 
குறிக்்கவும்். 

	 சிந்்தியுங்்கள்: புள்்ளிி P இலிருந்்து 4 செெமீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ள அனைைத்து 
புள்்ளிிகளைையும்் குறிப்்பதாாகக்் கற்்பனை� செெய்து கொ�ொள்ளுங்்கள். அவர்க்ள் எப்்படி 
இருப்்பாார்க்ள்? 

	 வளைைகோ�ோட்்டில்் சில புள்்ளிிகளைை எடுத்்துக்்கொ�ொண்டு, P இலிருந்்து அவற்்றின்் 
தூரம்் உண்்மைையில்் 4 செெமீ உள்்ளதாா என்்று சோ�ோதித்்து, அதைை வரைைந்்து அது 
சரிிதாானாா என்்று சரிிபாார்க்்்க முயற்்சிக்்கவும்்.

நீீங்்கள் ஏற்்கனவே� அவ்்வாாறு செெய்யவில்்லைை 
என்்றாால்், இந்்த நோ�ோக்்கத்திற்்காாக ஒரு திசைைகாாட்ட்ி 

பயன்்படுத்்த முடியுமாா என்்று பாாருங்்கள்.
திசைைகாாட்ட்ியைைப் பயன்்படுத்்தி P இலிருந்்து 4 

செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ள சில புள்்ளிிகளைைக்் 
குறிப்்பதன்் மூலம்் நீீங்்கள் தொ�ொடங்்கலாாம்். இதைை 

எப்்படிச்ச்ெெய்யலாாம்்?

R

4 செெ
.மீ

.

4 செெ.மீ.P Q
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நீீங்்கள் ஒரு ரூலருக்்கு எதிராாக திசைைகாாட்ட்ியைைத் திறக்்க வே�ண்டும்் 
(படம்் 8.2 ஐப்் பாார்க்்்கவும்்) அதாாவது திசைைகாாட்ட்ியின்் முனைைக்்கும்் பெென்்சிலுக்்கும்் 
இடைையே� உள்்ள தொ�ொலைைவு 4 செெ.மீ. 

	�   இப்்போ�ோது, முழு வளைைவைைப் பெெற முயற்்சிக்்கவும்். 

குறிப்்பு: காாந்்த திசைைகாாட்்டியின்் முனைையைை பெென்்சிலைை மட்ட்ும்் நகர்த்்்தி 
நிிலைையாாக வைைக்்கவும்்.

வளைைவின்் வடிவம்் என்்ன? அது ஒரு வட்்டம்்!
வட்்டத்்தில்் ஒரு புள்்ளிியைை எடுத்்துக்் கொ�ொள்ளுங்்கள். இருந்்து அதன்் தூரம்் 

என்்னவாாக இருக்்கும்் P— 4 செெ.மீ வரைை, 4 செெ.மீ க்்கும்் குறைைவாாகவோ�ோ அல்்லது 4 
செெ.மீ.க்்கு அதிகமாாகவோ�ோ? இதே�போ�ோல்், P க்்கும்் வட்்டத்்தின்் மற்்றொ�ொரு புள்்ளிிக்்கும்் 
இடைையே� உள்்ள தொ�ொலைைவு என்்ன?

படத்்தில்் காாட்ட்ியுள்்ளபடி, புள்்ளிி P என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது மைையம்் 
வட்ட்த்்தின்் மைையத்திற்்கும்் வட்ட்த்்தின்் மீதுள்்ள ஏதே�னும்் ஒரு புள்்ளிிக்்கும்் 

இடைைப்பட்ட் தொ�ொலைைவு எனப்படும்் ஆரம்் வட்ட்த்்தின்்.

ஆ
ரம்்

10 2 3 4 5 6 7

மைையம்்

படம்் 8.2

P

ஒரு திசைைகாாட்ட்ியின்் பயன்்பாாட்ட்ைை ஆராாய்்ந்்த பிறகு, மே�லே� செென்்று 
படங்்களைை மீண்்டும்் உருவாாக்்கவும்் படம்் 8.1. 

உன்்னாால்் முடியுமாா புள்்ளிிவிவரங்்களைைப்் போ�ோலவே� அழகாாக இருக்்கும்் 
காாட்்டப்்பட்்டது இங்்கே�? நீீங்்கள் விரும்்பினாால்் மீண்்டும்் முயற்்சிக்்கவும்்!

மே�லும்், கருவிகளிின்் பயன்்பாாடு கட்ட்ுமாானத்தைை எளிிதாாக்்கியுள்்ளதாா?

இப்்போ�ோது பின்்வரும்் படங்்களைை உருவாாக்்க முயற்்சிக்்கவும்்.
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	 கட்்டுமாானம்்

1.	 ஒரு நபர்்

	 இதைை எப்்படி வரைைவீர்க்ள்? 

	 இந்்த எண்்ணிிக்்கைை இரண்டு கூறுகளைைக்் கொ�ொண்டுள்்ளது.

	 முதல்் பகுதியைை வரைைவதற்்கு ஒரு வழியைை நீீங்்கள் கண்டுபிடித்்திருக்்கலாாம்். 
இரண்டாாம்் பகுதியைை வரைைவதற்்கு, இதைைப் பாார்க்்்கவும்்.

	 திசைைகாாட்்டியின்் முனைையைை எங்்கு வைைப்பது மற்்றும்் இந்்த வளைைவைை 
வரைைவதற்்கு ஆரம்் எடுக்்க வே�ண்டும்் என்்பதைைக்் கண்டுபிடிப்்பதே� இங்்கே� 
சவாால்். நீீங்்கள் திசைைகாாட்்டியில்் ஒரு ஆரத்தைை சரிிசெெய்து, வளைைவைைப் 
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பெெறுவதற்்கு எந்்த புள்்ளிி வே�லைை செெய்கிறது என்்பதைைக்் காாண 
திசைைகாாட்்டியின்் நுனிியைை வெ�வ்வே�று இடங்்களிில்் வைைக்்க முயற்்சிக்்கலாாம்். 
உதவிக்்குறிப்்பைை எங்்கு வைைத்திருக்்க வே�ண்டும்் என்்பதைை உங்்கள் 
மதிப்்பீட்ட்ைைப் பயன்்படுத்்தவும்்.

2.	 அலைை அலைையாான

	 இதைை உருவாாக்்குங்்கள்.

	மைைய க்் கோ�ோட்்டின்் நீீளம்் குறிப்்பிடப்்படவில்்லைை என்்பதாால்், அதைை எந்்த 
நீீளம்் கொ�ொண்டதாாக வே�ண்டுமாானாாலும்் எடுத்்துக்் கொ�ொள்ளலாாம்்.

	� AB ஐ மைையக்் கோ�ோடாாக எடுத்்துக்்கொ�ொள்வோ�ோம்், இதனாால்் AB இன்் நீீளம்் 
8 செெ.மீ. ஆகும்். இதைை AB = 8 செெ.மீ. என எழுதுகிறோ�ோம்்.

	 இங்்கே�, முதல்் அலைை அரைை வட்்டமாாக வரைையப்படுகிறது.

A X
?

8 செெ.மீ.

B

?

	 அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
1.	 இந்்த அரைைவட்்டத்்தைைப் பெெற திசைைகாாட்்டியில்் என்்ன ஆரம்் எடுக்்க 

வே�ண்டும்்? AX இன்் நீீளம்் என்்னவாாக இருக்்க வே�ண்டும்்?
2.	வே� று நீீளமுள்்ள மைையக்் கோ�ோட்ட்ைை எடுத்்து அதன்் மீது அலைையைை 

வரைைய முயற்்சிக்்கவும்்.
3.	 அலைைகள் அரைை வட்்டத்்தைை விட சிறியதாாக இருக்்கும்் 

உருவத்்தைை மீண்்டும்் உருவாாக்்க முயற்்சிக்்கவும்் (உருவத்்தின்் 
கழுத்்தில்் தோ�ோன்்றுவது போ�ோல, 'ஒரு நபர்'்). இரண்டு 
அலைைகளும்் ஒரேே மாாதிரிியாாக இருக்்க வே�ண்டும்் 
என்்பதுதாான்் இங்்கே� சவாால்். இது தந்்திரமாானதாாக 
இருக்்கலாாம்்! 

முயற்்சி 
செெய்
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3.	 கண்்கள்்

	 திசைைகாாட்்டி மூலம்் இந்்த கண்களைை எவ்்வாாறு வரைைவது?

	 ஒரு குறிப்்புக்்கு, அத்்தியாாயத்தின்் முடிவுக்்குச் ்செெல்்லவும்்.

  உங்்களுக்்கு விருப்்பமாான பிற கலைைப்படைைப்புகளைை ஒரு அளவுகோ�ோல்் 
மற்்றும்் திசைைகாாட்்டி மூலம்் செெய்யுங்்கள்.

8.2 சதுரங்்கள்் மற்்றும்் செெவ்்வகங்்கள்்

இப்்போ�ோது, அவற்்றின்் எல்்லைையில்் நே�ர்க்ோ�ோடுகளைைக்் கொ�ொண்ட சில அடிப்்படைை 

உருவங்்களைைப்் பாார்ப்்்போ�ோம்்.

படம்் 8.3

இவைை என்்ன வடிவங்்கள்? ஆம்், இவைை நமக்்கு நன்்கு பரிிச்ச்யமாான சதுரங்்கள் 
மற்்றும்் செெவ்வகங்்கள். ஆனாால்் அவற்்றைை சதுரங்்களாாகவும்் செெவ்வகங்்களாாகவும்் 
ஆக்்குவது எது?

இந்்த செெவ்வகம்் ABCD ஐ எடுத்்துக்் கொ�ொள்வோ�ோம்்.
ஒரு B, C மற்்றும்் D புள்்ளிிகள் செெவ்வகத்தின்் 

மூலைைகள். AB,BC,CD மற்்றும்் DA கோ�ோடுகள் அதன்் 
பக்்கங்்கள். அதன்் கோ�ோணங்்கள் ∠A, ∠B, ∠Cஇ 
மற்்றும்் ∠D.

நீீல பக்்கங்்கள் AB மற்்றும்் CD என 
அழைைக்்கப்படுகின்்றன எதிரெெதிர் ் பக்்கங்்கள், 
ஏனெ�னிில்் அவைை ஒன்்றுக்்கொ�ொன்்று எதிரெெதிராாக 
அமைைந்துள்்ளன. அதே�போ�ோல்், AD மற்்றும்் BC 
ஆகியவைை எதிரெெதிர் ் பக்்கங்்களிின்் மற்்றொ�ொரு 

ஜோ�ோடி.

A

D

B

Cபடம்் 8.4



கட்ட்ுமாான விளைையாாட்ட்ு

193

ஒரு செெவ்வகத்தில்் அதைை நிினைைவுபடுத்்திக்் கொ�ொள்ளுங்்கள்:
R 1)	 எதிரெெதிர் ்பக்்கங்்கள் நீீளத்தில்் சமமாாக உள்்ளன, மற்்றும்்
R 2)	 அனைைத்து கோ�ோணங்்களும்் 90 ஆகும்்°.
செெவ்வகங்்களைைப்் போ�ோலவே�, மூலைைகளும்் பக்்கங்்களும்் அதே� முறைையில்் ஒரு 

சதுரத்திற்்கு வரைையறுக்்கப்படுகின்்றன.
ஒரு சதுரம்் பின்்வரும்் இரண்டு பண்்புகளைை பூர்த்்்தி செெய்கிறது:
S 1)	 அனைைத்து பக்்கங்்களும்் சமம்், மற்்றும்்
S 2)	 அனைைத்து கோ�ோணங்்களும்் 90 ஆகும்்o.
படம்் 8.4 இல்் உள்்ள செெவ்வகத்தைையும்் அதற்்கு கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட பெெயரைையும்் 

காாண்்க: ABCD. இந்்த செெவ்வகத்தைை வே�று வழிகளிிலும்் பெெயரிிடலாாம்் - BCDA, CDAB, 
DABC, ADCB, DCBA CBAD மற்்றும்் BADC. எனவே�, ஒரு செெவ்வகத்தைை அதன்் 
மூலைைகளைைச் ் சுற்்றியுள்்ள லே�பிள்்களிின்் ஏதே�னும்் கலவைையைைப் பயன்்படுத்்தி 
பெெயரிிட முடியுமாா? இல்்லைை! உதாாரணமாாக, இதற்்கு ABDC அல்்லது ACBD என்்று 
பெெயரிிட முடியாாது. எந்்தெெந்த பெெயர்க்ள் அனுமதிக்்கப்படுகின்்றன, எவைை 
அனுமதிக்்கப்படவில்்லைை என்்று பாார்க்்்கலாாமாா?

செெல்்லுபடியாாகும்் பெெயரிில்், மூலைைகள் எந்்த மூலைையிலிருந்்தும்் தொ�ொடங்்கி 

செெவ்வகத்தைைச் ்சுற்்றி பயணிிக்்கும்் வரிிசைையில்் நிிகழ்்கின்்றன.

	 பின்்வருவனவற்்றில்் எது இந்்தச் ்சதுரத்தின்் பெெயர் ்அல்்ல? 

	 1.	 PQSR
	 2.	 SPQR
	 3.	 RSPQ
	 4.	 QRSP

சுழன்்ற சதுரங்்கள்் மற்்றும்் செெவ்்வகங்்கள்்

இங்்கே� ஒரு சதுர துண்்டு காாகிதம்் உள்்ளது, 
அதன்் அனைைத்து பக்்கங்்களும்் நீீளத்தில்் 
சமம்் மற்்றும்் அனைைத்து கோ�ோணங்்களும்் 90 
°க்்கு சமம்். இது படத்்தில்் 
காாட்்டப்்பட்ட்ுள்்ளபடி சுழற்்றப்படுகிறது 
அது இன்்னும்் ஒரு சதுரமாா?

சுழலும்் காாகிதம்் இன்்னும்் ஒரு சதுரத்தின்் 
பண்்புகளைை பூர்த்்்தி செெய்கிறதாா என்்று 
சரிிபாார்க்்்கலாாம்்.

•	எல்்லாா பக்்கங்்களும்் சமமாா? ஆம்்.

•	எல்்லாா கோ�ோணங்்களும்் இன்்னும்் 90° 

	 ஆக உள்்ளனவாா? ஆம்்.

S

R

P

Q
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ஒரு சதுரத்தைை சுழற்்றுவதாால்் அதன்் நீீளம்் மற்்றும்் 
கோ�ோணங்்கள் மாாறாாது.

எனவே�, இந்்த சுழலும்் உருவம்் ஒரு சதுரத்தின்் 
இரண்டு பண்்புகளைையும்் பூர்த்்்தி செெய்கிறது, எனவே�, 
இது ஒரு சதுரம்்.

அதே� காாரணத்தின்்படி, ஒரு சுழலும்் செெவ்வகம்் 

இன்்னும்் ஒரு செெவ்வகமாாகும்்.

	 அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	செெவ் வகம்் மற்்றும்் நாான்்கு சதுர உள்்ளமைைவைை வரைையவும்் (இதில்் 
காாட்்டப்்பட்ட்ுள்்ளது) படம்் 8.3) ஒரு டாாட்் பே�ப்பரிில்்.

	செெவ் வகத்தைைச் ்சுற்்றி நாான்்கு சதுரங்்களும்் சமச்ச்ீராாக வைைக்்கப்படும்் 
வகைையில்் இந்்த உருவத்்தைை மீண்்டும்் உருவாாக்்க நீீங்்கள் என்்ன 
செெய்தீர்க்ள்? உங்்கள் வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன்் கலந்துரைையாாடுங்்கள்.

2.	 இந்்த தொ�ொகுப்்பில்் ஏதே�னும்் சதுரங்்கள் உள்்ளனவாா என்்பதைை 
அடைையாாளம்் காாணவும்். தே�வைைப்பட்்டாால்் அளவீடுகளைைப்் 
பயன்்படுத்்தவும்்.

A DCB

		   � சிந்்தியுங்்கள்்: மே�லே� உள்்ள படத்்தில்் உள்்ள எந்்த அளவுக்் 
கருவிகளைைப்் பயன்்படுத்்தாாமலே�யே� பக்்கங்்கள் சமமாாக 
உள்்ளனவாா இல்்லைையாா, கோ�ோணங்்கள் செெங்்குத்்தாானவைையாா 
இல்்லைையாா என்்பதைை  நிியாாயப்படுத்்த முடியுமாா? புள்்ளிி கட்்டத்்தில்் 
மூலைைகளிின்் நிிலைையைை மட்ட்ும்் பாார்த்்்து இதைை செெய்ய முடியுமாா?

3.	 ஒரு புள்்ளிி கட்்டத்்தில்் குறைைந்தது 3 சுழலும்் சதுரங்்கள் மற்்றும்் 
செெவ்வகங்்களைை வரைையவும்். அவற்்றின்் மூலைைகள் புள்்ளிிகளிில்் 
இருக்்கும்்படி அவற்்றைை வரைையவும்். நீீங்்கள் வரைைந்்த சதுரங்்கள் மற்்றும்் 
செெவ்வகங்்கள் அந்்தந்்த பண்்புகளைை பூர்த்்்தி செெய்கின்்றனவாா என்்று 

சரிிபாார்க்்்கவும்்.
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8.3 சதுரங்்கள்் மற்்றும்் செெவ்்வகங்்களைை உருவாாக்்குதல்

இப்்போ�ோது, சதுரங்்கள் மற்்றும்் செெவ்வகங்்களைை உருவாாக்்கத் தொ�ொடங்்குவோ�ோம்். 6 
செெ.மீ பக்்கத்தைைக்் கொ�ொண்ட சதுரத்தைை எவ்்வாாறு கட்்டமைைப்பீர்க்ள்?
உதவிக்்கு, நீீங்்கள் பின்்வரும்் புள்்ளிிவிவரங்்களைைக்் காாணலாாம்். பக்்க நீீளமுள்்ள 
சதுர PQRS 6 செெ.மீ

P Q6 செெ.மீ.
P Q6 செெ.மீ.

P வழியாாக PQ க்்கு செெங்்குத்்தாாக வரைைய 
ஒரு புள்்ளிியைைக்் குறிக்்கவும்்.

ஒரு அளவுகோ�ோலைைப் பயன்்படுத்்தி PS = 6 
செெ.மீ என செெங்்குத்்தாாக S ஐக்் குறிக்்கவும்்.

முறைை 2

இதைை ஒரு திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தியும்் செெய்யலாாம்்.

படி 1
படி 2

6 செெ.மீ.

S

P Q6 செெ.மீ.

90°

அடி 3
முறைை 1
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PS ஏன்் 6 செெ.மீ நீீளமாாக இருக்்க 
வே�ண்டும்் என்்று பாார்க்்்க 

முடியுமாா?

6 செெ.மீ.

S

P Q6 செெ.மீ.

படி 4
Q வழியே� PQ என்்ற 
கோ�ோட்ட்ுத்்துண்்டுக்்கு 
செெங்்குத்்தாாக வரைையவும்்.

R

P Q6 செெ.மீ.

அடி 5

நாாம்் திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தியிருந்்தாால்், 
அதைைப் பயன்்படுத்்தி அடுத்்த புள்்ளிியைை 
எளிிதாாகக்் குறிக்்க முடியும்்!

R
S

P Q

பக்்க RS எவ்்வளவு நீீளம்் மற்்றும்் நடவடிக்்கைைகள் 

என்்ன ∠R மற்்றும்் ∠ S?

அடி 6

R S

P Q6 செெ.மீ.

6 செெ.மீ.6 செெ.மீ.

90வது 90வது
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	கட் ்டமைைக்்க

1.	 4 செெமீ மற்்றும்் 6 செெமீ பக்்கங்்கள் கொ�ொண்ட ஒரு செெவ்வகத்தைை 
வரைையவும்். வரைைந்்த பிறகு, அது இரண்டு செெவ்வக பண்்புகளைையும்் 
பூர்த்்்தி செெய்கிறதாா என்்று சரிிபாார்க்்்கவும்்.

2.	 2 செெமீ மற்்றும்் 10 செெமீ பக்்கங்்கள் கொ�ொண்ட செெவ்வகத்தைை வரைையவும்். 
வரைைந்்த பிறகு, அது இரண்டு செெவ்வக பண்்புகளைையும்் பூர்த்்்தி 
செெய்கிறதாா என்்று சரிிபாார்க்்்கவும்்.

3.	 4 பக்்க உருவத்்தைை உருவாாக்்க முடியுமாா -

	• அனைைத்து கோ�ோணங்்களும்் 90வது க்்கு சமம்் ஆனாால்்

	• எதிரெெதிர் ்பக்்கங்்கள் சமமாானவைை அல்்லவாா?

8.4 செெவ்்வகங்்களிில்் ஒரு ஆய்்வு

ஒரு செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்கவும்் ஏபிசிடி உடன்் அப்்பாால்் = 7 செெ.மீ மற்்றும்் கிமு 

= 4 செெ.மீ. 

கற்்பனை� செெய் X பக்்கவாாட்ட்ில்் எங்்கு வே�ண்டுமாானாாலும்் நகர்த்்்தக்்கூடிய ஒரு 

புள்்ளிியாாக இருக்்க வே�ண்டும்் AD. அதே�போ�ோல்், கற்்பனை� செெய்து பாாருங்்கள் Y 

பக்்கவாாட்ட்ில்் எங்்கு வே�ண்டுமாானாாலும்் நகர்த்்்தக்்கூடிய ஒரு புள்்ளிியாாக இருக்்க 

வே�ண்டும்் BC. கவனிிக்்கவும்் X இறுதிப்் புள்்ளிியிலும்் வைைக்்கலாாம்் A அல்்லது D. 

இதே�போ�ோல்், Y மே�லும்் வைைக்்கலாாம்் இறுதிப்் புள்்ளிி B அல்்லது C.

A

A

B

B = Y

B

B = Y

D

D = X

C

C

Y
1 செெ.மீ.

5 மிமீ

4 செெ.மீ.

X

A

A = X

D

D

C

C

Y

2 செெ.மீ.
1 செெ.மீ.

X

முயற்்சி 
செெய்
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  எந்்த நிிலைைகளிில்் X மற்்றும்் Y புள்்ளிிகள் அவற்்றின்் மிக அருகில்் 
இருக்்கும்்? அவர்க்ள் எப்்போ�ோது வெ�கு தொ�ொலைைவில்் இருப்்பாார்க்ள் என்்று 
நிினைைக்்கிறீர்க்ள்? உங்்கள் உள்்ளுணர்வ்ு என்்ன சொ�ொல்்கிறது? உங்்கள் 
வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன்் கலந்துரைையாாடுங்்கள்.

இப்்போ�ோது, X மற்்றும்் Y புள்்ளிிகளைை பக்்கங்்களிில்் வைைப்பதன்் மூலம்் உங்்கள் 
யூகங்்களைைச் ் சரிிபாார்த்்்து, அவைை எவ்்வளவு அருகில்் அல்்லது தொ�ொலைைவில்் 
உள்்ளன என்்பதைை அளவிடவும்்.

இடைையே� உள்்ள தூரம்்[தொ�ொகு] X மற்்றும்் Y கோ�ோட்்டின்் நீீளத்தைை அளவிடுவதன்் 
மூலம்் XY பெெறலாாம்்.

புள்்ளிிகளுக்்கு இடைையிலாான குறைைந்தபட்ச் தூரம்் எவ்்வாாறு உள்்ளது X மற்்றும்் 
Y ஒப்்பிடுக AB இன்் நீீளத்துடன்்?

X மற்்றும்் Y இன்் நிிலைைகளைை மாாற்்றி, அவைை அவற்்றின்் அருகாாமைையில்் 
அல்்லது தொ�ொலைைவில்் உள்்ளனவாா என்்று சோ�ோதிக்்கவும்். நீீங்்கள் செெவ்வகத்தின்் 
பல நகல்்களைை உருவாாக்்கலாாம்் மற்்றும்் X மற்்றும்் Y இன்் பல்்வே�று நிிலைைகளைை 

முயற்்சிக்்கலாாம்்.
X மற்்றும்் Y ன்் வெ�வ்வே�று நிிலைைகளுக்்காான Xy நீீளங்்களைை எவ்்வாாறு 

கண்காாணிிப்்பாாய்்?
அதைைச் ்செெய்வதற்்காான ஒரு வழி இங்்கே�. நீீங்்கள் கருத்்தில்் கொ�ொண்ட X மற்்றும்் 

Y இன்் சில நிிலைைகள் இங்்கே� உள்்ளன என்்று வைைத்துக்்கொ�ொள்வோ�ோம்்:

•	 எப்்போ�ோது X இருந்்து 5 மிமீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது A மற்்றும்் Y இருந்்து 3 
செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது B,XY = ___ செெ.மீ __ மிமீ

•	 எப்்போ�ோது X இருந்்து 1 செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது A மற்்றும்் Y இருந்்து 1 
செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது B,  
XY = ___ செெ.மீ ___ மிமீ

•	 எப்்போ�ோது X இருந்்து 2 செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது A மற்்றும்் Y இருந்்து 4 
செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது B,  
XY = ___ செெ.மீ ___ மிமீ மற்்றும்் பல.

  அங்்கு இருக்்கிறதாா a அதைை சுருக்்கமாாக எழுதும்் வழி? எல்்லாா 
வாாக்்கியங்்களிிலும்், X இன்் நிிலைை மட்ட்ுமே�, Y மற்்றும்் நீீளம்் XY மாாற்்றங்்கள். எனவே� 

இதைை நாாம்் இவ்்வாாறு எழுதலாாம்்:

A இலிருந்்து X இன்் 
தொ�ொலைைவு

B இலிருந்்து Y இன்் 
தொ�ொலைைவு

XY இன்் நீீளம்

கணிிதப்் 
பே�சு



கட்ட்ுமாான விளைையாாட்ட்ு

199

  நீீளத்திற்்கு என்்ன நடக்்கிறது என்்று XY பாார்த்்்தீர்க்ளாா X மற்்றும்் Y அவைை 
முறைையே� A மற்்றும்் B ஆகியவற்்றிலிருந்்து சமத் தொ�ொலைைவில்் 

வைைக்்கப்பட்ட்ுள்்ளனவாா? உதாாரணமாாக, இது போ�ோன்்ற சந்தர்ப்்்பங்்களிில்்:

X தொ�ொலைைவு
A இலிருந்்து

Y இன்் தொ�ொலைைவு
B இலிருந்்து

XY இன்் நீீளம்்

5 மிமீ 5 மிமீ

1 செெ.மீ. 1 செெ.மீ.

1 செெ.மீ 5 மி.மீ 1 செெ.மீ 5 மி.மீ

மற்்றும்் பல.

 � இந்்த ஒவ்்வொ�ொரு சந்தர்ப்்்பத்்திலும்், கவனிிக்்கவும்் 
	 1.	 XY நீீளம்் AB உடன்் எவ்்வாாறு ஒப்்பிடப்்படுகிறது மற்்றும்் 
	 2.	 4 பக்்க உருவத்்தின்் வடிவம்் ABYX.

  X மற்்றும்் Y க்்கு இடைையே�யாான தொ�ொலைைதூரம்் AC இன்் நீீளத்துடன்் எவ்்வாாறு 
ஒப்்பிடுகிறது? BD.

	 கட்்டமைைக்க

	 செெவ்்வகங்்களைை உடைைத்தல்

	 3 ஒத்்ததாாக பிரிிக்்கக்்கூடிய ஒரு 

செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்கவும்் 

படத்்தில்் காாட்ட்ியுள்்ளபடி 

சதுரங்்கள்.

	 தீர்்வு

	 இது கடினமாாகத் தோ�ோன்்றினாால்், சிக்்கலைை எளிிமைைப்படுத்்துவோ�ோம்்.

	 ஆராாயுங்்கள்

	� இரண்டு ஒத்்த சதுரங்்களாாகப் பிரிிக்்கக்்கூடிய ஒரு செெவ்வகத்தைை 

உருவாாக்்குவது பற்்றி என்்ன? நீீங்்கள் அதைை முயற்்சி செெய்யலாாமாா?

	� முதலில்் திட்்டமிட்ட்ு உருவாாக்்குவது புத்்திசாாலித்்தனம்். ஆனாால்் நாாம்் எப்்படி 

திட்்டமிடுவது? ஒரு வழி யோ�ோசிக்்க முடியுமாா?
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	� இறுதி உருவத்்தைை அதன்் தோ�ோராாயமாான வரைைபடத்்தைை வரைைவதன்் மூலம்் 

காாட்்சிப்்படுத்்துவது ஒரு வழியாாகும்்.

	 இந்்த எண்்ணிிக்்கைையிலிருந்்து நாாம்் என்்ன உய்்த்்துணர முடியும்்?
	சமமா ானபக்்கங்்களைை உங்்களாால்் அடைையாாளம்் காாண முடியுமாா?
	 இரண்டு சதுரங்்களும்் ஒரேே மாாதிரிியாானவைை என்்பதாால்், 
	 AB = BC மற்்றும்் FE = ED
	� ABEF மற்்றும்் BCDE ஆகியவைை சதுரங்்கள் என்்பதாால்், ஒவ்்வொ�ொன்்றிலும்் உள்்ள 

அனைைத்து பக்்கங்்களும்் சதுரங்்கள் சமம்். இது இவ்்வாாறு எழுதப்்பட்ட்ுள்்ளது 
-

	 AF = AB = BE = FE
	 BE = BC = CD = ED
	 எனவே�, அனைைத்து குறுகிய வரிிகளும்் சமம்்!
	�சமமா ான பக்்கங்்களைைக்் குறிக்்க ஒரு மரபு பின்்பற்்றப்படுகிறது. இதைைச் ்

செெய்வது வரிியில்் '|' போ�ோடவும்். தோ�ோராாயமாான உருவத்்தைைப் பாார்க்்்கவும்்.
	� இந்்த பகுப்்பாாய்்வைைப் பயன்்படுத்்தி, அதைை உருவாாக்்க முயற்்சிக்்க முடியுமாா? 

ஞாாபகம்் வைைத்துக்் கொ�ொள்ளுங்்கள் கே�ட்க்ப்பட்்டது ஒரு செெவ்வகம்், இது 
இரண்டு ஒத்்த சதுரங்்களாாக பிரிிக்்கப்படலாாம்் மற்்றும்் எந்்த அளவீடுகளும்் 
விதிக்்கப்படவில்்லைை.

	�செெவ் வகம்் வரைைய ACDF, ஒருவர் ் எந்்த நீீளத்தைையும்் ஒதுக்்கலாாம்் AF. 
உதாாரணமாாக, நாாம்் ஒதுக்்கினாால்் AF = 4 செெ.மீ, எனிில்் நீீளம்் என்்னவாாக இருக்்க 

வே�ண்டும்் AC இரு?

	   ஆராாயுங்்கள்: செெவ்வகத்தைை இப்்போ�ோது முடிக்்க முடியுமாா?

	� உண்்மைையில்், அளவுகோ�ோலைைப் பயன்்படுத்்தி அதன்் நீீளத்தைை 

அளவிடாாமலே�யே� AF ஐ வரைைந்்து செெல்்லலாாம்். பின்்னர் ் நாாம்் AF` க்்கு 

செெங்்குத்்தாாக ஒரு கோ�ோட்ட்ைை உருவாாக்்கலாாம்், அது மறுபக்்கத்தைை 

உள்்ளடக்்குவதற்்கு போ�ோதுமாான நீீளமாானது. AB = AF என, B புள்்ளிியைைப் பெெற 

நாாம்் எப்்படியாாவது AF இன்் நீீளத்தைை மாாற்்ற வே�ண்டும்். ஒரு ரூலாார் ்இல்்லாாமல்் 

நாாம்் எப்்படி அதைைச் ் செெய்ய முடியும்்? திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தி 

இதைைச் ்செெய்ய முடியுமாா?
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	 AF ன்் நீீளம்் திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தி எவ்்வாாறு அளவிடப்்படுகிறது 

என்்பதைை உற்்றுநோ�ோக்்குக.

AA

F

A

F

B

	 B மற்்றும்் C புள்்ளிிகளைைக்் குறிக்்க இதைைப் பயன்்படுத்்தவும்், செெவ்வகத்தைை 
முடிக்்கவும்்.

  இந்்த யோ�ோசனை�யுடன்், மூன்்று ஒத்்த சதுரங்்களாாக பிரிிக்்கக்்கூடிய ஒரு 
செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்க முயற்்சிக்்கவும்்.

�   இருக்்க முடியாாத ஒரு செெவ்வகத்தின்் பக்்கங்்களிின்் நீீளங்்களைைக்் கூறுக  
பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது -

•	 இரண்டு ஒத்்த சதுரங்்கள்;

•	 மூன்்று ஒத்்த சதுரங்்கள்.

	 கட்்டமைைக்க

	 1.	 ஒரு செெவ்்வகத்்திற்்குள்் ஒரு சதுரம்

	 8 செெமீ மற்்றும்் 4 செெமீ பக்்கங்்கள் கொ�ொண்ட ஒரு செெவ்வகத்தைை 
உருவாாக்்கவும்். படத்்தில்் காாட்்டியுள்்ளபடி, சதுரத்தின்் மைையமும்் 
செெவ்வகத்தின்் மைையமும்் ஒன்்றாாக இருக்்கும்்படி உள்்ளே� ஒரு சதுரத்தைை 
எவ்்வாாறு அமைைப்பீர்க்ள்?

8 செெ.மீ.

4 
செெ


.மீ

.
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		  குறிப்்பு: ஒரு தோ�ோராாயமாான உருவத்்தைை வரைையவும்். சதுரத்தின்் 
பக்்கநீளம்் என்்னவாாக இருக்்கும்்? மூலைைக்்கு இடைையே� உள்்ள தூரம்் என்்னவாாக 
இருக்்கும்் சதுரம்் மற்்றும்் வெ�ளிிப்்புற செெவ்வகத்தின்்கள்?

	 2.	 விழும்் சதுரங்்கள்்

			 

	 இப்்பொ�ொழுது, இதைை முயற்்சித்்துப்் பாாருங்்கள்.

பக்்கத்தின்் 
சதுரம்் 5 செெ.மீ

பக்்கத்தின்் சதுரம்் 
7 செெ.மீ

பக்்கத்தின்் சதுரம்் 
3 செெ.மீ

	 3.	நி ிழல்்கள்்

	 இதைை உருவாாக்்குங்்கள். உங்்களுக்்கு 
விருப்்பமாான அளவீடுகளைைத்் தே�ர்வ்ுசெெய்க. 
பெெரிிய 4-பக்்க உருவம்் ஒரு சதுரம்் மற்்றும்் 
சிறியவைை என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்க.

சதுரங்்கள் காாட்்டப்்படும்் விதத்்தில்் 
சீரமைைக்்கப்பட்ட்ுள்்ளதாா என்்பதைை 
உறுதிப்்படுத்்திக்் கொ�ொள்ளுங்்கள்.

4 செெ.மீ.

4 செெ.மீ.

4 செெ.மீ.

ஒவ்்வொ�ொன்்றும்் ஒரு 
சதுரம்் பக்்கம்் 4 

செெ.மீ.
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	 4.	 ஒரு துளைை கொ�ொண்்ட சதுரம்

வட்்டத்் துளைையும்், சதுரத்தின்் 

மைையமும்் ஒன்்றே� என்்பதைைக்் 

கவனிிக்்கவும்்.

	 	 குறிப்்பு: வட்்டத்்தின்் மைையம்் எங்்கு இருக்்க வே�ண்டும்் என்்று 
சிந்்தியுங்்கள்.
	 5.	 அதிக துளைைகள்் கொ�ொண்்ட சதுரம்

	 6. 	வ ளைைவுகள்் கொ�ொண்்ட சதுரம்
	 இது 8 செெ.மீ பக்்கநீளம்் கொ�ொண்ட ஒரு 

சதுரம்்.
	 குறிப்்பு: �திசைைகாாட்்டியின்் முனைையைை 

எங்்கு வைைக்்கலாாம்் என்்று 
சிந்்தியுங்்கள், இதனாால்் 4 
வளைைவுகளும்் ஒவ்்வொ�ொரு 
பக்்கத்திலிருந்்தும்் சீராாக வீங்்கும்். 
முயற்்சி செெய்து பாாருங்்கள்!

8.5 செெவ்்வகங்்கள்் மற்்றும்் ஸ்்குவாார்்களிின்் 
மூலைைவிட்்டங்்களைை 
ஆராாய்்தல்இருக்்கிறது

ஒரு செெவ்வகம்் PQRS ஐக்் கருதுக. PR மற்்றும்் QS		
இல்் சே�ரவும்். இந்்த இரண்டு கோ�ோடுகள் என்்று 
அழைைக்்கப்படுகின்்றன மூலைைவிட்்டங்்கள்் 
செெவ்வகம்்.

முயற்்சி 
செெய்

P

S

Q

R
a

b

c
d e

f

g
h
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மூலைைவிட்ட்ங்்களிின்் நீீளங்்களைை ஒப்்பிடுக. முதலில்் பதிலைை கணிித்்து 
விடுங்்கள். 						      பின்்னர் ் கட்ட்மைைக்்கவும்் A செெவ்வகம்் 
காாட்ட்ப்்பட்ட்ுள்்ளபடி புள்்ளிிகளைைக்் குறிக்்கும்் மற்்றும்் மூலைைவிட்ட்ங்்களைை 
அளவிடும்்.
செெவ்வக PQRS இல்், P மற்்றும்் R இல்் உள்்ள செெங்்கோ�ோணங்்கள் எதிர் ்கோ�ோணங்்களாாக 
குறிப்்பிடப்்படுகின்்றன. மற்்ற ஜோ�ோடி எதிரெெதிர் ் கோ�ோணங்்கள் Q மற்்றும்் S இல்் 
செெங்்கோ�ோணங்்களாாகும்்.

ஒரு மூலைைவிட்்டம்் ஒவ்்வொ�ொரு எதிரெெதிர் ் ஜோ�ோடியைையும்் வகுக்்கிறது 
என்்பதைைக்் கவனிிக்்கவும்்  
கோ�ோணங்்கள் இரண்டு சிறிய கோ�ோணங்்களாாக. படத்்தில்், மூலைைவிட்்ட PR 
கோ�ோணத்தைைப் பிரிிக்்கிறது R இரண்டு சிறிய கோ�ோணங்்களாாக 
பிரிிக்்கப்படுகின்்றன, அவற்்றைை நாாம்் வெ�றுமனே� g மற்்றும்் h என்்று 
அழைைக்்கிறோ�ோம்். மூலைைவிட்்டம்் கோ�ோணம்் P ஐ c மற்்றும்் d ஆகப் பிரிிக்்கிறது. g 
மற்்றும்் h சமமாா? c மற்்றும்் d சமமாா?

முதலில்் பதில்்களைை கணிித்்து, பின்்னர் ்கோ�ோணங்்களைை அளவிடவும்். நீீங்்கள் 
என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்? சமமாான கோ�ோணங்்களிின்் ஜோ�ோடிகளைை அடைையாாளம்் 
காாணவும்்.

  ஆராாயுங்்கள்
மூலைைவிட்்டம்் எதிர் ் கோ�ோணங்்களைை சம பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்கும்் வகைையில்் 
செெவ்வகம்் எவ்்வாாறு கட்்டமைைக்்கப்பட வே�ண்டும்்?

உற்்று நோ�ோக்்கியவற்்றைை எவ்்வாாறு பதிவு செெய்வாாய்்? முதலில்், கண்காாணிிக்்க 
வே�ண்டிய அளவுருக்்களைை அடைையாாளம்் காாணவும்். அவைை செெவ்வகத்தின்் 
பக்்கங்்கள் மற்்றும்் இரண்டு மூலைைவிட்்டங்்களாால்் உருவாாக்்கப்பட்்ட 8 
கோ�ோணங்்கள். நீீங்்கள் கண்காாணிிக்்க விரும்்பும்் வே�று ஏதே�னும்் அளவீடுகள் 

உள்்ளதாா?

பக்்கங்்கள் A B C D E F G H

உங்்கள் பரிிசோ�ோதனை�யில்், செெவ்வகத்தின்் நாான்்கு பக்்கங்்களும்் சமமாாக 
இருக்்கும்் வழக்்கைை நீீங்்கள் கருத்்தில்் கொ�ொண்டீர்க்ளாா? அதாாவது, ஒரு சதுரத்தின்் 
விஷயத்தைை நீீங்்கள் கருத்்தில்் கொ�ொண்டீர்க்ளாா? இந்்த சிறப்பு 
வழக்்கில்் என்்ன நடக்்கிறது என்்று பாாருங்்கள்!

�  �கோ�ோண ங்்கள் மற்்றும்் பக்்கங்்கள் தொ�ொடர்ப்ாாக நீீங்்கள் கவனிித்்த 
பொ�ொது விதிகள் யாாவைை? அவற்்றைை வடிவமைைத்து உங்்கள் 
வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன்் விவாாதிக்்க முயற்்சிக்்கவும்்.

	�நீ ங்்கள் கடைைப்பிடித்்த விதிகள் எப்்போ�ோதும்் உண்்மைையாாக இருக்்குமாா 

கணிிதப்் 
பே�சு
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என்்பதைை எப்்படி உறுதியாாக நம்்புவது?

	 கட்்டமைைக்க

1.	 மூலைைவிட்்டங்்களிில்் ஒன்்று எதிர் ் கோ�ோணங்்களைை 60° ஆகப் பிரிிக்்கும்் 
ஒரு செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்குக மற்்றும்் 30°.

	 தீர்வ்ு

	 ஒரு தோ�ோராாயமாான வரைைபடத்்துடன்் தொ�ொடங்்குவோ�ோம்். 

	 அதன்் பாாகங்்கள் எந்்த வரிிசைையில்் வரைையப்பட வே�ண்டும்்? 
	கட் ட்ுமாானத்தின்் சாாத்்தியமாான வரிிசைையைை சுருக்்கமாாக வரைைவோ�ோம்். 

	ப டி 1

A B A B

	 AB ஒரு தன்்னிிச்ச்ைையாான நீீளத்துடன்் வரைையப்படுகிறது. அடுத்்து என்்ன 
கண்டுபிடிக்்க முடியும்்?
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	ப டி 2

A
60o

B

C

	  படி 3
	 D எந்்த கோ�ோட்்டில்் இருக்்கிறாார் ் என்்பது எங்்களுக்்குத்் தெெரிியும்். AB க்்கு 

செெங்்குத்்தாாக A வழியாாக ஒரு கோ�ோட்ட்ைை வரைையவும்்.

A
60o

B

C

	 	 இப்்பொ�ொழுது ∠A இரண்டு கோ�ோணங்்களாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. ஒன்்று 
60°. மற்்ற கோ�ோணம்் என்்ன என்்று பாாருங்்கள்.

	 புள்்ளிி D ஐக்் கண்டுபிடிக்்க குறைைந்தது இரண்டு வழிகள் உள்்ளன -
•	 �ஒரு செெவ்வகத்தின்் அனைைத்து கோ�ோணங்்களும்் செெங்்கோ�ோணங்்கள் என்்ற 

உண்்மைையைை ஒருவர் ்பயன்்படுத்்துகிறாார்.்

•	 மற்்றொ�ொன்்று எதிர் ் சித்் என்்ற உண்்மைையைைப் பயன்்படுத்்துகிறதுகள் 

சமம்்.
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	 படி 4  
	 முறைை 1

A

D

60o

30o

B

C

புள்்ளிி D ஐப்் பெெற C இல்் BC க்்கு செெங்்குத்்தாாக ஒரு கோ�ோட்ட்ைை வரைையவும்்.

	 முறைை 2

A A

D

60o 60o

B B

C C

	 ஒரு திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தி, AD = BC என புள்்ளிி D ஐக்் குறிக்்கவும்்.
	தே�வைை யாான செெவ்வகத்தைைப் பெெற CD ஐ இணை�க்்கவும்்.

செெவ்வகங்்களிின்் பக்்கங்்கள் கொ�ொடுக்்கப்படும்்போ�ோது அவற்்றைை எவ்்வாாறு 

அமைைப்பது என்்று பாார்த்்்தோ�ோம்். ஆனாால்் ஒரு பக்்கமும்் மூலைைவிட்்டமும்் 

கொ�ொடுக்்கப்பட்்டாால்் நாாம்் என்்ன செெய்கிறோ�ோம்்?



கணிித பிரகாாஷ்்-தரம்் 6

208

2.	 ஒரு செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்குக, அங்்கு அதன்் ஒரு பக்்கங்்களிில்் ஒன்்று 
5 செெமீ மற்்றும்் ஒரு மூலைைவிட்்டத்்தின்் நீீளம்் 7 செெமீ.

	 தீர்வ்ு

ஒரு தோ�ோராாயமாான வரைைபடத்்தைை வரைைவோ�ோம்்.
கட்ட்ுமாானத்தின்் படிகளைை முடிவு செெய்வோ�ோம்். எந்்த 

கோ�ோட்ட்ைை முதலில்் வரைையலாாம்்?

	ப டி 1

அடிவாாய்் CD நீீளம்் 5 செெ.மீ எளிிதாாக 
அமைைக்்கப்படுகிறது.

D C5 செெ.மீ.

அடுத்்த?

	ப டி 2
C என்்ற புள்்ளிியில்் DC கோ�ோட்ட்ிற்்கு செெங்்குத்்தாாக வரைையவும்். இந்்த வரிியைை 
அழைைப்போ�ோம்் l.

5 செெ.மீ.

l

D C

	 இந்்தக்் கோ�ோடு அடித்்தளத்திற்்கு செெங்்குத்்தாாக உள்்ளது என்்பதைை நாாம்் 
அறிவதாால்் இது எளிிதாானது. புள்்ளிி B இந்்த வரிியில்் எங்்காாவது இருக்்க 
வே�ண்டும்் l.

  அதைை எப்்படி கண்டறிவது? B யின்் நிிலைையைைப் பற்்றி நமக்்கு வே�று என்்ன 
தெெரிியும்்?

	 இது D புள்்ளிியிலிருந்்து 7 செெமீ தொ�ொலைை D வில்் உள்்ளது என்்பதைை நாாம்் 
அறிவோ�ோம்். 

		  B ஐக்் குறிக்்கும்் வழிகளிில்் ஒன்்று, ஒரு அளவுகோ�ோலைை எடுத்்து அதைை 
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நகர்த்்்தி வரிியில்் ஒரு புள்்ளிியைைப் பெெற முயற்்சிப்்பதாாகும்் l அதாாவது புள்்ளிி 
D இலிருந்்து 7 செெ.மீ. இருப்்பினும்், இதற்்கு சோ�ோதனை� மற்்றும்் பிழைை 
தே�வைைப்படுகிறது. சோ�ோதனை� மற்்றும்் பிழைை சம்்பந்்தப்்படாாத மற்்றொ�ொரு 
திறமைையாான முறைை உள்்ளது.

		  இதற்்காாக, அந்்த ஒரு புள்்ளிியைைப் பெெற முயற்்சிப்்பதற்்குப்் பதிலாாக, 
தே�வைையாான தூரப் புள்்ளிியைைப் பெெற முயற்்சிக்்கிறது  
D லிருந்்து 7 செெ.மீ.  எனிில்், 7 செெ.மீ தொ�ொலைைவுப்் புள்்ளிிகள் அனைைத்தைையும்் 
பெெறுவதற்்காான வழியைை ஆராாய்்வோ�ோம்் D இலிருந்்து.

		  இந்்த வடிவம்் என்்னவெ�ன்்று நமக்்குத்் தெெரிியும்்!

	 அடி 3
	 முறைை 1

D C

l

	 புள்்ளிி D ஐ மைையமாாகக்் கொ�ொண்டு 7 செெ.மீ ஆரம்் கொ�ொண்ட வட்்டத்்தைை 
அமைைக்்கவும்்.

		  இங்்கே� புள்்ளிி B ஐ உங்்களாால்் கண்டுபிடிக்்க முடியுமாா? இது புள்்ளிி D 
இலிருந்்து 7 செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது மற்்றும்் கோ�ோட்்டில்் உள்்ளது என்்பதைை 
நிினைைவில்் கொ�ொள்ளுங்்கள் l.

		  விஷயத்தைை கவனிியுங்்கள் இதில்் வட்்டமும்் கோ�ோடும்் வெ�ட்்டிக்் 
கொ�ொள்கின்்றன. புள்்ளிி D இலிருந்்து அதன்் தொ�ொலைைவு என்்ன? தே�வைைப்பட்்டாால்், 
உங்்கள் உருவத்்தைை சரிிபாார்க்்்கவும்். நீீங்்கள் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்?

		  வட்்டம்் கோ�ோட்ட்ைை வெ�ட்ட்ும்் புள்்ளிி l என்்பது தே�வைையாான புள்்ளிி B.
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	 முறைை 2

	 புள்்ளிி B ஐக்் கண்டுபிடிக்்க, வரைைய வே�ண்டிய அவசியம்் 

	 முழு வட்்டமாா? கோ�ோட்்டிற்்கு அருகில்் உள்்ள வளைைவைை மட்ட்ுமே� நாாம்் 
காாணலாாம்் l தே�வைைப்படுகிறது. எனவே�, மூன்்றாாவது படியைையும்் கீழே� உள்்ள 
படத்்தில்் காாட்்டப்்பட்ட்ுள்்ளபடி செெய்யலாாம்்.

D C

l

	 செெவ்வகத்தின்் மூன்்று புள்்ளிிகளைைக்் குறித்்த பிறகு, நாாம்் அதைை மட்ட்ுமே� 
முடிக்்க வே�ண்டும்். முந்்தைைய பிரச்ச்னை�யிலும்் இதே� போ�ோன்்ற சூழ்்நிிலைையில்் 
நாாங்்கள் இருந்்தோ�ோம்் என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்ளுங்்கள். இங்்கிருந்்து 
செெவ்வகத்தைை முடிக்்க இரண்டு முறைைகளைைப்் பாார்த்்்தோ�ோம்். நாாம்் கோ�ோஅந்்த 
முறைைகளிில்் ஏதே�னும்் ஒன்்றைைப் பின்்பற்்றுங்்கள்.

	ப டி 4

D

A

C

B

90°

90°

	 DC மற்்றும்் BC க்்கு முறைையே� D மற்்றும்் B வழியாாகச் ்செெல்்லும்் செெங்்குத்்துகளைைக்் 
கட்்டமைைக்்கவும்். இந்்த கோ�ோடுகள் வெ�ட்ட்ும்் புள்்ளிி நாான்்காாவது புள்்ளிி A 
ஆகும்்.

		  ABCD உண்்மைையில்் R1 மற்்றும்் R2 பண்்புகளைை நிிறைைவு செெய்யும்் 
செெவ்வகமாா என்்பதைை சரிிபாார்க்்்கவும்்.
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  கட்்டமைைக்க

1.	 மூலைைவிட்்டங்்களிில்் ஒன்்று எதிர் ் கோ�ோணங்்களைை ஆகப் பிரிிக்்கும்் ஒரு 
செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்குக 50° மற்்றும்் 40°.

2.	 மூலைைவிட்்டங்்களிில்் ஒன்்று எதிர் ் கோ�ோணங்்களைை ஆகப் பிரிிக்்கும்் ஒரு 
செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்குக 45° மற்்றும்் 45°. பக்்கங்்களைைப்் பற்்றி நீீங்்கள் 
என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்?

3.	 பக்்கங்்களிில்் ஒன்்று 4 செெமீ மற்்றும்் மூலைைவிட்்டத்்தின்் நீீளம்் 8 செெமீ 
கொ�ொண்ட ஒரு செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்கவும்்.

4.	 பக்்கங்்களிில்் ஒன்்று 3 செெமீ மற்்றும்் மூலைைவிட்்டத்்தின்் நீீளம்் 7 செெமீ 
கொ�ொண்ட ஒரு செெவ்வகத்தைை உருவாாக்்கவும்்.

8.6 கொ�ொடுக்்கப்்பட்்ட இரு புள்்ளிிகளிிலிருந்்து சமதூரத்தில்் 
உள்்ள புள்்ளிிகள்்

  கட்்டமைைக்க

	 வீடு
	 இந்்த உருவத்்தைை மீண்்டும்் உருவாாக்்கவும்்.
		  வீட்ட்ின்் எல்்லைையைை உருவாாக்்கும்் 

அனைைத்து கோ�ோடுகளும்் 5 செெ.மீ நீீளம்் 
கொ�ொண்டவைை என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்க.

	 தீர்வ்ு
	 முதல்் பணிி கோ�ோடுகள் மற்்றும்் வளைைவு எந்்த 

வரிிசைையில்் வரைையப்பட வே�ண்டும்் 
என்்பதைைக்் கண்டறிவது.

	ப டி 1

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.5 செெ.மீ.

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.

A

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.
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	 படத்்தைை முடிக்்க முடியுமாா? முயற்்சி செெய்!

		  புள்்ளிிகள் B மற்்றும்் C இலிருந்்து 5 செெ.மீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ள புள்்ளிி A ஐ 
நாாம்் கண்டுபிடிக்்க வே�ண்டும்். இதைை ஒரு அளவுகோ�ோலைைப் பயன்்படுத்்தி 
செெய்ய முடியும்் என்்பதைை நீீங்்கள் உணர்ந்்்திருக்்கலாாம்். இருப்்பினும்், இது 
நிிறைைய சோ�ோதனை� மற்்றும்் பிழைைக்்கு  வழிவகுக்்கிறது. இந்்த கட்ட்ுமாானத்தைை 
மே�லும்் எளிிமைைப்படுத்்தலாாம்். எப்்படி?

		  திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்துவதன்் மூலம்் இதைைச் ் செெய்ய முடியும்் 
என்்று நீீங்்கள் யூகித்்திருந்்தாால்், நீீங்்கள் சொ�ொல்்வது சரிிதாான்்! சோ�ோதனை� 
மற்்றும்் பிழைை இல்்லாாமல்் புள்்ளிி A ஐ எவ்்வாாறு கண்டுபிடிக்்க முடியும்் 
என்்பதைை மே�லே� செென்்று ஆராாயுங்்கள்.

		  இந்்த சிக்்கலில்் புள்்ளிி A ஐக்் கண்டுபிடிப்்பதில்் உள்்ள சிக்்கலுக்்கும்், 
முந்்தைைய பிரிிவின்் இரண்டாாவது தீர்க்்்கப்பட்்ட எடுத்்துக்்காாட்்டின்் படி 3 இல்் 
உள்்ள புள்்ளிி B க்்கும்் இடைையே� ஒரு ஒற்்றுமைை உள்்ளது (பக்்கம்் 209 ஐப்் 
பாார்க்்்கவும்்). 

	ப டி 2

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.5 செெ.மீ.

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.

	 புள்்ளிி B இலிருந்்து 5 செெ.மீ அதன்் அனைைத்து புள்்ளிிகளைையும்் கொ�ொண்ட ஒரு 
வளைைவைை வரைையவும்்; B இல்் மைையமாாகக்் கொ�ொண்ட வட்்டம்் 5 செெ.மீ ஆரம்் 
கொ�ொண்டிருக்்க வே�ண்டும்். 

	 புள்்ளிி A ஐக்் கண்டறிய இது உதவுமாா? படத்்தில்் கட்்டமைைத்து ஆராாயுங்்கள்.

	 புள்்ளிி A ஐ சரிியாானதைைக்் கண்டுபிடிப்்பதன்் மூலம்் கண்டறியலாாம்் புள்்ளிி C 
இலிருந்்து 5 செெமீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ள வட்்டத்்தின்் மீது உள்்ள புள்்ளிி. மீண்்டும்், 
இதைை ஒரு ரூலாாரைை பயன்்படுத்்தி செெய்யலாாம்். ஆனாால்் இதற்்கு நாாம்் ஒரு 
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திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தலாாமாா?

	 அடி 3
	 முறைை 1

	 திசைைகாாட்்டியில்் 5 செெ.மீ ஆரத்தைை எடுத்்து, C ஐ மைையமாாகக்் கொ�ொண்டு, ஒரு 
வட்்டத்்தைை வரைையவும்். 

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.5 செெ.மீ.

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.

	 புள்்ளிி A ஐ உங்்களாால்் கண்டுபிடிக்்க முடிகிறதாா? உங்்கள் நோ�ோட்்புக்்கில்் 
உள்்ள படத்்தைை சரிிபாார்க்்்கவும்். நீீங்்கள் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்?

	 இரு வட்்டங்்களும்் வெ�ட்்டிக்்கொ�ொள்ளும்் புள்்ளிியைைப் பாார்க்்்கவும்். B 
புள்்ளிியிலிருந்்து எவ்்வளவு தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது?

	 C இலிருந்்து எவ்்வளவு தூரம்்? 

	 இதனாால்், இதுதாான்் புள்்ளிி A!

	� சிந்்தியுங்்கள்

	� புள்்ளிி A ஐப்் பெெற இரண்டு முழு வட்ட்ங்்களைை வரைைவது அவசியமாா? 

எங்்களுக்்கு இரண்டு வட்ட்ங்்களிிலும்் ஒரு பகுதி மட்ட்ுமே� தே�வைைப்பட்ட்து. 

	 முறைை 2	
	� எனவே� புள்்ளிி A ஐ பின்்வருமாாறு பெெற்்றிருக்்க முடியும்். வரைைதல்் வளைைவுகள் 

B மற்்றும்் C புள்்ளிிகளிிலிருந்்து 5 செெ.மீ. 
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5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.5 செெ.மீ.

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.

A

	� A முதல்் B மற்்றும்் A முதல்் C வரைை நே�ர்க்ோ�ோடுகளாால்் இணை�க்்கவும்்.

	� புள்்ளிி A ஐப்் பெெற்்ற பிறகு, எஞ்்சியிருப்்பது மீதமுள்்ள வளைைவின்் கட்ட்ுமாானம்். 
நாாம்் அதைை எப்்படி செெய்வது?

	 A ஆனது B மற்்றும்் C இரண்டிலிருந்்தும்் 5 செெமீ தொ�ொலைைவில்் உள்்ளது என்்ற 	
	 உண்்மைையைைப் பயன்்படுத்்தலாாமாா?

	ப டி 4
	 திசைைகாாட்்டியில்் 5 செெ.மீ ஆரத்தைை எடுத்்துக்்கொ�ொண்டு, A இலிருந்்து B மற்்றும்் 

C ஐத்் தொ�ொடும்் வளைைவைை படத்்தில்் காாட்்டியுள்்ளவாாறு வரைையவும்்.

5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.

5 5 செெ.மீ.

5 செெ.மீ.

A

B

D

C

E

1 செெ.மீ.

2 
செெ


.மீ

.

	 வீடு தயாாராாக உள்்ளது!
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	 கட்்டமைைக்க

1.	 அனைைத்து பக்்கங்்களும்் 7 செெ.மீ நீீளமுள்்ள பெெரிிய வீட்ட்ைைக்் கட்்டவும்்.
2.	 பிரிிவிலிருந்்து 'ஒரு நபர்'், 'அலைை அலைை' மற்்றும்் 'கண்கள்' ஆகியவற்்றைை 

மீண்்டும்் உருவாாக்்க முயற்்சிக்்கவும்் 'கலைைப்படைைப்புʼ, 'வீடு' 
கட்ட்ுமாானத்தில்் சம்்பந்்தப்்பட்்ட யோ�ோசனைைகளைைப்் பயன்்படுத்்துதல்். 

3.	 அனைைத்து பக்்கங்்களும்் சமமாாக நீீளமாாக இருக்்கும்், ஆனாால்் சதுரமாாக 
இல்்லாாத 4-பக்்க உருவம்் உள்்ளதாா? அப்்படி ஒரு உருவம்் இருந்்தாால்், 
அதைை உங்்களாால்் கட்்டமைைக்்க முடியுமாா?

குறிப்்புகள்்

A)	 கண்்கள்் (மே�லே� 8.1 கலைைப்படைைப்பும்் கட்ட்ுமாானமும்் (பக்்கம்் எண்் 215) 
இலிருந்்து). 

கட்ட்ுமாானத்தின்் ஒரு பகுதி முன்்பு காாட்்டப்்பட்ட்ுள்்ளது. அதைை கவனமாாக 
கவனிிக்்கவும்். இரண்டு கிடைைமட்்ட கோ�ோடுகள் லே�சாாக வரைையப்பட்்டிருப்்பதைை 
நீீங்்கள் காாண்்பீர்க்ள். வடிவியல்் கட்ட்ுமாானங்்களிில்், ஒருவர் ் பெெரும்்பாாலும்் 
கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட உருவத்்தின்் பகுதியாாக இல்்லாாத ஆனாால்் அதைை உருவாாக்்க 
உதவும்் வளைைவுகள் அல்்லது உருவங்்களைை உருவாாக்்குகிறாார்.்

A

B

	 கண்ணிின்் மே�ல்் மற்்றும்் கீழ்் வளைைவுகளைை வரைைய பயன்்படுத்்தப்்படும்் 
நுட்்பம்் படத்்தில்் பயன்்படுத்்தப்்பட்்டதைைப் போ�ோலவே� உள்்ளது. 'ஒரு நபர்'் புள்்ளிிகள் 
A மற்்றும்் B ஆகியவைை கண்ணிின்் வளைைவுகளைை வரைையும்்போ�ோது திசைைகாாட்்டியின்் 
முனை� வைைக்்கப்படும்் இடங்்கள். மே�ல்் வளைைவு மற்்றும்் கீழ்் வளைைவு ஒன்்றாாக 
ஒரு சமச்ச்ீர் ் உருவத்்தைை உருவாாக்்க வே�ண்டும்் என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்க. 
இது நிிகழ, இந்்த புள்்ளிிகள் A மற்்றும்் B எங்்கு வைைக்்கப்பட வே�ண்டும்்? ஒரு நல்்ல 
மதிப்்பீட்ட்ைை உருவாாக்்கவும்்.
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	கண் களைை முடிந்்தவரைை சமச்ச்ீர் ் மற்்றும்் ஒரேே மாாதிரிியாாகப் பெெற 
முயற்்சிக்்கவும்். இதற்்கு பல சோ�ோதனைைகள் தே�வைைப்படலாாம்்.

B)	 	 (மே�லே� உள்்ள கட்ட்ுமாானத்திலிருந்்து (பக்்கம்் எண்் 211) 

�கட்ட்ுமாானத்தின்் நோ�ோக்்கத்திற்்காாக, பக்்க நீீளங்்களைை எடுத்்துக்் கொ�ொள்வோ�ோம்் 
5 செெ.மீ. இந்்த எண்்ணிிக்்கைையைை கவனிியுங்்கள்.

A

5 
செெ

.
மீ

.
5 செெ.மீ.

C

B

இதைை 4 பக்்க உருவமாாக மாாற்்ற இன்்னும்் ஒரு புள்்ளிியைை நாாம்் அடைையாாளம்் 
காாண வே�ண்டும்். அந்்தப்் புள்்ளிி, அதைை D என்்று அழைைப்போ�ோம்், B மற்்றும்் C 
இரண்டிலிருந்்தும்் 5 செெ.மீ இருக்்க வே�ண்டும்். இப்்படி ஒரு புள்்ளிியைை எப்்படிக்் 
காாண முடியும்்?
'வீடு' பிரச்ச்னை�யில்் பயன்்படுத்்தப்்பட்்ட கருத்்துக்்களிில்் ஏதே�னும்் ஒன்்றைை 

இங்்கே� பயன்்படுத்்தலாாமாா?

சு ரு க்் க ம்்

	� ஒரு வட்்டத்்தின்் அனைைத்துப்் புள்்ளிிகளும்் அதன்் தொ�ொலைைவிலிருந்்து சம 
தொ�ொலைைவில்் உள்்ளன மைையம். இந்்த தூரம்் ஆரம் வட்்டத்்தின்் என்்று 
அழைைக்்கப்படுகிறது.

	� வட்்டங்்களைையும்் அவற்்றின்் பாாகங்்களைையும்் உருவாாக்்க ஒரு 
திசைைகாாட்்டியைைப் பயன்்படுத்்தலாாம்்.

	� ஒரு தோ�ோராாயமாான வரைைபடம்் கொ�ொடுக்்கப்பட்ட் உருவத்்தைை எவ்்வாாறு 
உருவாாக்்குவது என்்பதைை திட்ட்மிட பயனுள்்ளதாாக இருக்்கும்்.

	� ஒரு செெவ்வகத்தைை அதன்் பக்்கங்்களிின்் நீீளம்் அல்்லது அதன்் பக்்கங்்களிில்் 
ஒன்்றின்் நீீளம்் மற்்றும்் ஒரு மூலைைவிட்்டம்் ஆகியவற்்றைைக்் கொ�ொண்டு 
கட்்டமைைக்்க முடியும்்.


