
சில முழு எண்்ணிிக்்கைையிலாான பொ�ொருள்்கள்் மக்்களிிடைையே� சமமாாகப் 

பகிரப்்படும்்போ�ோது, பின்்னங்்கள்் ஒவ்்வொ�ொரு பங்்கும்் எவ்்வளவு என்்று 

நமக்்குச் ்சொ�ொல்கின்்றன என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்்க.

ஷப்்னம்்:	� உங்்களுக்்கு நிினைைவிருக்்கிறதாா, ஒரு ரொ�ொட்்டியைை 

இரண்்டு குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாகப் பிரிித்்தாால்், 

ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் எவ்்வளவு 

ரொ�ொட்்டி கிடைைக்்கும்்? 

முக்்தாா:	 ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் அரைை 

ரொ�ொட்்டி      			   கிடைைக்்கும்்.

ஷப்்னம்்:	�  'ஒரு பாாதி' என்்ற பின்்னம்் 1 2 என 

எழுதப்பட்ட்ுள்்ளது. நாாம்் சில 

நே�ரங்்களிில்் இதைை 'ஒன்்றுக்்கு இரண்்டு' 

என்்றும்் வாாசிக்்கிறோ�ோம்.

முக்்தாா:	� ஒரு ரொ�ொட்்டியைை 4 குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாகப் பகிர்ந்்்து 

கொ�ொண்்டாால்், ஒரு குழந்்தைைக்்கு எவ்்வளவு ரொ�ொட்்டி 

கிடைைக்்கும்்?

ஷப்்னம்்:	 ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைையின்் பங்்கும்் 14 

ரொ�ொட்்டி. 

முக்்தாா:	மே� லும்் எது அதிகம் 1
2  ரொ�ொட்்டி அல்்லது 

1
4  		ரொ�ொட்  ்டி? 

ஷப்்னம்்:              2 குழந்்தைைகள்் 1 ரொ�ொட்்டியைை சமமாாகப் 

பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளும்்போ�ோது, ஒவ்்வொ�ொரு 

குழந்்தைைக்்கும்் 1
2  ரொ�ொட்்டி கிடைைக்்கும்். 4 

குழந்்தைைகள்் 1 ரொ�ொட்்டியைை சமமாாகப் 

பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளும்்போ�ோது, ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் 1
4  

ரொ�ொட்்டி கிடைைக்்கும்். இரண்்டாாவது குழுவில்் அதிகமாான 

பின்்னங்்கள்்பின்்னங்்கள்்7
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குழந்்தைைகள்் ஒரேே ரொ�ொட்்டியைைப் பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்வதாால்், ஒவ்்வொ�ொரு 
குழந்்தைையும்் ஒரு சிறிய பங்்கைைப் பெெறுகிறாார்க்ள்். எனவே� 1

2  
ரொ�ொட்ட்ி என்்பது 1

4  ரொ�ொட்ட்ியைை விட அதிகமாாகும்்.

7.1 பின்்ன அலகுகள்் மற்்றும்் சம பங்்குகள்் 

பெெனிி:	 எந்்த பின்்னம்் பெெரிியது - 15 அல்்லது 19?
அரவின்்:	 9 என்்பது 5 ஐ விட பெெரிியது. எனவே�  1

9 என்்பது 1
5  விட பெெரிியது 

என்்று நாான்் யூகிக்்கிறே�ன். நாான்் சொ�ொல்வது சரிியாா?
பெெனிி:	 இல்்லைை! இது ஒரு பொ�ொதுவாான தவறு. இந்்த பின்்னங்்களைை 

பங்்குகளாாக கருதுங்்கள்்.
அரவின்்:	 ஒரு ரொ�ொட்்டியைை 5 குழந்்தைைகளிிடைையே� பகிர்ந்்்து கொ�ொண்்டாால்், 

ஒவ்்வொ�ொருவருக்்கும்் 1
5  ரொ�ொட்்டியின்் பங்்கு கிடைைக்்கும்். ஒரு 

ரொ�ொட்்டியைை 9 குழந்்தைைகளிிடைையே� பகிர்ந்்்து கொ�ொண்்டாால்், 
ஒவ்்வொ�ொருவருக்்கும்் 1

9  ரொ�ொட்்டியின்் பங்்கு கிடைைக்்குமாா?.
பெெனிி:	 சரிியாாக! இப்்போ�ோது மீண்்டும்் சிந்்தியுங்்கள்் - எந்்த பங்்கு அதிகமாாக 

உள்்ளது?
அரவின்்:	நா ான்் அதிக மக்்களுடன் பகிர்ந்்்து கொ�ொண்்டாால்், எனக்்கு 

குறைைவாாகவே� கிடைைக்்கும்். எனவே� 1
9  < 1

5 .
பெெனிி:	நீ  அதைை புரிிந்்துகொ�ொண்்டாாய்்!

ஓ, எனவே�
1

100  என்்பது 
1

200 ஐ விட பெெரிியது!

ஒரு அலகு பல சம பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்கப்படும்்போ�ோது, ஒவ்்வொ�ொரு பகுதியும்் 
ஒரு பின்்ன அலகு என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது. இவைை அனைைத்தும்் பின்்ன 
அலகுகள்்: 
1
2 , 1

3 , 1
4 , 1

5 , 1
6 , …, 1

10 , …, 1
50 , …, 1

100 , முதலியன

நாாம்் சில நே�ரங்்களிில்் பின்்ன அலகுகளைை 'அலகு பின்்னங்்கள்்' என்்றும்் 
குறிப்்பிடுகிறோ�ோம்.

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்�

	கோ�ோ டிட்்ட இடங்்களைை பின்்னங்்களாால்் நிிரப்்புக.
1.	 ��மூன்்று கொ�ொய்யாாப்்பழங்்கள்் சே�ர்ந்்்து 1 கிலோ�ோ எடைை இருக்்கும்். அவைை 

தோ�ோராாயமாாக ஒரேே அளவில்் இருந்்தாால்், ஒவ்்வொ�ொரு கொ�ொய்யாாவும்் 
தோ�ோராாயமாாக ____ கிலோ�ோ எடைையுள்்ளதாாக இருக்்கும்்.

2.	 ஒரு �மொ�ொத்த வியாாபாாரிி  1 கிலோ�ோ அரிிசியைை சம எடைையுள்்ள 
நாான்்கு பாாக்்கெெட்ட்ுகளிில்் அடைைத்்தாார்.் ஒவ்்வொ�ொரு 
பாாக்்கெெட்்டின்் எடைை ___ கிலோ�ோ.

3.	 �நாான்்கு நண்்பர்க்ள்் 3 கிளாாஸ்் கரும்்பு சாாறு ஆர்ட்ர் ் செெய்து 
தங்்களுக்்குள்் சமமாாக பகிர்ந்்்து கொ�ொண்்டனர்.் ஒவ்்வொ�ொருவரும்் 
____ கிளாாஸ்்கரும்்புச் ்சாாறு குடித்்தனர்.்

1
2  > 1

4  

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு
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4.	 �பெெரிிய மீன்் 1
2  கிலோ�ோ எடைை கொ�ொண்்டது. சிறியது 1

4  கிலோ�ோ 

எடைை கொ�ொண்்டது. இணை�ந்து இவற்றின்் எடைை ____ கிலோ�ோ.

கடந்்த காால அறிவு!
பழங்்காாலத்்திலிருந்்தே� இந்்தியாாவில்் பின்்னங்்கள்் பயன்படுத்்தப்பட்ட்ு 

பெெயரிிடப்பட்ட்ுள்்ளன. ரிிக்் வே�தத்தில்், 3
4  என்்ற பின்்னம்் திரிிபாாதாா என்்று 

குறிப்்பிடப்படுகிறது. இது இன்்று பல இந்்திய மொ�ொழிகளிில்் உள்்ள 3
4  என்்ற 

வாார்த்்்தைைகளிின்் அதே� அர்த்்்தத்தைைக்் கொ�ொண்்டுள்்ளது, எ. காா., பே�ச்ச்ுவழக்்கு 

இந்்தியில்் 'பதின்் பாாவ்்' மற்்றும்் தமிழில்் 'முக்்காால்்'. உண்்மைையில்், இன்்று பல இந்்திய 

மொ�ொழிகளிில்் பயன்படுத்்தப்படும்் பின்்னங்்களுக்்காான சொ�ொற்கள்் பண்்டைைய 

காாலத்்தைைச் ்சே�ர்ந்்்தவைை. 

�உங்்கள்் வீடு, நகரம்் அல்்லது மாாநிிலத்்தில்் பே�சப்்படும்் வெ�வ்்வே�று மொ�ொழிகளிில்் 

பயன்படுத்்தப்படும்் பின்்னங்்களுக்்காான சொ�ொற்களைைக்் கண்்டுபிடித்்து 

விவாாதிக்்கவும்். உங்்கள்் தாாத்்தாா பாாட்ட்ி, பெெற்றோ�ோர்,் ஆசிரிியர்க்ள்் மற்்றும்் வகுப்்பு 

தோ�ோழர்க்ளிிடம் ஒன்்றரைை, முக்்காால்், ஒன்்றே� காால்், அரைை, காால்் மற்்றும்் இரண்்டரைை 

போ�ோன்ற வெ�வ்்வே�று பின்்னங்்களுக்்கு என்்ன சொ�ொற்களைைப் பயன்படுத்்துகிறாார்க்ள்் 

என்்று கே�ளுங்்கள்், அவற்றைை இங்்கே� எழுதுங்்கள்்:

___________ ___________ ___________ ___________ ___________ ___________

5.	 �கீழே� உள்்ள வெ�ற்று பெெட்்டியில்் இந்்த பின்்னச் ்சொ�ொற்களைை சிறியதிலிருந்்து 
பெெரிியது வரைை வரிிசைைப்படுத்்தவும்்: 

	� ஒன்்றரைை, முக்்காால்், ஒன்்றே�, காால்், அரைை, காால்், இரண்்டரைை.

உங்்கள்் பதிலைை இங்்கே� எழுதவும்்.

கணிிதப்
 பே�ச்ச்ு



கணிித பிரகாாஷ்் | தரம்் 6

154

7.2 ஒரு முழுமைையின்் பகுதிகளாாக பின்்ன அலகுகள்் 

படம் ஒரு முழுப்் சிக்்கியைைக்் காாட்ட்ுகிறது.

 முழு சிக்்கியைையும்் 6 சம பாாகங்்களாாக வெ�வ்்வே�று வழிகளிில்் 

பிரிிப்்பதன் மூலம்், வெ�வ்்வே�று வடிவங்்களிில்் 1
6  சிக்்கி துண்்டுகள்் 

நமக்்குக்் கிடைைக்்கின்்றன.அவைை ஒரேே அளவில்் உள்்ளதாா?

ஒரு முழு சிக்்கி 6 சம 

துண்்டுகளாாக வெ�ட்்டப்பட்்டது.
ஒரு முழு சிக்்கி 6 சம துண்்டுகளாாக 

வே�று வழியில்் வெ�ட்்டப்பட்்டது.

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு

ஒரு முழு சிக்்கி

2 துண்்டுகளாாக உடைைக்்கப்பட்்ட 
சிக்்கியின்் படம் கீழே� 
காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ளது. அசல்் சிக்்கியின்் 
ஒவ்்வொ�ொரு பகுதியும்் எவ்்வளவு?

பெெரிிய துண்்டில்் 3 துண்்டுகள்் இருப்்பதைைக்் காாணலாாம்் 1
4  சிக்்கி அதில்். எனவே�, 

பின்்ன அலகைைப் பயன்படுத்்தி பெெரிிய துண்்டைை அளவிடலாாம்் 1
4 . பெெரிிய துண்்டு 

என்்று நாாம்் பாார்க்்்கிறோ�ோம் 34  சிக்்கி.

3
4

1
6

1
6
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கீழே� காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ள சிக்்கியின்் பின்்ன அலகு என்்ன?

சிக்்கியைை 3 சம 

துண்்டுகளாாக 

உடைைப்்பதன் மூலம்் 

இந்்த துண்்டு நமக்்குக்் 

கிடைைக்்கிறது. இது 13  சிக்்கி.

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

கீழே� உள்்ள புள்்ளிிவிவரங்்கள்் ஒரு முழு சிக்்கியின்் வெ�வ்்வே�று பின்்ன 

அலகுகளைைக்் காாட்ட்ுகின்்றன சிக்்கி.  ஒவ்்வொ�ொரு துண்்டும்் ஒரு முழு சிக்்கியில்் 

எவ்்வளவு?

a.

e. f. g. h.

b. c. d.

ஒரு முழு சிக்்கி 1
3
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7.3 பின்்ன அலகுகளைைப் பயன்்படுத்்தி அளவிடுதல்

ஒரு துண்்டு காாகிதத்்தைை எடுத்்துக்் கொ�ொள்்ளுங்்கள்். இந்்த காாகித துண்்டு ஒரு அலகு 

நீீளம் கொ�ொண்்டதாாக நாாங்்கள்் கருதுகிறோ�ோம்.

1 துண்்டு காாகிதம்

துண்்டுகளைை இரண்்டு சம பகுதிகளாாக மடியுங்்கள்், பின்்னர் ் மீண்்டும்் 
துண்்டுகளைைத் திறக்்கவும்். 
துண்்டு ஒரு அலகு நீீளம் எனக்் கொ�ொண்்டாால்், மடிப்்பாால்் உருவாாக்்கப்பட்்ட 

பட்ட்ைையின்் இரண்்டு புதிய பகுதிகளிின்் நீீளங்்கள்் என்்ன?

 
1
2

1
2

முன்்பு மடிந்்த துண்்டுகளைை மீண்்டும்் இரண்்டு சம பகுதிகளாாக மடித்்தாால்் 
உங்்களுக்்கு என்்ன கிடைைக்்கும்்? நீீங்்கள்் இப்்போ�ோது நாான்்கு சம பாாகங்்களைைப் 

பெெறுவீர்க்ள்்.

2 முறைை 1
4  = 2

4

3 முறைை 1
4  = 3

4

4 முறைை 1
4  = 4

4

1
4

மீண்்டும்் ஒரு முறைை செெய்யுங்்கள்்! கோ�ோடிட்்ட பெெட்டிகளைை நிிரப்்புக.
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2 முறைை  1
8  

4 முறைை  18

6 முறைை  18

 

=

=

=

=

=

8 முறைை  18  8
8= = 1

பின்்ன அளவுகளைை பின்்ன அலகுகளைைப் பயன்படுத்்தி அளவிடலாாம்்.

இன்்னொ�ொரு உதாாரணத்தைைப்் பாார்ப்்்போ�ோம்,

    

1
2   

= 1 முறைை 
பாாதி

1
2 + 12  

= 2 முறைை 
பாாதி

1
2 + 12  + 12 

= 3 முறைை 
பாாதி

1
2 + 12  + 12  + 12  

= 4 முறைை பாாதி

1
2 + 12  + 12  + 12  + 12 
= 5 முறைை பாாதி

பின்்ன அலகுகளைை ஒன்்றாாகச் ் சே�கரிிப்்பதன் மூலம்் அளவு எவ்்வளவு என்்பதைை 

விவரிிக்்கலாாம்்.

ஒரு பிரதிபலிக்்கிறது  
முழு ரொ�ொட்்டி (முழுவதும்்)
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  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்�

	 1.	  12  என்்ற இந்்த அட்்டவணை�யைை மே�லும்் 2 படிகளுக்்குத்் தொ�ொடரவும்்.

	 2.	 1
4  க்்கு இதே� போ�ோன்ற அட்்டவணை�யைை உருவாாக்்க முடியுமாா?? 

	 3.	 ஒரு காாகிதத் துண்்டு பயன்படுத்்தி 1
3 உருவாாக்்கவும்்.இதைைப்் 			 

	பயன் படுத்்தி 1
6  உருவாாக்்க முடியுமாா??

	 4.	மே�லே�  உள்்ளதைைப்் போ�ோல ஒரு படத்தைை வரைைந்து கூட்்டல் 				 

அறிக்்கைையைை எழுதுங்்கள்்

		  அ. 5 முறைை 14  என்்ற ரொ�ொட்்டி  		  ஆ. 9 முறைை 14  என்்ற ரொ�ொட்்டி 

	 5.	 ஒவ்்வொ�ொரு பின்்ன அலகைையும்் சரிியாான படத்துடன் பொ�ொருத்்தவும்்:

1
3

1
5

1
8

1
6

பின்்னங்்களைைப் படித்்தல்

நாாம்் வழக்்கமாாக பின்்னத்்தைைப்் படிக்்கிறோ�ோம் 3
4   'முக்்காால்்' அல்்லது 

'மூன்்றுக்்கு நாான்்கு' என்்று படித்்தாாலும்், '3 முறைை 1
4 ' பின்்னத்்தின்் அளவைைப் 

புரிிந்்துகொ�ொள்்ள உதவுகிறது, ஏனெ�னிில்் இது பின்்ன அலகு என்்ன என்்பதைை 
தெெளிிவாாகக்் காாட்ட்ுகிறது (1

4 ) இப்்படி எத்்தனை� பின்்ன அலகுகள்் (3) உள்்ளன.

பின்்னங்்களிின்் மே�ல் எண்் மற்்றும்் கீழ்் எண்் என்்று நாாம்் அழைைப்பதைை நிினைைவுபடுத்்திக்் 

கொ�ொள்்ளுங்்கள்். பின்்னத்்தில்் 5
6

, 5 என்்பது பகுதி மற்்றும்் 6 என்்பது தொ�ொகுதி.

ஆசிரிியரிின்் குறிப்்பு

வட்்டங்்கள்், சதுரங்்கள்், செெவ்்வகங்்கள்், முக்்கோ�ோணங்்கள்் போ�ோன்ற பல்வே�று 

வடிவங்்களைைக்் கொ�ொண்்ட பின்்ன அலகுகளிின்் யோ�ோசனைையைை ஆராாய 

குழந்்தைைகளுக்்கு பல வாாய்்ப்்புகளைை வழங்்கவும்். 
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7.4 �எண்் கோ�ோட்டில்் பின்்ன நீீளங்்களைைக் குறித்்தல்

1, 2, 3, ... எண்் கோ�ோட்்டில்் அலகுகள்். இப்்போ�ோது, எண்் கோ�ோட்்டில்் பின்்னங்்களுக்்குச் ்

சமமாான நீீளங்்களைைக்் குறிக்்க முயற்சிப்்போ�ோம். 

நீீலக்் கோ�ோட்்டின்் நீீளம் என்்ன? பெெட்்டியில்் நீீலக்் கோ�ோட்்டின்் நீீளத்தைைக்் 

கொ�ொடுக்்கும்் பின்்னத்்தைை எழுதவும்்.

0 1 2

0 மற்்றும்் 1 க்்கு இடைைப்்பட்்ட தொ�ொலைைவு ஒரு அலகு நீீளம். இது இரண்்டு சம 

பாாகங்்களாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. எனவே�, ஒவ்்வொ�ொரு பகுதியின்் நீீளமும்் 1
2  

அலகு. எனவே�, இந்்த நீீலக்்கோ�ோடு என்்பது 1
2  அலகு நீீளம். 

  இப்்போ�ோது, கீழே� காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ள பல்வே�று நீீல கோ�ோடுகளிின்் நீீளங்்களைைக்் 

கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? பெெட்்டிகளைையும்் நிிரப்்பவும்். 

1.	 இங்்கே�, பின்்ன அலகு 1 அலகு நீீளத்தைை மூன்்று சம பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்கிறது. 

பெெட்்டியில்் அல்்லது உங்்கள்் நோ�ோட்்புக்்கில்் நீீல கோ�ோட்்டின்் நீீளத்தைைக்் 

கொ�ொடுக்்கும்் பின்்னத்்தைை எழுதவும்்.

0 1 21
3

2.	 	�இங்்கே�, ஒரு அலகு 5 சம பகுதிகளாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. நீீல நிிற 

கோ�ோடுகளிின்் நீீளத்தைைக்் கொ�ொடுக்்கும்் பின்்னத்்தைை அந்்தந்த பெெட்்டிகளிில்் 

அல்்லது உங்்கள்் நோ�ோட்்புக்்கில்் எழுதவும்்.

0 1 21
5

3
5

3.	 �இப்்போ�ோது, ஒரு அலகு 8 சம பகுதிகளாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. 

பொ�ொருத்்தமாானதைை எழுதுங்்கள்் உங்்கள்் நோ�ோட்்புக்்கில்் பின்்னங்்கள்்.
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  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	 ஒரு எண்் கோ�ோட்்டில்், நீீளங்்களிின்் கோ�ோடுகளைை வரைையவும்் 1
10  , 

3
10  மற்்றும்் 4

5  . 

2.	 உங்்களுக்்கு விருப்்பமாான ஐந்்து பின்்னங்்களைை எழுதி அவற்றைை 

எண்் கோ�ோட்்டில்் குறிக்்கவும்். 

3.	 �0 மற்்றும்் 1 க்்கு இடைையில்் எத்்தனை� பின்்னங்்கள்் உள்்ளன? 

சிந்்தித்்து, உங்்கள்் வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன் கலந்்துரைையாாடி, 

உங்்கள்் பதிலைை எழுதுங்்கள்்.

4.	 �கீழே� காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ள நீீலக்் கோ�ோடு மற்்றும்் கருப்்புக்் கோ�ோட்்டின்் நீீளம் 

என்்ன? 0 மற்்றும்் 1 க்்கு இடைையே�யாான தூரம்் 1 அலகு நீீளம், அது இரண்்டு 

சம பகுதிகளாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. ஒவ்்வொ�ொரு பாாகத்தின்் நீீளமும்் 1
2

எனவே� நீீலக்் கோ�ோடு 1
2

 அலகுகள்் நீீளமாானவைை. பெெட்்டியில்் கருப்்புக்் 

கோ�ோட்்டின்் நீீளத்தைைக்் கொ�ொடுக்்கும்் பின்்னத்்தைை எழுதவும்்.

1
2

0 1 2

5.	 அந்்தந்த பெெட்்டிகளிில்் கருப்்பு கோ�ோடுகளிின்் நீீளங்்களைைக்் கொ�ொடுக்்கும்் 
பின்்னத்்தைை எழுதவும்்.

0 1 21
5

2
5

3
5

4
5

இந்்த கோ�ோடுகளைை போ�ோர்ட்ில்் வரைைந்து, மாாணவர்க்ளைை 
அவர்க்ளிின்் நோ�ோட்்புக்்கில்் பதில்்களைை எழுதச் ்சொ�ொல்லவும்்.

ஆசிரிியரிின்் குறிப்்பு 

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு
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7.5 கலப்்பு பின்்னங்்கள்்

ஒன்்றுக்்கு மே�ற்்பட்்ட பின்்னங்்கள்்
நீீங்்கள்் முன்்பு எண்் கோ�ோட்்டில்் சில பின்்னங்்களைைக்் குறித்்தீர்க்ள்். அனைைத்து நீீல 

கோ�ோடுகளிின்் நீீளங்்கள்் ஒன்்றுக்்கும்் குறைைவாாகவும்், அனைைத்து கருப்்பு 

கோ�ோடுகளிின்் நீீளங்்கள்் 1 க்்கும்் அதிகமாாகவும்் இருப்்பதைை நீீங்்கள்் கவனிித்்தீர்க்ளாா?

	 முன்்னதாாக எண்் கோ�ோட்்டில்் நீீங்்கள்் குறியிட்்ட அனைைத்து பின்்னங்்களைையும்் 

எழுதுங்்கள்். 

	 இப்்போ�ோது, இவற்றைை இரண்்டு குழுக்்களாாக வகைைப்படுத்்துவோ�ோம்: 

1 அலகிற்்கு குறைைவாான நீீளம் 1 அலகிற்்கு அதிகமாான நீீளம்

  1 ஐ விட அதிகமாான பின்்னங்்களுக்்கு இடைையில்் பொ�ொதுவாான ஒன்்றைை நீீங்்கள்் 

கவனிித்்தீர்க்ளாா?

1 அலகுக்்குக்் குறைைவாான பின்்னங்்களிில்், பகுதியைை விடச் ் சிறியதாாக 

இருக்்கும்், அதே� சமயம் 1 அலகுக்்கு மே�ல் உள்்ள பின்்னங்்களிில்், பகுதியைை விட 

பெெரிியதாாக இருக்்கும்்.

 3
2 , 5

2  மற்்றும்் 7
2  அனைைத்தும்் 1 அலகுக்்கு மே�ல் உள்்ளன என்்பதைை நாாம்் 

அறிவோ�ோம். ஆனாால்் அவற்றில்் எத்்தனை� முழு அலகுகள்் உள்்ளன என்்று பாார்க்்்க 
முடியுமாா?
3
2  = 1

2  + 1
2  + 1

2  = 1 + 1
2

5
2  = 1

2  + 1
2  + 1

2  + 1
2  + 1

2  = 2 + 1
2  

எனக்்கு அது தெெரிியும்் 13  + 13  + 13  = 33  = 1. நாான்் இன்்னும்் 

ஒன்்றைைச் ் சே�ர்த்்்தாால்் 1
3 , நாான்் 1 அலகிற்்குகு மே�ல் 

கிடைைக்்கும்்! எனவே� 
4
3  > 1.
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  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	 எத்்தனை� முழு அலகுகள்் உள்்ளன 7
2 ?

2.	 எத்்தனை� முழு அலகுகள்் உள்்ளன 4
3  மற்்றும்் உள்்ள 7

3 ? 

ஒன்்றுக்்கு மே�ற்்பட்்ட பின்்னங்்களைை கலப்்பு எண்்களாாக எழுதுதல்

		     நாாங்்கள்் பாார்த்்்தோ�ோம்: 3
2  = 1 + 1

2 .

		    இதே�போ�ோல் மற்்ற பின்்னங்்களைையும்் எழுதலாாம்். உதாாரணமாாக

	  		  4
3  = 1

3  + 1
3  + 1

3  + 1
3  = 1 + 1

3 .

               		   3 × 1
3  = 1

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	 பின்்வரும்் ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்திலும்் முழு அலகுகளிின்் எண்்ணிிக்்கைையைைக்் 
கண்்டறியவும்்:

a.  8
3  		  b.  11

5  		  c.  9
4  

என்்று பாார்த்்்தோ�ோம்

	 8
3  = 2 + 2

3  

பின்்னம்் கலப்்பு எண்்

2.	 1 ஐ விட அதிகமாான அனைைத்து பின்்னங்்களைையும்் அத்்தகைைய கலப்்பு 
எண்்களாாக எழுத முடியுமாா?

A கலப்்பு எண்் அல்்லது கலப்்பு பின்்னம் முழு எண்்ணை�க்் கொ�ொண்்டுள்்ளது  
(முழு பகுதி என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது) மற்்றும்் 1 க்்கும்் குறைைவாான ஒரு 
பின்்னம்் (பின்்ன பகுதி என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது). 

3.	 பின்்வரும்் பின்்னங்்களைை கலப்்பு பின்்னங்்களாாக எழுதவும்் (எ.காா., 9
2  = 4 1

2 ):

a.  9
2   	 b.  9

5   	 c.  21
19   	 d.  47

9   	 e.  12
11   	 f.  19

6  

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு

இந்்த எண்் 'இரண்்டு மற்்றும்் இரண்்டு 
மூன்்றில்்' என்்றும்்அழைைக்்கப்படுகிறது. 
நாாமும்் அதைை 2 என்்று எழுதுகிறோ�ோம் 2

3 .
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ஒரு கலப்்பு எண்்ணை� 
(கலப்்பு பின்்னம்்) 

வழக்்கமாான பின்்னமாாக 
எழுதலாாமாா?

ஆம்்! ஒரு கலப்்பு எண்்ணை� 
வழக்்கமாான பின்்னமாாக 

எழுத ஒரு வழியைைக்் 
கண்்டுபிடித்்தே�ன்!

ஜெ�யாா: எனக்்கு 3 இருக்்கும்்போ�ோது + 3
4 , இதன் பொ�ொருள்் 1 + 1 + 1 + 3

4 . எனக்்கு 

தெெரிியும்்  

		  1 = 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4 .

அதனாால்் நாான்் பெெறுகிறே�ன்
( 1

4  + 1
4  + 1

4  + 1
4 ) + ( 1

4  + 1
4  + 1

4  + 1
4 ) + ( 1

4  + 1
4  + 1

4  + 1
4 ) + ( 1

4  + 1
4  + 1

4 ) = 15
4 .

எனவே�, (4 × 1
4 ) + (4 × 1

4 ) + (4 × 1
4 ) + (3 × 1

4 ) = 15
4 .

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
	 பின்்வரும்் கலப்்பு எண்்களைை  பின்்னங்்களாாக எழுதுங்்கள்்:

	 a.	 3 1
4  	 b.	 7 2

3   	 c.	 9 4
9  	

	 d.	 3 1
6  	 e.	 2 3

11  	 f. 	 3 9
10  

7.6 சமாான பின்்னங்்கள்்

சமமாான பின்்ன நீீளங்்களைைக் கண்்டுபிடிக்்க ஒரு பின்்ன 
சுவரைைப் பயன்்படுத்்துதல்!

முந்்தைைய பிரிிவில்், பின்்ன அலகுகளைைப் பயன்படுத்்தி பல்வே�று 

பின்்னங்்களைைக்் குறிக்்க காாகித மடிப்்புகளைைப் பயன்படுத்்தினீீர்க்ள்். அதே� 

காாகிதத்் துண்்டுகளைைக்் கொ�ொண்்டு மே�லும்் சில செெயல்பாாடுகளைைச் ்செெய்வோ�ோம்.

கணிித 
ப்் பே�ச்ச்ு
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நீீங்்கள்் என்்ன 
கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்?

•  1
2  மற்்றும்் 2

4  நீீளங்்கள்் சமமாா?

• 2
4  மற்்றும்் 4

8  நீீளங்்கள்் சமமாா?

     1
2  = 2

4  = 4
8  என்்று சொ�ொல்லலாாம்்.

1
2

2
4

4
8

1

இவைை ஒரேே நீீளத்தைைக்் குறிக்்கும்் 'சமமாான பின்்னங்்கள்்', ஆனாால்் அவைை 
வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளிின்் அடிப்்படைையில்் வெ�ளிிப்்படுத்்தப்படுகின்்றன.

இப்்போ�ோது, காாகித கீற்்றுகளைைப் பயன்படுத்்தி 1
3  மற்்றும்் 2

6  சமாான 

பின்்னங்்களாா இல்்லைையாா, என்்பதைை சரிிபாார்க்்்கவும்்.
கீழே� உள்்ள படத்தில்் கொ�ொடுக்்கப்பட்ட்ுள்்ள கீற்்றுகளைைப் பயன்படுத்்தி 

உங்்கள்் சொ�ொந்த பின்்ன சுவரைை உருவாாக்்கவும்்! 
 � பின்்னச் ்சுவரைைப் பாார்த்்்த பிறகு பின்்வரும்் வினாாக்்களுக்்கு விடைையளிிக்்கவும்்:

1.	  1
2  மற்்றும்் 3

6  நீீளங்்கள்் 

சமமாா? 
2.	� 23  மற்்றும்் 4

6  சமமாான 

பின்்னங்்கள்்? ஏன்்?

3.	� 16  நீீளம் எத்்தனை� 

துண்்டுகள்் 1
2  நீீளத்தைை 

உருவாாக்்கும்்?

4.	� 16  நீீளம் எத்்தனை� துண்்டுகள்் 1
3  நீீளத்தைை உருவாாக்்கும்்??

1 அலகு

1
6

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

1
5

2
5

3
5

4
5

5
5

1
4

2
4

3
4

4
4

1
3

2
3

3
3

1
2

2
2
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இந்்த யோ�ோசனைையைை பின்்ன அலகு வரைை ஒரு பின்்ன சுவரைை உருவாாக்்க நாாம்் 
நீீட்்டிக்்கலாாம்் 1

10 . (இந்்த பின்்னச் ் சுவருக்்குக்் கொ�ொடுக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது நூலின்் 

முடிவு.)

1 அலகு
1
2

1
3

1
4

1
5

1
6

1
7

1
8

1
9

1
10

2
10

3
10

4
10

5
10

6
10

7
10

8
10

9
10

10
10

2
9

3
9

4
9

5
9

6
9

7
9

8
9

9
9

2
8

3
8

4
8

5
8

6
8

7
8

8
8

2
7

3
7

4
7

5
7

6
7

1
7

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

2
5

3
5

4
5

5
5

2
4

3
4

4
4

2
3

3
3

2
2

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்�

	 1. 3
6 , 4

8 , 5
10   சமமாான பின்்னங்்கள்்? ஏன்்?

	 2.  2
6  இரண்்டு சமாான பின்்னங்்களைை எழுதுக.

	 3. 4
6  =   =   =   = ............ (உங்்களாால்் முடிந்்தவரைை எழுதுங்்கள்்)

சமமாான பின்்னங்்களைைப் புரிிந்்துகொ�ொள்்வது சமமாான	 
பங்்குகளைைப் பயன்்படுத்்தி 
ஒன்்று ரொ�ொட்்டி நாான்்கு குழந்்தைைகளாால்் சமமாாகப் 
பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளப்பட்்டது. ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் 
மொ�ொத்தத்தில்் எவ்்வளவு பின்்னம்் கிடைைத்்தது? 

அருகிலுள்்ள படம் நாான்்கு குழந்்தைைகளிிடைையே� ஒரு 
ரொ�ொட்்டியைைப் பிரிிப்்பதைைக்் காாட்ட்ுகிறது.

ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் கிடைைத்்த ரொ�ொட்்டியின்் 
பின்்னம்் 1

4
. நாான்்கு பங்்குகள்் 

ஒருவருக்்கொ�ொருவர் ்சமமாாக 
இருக்்க வே�ண்்டும்்!
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இந்்த நிிகழ்வைை வகுத்்தல் உண்்மைைகள்், கூட்்டல் உண்்மைைகள்் மற்்றும்் 
பெெருக்்கல் உண்்மைைகள்் மூலமாாகவும்் வெ�ளிிப்்படுத்்தலாாம்். 

வகுத்்தல் உண்்மைை 1 ÷ 4 = 1
4 .

அவர் ்கூட்்டல் உண்்மைை 1 = 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4 .

பெெருக்்கல் உண்்மைை 1 = 4 × 1
4 .

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
1.	 மூன்்று ரொ�ொட்்டிகள்் நாான்்கு குழந்்தைைகளாால்் சமமாாகப் பகிர்ந்்்து 

கொ�ொள்்ளப்படுகின்்றன. படத்தில்் உள்்ள பிரிிவைைக்் காாட்்டி, ஒவ்்வொ�ொரு 
குழந்்தைைக்்கும்் எவ்்வளவு கிடைைக்்கும்் என்்பதற்காான ஒரு பகுதியைை 
எழுதவும்். மே�லும்், தொ�ொடர்ப்ுடைைய வகுத்்தல் உண்்மைைகள்், கூட்்டல் 
உண்்மைைகள்் மற்்றும்் பெெருக்்கல் உண்்மைைகளைை எழுதுக.
�பின்்னம்் ரொ�ொட்்டி ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் 
கிடைைக்்கும்் ______.  
வகுத்்தல் உண்்மைை: 
கூடுதல் உண்்மைை: 
பெெருக்்கல் உண்்மைை:
உங்்கள்் படத்தைையும்் பதில்்களைையும்் உங்்கள்் 
வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன் ஒப்்பிடுங்்கள்்!

2.	 �ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் 2 ரொ�ொட்்டிகள்் எப்்போ�ோது எவ்்வளவு கிடைைக்்கும்் 
என்்பதைைக்் காாட்்ட ஒரு படத்தைை வரைையவும்். 4 குழந்்தைைகளாால்் சமமாாக 
பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளப்படுகின்்றன. மே�லும்், தொ�ொடர்ப்ுடைைய வகுத்்தல் 
உண்்மைைகள்், கூட்்டல் உண்்மைைகள்் மற்்றும்் பெெருக்்கல் உண்்மைைகளைை 
எழுதவும்்.

3.	 2 கே�க்்குகளைை 5 குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாக பிரிித்்துக்் கொ�ொடுத்்த குழுவில்் 
அனிில்் இருந்்தாார்.் அனிிலிக்்கு எவ்்வளவு கே�க்் கிடைைக்்கும்்?

இப்்படி இரண்்டு குழுக்்களைை ஒன்்றாாக 

இணை�த்தாால்் என்்ன? ஒரு குழுவில்் 

2 கே�க்்குகள்் 5 குழந்்தைைகளுக்்கும்், 

மற்்றொ�ொரு குழுவில்் 4 கே�க்்குகள்் 

மற்்றும்் 10 குழந்்தைைகளுக்்கும்் 

சமமாாக பிரிிக்்கப்படுகின்்றன.

இப்்போ�ோது, என்் குழுவில்் 10 

குழந்்தைைகள்் இருந்்தாால்், 

அனிில்் பெெறும்் அதே� அளவு 

கே�க்்கைை அவர்க்ளுக்்கும்் பெெற 

எனக்்கு எத்்தனை� கே�க்்குகள்் 

தே�வைைப்படும்்?
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பின்்வரும்் சூழ்்நிிலைைகளிில்் ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைையின்் பங்்குகளைையும்் 
ஆராாய்்வோ�ோம்.

•	 1 ரொ�ொட்்டி 2 குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது.
•	 2 ரொ�ொட்்டிகள்் 4 குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது. 
•	 3 ரொ�ொட்்டிகள்் 6 குழந்்தைைகளுக்்கு சமமாாக பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது.

வரைைந்து பகிர்வ்ோ�ோம்!
	 ஒவ்்வொ�ொரு சூழ்்நிிலைையிலும்் ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைையின்் பங்்கு ஒரேே மாாதிரிியாாக 
இருப்்பதைை நீீங்்கள்் கவனிித்்தீர்க்ளாா? எனவே�, நாாம்் அதைை சொ�ொல்ல முடியும்் 1

2  = 2
4  

= 3
6 .

எனவே�, இந்்த இரண்்டு 

சூழ்்நிிலைைகளிிலும்் ஒவ்்வொ�ொரு 

குழந்்தைையின்் பங்்கும்் ஒன்்றுதாான்்!

எனவே� 2
5  

குழு 1

குழு 2

பங்்குகள்் சமமாாக இருக்்கும்் பின்்னங்்கள்் 'சம பின்்னங்்கள்்' என்்று அழைைக்்கப்்படுகின்்றன’.

1 ரொ�ொட்்டி 2 க்்கு 

இடைையில்் சமமாாக 

பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது 

2 ரொ�ொட்்டிகள்் 4 

பே�ருக்்கு சமமாாக 

பிரிிக்்கப்பட்ட்ுள்்ளது 

3. ரொ�ொட்்டிகள்் 6 

பே�ருக்்கு சமமாாக 

பிரிிக்்கப்படுகின்்றன

1
2

1
2

2
4

2
4

2
4

2
4

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6
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எனவே� 1
2  , 2

4  மற்்றும்் 3
6  அனைைத்தும்் சமாான பின்்னங்்கள்்.

 1
2  க்்கு சமமாான இன்்னும்் சில பின்்னங்்களைைக்் கண்்டறியவும்் . அவற்றைை 

இங்்கே� உள்்ள பெெட்்டிகளிில்் எழுதவும்்:		  		    		   		

கீழே� காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ள சூழ்்நிிலைைகளிில்் ரொ�ொட்்டிகளைை சமமாாகப் பிரிித்்து, 
ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைையின்் பங்்கைையும்் எழுதவும்். இந்்த ஒவ்்வொ�ொரு விஷயத்திலும்் 

பங்்குகள்் ஒரேே மாாதிரிியாானவைையாா? ஏன்்?

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
	 விடுபட்்ட எண்்களைை கண்்டுபிடி:

a.	� 4 நண்்பர்க்ளுக்்குள்் சமமாாகப் பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளப்பட்்ட 5 
கிளாாஸ்் பழச்ச்ாாறு, 8 நண்்பர்க்ளுக்்குள்் சமமாாகப் பகிர்ந்்்து 
கொ�ொள்்ளப்பட்்ட ____ கிளாாஸ்் பழச்ச்ாாறு க்்குச் ்சமம்். 

	� எனவே� 5
4  = 8  .

b.	� 4 கிலோ�ோ உருளைைக்்கிழங்்கைை 3 பைைகளிில்் சமமாாக வகுக்்க 
வே�ண்்டும்், 12 கிலோ�ோ உருளைைக்்கிழங்்கைை ___ பைைகளிில்் 
சமமாாக வகுக்்க வே�ண்்டும்். 

	 எனவே� 4
3  = 12

இந்்த பின்்னங்்கள்் ஒவ்்வொ�ொன்றிலும்் தொ�ொகுதிக்்கும்் பகுதிக்்கும்் 

இடைையே�யாான உறவைைப் பற்றி நீீங்்கள்் ஏதாாவது கவனிிக்்கிறீர்க்ளாா?

3 குழந்்தைைகளுக்்கு 
2 ரொ�ொட்்டிகள்் 

சமமாாகப் 
பிரிிக்்கப்பட்்டன

4 ரொ�ொட்்டிகள்் 6 
குழந்்தைைகளுக்்கு 

சமமாாகப் 
பிரிிக்்கப்பட்்டன

6 ரொ�ொட்்டிகள்் 9 
குழந்்தைைகளுக்்கு 

சமமாாகப் 
பிரிிக்்கப்பட்்டன

2
3

2
3

2
3

2
3  என்்பது  4

6 இன்் எளிிய வடிவம் என்்றும்் அழைைக்்கப்படுகிறது. இது 6
9  இன்் எளிிய வடிவமாாகும்்.

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு
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c.		� 5 குழந்்தைைகளிிடைையே� பிரிிக்்கப்பட்்ட 7 ரொ�ொட்்டிகள்் _ _ _ _ _ _ 
குழந்்தைைகளிிடைையே� பிரிிக்்கப்பட்்ட _ _ _ _ _ ரொ�ொட்்டிகளுக்்கு சமம்். 

	 எனவே� 7
5  = .

  எந்்த குழுவில்் ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் அதிக சிக்்கி கிடைைக்்கும்்?

1 சிக்்கியைை 2 குழந்்தைைகளுக்்கு அல்்லது 5 சிக்்கியைை 8 குழந்்தைைகளுக்்கு இடைையில்் 
பிரிிப்்பது.

முக்்தாா: எனவே�, 1
2  மற்்றும்் 5

8  ஆகியவற்றைை ஒப்்பிட வே�ண்்டும்் .எது அதிகம்?

ஷப்்னம்்: சரிி, 1
2  = 4

8 ; மற்்றும்் தெெளிிவாாக 4
8  < 5

8
.  எனவே�, 8 பே�ருக்்கு 5 சிக்்கிகள்் 

சமமாாகப் பிரிிக்்கப்பட்்ட குழந்்தைைகள்், 2 பே�ருக்்கு 1 சிக்்கி சமமாாகப் பிரிிக்்கப்பட்்ட 
குழந்்தைைகளைை விட அதிகமாாகப் பெெறுவாார்க்ள்். இரண்்டாாவது குழுவின்் 
குழந்்தைைகள்் ஒவ்்வொ�ொருவருக்்கும்் அதிக சிக்்கி கிடைைக்்கும்்.

  பின்்வரும்் குழுக்்களைைப் பற்றி என்்ன? எந்்தக்் குழுவில்் ஒவ்்வொ�ொரு 
குழந்்தைைக்்கும்் அதிகமாாகப் பெெறப்்படும்்?

1 சிக்்கியைை 2 குழந்்தைைகளுக்்கு இடைையில்் பிரிிக்்கலாாம்் அல்்லது 7 குழந்்தைைகளுக்்கு 
இடைையில்் பிரிிக்்கலாாம்்.

ஷப்்னம்்: இந்்த முறைை எந்்தக்் குழுவின்் குழந்்தைைகள்் அதிக சிக்்கியைைப் 
பெெறுவாார்க்ள்்? 

முக்்தாா: நாாம்் 1
7  மற்்றும்் 4

7  ஒப்்பிட்ட்ுப்் பாார்க்்்க வே�ண்்டும்். 

இப்்பொ�ொழுது
1 × 4
2 × 4  = 4

8  எனவே� 1
2  = 4

8
.

ஷப்்னம்்: ஆனாால்் நீீங்்கள்் ஏன்் தொ�ொகுதியைையும்் பகுதியைையும்் மீண்்டும்் 4 ஆல்் 
பெெருக்்கினீீர்க்ள்்?

முக்்தாா: பாார்க்்்கலாாம்்!

4 சிக்்கிகளைை 7 குழந்்தைைகளுக்்குச் ்சமமாாகப் பிரிித்்தாால்் ,ஒவ்்வொ�ொருவருக்்கும்் 
4
7 சிக்்கிகள்் கிடைைக்்கும்்.4 சிக்்கிகளைை சமமாாகப் பிரிித்்தாால்் 

8 குழந்்தைைகளுக்்கு, ஒவ்்வொ�ொருவருக்்கும்் 48  சிக்்கிகள்் கிடைைக்்கும்்.எனவே� 47  > 

4.
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  குழந்்தைைகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை ஒரேே மாாதிரிியாாக வைைக்்கப்படுகிறது, ஆனாால்் 
பகிரப்்படும்் அலகுகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை அதிகரிிக்்கிறது என்்று 
வைைத்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம்? ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைையின்் பங்்கைைப் பற்றி இப்்போ�ோது 
நீீங்்கள்் என்்ன சொ�ொல்ல முடியும்்? ஏன்்? உங்்கள்் பகுத்்தறிவு எவ்்வாாறு விளக்்குகிறது 
என்்பதைை விவாாதிக்்கவும்் 
1
5  < 2

5 , 3
7  < 4

7 மற்்றும்் 1
2  < 5

8 .

  இப்்பொ�ொழுது இரண்்டு குழுக்்களிில்் எந்்தக்் குழுவில்் ஒவ்்வொ�ொரு குழந்்தைைக்்கும்் 
அதிக பங்்கு கிடைைக்்கும்் என்்பதைை முடிவு செெய்யுங்்கள்்: 

1.  �குழு 1 : �3 டம்ளர் ்கரும்்புச் ்சாாறு 4 குழந்்தைைகளுக்்குச் ்சமமாாகப் 
பிரிித்்துக்் கொ�ொடுக்்கப்பட வே�ண்்டும்். 

     �குழு 2: �7 டம்ளர் ்கரும்்புச் ்சாாற்்றைை 10 குழந்்தைைகளுக்்குச் ்
சமமாாகப் பிரிித்்துக்் கொ�ொடுக்்க வே�ண்்டும்். 

2.  �குழு 1 : �4 டம்ளர் ்கரும்்புச் ்சாாற்்றைை 7 குழந்்தைைகளுக்்குச் ்
சமமாாகப் பிரிித்்துக்் கொ�ொடுக்்க வே�ண்்டும்். 

     �குழு 2: �5 டம்ளர் ்கரும்்புச் ்சாாற்்றைை 7 குழந்்தைைகளுக்்குச் ்
சமமாாகப் பிரிித்்துக்் கொ�ொடுக்்க வே�ண்்டும்்.

எந்்த குழுக்்களைை ஒப்்பிடுவது எளிிது? ஏன்்? 

ஷப்்னம்்: முதல் இரண்்டு குழுக்்களைை ஒப்்பிட, 
பின்்னங்்களுக்்குச் ்சமமாான பின்்னங்்களைைக்் 
கண்்டுபிடிக்்க வே�ண்்டும்்  
3
4  மற்்றும்் 7

10 .

முக்்தாா: எப்்படி?  6
8  = 3

4  மற்்றும்் 21
30  = 7

10?

குழந்்தைைகளிின்் 

எண்்ணிிக்்கைை சமமாாக 

இருக்்கும்்போ�ோது, ஒப்்பிடுவது 

எளிிது, இல்்லைையாா? 

 �பகிரப்்படும்் அலகுகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை ஒரேே 
மாாதிரிியாாக இருந்்தாால்், ஆனாால்் அலகுகள்் 
பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ளப்படும்் குழந்்தைைகளிின்் 
எண்்ணிிக்்கைை அதிகமாாக இருந்்தாால்், பங்்கு 
குறைைவாாக இருக்்கும்்.

எனவே� 4
7

 > 4
8

 மற்்றும்் 4
8

 = 1
2

 எனவே� 4
7

 > 1
2

.

இப்்போ�ோது புரிிந்்தது ஏன்் தொ�ொகுதி மற்்றும்் 
பகுதியைை 4 ஆல்் பெெருக்்கினீீர்க்ள்் என்்று.

கணிிதப் 
பே�ச்ச்ு
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ஷப்்னம்்: �ஒரு கண்்டிஷன்் இருக்்கு. இரண்்டு பின்்னங்்களுக்்கும்் பயன்படுத்்தப்படும்் 

பின்்ன அலகு ஒரேே மாாதிரிியாாக இருக்்க வே�ண்்டும்்! விரும்்பு 2
6 மற்்றும்் 3

6 

இரண்்டும்் ஒரேே பின்்ன அலகைைப் பயன்படுத்்துகின்்றன 1
6 (அதாாவது, 

பகுதிகள்் ஒன்்றே�). ஆனாால்் 6
8 மற்்றும்் 21

30  ஒரேே பின்்ன அலகுகளைைப் 

பயன்படுத்்த வே�ண்்டாாம்் (அவைை வெ�வ்்வே�று பகுதிகளைைக்் 

கொ�ொண்்டுள்்ளன). 
முக்்தாா: சரிி, நாாம்் சமமாான பின்்னங்்களைை உருவாாக்்கத் தொ�ொடங்்குவோ�ோம்: 

		   34  =  68  =  9
12   =  12

16   =  15
20  … ஆனாால்் நாான்் எப்்போ�ோது நிிறுத்்துவது? 

ஷப்்னம்்: புரிிந்்தது! 4 × 10 = 40 வரைை செென்றாால்் எப்்படி? 

முக்்தாா: �இவ்்விரு பிரிிவுகளிின்் பெெருக்்கற்பலன்் என்்கிறீர்க்ளாா?  

நன்்றாாக இருப்்பதாாக தெெரிிகிறது!

	� எங்்களிிடம் இருப்்பவைை 34 மற்்றும்்  7
10 .  (4 மற்்றும்் 10) இரண்்டு பகுதிகளிின்் 

பெெருக்்கற்பலன்் 40 ஆகும்்.

		  3
4 = 68 = 9

12 = 12
16  = 15

20  = 18
24  = … = 27

36  = 30
40  .

	 	 7
10  = 14

20  = 21
30  = 28

40 .

ஆனாால்் அதைைக்் கவனிியுங்்கள்் 
15
20 மற்்றும்் 

14
20 

அதே� டினாாமினே�ட்்டருக்்கும்் இருந்்தது! 

ஆம்்! ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்திற்்கும்் 

ஒரேே பின்்ன அலகுகளைைப் பெெற 

வே�ண்்டியிருந்்தது.

ஷப்்னம்்: �எனவே�, பின்்னங்்கள்் க்்கு சமம்் 3
4 மற்்றும்் 7

10  ஒரேே பின்்ன அலகுடன் 

(அதே� பகுதிகள்்)  30
40   மற்்றும்்  28

40அல்்லது 15 மற்்றும்் 14
20 .

	தெெளி ிவாாக இருப்்பதாால்் 30 > 28
40என்்ற முடிவுக்்கு வருகிறோ�ோம். 3

4  > 7
10 .

40 என்்ற பகுதியைை அடைையும்் வரைை 

செெல்லுங்்கள்்.
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  பின்்ன அலகுகள்் ஒரேே மாாதிரிியாாக இருக்்க, கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட பின்்னங்்களிின்் 
ஜோ�ோடிகளுக்்கு சமாான பின்்னங்்களைைக்் கண்்டுபிடி.

a. 7
2 மற்்றும்் 3

5 b. 8
3 மற்்றும்் 5

6 c. 3
4 மற்்றும்் 3

5 d. 6
7 மற்்றும்் 8

5 

e. 9
4 மற்்றும்் 5

2 f. 1
10  மற்்றும்் 2

9 g. 83 மற்்றும்்  11
4  h. 13

6  மற்்றும்் 1
9 

ஒரு பின்்னத்தைை மிகக்் குறைைந்்த சொ�ொற்்களிில்் (அல்்லது 
அதன்் எளிிய வடிவத்தில்்) வெ�ளிிப்்படுத்்துதல் 
எந்்த பின்்னத்்திலும்், அதன் பகுதி மற்்றும்் பகுதி 1 தவிர எந்்த பொ�ொதுவாான 
காாரணிியைையும்் கொ�ொண்்டிருக்்கவில்்லைை என்்றாால்், பின்்னம்் இல்் என்்று 
கூறப்்படுகிறது குறைைந்்த விதிமுறைைகள்் அல்்லது அதன் எளிிமைையாான வடிவம்். 
வே�று வாார்த்்்தைைகளிில்் கூறுவதாானாால்், ஒரு பின்்னம்் அதன் தொ�ொகுதி மற்்றும்் 
பகுதி முடிந்்தவரைை சிறியதாாக இருந்்தாால்் அது மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் 
கூறப்்படுகிறது.

	 எந்்த ஒரு பின்்னத்்தைையும்் இயன்றவரைை சிறியதாாக உள்்ள ஒரு சமாான 
பின்்னத்்தைைக்் கண்்டுபிடிப்்பதன் மூலம்் எந்்த ஒரு பின்்னத்்தைையும்் மிகச்ச்ிறிய 
சொ�ொற்களிில்் வெ�ளிிப்்படுத்்த முடியும்். 

பின்்னங்்களைை குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் எவ்்வாாறு வெ�ளிிப்்படுத்்துவது என்்று 
பாார்ப்்்போ�ோம். 

உதாாரணம்: பின்்னம்் ஆகும்் 16
20  குறைைந்த அளவிலாா? இல்்லைை, 4 ஒரு பொ�ொதுவாானது 

காாரணிி 16 மற்்றும்் 20. குறைைத்துக்் கொ�ொள்்வோ�ோம் 16
20  குறைைந்த அளவுக்்கு. 

16 (தொ�ொகுதி) மற்்றும்் 20 (பகுதி) இரண்்டும்் என்்பதைை நாாம்் அறிவோ�ோம் 4 ஆல்் 
வகுபடும்். 
எனவே� 16 ÷ 4

20 ÷ 4  = 45 .     

இப்்போ�ோது, 4 மற்்றும்் 5 க்்கு இடைையில்் பொ�ொதுவாான காாரணிி இல்்லைை. எனவே�, 
16
20  மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் வெ�ளிிப்்படுத்்தப்படுகிறது 45 . எனவே� 45 என்்ற எளிிய 

வடிவம் எனப்்படுகிறது. 16
20 , ஏனெ�னிில்் 4 மற்்றும்் 5 க்்கு 1 தவிர வே�று பொ�ொதுவாான 

காாரணிி இல்்லைை.

எந்்த ஒரு பின்்னத்்தைையும்், எண்் 

மற்்றும்் வகு எண்் இரண்்டைையும்் 

அவற்றுக்்கிடைையே� உள்்ள அதிகபட்ச் 

பொ�ொதுக்் காாரணிியாால்் வகுப்்பதன் 

மூலம்் மிகக்் குறைைந்த உறுப்்புகளாாக 

மாாற்்றலாாம்். 
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ஒரு பின்்னத்்தைை மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் வெ�ளிிப்்படுத்்துவது படிகளிிலும்் 
செெய்யப்படலாாம்். 

நாாம்் வெ�ளிிப்்படுத்்த விரும்்புகிறோ�ோம் என்்று வைைத்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம் 36
60  மிகக்் 

குறைைந்த அளவில்். முதலில்், நாாம்் கவனிிக்்கிறோ�ோம் தொ�ொகுதி மற்்றும்் பகுதி 
இரண்்டும்் இரட்ட்ைைப்்படைையாானவைை. எனவே�, இரண்்டைையும்் பிரிிக்்கிறோ�ோம் 2 
மணிிக்்குள்், என்்று பாாருங்்கள்் 36

60  =  18
30 .

தொ�ொகுதி மற்்றும்் பகுதி இரண்்டும்் மீண்்டும்் உள்்ளன, எனவே� நாாம்் செெய்யலாாம்் 
அவைை ஒவ்்வொ�ொன்றைையும்் மீண்்டும்் 2 ஆல்் வகுக்்கவும்்; நாாம்் பெெறுகிறோ�ோம்  18

30  = 

9
15 . 

இப்்போ�ோது 9 மற்்றும்் 15 இரண்்டும்் 3ன்் மடங்்குகள்் என்்பதைை நாாம்் 
கவனிிக்்கிறோ�ோம், எனவே� நாாம்் வகுக்்கிறோ�ோம் இரண்்டும்் 3 ஆக வே�ண்்டும்்  9

15  = 3
5

இப்்போ�ோது, 3 மற்்றும்் 5 க்்கு 1 ஐத்் தவிர வே�று பொ�ொதுவாான காாரணிி இல்்லைை, 
எனவே�,  36

60  in குறைைந்த விதிமுறைைகள்் இருக்்கிறது 3
5

.

மாாற்்றாாக, நாாம்் அதைை கவனிித்்திருக்்கலாாம்் 36
60  , இரண்்டும்் எண்் மற்்றும்் பகுதி 

12 இன்் மடங்்குகள்் : 36 = 3 × 12 மற்்றும்்  
60 = 5 × 12. எனவே�, நாாம்் பின்்வரும்் முடிவுக்்கு வந்திருக்்கலாாம்்  36

60  = 35 நே�ராாக.

எந்்த முறைையும்் வே�லைை செெய்கிறது மற்்றும்் அதே� பதிலைைக்் கொ�ொடுக்்கும்்! 

ஆனாால்் சில நே�ரங்்களிில்் படிகளிில்் செெல்வது எளிிதாாக இருக்்கும்்.

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

	 பின்்வரும்் பின்்னங்்களைை மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் வெ�ளிிப்்படுத்்துக:

	 a.  17
51  		  b.  64

144  		  e.  126
147  		  d.  525

112  

7.7 பின்்னங்்களைை ஒப்்பிடுதல்

எது பெெரிியது, 4
5 அல்்லது 7

9? இதுபோ�ோன்ற இரண்்டு பின்்னங்்களைை நே�ரடியாாக 
ஒப்்பிடுவது கடினம்்.  இருப்்பினும்், ஒரேே பகுதியைைக்் கொ�ொண்்ட இரண்்டு 
பின்்னங்்களுக்்குச் ் சமமாான பின்்னங்்களைை எவ்்வாாறு கண்்டுபிடிப்்பது என்்பது 

எங்்களுக்்குத்் தெெரிியும்். அதைை எப்்படி பயன்படுத்்தலாாம்் என்்று பாார்ப்்்போ�ோம்:

 45  =  4×9
5×9  = 36

45  

 79  =  
7×5
8×5  = 35

45 .

45 என்்பது 5 மற்்றும்் 9 இன்் 

பொ�ொதுவாான மடங்்காாகும்், 

எனவே� 45 ஐ ஒரு பொ�ொதுவாான 

பகுதியாா பயன்படுத்்தலாாம்்.
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தெெளிிவாாக  36
45  > 35

45  

எனவே� 45 > 7
9 !

இன்்னொ�ொரு ஜோ�ோடிக்்கு இதைை முயற்சிப்்போ�ோம்: 79 மற்்றும்் 17
21 .

63 என்்பது 9 மற்்றும்் 21 இன்் பொ�ொதுவாான மடங்்காாகும்். பின்்னர் ்நாாம்் எழுதலாாம்்:
 79 = 7×7

9×7  =  49
63  ,  17

21  = 17×3
21×3 = 51

63 .

தெெளிிவாாக  49
63  < 51

63  . எனவே� 79 < 17
21 !

சுருக்்கமாாகப்் பாார்்ப்்போ�ோம்!

கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட இரண்்டு அல்்லது அதற்கு மே�ற்பட்்ட பின்்னங்்களிின்் 
அளவுகளைை ஒப்்பிடுவதற்காான படிகள்்:

படி 1: �கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட பின்்னங்்களைை சமமாான பின்்னங்்களாாக மாாற்்றவும்், 
இதனாால்் அவைை அனைைத்தும்் ஒரேே பகுதி அல்்லது ஒரேே பின்்ன அலகுடன் 
வெ�ளிிப்்படுத்்தப்படுகின்்றன. 

படி 2: �இப்்போ�ோது, சமாான பின்்னங்்களைை வெ�றுமனே� எண்்களைை ஒப்்பிடுவதன் 
மூலம்் ஒப்்பிடுங்்கள்், அதாாவது ஒவ்்வொ�ொன்றும்் கொ�ொண்்டிருக்்கும்் பின்்ன 
அலகுகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை. 

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

	� 1. பின்்வரும்் பின்்னங்்களைை ஒப்்பிட்ட்ு உங்்கள்் பதில்்களைை 

நிியாாயப்படுத்்துக:

a.  83 ,  52 b.  49 ,  37 c.  7
10  ,  9

14  

d.  12
5 ,   85 e.  94 ,  52 

	 2. பின்்வரும்் பின்்னங்்களைை ஏறுவரிிசைையில்் எழுதுக. 

		  a.  7
10  , 11

15  ,  25 			  b. 19
24  ,  56 , 7

12  

	 3. கீழ்்க்்காாணும்் பின்்னங்்களைை இறங்்கு வரிிசைையில்் எழுதுக.

		     a.  25
16 ,  78, 13

4 , 17
32  		             b. 34  ,  12

5 ,  7
12 ,  54 
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7.8 பின்்னங்்களிின்் கூட்்டல்் மற்்றும்் கழித்்தல் 

மீனாாவின்் அப்்பாா கொ�ொஞ்்சம்் செெய்தாார் ் சிக்்கி. மீனாா 
சாாப்்பிட்்டாாள்் 12 அதைையும்் அவள்் தம்பியும்் சாாப்்பிட்்டாார்க்ள்் 

1
4 அதைை. மொ�ொத்தத்தில்் எவ்்வளவு சிக்்கி செெய்தாார் ்

மீனாாவும்் அவள்் அண்்ணனும்் சே�ர்ந்்்து சாாப்்பிடுவாார்க்ளாா?

அதைை கற்பனை� செெய்வதன் மூலம்் நாாம்் பதிலுக்்கு வரலாாம்். ஒரு துண்்டு 
எடுத்்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம் சிக்்கி அதைை முதலில்் இப்்படி இரண்்டு பகுதிகளாாக 
பிரிிக்்கவும்்.

மீனாா சாாப்்பிட்்டாாள்் 12 

என படத்தில்் 
காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ளது. 

இப்்போ�ோது மீதமுள்்ள பாாதியைை படத்தில்் காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ளபடி மே�லும்் இரண்்டு 
பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்கலாாம்். இந்்த துண்்டுகள்் ஒவ்்வொ�ொன்றும்் 1

4 முழுமைையின்் 

சிக்்கி.

மீனாாவின்் 
அண்்ணன் 
சாாப்்பிட்்டாார் ்14 

முழுமைையின்் சிக்்கி, 
உள்்ளது என படத்தில்் 
காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ளது. 

மொ�ொத்தம் சிக்்கி உண்்பது என்்பது 12 (மீனாா) மற்்றும்் 14 (அண்்ணன்)

�மொ�ொத்தம் சிக்்கி சாாப்்பிட்்டே�ன்  
	   = 12 + 14 

	  = 14 + 14 + 14 

	  = 3 × 14 = 34.    

மொ�ொத்தத்தில்் எவ்்வளவு சிக்்கி எஞ்்சியிருக்்கிறதாா? 

மீனாா 
சாாப்்பிட்்டாாள்்

மீனாா 
சாாப்்பிட்்டாாள்்

அ ண்் ணன்  
சாாப்்பிட்்டாான்்

மொ�ொத்தம் சிக்்கி 
சாாப்்பிட்்டே�ன்
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ஒரேே பின்்ன அலகு அல்்லது பகுதியுடன்் கொ�ொண்்ட 
பின்்னங்்களைைக் கூட்்டுதல்

உதாாரணம்:  25 மற்்றும்் 15 இன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைக்் கண்்டறியவும்். 

செெவ்்வகக்் கீற்்றுகளைைப் பயன்படுத்்தி இரண்்டைையும்் குறிப்்போ�ோம். இரண்்டு 
பின்்னங்்களிிலும்், பின்்ன அலகு 1

5
 , ஆகும்், எனவே�, ஒவ்்வொ�ொரு பட்ட்ைையும்் 5 சம 

பாாகங்்களாாகப் பிரிிக்்கப்படும்். 

எனவே� 25  என்்பது -

மற்்றும்் 15  என்்பது -

கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட இரண்்டு பின்்னங்்களைைக்் கூட்ட்ுவது, ஒவ்்வொ�ொன்றும்் ஒரேே 
பின்்ன அலகுன 1

5
 ஐக்் குறிக்்கும்் மொ�ொத்த நிிழல்் பகுதிகளிின்் எண்்ணிிக்்கைையைைக்் 

கண்்டறிவதற்குச் ்சமம்்.  
இந்்த வழக்்கில்், நிிழலிடப்பட்்ட பகுதிகளிின்் மொ�ொத்த எண்்ணிிக்்கைை 3 ஆகும்். 

ஏனெ�னிில்், ஒவ்்வொ�ொருவரும்் நிிழலிடப்பட்்ட பகுதி பின்்ன அலகைைக்் குறிக்்கிறது 15 , 

ஐக்் குறிப்்பதாால்், 3 நிிழல்் பகுதிகள்் ஒன்்றாாக பின்்னம்் 3
5 ஐக்் குறிப்்பதைைக்் 

காாண்்கிறோ�ோம். 

எனவே�	 2
5 + 15 = 35?

உதாாரணம்:   47  மற்்றும்்  67 இன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைக்் கண்்டுபிடி

செெவ்்வக துண்்டு மாாதிரிியைைப் பயன்படுத்்தி இரண்்டைையும்் மீண்்டும்் 
குறிப்்பிடுவோ�ோம். இங்்கே� இரண்்டு பின்்னங்்களும்், பின்்ன அலகு ஒன்்றே�, அதாாவது, 
1
7 , எனவே� ஒவ்்வொ�ொரு பட்ட்ைையும்் 7 சம பாாகங்்களாாகப் பிரிிக்்கப்படும்்.

அப்்பொ�ொழுது 47  என குறிப்்பிடப்படும்் -
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மற்்றும்் 67 என குறிப்்பிடப்படும்் -

இந்்த நிிகழ்வில்், நிிழலிடப்பட்்ட பகுதிகளிின்் 

மொ�ொத்த எண்்ணிிக்்கைை 10 ஆகும்், மே�லும்் 

ஒவ்்வொ�ொரு நிிழலிடப்பட்்ட பகுதியும்் பின்்ன 

அலகு 17 ஐக்் குறிக்்கிறது, எனவே�, 10 நிிழலிடப்பட்்ட 

பகுதிகள்் ஒன்்றாாக இங்்கே� காாணப்படுவது 

போ�ோல் பின்்னம்் 10
7   ஐக்் குறிக்்கின்்றன.

			 

			   எனவே� 4
7 + 6

7 = 10
7  

                                                                    = 1 + 37 

                                                                    = 1 37.

			 

 � எண்் கோ�ோட்ட்ைைப்் பயன்படுத்்தி 4
7 + 6

7 ஐக்் கூட்ட் முயற்சிக்்கவும்். உங்்களுக்்கு 
ஒரேே பதில்் கிடைைக்்குமாா?

வெ�வ்வே�று பின்்ன அலகுகள்் அல்்லது பகுதிகளுடன்் 
பின்்னங்்களைைச் ்சே�ர்த்்தல்

உதாாரணம்: இன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைக்் கண்்டுபிடி  14  மற்்றும்்  13 .

வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளுடன் பின்்னங்்களைைச் ் சே�ர்க்்்க, முதலில்் மாாற்்றவும்்  

பின்்னங்்கள்் ஒரேே பகுதி அல்்லது பின்்ன அலகு கொ�ொண்்ட சமாான பின்்னங்்களாாக. 

 ஒரேே பின்்ன அலகுடன் 
பின்்னங்்களைைக்் கூட்ட்ும்்போ�ோது, 
ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்திலிருந்்தும்் 

பின்்ன அலகுகளிின்் 
எண்்ணிிக்்கைையைைக்் கூட்்டவும்்.
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இந்்த வழக்்கில்், பொ�ொதுவாான வகுப்்பைை உருவாாக்்கலாாம்்  

3 × 4 = 12, என உருவாாக்்கலாாம்், அதாாவது, பின்்ன அலகு 1
12  உடன் சமமாான 

பின்்னங்்களைைக்் காாணலாாம்்.
கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்திற்்கும்் சமாான பின்்னத்்தைை எழுதுவோ�ோம்.

1
4  = 1 × 3

4 × 3  = 3
12 , 1

3  = 1 × 4
3 × 4  = 4

12 .

இப்்பொ�ொழுது 3
12   மற்்றும்் 4

12  ஒரேே பின்்ன அலகைைப் பெெற்றிருக்்கும்். 1
12 .

எனவே� 1
4  + 1

3  = 3
12  + 4

12  = 7
12 .

எந்்தவொ�ொரு பின்்னங்்களிின்் எண்்ணிிக்்கைையைையும்் கூட்ட்ுவதற்கு வே�லைை 
செெய்யும்் இந்்தக்் கூட்்டல் முறைை, முதலில்் பிரம்்மகுப்்தராால்் வெ�ளிிப்்படைையாாக 
விவரிிக்்கப்பட்்டது கி.பி. 628 ஆம்் ஆண்்டில்் பின்்னங்்களிின்் வளர்ச்்ச்ியின்் 
வரலாாற்்றைை பின்்னர் ் அத்்தியாாயத்தில்் விரிிவாாக விவரிிப்்போ�ோம். இப்்போ�ோதைைக்்கு, 
நாா ம்் 
பிரம்்மகுப்்தரிின்் பின்்னக்் கூட்்டல் முறைையின்் படிகளைைச் ் சுருக்்கமாாகக்் 
கூறுகிறோ�ோம்.

பிரம்்மகுப்்தரிின்் பின்்னக் கூட்்டல்் முறைை 

1.	 அனைைத்து பின்்னங்்களுக்்கும்் பின்்ன அலகு பொ�ொதுவாானதாாக இருக்்கும்் 
வகைையில்் சமமாான பின்்னங்்களைைக்் கண்்டறியவும்். வகுகளிின்் பொ�ொதுவாான 
பெெருக்்கல் (எ.காா., வகுகளிின்் பெெருக்்கல் அல்்லது வகுகளிின்் மிகச் ் சிறிய 
பொ�ொது மடங்்கு) கண்்டுபிடிப்்பதன் மூலம்் இதைைச் ்செெய்யலாாம்்). 

2.	 இந்்த சமமாான பின்்னங்்களைை ஒரேே பின்்ன அலகுகளுடன் சே�ர்க்்்கவும்். 
எண்்களைைக்் கூட்்டி அதே� வகுத்்தல் முறைையைை வைைத்திருப்்பதன் மூலம்் இதைைச் ்
செெய்யலாாம்். 

3.	 தே�வைைப்பட்்டாால்் முடிவைை மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் வெ�ளிிப்்படுத்்தவும்்.
பிரம்்மகுப்்தரிின்் வழிமுறைைக்்கு மற்்றொ�ொரு உதாாரணத்தைைப்் பாார்ப்்்போ�ோம். 

உதாாரணம்:  23 மற்்றும்் 15 இன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைக்் கண்்டுபிடி.

கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட பின்்னங்்களிின்் பகுதிகள்் 3 மற்்றும்் 5 ஆகும்். மிகக்் குறைைவு 3 
மற்்றும்் 5 இன்் பொ�ொதுவாான பெெருக்்குகள்் 15 ஆகும்். அதைைப்் பாார்க்்்கிறோ�ோம்

2
3 = 2 × 5

3 × 5  = 10
15 , 1

5 = 1 × 3
5 × 3  = 3

15 .
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எனவே�  2
3  + 1

5  = 10
15  + 3

15  = 13
15 .

உதாாரணம்:  1
6  மற்்றும்் 1

3  இன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைக்் கண்்டுபிடி.

6 மற்்றும்் 3 இன்் மிகச்ச்ிறிய பொ�ொது பெெருக்்கல் 6 ஆகும்். 
1
6  இருக்்கும்் 1

6 .
1
3  = 1 × 2

3 × 2  = 2
6  

எனவே� 1
6  + 1

3  = 1
6  + 2

6  = 3
6 .

தே�வைைப்பட்்டாால்், பின்்னம்் 3
6  ஐ இப்்போ�ோது மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் 

மீண்்டும்் வெ�ளிிப்்படுத்்தலாாம்். தொ�ொகுதி மற்்றும்் வகுத்்தல் இரண்்டைையும்் 3 ஆல்் 
வகுப்்பதன் மூலம்் இதைைச் ்செெய்யலாாம்் (3 மற்்றும்் 6 இன்் மிகப்பெெரிிய பொ�ொதுவாான 
காாரணிி):

3
6  = 3 ÷ 3

6 ÷ 3  = 1
2 .

எனவே� 1
6  + 1

3  = 12 .

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
1.	 பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைையைைப் பயன்படுத்்தி பின்்வரும்் பின்்னங்்களைைக்் 

கூட்்டவும்்:

a. 2
7 + 57 + 67 	 b. 3

4 + 13 	 c. 2
3 + 56	 d. 2

3 + 27 	 e. 3
4 + 13 + 15 

f. 2
3 + 45		  g. 4

5 + 23 	 h. 3
5 + 58 	  i. 9

2 + 54 	  j. 8
3 + 27  

k. 3
4 + 13 + 15 	 l. 2

3 + 45 + 37 	 m. 9
2 + 54 + 76

2.	 ரஹீம்்  2
3 லிட்்டர் ் மஞ்்சள்் வண்்ணப்பூச்ச்ைை 3

4 லிட்்டர் ் நீீல வண்்ணப்பூச்ச்ு 

பச்ச்ைை வண்்ணப்பூச்ச்ு செெய்யுங்்கள்். அவர் ்செெய்த பச்ச்ைை வண்்ணப்பூச்ச்ின்் 
அளவு என்்ன?

3.	 கீதாா 2
5 மீட்்டர் ் சரிிகைை வாாங்்கினாார்,் ஷமிம்் 3

4 மீமீட்்டர் ் அதே� சரிிகைை 

வாாங்்கினாார்,் 1 மீட்்டர் ் சுற்்றளவு கொ�ொண்்ட ஒரு மே�ஜைை துணிியில்் 
முழுமைையாான பாார்ட்ரைை வைைக்்க. அவர்க்ள்் இருவரும்் வாாங்்கிய லே�ஸின்் 
மொ�ொத்த நீீளத்தைைக்் கண்்டறியவும்். லே�ஸ்் முழு பாார்ட்ரைையும்் மறைைக்்க 
போ�ோதுமாானதாாக இருக்்குமாா?
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ஒரேே பின்்ன அலகு அல்்லது பகுதி  கொ�ொண்்ட பின்்னங்்களைைக் 

கழித்்தல்
பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைை பின்்னங்்களைைக்் கழிக்்கும்் போ�ோதும்் பொ�ொருந்்தும்்!

4
7 இலிருந்்துது 67 , ஐக்் கழிப்்பதில்் உள்்ள சிக்்கலுடன் தொ�ொடங்்குவோ�ோம், அதாாவது 

6
7 – 47 என்்றாால்் என்்ன??

இந்்த சிக்்கலைை தீர்க்்்க, நாாம்் மீண்்டும்் செெவ்்வக கீற்்றுகளைைப் பயன்படுத்்தலாாம்். 

இரண்்டு பின்்னங்்களிிலும்், பின்்ன அலகு ஒன்்றே�, அதாாவது, 1
7 . முதலில்் ஒரு 

செெவ்்வகப் பட்ட்ைையைைப் பயன்படுத்்தி பெெரிிய பின்்னத்்தைைக்் குறிப்்பிடுவோ�ோம் 

காாட்்டப்பட்ட்ுள்்ளபடி மாாதிரிி: 

6
7

ஒவ்்வொ�ொரு நிிழலிடப்பட்்ட பகுதியும்்1
7  ஐக்் குறிக்்கிறது. இப்்போ�ோது, நாாம்் 4

7  ஐக்் 

கழிக்்க வே�ண்்டும்். இதைைச் ்செெய்ய நிிழலிடப்பட்்ட 4 பகுதிகளைை அகற்றுவோ�ோம்:

எனவே�, நமக்்கு 2 நிிழல்் பகுதிகள்் உள்்ளன, அதாாவது, 67 – 47 = 27 .

எண்் கோ�ோட்ட்ைைப்் பயன்படுத்்தி இதே� பயிற்்சியைைச் ்செெய்ய முயற்சிக்்கவும்்.

இரண்்டு பின்்னங்்களும்் ஒரேே பின்்ன 

அலகுகளைைக்் கொ�ொண்்டிருப்்பதாால்், 

இதைை நாாம்் இங்்கே� நே�ரடியாாகச் ்

செெய்யலாாம்்.

நீீக்்கப்பட வே�ண்்டிய 

பின்்ன பாாகங்்கள்். 
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	 1.	 5
8 – 38 		  2.	 7

9 – 59  		  3.	  10
27  – 1

27

வெ�வ்வே�று பின்்ன அலகுகள்் அல்்லது பகுதிகளைைக் 
கொ�ொண்்டு பின்்னங்்களைைக் கழித்்தல்
உதாாரணம்:   34 – 23 என்்றாால்் என்்ன??

ஒரேே பின்்ன அலகுகளைைக்் கொ�ொண்்ட பின்்னங்்களைைக்் கழிப்்பதற்காான 
நடைைமுறைையைை நாாம்் ஏற்்கனவே� அறிந்்திருப்்பதாால்், கொ�ொடுக்்கப்பட்்ட ஒவ்்வொ�ொரு 
பின்்னத்்தைையும்் ஒரேே பின்்ன அலகுகளைைக்் கொ�ொண்்ட சமமாான பின்்னங்்களாாக 

மாாற்்றுவோ�ோம்.

3
4 = (3×3)

(4×3)  = 9
12

ஆம்்! இதைைச் ்செெய்வதன் மூலம்் நாாம்் 

இரண்்டு பின்்னங்்களைையும்் எளிிதாாகக்் 

கழிக்்க முடியும்்.

சிந்்தித்்துப்் பாாருங்்கள்்! தொ�ொகுதி மற்்றும்் பகுதி 

இரண்்டைையும்் 3 ஆல்் பெெருக்்க நாாம்் ஏன்் தே�ர்வ்ு 

செெய்தோ�ோம்?

மீண்்டும்்! இங்்கே� தொ�ொகுதி மற்்றும்் பகுதி 

இரண்்டைையும்் 4 ஆல்் பெெருக்்க நாாம்் ஏன்் 

தே�ர்வ்ு செெய்தோ�ோம்?

இதே�போ�ோல், 
2
3  = (2×4)

(3×4)  = 8
12 .

எனவே� 34 – 23  = 9
12  – 8

12  = 1
12 .

இரண்்டு பின்்னங்்களைைக் கழிக்்க பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைை -
1.	�கொ�ொ டுக்்கப்பட்்ட பின்்னங்்களைை ஒரேே பின்்ன அலகு கொ�ொண்்ட சமமாான 

பின்்னங்்களாாக மாாற்்றவும்், அதாாவது அதே� பகுதி. 
2.	� ஒரேே பின்்ன அலகுகளைைக்் கொ�ொண்்ட பின்்னங்்களிின்் கழித்்தலைை 

மே�ற்கொ�ொள்்ளவும்். தொ�ொகுதிகளைைக்் கழித்்து அதே� பகுதியைை வைைப்பதன் 
மூலம்் இதைைச் ்செெய்யலாாம்். 

3.	தே�வைைப் பட்்டாால்் முடிவைை மிகக்் குறைைந்த சொ�ொற்களிில்் 

எளிிமைைப்படுத்்துங்்கள்்.
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1.	 பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைையைைப் பயன்படுத்்தி பின்்வரும்் கழித்்தல்களைைச் ்

செெய்யவும்்:  

a. 8
15  – 3

15 	  		  b. 2
5  – 4

15 		   c. 56 – 49	   	 d. 23 – 12

2.	 குறிப்்பிட்ட்ுள்்ளபடி கழிக்்கவும்்:

a. 13
4  இருந்்து 10

3 		  b. 18
5  இருந்்து 23

3  	 c. 29
7  இருந்்து 45

7

3.	 பின்்வரும்் சிக்்கல்களைைத் தீர்க்்்கவும்்:

		  a.	�ஜெ �யாாவின்் பள்்ளிி 7
10  அவள்் வீட்்டிலிருந்்து கி.மீ. இதற்காாக 

ஆட்்டோ�ோவில்் செெல்கிறாாள்் 1
2 மீதமுள்்ள தூரத்்தைை நடந்து செென்று 

பள்்ளிிக்்கு அழைைத்துச் ் செெல்கிறாார்.் பள்்ளிியைை அடைைய அவள்் 
தினமும்் எவ்்வளவு நடக்்கிறாாள்்?   

		  b. 	� ஜீவிகாா எடுக்்கிறாார் ் 10
3  பூங்்காாவைை முழுமைையாாக சுற்்றி வர சில 

நிிமிடங்்கள்் ஆகும்், அவரது நண்்பர் ்நமித்் எடுக்்கிறாார் ் 13
4  அதைையே� 

செெய்ய நிிமிடங்்கள்். யாார் ் குறைைந்த நே�ரம்், எவ்்வளவு 
எடுத்்துக்்கொ�ொள்்கிறாார்க்ள்்?

7.9 ஒரு சிறு வரலாாறு

பண்்டைைய இந்்தியாாவில்் ஒரு பின்்னம்் என்்ன அழைைக்்கப்பட்்டது தெெரிியுமாா? என்்று 
அழைைக்்கப்பட்்டது பின்்னாா சமஸ்்கிருதத்்தில்் 'உடைைந்்தது' என்்று பொ�ொருள்். என்்றும்் 
அழைைக்்கப்பட்்டது பாாகாா அல்்லது அன்்ஷாா 'பகுதி' அல்்லது 'துண்்டு' என்்று 
பொ�ொருள்். 

இன்்று நாாம்் பின்்னங்்களைை எழுதும்் முறைை, உலகளவில்், இந்்தியாாவில்் 
தோ�ோன்றியது. பண்்டைைய இந்்திய கணிித நூல்்களிில்், பக்ஷலி கைையெ�ழுத்்துப்் பிரதி 
(கி.பி. 300 ஆம்் ஆண்்டிலிருந்்து), அவர்க்ள்் எழுத விரும்்பிய போ�ோது 1

2 , அவர்க்ள்் 
எழுதினாார்க்ள்் என அது 1

2 இது உண்்மைையில்் இன்்று நாாம்் எழுதும்் விதத்திற்்கு 

மிகவும்் ஒத்்திருக்்கிறது! பின்்னங்்களுடன் எழுதுவதற்கும்் வே�லைை செெய்வதற்கும்் 
இந்்த முறைை தொ�ொடர்ந்்்து பயன்படுத்்தப்பட்்டது ஆரிியபட்்டாா (கி.பி. 499), 
பிரம்்மகுப்்தர் ்(கி.பி. 628), ஸ்ரீதாாராாச்ச்ாாரிியாார் ்(கி.பி. 750) மற்்றும்் மகாாவீராாச்ச்ாாரிியாார் ்
(கி.பி. 850) உட்்பட அடுத்்த பல நூற்்றாாண்்டுகளுக்்கு இந்்தியாாவில்் இருந்்தாார்.் ' இல்் 
உள்்ள தொ�ொகுதிக்்கும்் பகுதிக்்கும்் இடைைப்்பட்்ட கோ�ோட்ட்ுத்்துண்்டு1

2 ’ பின்்னர் ்
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மொ�ொராாக்்கோ�ோ கணிிதவியலாாளராால்் அறிமுகப்படுத்்தப்பட்்டது அல்்-ஹசாார் ் (12 
ஆம்் நூற்்றாாண்்டில்்). அடுத்்த சில நூற்்றாாண்்டுகளிில்் இந்்த குறியீடு பின்்னர் ்
ஐரோ�ோப்பாாவிற்்கும்் உலகெெங்்கிலும்் பரவியது.

பண்்டைைய எகிப்்திய மற்்றும்் பாாபிலோ�ோனிிய நாாகரிிகங்்கள்் போ�ோன்ற பிற 
கலாாச்ச்ாாரங்்களிிலும்் பின்்னங்்கள்் பயன்படுத்்தப்பட்்டன, ஆனாால்் அவைை 
முதன்மைையாாக பின்்ன அலகுகளைை மட்ட்ுமே� பயன்படுத்்தின, அதாாவது 
தொ�ொகுதியில்் 1 கொ�ொண்்ட பின்்னங்்கள்். மே�லும்் பொ�ொதுவாான பின்்னங்்கள்் பின்்ன 
அலகுகளிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைைகளாாக வெ�ளிிப்்படுத்்தப்பட்்டன, அவைை இப்்போ�ோது 
'எகிப்்திய பின்்னங்்கள்்' என்்று அழைைக்்கப்படுகின்்றன. பின்்னங்்களிின்் 
கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையாாக எண்்களைை எழுதுதல் அலகுகள்், எ.காா. 19

24  = 1
2 + 1

6 + 1
8 , ஒரு 

கலைை இருக்்க முடியும்் மற்்றும்் அழகாான வழிவகுக்்கிறது புதிர்க்ள்். அத்்தகைைய 
ஒரு புதிரைை கீழே� பாார்ப்்்போ�ோம். 

பொ�ொது பின்்னங்்கள்் (இதில்் எண்் 1 ஆக இருக்்க வே�ண்்டிய அவசியமில்்லைை) 
முதன்முதலில்் இந்்தியாாவில்் அறிமுகப்படுத்்தப்பட்்டன.கூட்்டல், கழித்்தல், 
பெெருக்்கல் மற்்றும்் பின்்னங்்களிின்் வகுத்்தல் போ�ோன்ற எண்்கணிித 
செெயல்பாாடுகளிின்் விதிகள்். 'சுல்்பாா-சூத்்திரங்்கள்்' என்்று அழைைக்்கப்படும்் 
பண்்டைைய இந்்திய நூல்்கள்், வே�த காாலங்்களிில்்கூட, இந்்தியர்க்ள்் பின்்னங்்களைைக்் 
கொ�ொண்்டு செெயல்படுவதற்காான விதிகளைைக்் கண்்டுபிடித்்தனர் ் என்்பதைைக்் 
காாட்ட்ுகிறது. பின்்னங்்களுடன் பணிிபுரிிவதற்கும்் கணக்்கிடுவதற்கும்் பொ�ொது 
விதிகள்் மற்்றும்் நடைைமுறைைகள்் முதன்முதலில்் பிரம்்மகுப்்தராால்் முறைையாாக 
மற்்றும்் நவீன வடிவத்தில்் தொ�ொகுக்்கப்பட்்டன. 

பின்்னங்்களுடன் பணிிபுரிிவதற்கும்் கணக்்கிடுவதற்கும்் பிரம்்மகுப்்தரிின்் 
முறைைகள்் இன்்றும்் நாாம்் பயன்படுத்்துகிறோ�ோம். எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, பிரம்்மகுப்்தர் ்
பின்்னங்்களைை எவ்்வாாறு கூட்ட்ுவது மற்்றும்் கழிப்்பது என்்பதைை பின்்வருமாாறு 
விவரிித்்தாார்:்

"ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்தின்் பகுதியைையும்் மற்்ற பகுதிகளாால்் பெெருக்்குவதன் 
மூலம்், பின்்னங்்கள்் ஒரு பொ�ொதுவாான பகுதியாாகக்் குறைைக்்கப்படுகின்்றன. 
பின்்னர்,் கூட்்டல் எனிில்், எண்்கள்் (மே�ற்கண்்ட குறைைப்புக்்குப்் பிறகு 
பெெறப்்பட்்டவைை) சே�ர்க்்்கப்படுகின்்றன. கழித்்தல் விஷயத்தில்், அவற்றின்் 
வே�றுபாாடு எடுக்்கப்படுகிறது. (பிரம்்மகுப்்தர்,் பிரம்்மஸ்்புதசித்்தாாந்்தம், வசனம்் 
12.2, 628 CE)

பின்்னங்்களைை உள்்ளடக்்கிய இந்்திய கருத்்தாாக்்கங்்கள்் மற்்றும்் முறைைகள்் 
அடுத்்த சில நூற்்றாாண்்டுகளிில்் அரேேபியர்க்ள்் வழியாாக ஐரோ�ோப்பாாவிற்்கு 
அனுப்்பப்பட்்டன, மே�லும்் அவைை 17 ஆம்் நூற்்றாாண்்டில்் ஐரோ�ோப்பாாவில்் பொ�ொதுவாான 
பயன்பாாட்்டிற்்கு வந்தன, பின்்னர் ்உலகம் முழுவதும்் பரவின.
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  புதிர்்!
	� பின்்ன அலகுகளைைக்் கூட்்டி கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 1 பெெறுவது எளிிது, உதாாரணமாாக, 

ஒரேே பின்்ன அலகைைப் பயன்படுத்்தினாால்். எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, 

	 1
2 + 12 = 1,  13 + 13 + 13 = 1,  14 + 14 + 14 + 14 = 1, முதலியன. 

	�    இருப்்பினும்், 1 ஐப்் பெெற வே�றுபட்்ட பின்்ன அலகுகளைைச் ்சே�ர்ப்்்பதற்காான 

வழியைைப் பற்றி நீீங்்கள்் சிந்்திக்்க முடியுமாா?

	�   1 ஐப்் பெெற இரண்்டு வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளைைக்் கூட்்ட முடியாாது. 

காாரணம் இதுதாான்் 12 என்்பது மிகப்பெெரிிய பின்்ன அலகு, மற்்றும்் 12 + 12 = 1. 

	�   வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளைைப் பெெற, நாாம்் குறைைந்தது ஒன்்றைையாாவது 

மாாற்்ற வே�ண்்டும்் 1
2சில சிறிய பின்்ன அலகுடன் உள்்ளது - ஆனாால்் 

கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 1 க்்கும்் குறைைவாாக இருக்்கும்்! எனவே�, இரண்்டு வெ�வ்்வே�று 

பின்்ன அலகுகள்் 1 வரைை கூட்்ட முடியாாது. 

	�  அதற்கு பதிலாாக 1 ஐ மூன்்று வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளிின்் 

கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையாாக எழுதுவதற்காான வழியைைத் தே�ட முயற்சிக்்கலாாம்். 

	1. 1 இன்் கூட்ட்ு மூன்்று வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளைைக்் 

கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? 

	    �இந்்த சிக்்கலுக்்கு ஒரேே ஒரு தீர்வ்ு மட்ட்ுமே� உள்்ளது (3 

பின்்னங்்களிின்் வரிிசைையைை மாாற்்றுவது வரைை)! உங்்களாால்் 

அதைைக்் கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? மே�ற்கொ�ொண்்டு படிக்்கும்் முன்் 

அதைைக்் கண்்டுபிடிக்்க முயற்சிக்்கவும்். 

தீர்வ்ு காாண ஒரு முறைையாான வழி இங்்கே�. என்்பதைை நாாம்் அறிவோ�ோம்  
1
3 + 1

3 + 1
3 = 1. பின்்ன அலகுகள்் வே�றுபட்்டிருக்்க, நாாம்் குறைைந்தது ஒன்்றைை 

அதிகரிிக்்க வே�ண்்டும்் 1
3 'கள்், மற்்றும்் மற்்றொ�ொன்றில்் குறைைந்தது ஒன்்றைையாாவது 

குறைைக்்கவும்் 1
3அந்்த அதிகரிிப்்பைை ஈடுகட்்ட வே�ண்்டும்்.  அதிகரிிக்்க ஒரேே வழி 1

3 

மற்்றொ�ொரு பின்்ன அலகு அதைை ஆல்் மாாற்்றுவதாாகும்் 1
2 . எனவே� 1

2 பின்்ன 

அலகுகளிில்் ஒன்்றாாக இருக்்க வே�ண்்டும்்.

இப்்பொ�ொழுது 1
2 + 1

4 + 1
4 = 1. பின்்ன அலகுகள்் வே�றுபட்்டிருக்்க, நாாம்் இவற்றில்் 

ஒன்்றைை அதிகரிிக்்க வே�ண்்டும்் 1
4இன்் மற்்றும்் மற்்றொ�ொன்று குறைைக்்கவும்் 1

4 அந்்த 

அதிகரிிப்்பைை ஈடுகட்்ட வே�ண்்டும்். இப்்போ�ோது அதிகரிிக்்க ஒரேே வழி 1
4 மற்்றொ�ொரு 

முயற்சி 
செெய்
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பின்்ன அலகுக்்கு, இது வே�றுபட்்டது 1
2 , அதைை மாாற்்ற வே�ண்்டும்் 1

3 . எனவே� 

பின்்னங்்களிில்் இரண்்டு இருக்்க வே�ண்்டும்் 1
2 மற்்றும்் 1

3! அப்்படியாானாால்் 

மூன்்றாாவது பின்்னம்் என்்னவாாக இருக்்க வே�ண்்டும்், அதனாால்் மூன்்று 

பின்்னங்்களும்் 1 ஆக இருக்்கும்்?

மே�ற்கண்்ட பிரச்ச்ினைைக்்கு ஒரேே ஒரு தீர்வ்ு ஏன்் உள்்ளது என்்பதைை இது 

விளக்்குகிறது. 

1
2 + 13 + 1

6  = 1

கூட்ட்ும்் நாான்்கு வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளைைத் தே�டினாால்் 

என்்ன ஆகும்் 1 க்்கு?

	 2. 1 ஐக்் கூட்ட்ும்் நாான்்கு வெ�வ்்வே�று பின்்ன அலகுகளைைக்் 

கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? 

	    �இந்்த பிரச்ச்னைைக்்கு ஆறு தீர்வ்ுகள்் உள்்ளன என்்று 

மாாறிவிடும்்! அவர்க்ளிில்் ஒருவரைையாாவது நீீங்்கள்் 

கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? அவைை அனைைத்தைையும்் 

கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா? இரண்்டு மற்்றும்் மூன்்று பின்்ன அலகுகளிின்் 

நிிகழ்வுகளைைப் போ�ோலவே� இதே�போ�ோன்ற பகுத்்தறிவைைப் பயன்படுத்்த 

முயற்சி செெய்யலாாம்் - அல்்லது உங்்கள்் சொ�ொந்த முறைையைைக்் கண்்டறியவும்்! 

நீீங்்கள்் ஒரு தீர்வ்ைைக்் கண்்டறிந்்ததும்், அதைைக்் காாட்்சிப்்படுத்்த மே�லே� உள்்ள 

படத்தில்் உள்்ளதைைப்் போ�ோல ஒரு வட்்டத்தைை பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்க முயற்சிக்்கவும்்!

முயற்சி 
செெய்
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சு ரு க்் கம்

	� சம பங்்காாக பின்்னம்: ஒரு முழு எண்்ணிிக்்கைையிலாான அலகுகள்் சம 
பகுதிகளாாகப் பிரிிக்்கப்பட்ட்ு சமமாாகப் பகிரப்்படும்்போ�ோது, a பின்்னம் 
முடிவுகள்். 

	� பின்்ன அலகுகள்்: ஒரு முழு அடிப்்படைை அலகு சம பகுதிகளாாகப் 
பிரிிக்்கப்பட்்டாால்், ஒவ்்வொ�ொரு பகுதியும்் ஒரு என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது 
பின்்ன அலகு. 

	� பின்்னங்்களைைப் படித்்தல்: போ�ோன்ற ஒரு பின்்னத்்தில்் 5
6 , 5 என்்று 

அழைைக்்கப்படுகிறது தொ�ொகுதி மற்்றும்் 6 என்்று அழைைக்்கப்படுகிறது பகுப்்பு.
	� கலப்்பு பின்்னங்்கள்் ஒரு முழு எண்் பகுதி மற்்றும்் ஒரு பின்்ன பகுதியைைக்் 

கொ�ொண்்டுள்்ளது. 
	� எண்் கோ�ோடு: பின்்னங்்களைை எண்் கோ�ோட்்டில்் காாட்்டலாாம்். ஒவ்்வொ�ொரு 

பின்்னமும்் எண்் கோ�ோட்்டில்் அதனுடன் தொ�ொடர்ப்ுடைைய ஒரு புள்்ளிியைைக்் 
கொ�ொண்்டுள்்ளது.

	� சமாான பின்்னங்்கள்்: இரண்்டு அல்்லது அதற்கு மே�ற்பட்்ட பின்்னங்்கள்் ஒரேே 
பங்்கு அல்்லது எண்்ணை�க்் குறிக்்கும்்போ�ோது, அவைை அழைைக்்கப்படுகின்்றன 
சமாான பின்்னங்்கள்். 

	� குறைைந்்த விதிமுறைைகள்்: 1 ஐத்் தவிர வே�று எந்்தப் பொ�ொதுக்் காாரணிியும்் 
இல்்லாாத பகுதியின்் தொ�ொகுதி குறைைந்த விதிமுறைைகள்் அல்்லது அதன் 
எளிிமைையாான வடிவம். 

	� பின்்னங்்களைைச் ்சே�ர்்ப்்பதற்்காான பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைை: பின்்னங்்களைைச் ்
சே�ர்க்்்கும்்போ�ோது, அவற்றைை ஒரேே பின்்ன அலகு (அதாாவது, அதே� பகுதி) 
கொ�ொண்்ட சமமாான பின்்னங்்களாாக மாாற்்றவும்், பின்்னர் ்கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைையைைப் 
பெெற ஒவ்்வொ�ொரு பின்்னத்்திலும்் பின்்ன அலகுகளிின்் எண்்ணிிக்்கைையைைக்் 
கூட்்டவும்். ஒரேே பகுதியைை வைைத்துக்் கொ�ொண்்டு எண்்களைைக்் கூட்ட்ுவதன் 
மூலம்் இது நிிறைைவே�ற்றப்்படுகிறது.

	� பின்்னங்்களைைக் கழிப்்பதற்்காான பிரம்்மகுப்்தரிின்் முறைை: பின்்னங்்களைைக்் 
கழிக்்கும்்போ�ோது, அவற்றைை ஒரேே பின்்ன அலகு (அதாாவது, அதே� பகுதி) 
கொ�ொண்்ட சமமாான பின்்னங்்களாாக மாாற்்றவும்், பின்்னர் ்பின்்ன அலகுகளிின்் 
எண்்ணிிக்்கைையைைக்் கழிக்்கவும்். ஒரேே பகுதியைை வைைத்துக்் கொ�ொண்்டு 
எண்்களைைக்் கழிப்்பதன் மூலம்் இது நிிறைைவே�ற்றப்்படுகிறது.


