
குழந்்தைைகள்் வட்்டமாாக அமர்ந்்்து எண்்களைை வைைத்து 
விளைையாாடுவாார்க்ள்்.

குழந்்தைைகளிில்் ஒருவர் ்‘1’ என்்று தொ�ொடங்்குகிறாார்.் இரண்்டாாவது 
வீரர் ்‘2’ என்்று கூறுகிறாார்,் மற்றும்் பல. ஆனாால்் 3, 6, 9 என்்ற முறைை 
வரும்்போ�ோது... (3 இன்் மடங்்குகள்்), வீரர் ் எண்்ணுக்்கு பதிலாாக 
‘இட்ல்ி’ என்்று சொ�ொல்்ல வே�ண்்டும்். 5, 10 என்்று கூறும்்  போ�ோது, ... (5 
இன்் மடங்்குகள்்), வீரர் ்எண்்ணுக்்கு பதிலாாக ‘வடைை ’ என்்று சொ�ொல்்ல 
வே�ண்்டும்். ஒரு எண்் 3-ன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாகவும்் 5-ன்் 
பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாகவும்் இருக்்கும்்போ�ோது, ஆட்்டக்காாரர் ்
‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று சொ�ொல்்ல வே�ண்்டும்்! ஒரு வீரர் ்ஏதே�னும்் தவறு 
செெய்தாால்், அவர்க்ள்் அவுட்்.

ஒரு நபர் ்மட்ட்ுமே� இருக்்கும்் வரைை விளைையாாட்ட்ு சுற்்றுகளிில்் 
தொ�ொடர்க்ிறது.

எந்்த எண்்களுக்்கு வீரர்க்ள்் எண்்ணை�ச் ் சொ�ொல்்லாாமல்் ‘இட்ல்ி’ 
என்்று சொ�ொல்்ல வே�ண்்டும்்? இவைை 3, 6, 9, 12, 18, ... மற்றும்் பல.

எந்்த எண்்ணுக்்கு வீரர்க்ள்் ‘வடாா’ என்்று சொ�ொல்்ல வே�ண்்டும்்? 
இவைை 5, 10, 20, ... மற்றும்் பல.

‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று வீரர்க்ள்் சொ�ொல்்ல வே�ண்்டிய முதல்் எண்் 
எது? இது 15 ஆகும்், இது 3 இன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாகும்், மே�லும்் 
5 இன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையும்் ஆகும்். 3 மற்றும்் 5 இரண்்டின்் 
மடங்்குகளாாக இருக்்கும்் பிற எண்்களைைக் கண்்டறியவும்். இந்்த 
எண்்கள்் _____________________________ என்்று அழைைக்கப்்படுகின்்றன.

இட்்லி விளைையாாட்்டு

பிரதாான நே�ரம்பிரதாான நே�ரம்5

5.1	 பொ�ொதுவாான மடங்்குகள்் மற்்றும்் பொ�ொதுவாான காாரணிிகள்்
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  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	 10-வது முறைையாாக ‘இட்ல்ி-வடைை’ எந்்த எண்்ணிில்் கூறப்படுகிறது?
2.	 1 முதல்் 90 வரைையிலாான எண்்கள்் வரைையில்் விளைையாாடப்பட்்டாால்், 

கண்்டுபிடிக்்கவும்்:
a.	 குழந்்தைைகள்் எத்்தனை� முறைை ‘இட்ல்ி’ என்்று சொ�ொல்்வாார்க்ள்் 

(அவர்க்ள்் ‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று சொ�ொல்்லும்் நே�ரங்்கள்் உட்்பட)?
b.	 குழந்்தைைகள்் எத்்தனை� முறைை ‘வடைை’ என்்று சொ�ொல்்வாார்க்ள்் (அவர்க்ள்் 

‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று சொ�ொல்்லும்் நே�ரங்்கள்் உட்ப்ட)?
c.	 குழந்்தைைகள்் எத்்தனை� முறைை ‘இட்ல்ி-வடைை’ சொ�ொல்்வாார்க்ள்்?

3.	 900 வரைை ஆட்ட்ம் ஆடினாால்் என்்ன? 
உங்்கள்் பதில்்கள்் எப்்படி மாாறும்்?

4.	� இந்்த எண்்ணிிக்்கைை ‘இட்ல்ி-வடைை’ 
வி ளைை யாா ட்் டு ட ன்் 
தொ�ொடர்ப்ுடைையதாா?

குறிப்்பு: �30 என்்ற எண்்  வரைை 
விளைையாாடுவதைை கற்்பனை� 
செெய்து பாாருங்்கள்். 60 எண்் 
வரைை விளைையாாடுவதற்கு 
படம் வரைையவும்்.

  இப்்போ�ோது வெ�வ்வே�று ஜோ�ோடி எண்்களுடன்் 
‘இட்ல்ி-வடைை’ விளைையாாட்ட்ைை 
விளைையாாடுவோ�ோம்: 

a.	 2 மற்றும்் 5, 
b.	 3 மற்றும்் 7, 
c.	 4 மற்றும்் 6. 

சிறிய எண்்ணிின்் மடங்்குகளுக்்கு ‘இட்ல்ி’, பெெரிிய எண்்ணிின்் மடங்்குகளுக்்கு 
‘வடைை’ மற்றும்் பொ�ொதுவாான மடங்்குகளுக்்கு ‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று சொ�ொல்்வோ�ோம். 60 

வயது வரைை விளைையாாடினாால்் படம் 5.1ல்் காாட்்டியுள்்ளவாாறு படம் வரைையவும்்.

நே�ற்று, இந்்த விளைையாாட்ட்ைை  இரண்்டு 
எண்்களுடன்். விளைையாாடினோ�ோம் ‘இட்ல்ி’ அல்்லது 
‘இட்ல்ி-வடைை’ என்்று மட்ட்ும்் கூறினோ�ோம், யாாரும்் 
‘வடைை’ என்்று சொ�ொல்்லவில்்லைை!

ஓ, அந்்த எண்்கள்் 
என்்னவாாக இருக்்கும்்!? 

அதில்் ஒரு எண்் 4.

படம் 5.1

3 இன்் 
மடங்்குகள்்

5 இன்் 
மடங்்குகள்்

21

21
30

15

10

20

5

25
12

18

27

9

3

பொ�ொதுவாான மடங்்குகள்் 3 
மற்றும்் 5 இன்்
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 � பின்்வருவனவற்்றில்் எது மற்ற எண்்ணாாக இருக்்கலாாம்்:

	 2, 3, 5, 8, 10?

ஜம்்ப்் ஜாாக்்பாாட்்
ஜம்பி மற்றும்் க்்ரம்பி ஒரு விளைையாாட்ட்ைை விளைையாாடுகிறாார்க்ள்்.

• 	 கிரம்பி ஏதோ�ோ ஒரு எண்்ணிில்் ஒரு புதைையலைை வைைக்கிறாார்.் 
உதாாரணமாாக, அவர் ்அதைை 24 இல்் வைைக்கலாாம்்.

• 	ஜம் பி ஒரு ஜம்ப்் அளவைைத் தே�ர்வ்ு செெய்கிறாார்.் அவர் ் 4 ஐத்் 
தே�ர்ந்்்தெெடுத்்தாால்், அவர் ்0 இல்் தொ�ொடங்்கி 4 இன்் மடங்்குகளிில்் மட்ட்ுமே� 
குதிக்்க வே�ண்்டும்்.

• 	க் ரம்பி வைைத்த எண்்ணிில்் இறங்்கினாால்் ஜம்பி புதைையலைைப் பெெறுகிறாார்.்

எந்்த ஜம்ப்் அளவுகள்் ஜம்பியைை 24 இல்் தரைையிறக்கும்்?
அவர் ்4 ஐ தே�ர்வ்ு செெய்தாால்்: ஜம்பி 4 இல்் தரைையிறங்்குகிறாார் ்4 → 8 → 12→ 16→ 20 

→ 24 → 28 → ...

மற்ற சரிியாான ஜம்ப்் அளவுகள்் 2, 3, 6, 8 மற்றும்் 12 ஆகும்்.

2423222120191817161514131211109876543210

1 மற்றும்் 24 அளவுகளிின்் ஜம்ப்் பற்்றி என்்ன? ஆம்், அவைைகளும்் 24 இல்் 
தரைையிறங்்குவாார்க்ள்்.

1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 ஆகிய எண்்கள்் அனைைத்தும்் சரிியாாக 24 ஐ வகுக்்கின்்றன. 
அத்்தகைைய எண்்கள்் அழைைக்கப்்படுகின்்றன என்்பதைை நிினைைவில்் கொ�ொள்்க24  
என்்ற எண்்ணிின்் காாரணிிகள்் அல்்லது வகுத்்தல்்கள்்.

கிரம்பி விளைையாாட்்டின்் அளவைை அதிகரிிக்்கின்்றாாள்். இரண்்டு வெ�வ்வே�று 
எண்்களிில்் இரண்்டு பொ�ொக்கிஷங்்கள்் வைைக்கப்்பட்ட்ுள்்ளன. ஜம்பி ஒரு ஜம்ப்் 
அளவைைத் தே�ர்ந்்்தெெடுத்்து அதில்் ஒட்்டிக்்கொ�ொள்்ள வே�ண்்டும்். தே�ர்ந்்்தெெடுக்்கப்்பட்்ட 
ஜம்ப்் அளவுடன்் இரண்்டு எண்்களிிலும்் இறங்்கினாால்் மட்ட்ுமே� ஜம்பி 
புதைையல்்களைைப் பெெறுகிறாார்.் முன்்பு போ�ோலவே�, ஜம்பி 0 இல்் தொ�ொடங்்குகிறாான்்.

கிரம்பி 14 மற்றும்் 36 ஆகிய தே�திகளிில்் பொ�ொக்கிஷங்்களைை வைைத்துள்்ளாார்.் 
மே�லும்், ஜம்பி 7 ஜம்ப்் அளவைைத் தே�ர்வ்ு செெய்கிறாார்.்

இரண்்டு பொ�ொக்கிஷங்்களிிலும்் ஜம்பி இறங்்குவாாராா? 0 இல்் தொ�ொடங்்கி, அவர் ்7 

க்்கு தாாவுகிறாார் ்→ 14 → 21 → 28 → 35 → 42 … அவர் ்14 இல்் இறங்்கினாார்,் 
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ஆனாால்் 36 இல்் இறங்்கவில்்லைை, எனவே� அவருக்்கு புதைையல்் கிடைைக்கவில்்லைை. 

அவர் ்என்்ன ஜம்ப்் அளவைைத் தே�ர்ந்்்தெெடுத்்திருக்்க வே�ண்்டும்்?

14 இன்் காாரணிிகள்்: 1, 2, 7, 14. எனவே�, இந்்த ஜம்ப்் அளவுகள்் 14 இல்் இறங்்கும்்.

36 இன்் காாரணிிகள்்: 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18 மற்றும்் 36. இந்்த ஜம்ப்் அளவுகள்் 36 இல்் 

இறங்்கும்்.

எனவே�, 1 அல்்லது 2 என்்ற ஜம்ப்் அளவுகள்் 14 மற்றும்் 36 இரண்்டிலும்் இறங்்கும்். 

1 மற்றும்் 2 ஆகியவைை 14 மற்றும்் 36 இன்் பொ�ொதுவாான காாரணிிகள்் என்்பதைை 

கவனிிக்்கவும்்.

இரண்்டு பொ�ொக்கிஷங்்களைையும்் அடைையக்கூடிய ஜம்ப்் அளவுகள்்  இரண்்டு 

எண்்களிின்் பொ�ொதுவாான காாரணிிகளிில்்  பொ�ொக்கிஷங்்கள்் வைைக்கப்்பட்ட்ுள்்ளன.

 � என்்ன ஜம்ப்் அளவு 15 மற்றும்் 30 இரண்்டைையும்் அடைைய முடியும்்? பல ஜம்ப்் 

அளவுகள்் சாாத்்தியமாாகும்். அவைை அனைைத்தைையும்் கண்்டுபிடிக்்க 

முயற்சிக்்கவும்்.

  கீழே� உள்்ள அட்்டவணை�யைைப் பாாருங்்கள்். நீீங்்கள்் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்?

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

அட்்டவணை�யில்்,

1.	நி ிழலிடப்பட்்ட எண்்களிில்் பொ�ொதுவாான ஏதாாவது உள்்ளதாா?

2.	 வட்்டமிடப்பட்்ட எண்்களிில்் பொ�ொதுவாான ஏதாாவது உள்்ளதாா?

3.	 எந்்த எண்்கள்் நிிழல்் மற்றும்் வட்்டமிடப்படுகின்்றன? இந்்த 

எண்்கள்் என்்ன அழைைக்கப்்படுகின்்றன?

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
	 1. 	 310 மற்றும்் 410 க்்கு இடைையில்் உள்்ள 40 இன்் அனைைத்து 

மடங்்குகளைையும்் கண்்டுபிடி.

கணிிதம் 
பே�சு
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	 2. 	நா ான்் யாார்?்
a.  நா ான்் 40 க்்கும்் குறைைவாான எண்். என்் காாரணிிகளிில்் ஒன்்று 7. 
	 எனது இலக்கங்்களிின்் கூட்ட்ுத்த்ொ�ொகைை 8.
b.  நா ான்் 100 க்்கும்் குறைைவாான எண்். எனது இரண்்டு காாரணிிகள்் 3 

மற்றும்் 5 ஆகும்். எனது இலக்கங்்களிில்் ஒன்்று மற்றொ�ொன்்றைை விட 1 
அதிகம்்.

3. 	 ஒரு எண்்ணிின்் அனைைத்து காாரணிிகளிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை எண்்ணிின்் 
இரு மடங்்குக்்குச் ் சமமாாக இருந்்தாால்் அது ஒரு சரிியாான எண்் என்்று 
அழைைக்கப்்படுகிறது. 28 என்்ற எண்் ஒரு சரிியாான எண்். அதன்் 
காாரணிிகள்் 1, 2, 4, 7, 14 மற்றும்் 28 ஆகும்். அவற்்றின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 56, 
அதாாவது 28 மடங்்கு. 1 மற்றும்் 10 க்்கு இடைையில்் சரிியாான எண்்ணை�க் 
கண்்டறியவும்்.

4. 	பொ�ொ துவாான காாரணிிகளைைக் கண்்டறியவும்்:
அ. 20 மற்றும்் 28		 ஆ. 35 மற்றும்் 50 
இ. 4, 8 மற்றும்் 12		 ஈ. 5, 15 மற்றும்் 25

5. 	 25 இன்் மடங்்குகளாாக இருக்்கும்் ஆனாால்் 50 இன்் மடங்்குகள்் இல்்லாாத 
ஏதே�னும்் மூன்்று எண்்களைைக் கண்்டறியவும்்.

6. 	 அன்்ஷூூவும்் அவரது நண்்பர்க்ளும்் 10 ஐ விட சிறிய இரண்்டு எண்்களைைக் 
கொ�ொண்்ட ‘இட்ல்ி-வடைை’ விளைையாாட்ட்ைை விளைையாாடுகிறாார்க்ள்். 
முதன்்முதலாாக ஒருவர் ் ‘இட்ல்ி-வடாா’ என்்று சொ�ொல்்வது 50 என்்ற 
எண்்ணுக்்குப்் பிறகுதாான்். ‘இட்ல்ி’, ‘வடைை’ என்்று ஒதுக்்கப்்பட்்ட இரண்்டு 
எண்்கள்் என்்னவாாக இருக்்கும்்?

7. 	 புதைையல்் வே�ட்ட்ைை விளைையாாட்்டில்், க்்ரம்பி 28 மற்றும்் 70 இல்் 
பொ�ொக்கிஷங்்களைை வைைத்துள்்ளாார்.் இரண்்டு எண்்களிிலும்் என்்ன ஜம்ப்் 
அளவுகள்் இறங்்கும்்?

8. 	 கீழே� உள்்ள வரைைபடத்தில்், குணாா பொ�ொதுவாான மடங்்குகளைைத் 
தவிர அனைைத்து எண்்களைையும்் அழித்்துவிட்ட்ாார்.் அந்்த எண்்கள்் 
என்்னவாாக இருக்்கும்் என்்பதைைக்் கண்்டுபிடித்்து, வெ�ற்றுப்் 
பகுதிகளிில்் விடுபட்ட் எண்்களைை நிிரப்பவும்்.

____ இன்் மடங்்குகள்்

பொ�ொதுவாான மடங்்குகள்்

____ இன்் மடங்்குகள்்

9.	  7 தவிர, 1 முதல்் 10 வரைையிலாான அனைைத்து எண்்களிின்் மடங்்காாக 

இருக்்கும்் மிகச்ச்ிறிய எண்்ணை�க் கண்்டறியவும்்.

10.	 1 முதல்் 10 வரைையிலாான அனைைத்து எண்்களிின்் மடங்்காாக இருக்்கும்் 
மிகச்ச்ிறிய எண்்ணை�க் கண்்டறியவும்்.

கணிிதம் 
பே�சு

முயற்சி
 செெய்
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5.2 பகாா எண்்கள்்

குணாாவும்் அன்்ஷூூவும்்  தங்்கள்் பண்்ணை�யில்் வளரும்் அத்்திப்்பழங்்களைைக் 
கட்்ட விரும்்புகிறாார்க்ள்்  . குணாா ஒவ்்வொ�ொரு பெெட்்டியிலும்் 12 அத்்திப்்பழங்்களைை 
வைைக்க விரும்்புகிறாார்,் அன்்ஷுு ஒவ்்வொ�ொரு பெெட்்டியிலும்் 7 அத்்திப்்பழங்்களைை 
வைைக்க விரும்்புகிறாார்.்

எத்்தனை� வழிகளிில்் வைைக்க இயலும்்?
சிந்்தித்்து பல்்வே�று வழிகளைைக் கண்்டுபிடியுங்்கள்்.
1. 	குணாாவாால்் 12 அத்்திப்் பழங்்களைை செெவ்வக வடிவில்் அடுக்்கி வைைக்க 	

			 முடியும்். 
	 2. அன்்ஷுு 7 அத்்திப்்பழங்்களைை செெவ்வக வடிவில்் அடுக்்கி வைைக்க முடியும்். 

குணாா இந்்த சாாத்்தியக்கூறுகளைை பட்்டியலிட்ட்ுள்்ளாார்.்

ஒவ்்வொ�ொரு அமைைப்பிலும்் உள்்ள 
வரிிசைைகள்் மற்றும்் நெெடுவரிிசைைகளிின்் 
எண்்ணிிக்்கைையைை கவனிிக்்கவும்். 12 க்்கும்் 
இதற்கும்் என்்ன சம்பந்்தம்?

இரண்்டாாவது ஏற்்பாாட்ட்ில்், 
எடுத்்துக்்காாட்ட்ாாக, 12 அத்்திப்்பழங்்கள்் 
ஒவ்்வொ�ொன்்றும்் 6 அல்்லது 12 என்்ற இரண்்டு 
நெெடுவரிிசைைகளிில்் ஏற்்பாாடு 
செெய்யப்பட்ட்ுள்்ளன = 2 × 6.

அன்்ஷுுவாால்் ஒரேே ஒரு ஏற்்பாாட்ட்ைை 
மட்ட்ுமே� செெய்ய முடிந்்தது: 7 × 1 அல்்லது 1 × 
7. வே�று செெவ்வக அமைைப்புகள்் 
சாாத்்தியமில்்லைை.

குணாாவின்் ஒவ்்வொ�ொரு அமைைப்பிலும்், 
வரிிசைைகளிின்் எண்்ணிிக்்கைையைை 
நெெடுவரிிசைைகளிின்் எண்்ணிிக்்கைையாால்் 
பெெருக்்கினாால்் 12 என்்ற எண்் கிடைைக்கிறது. 
எனவே�, வரிிசைைகள்் அல்்லது 
நெெடுவரிிசைைகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை 12 இன்் காாரணிிகளாாகும்்.

12 என்்ற எண்்ணை� இரண்்டுக்்கும்் மே�ற்பட்்ட காாரணிிகள்் கொ�ொண்்டிருப்்பதாால்், 
12 ஐ ஒன்்றுக்்கு மே�ற்பட்்ட வழிகளிில்் செெவ்வகத்்தில்் அமைைக்க முடியும்் என்்று 
பாார்த்்்தோ�ோம். எண்் 7 ஐ ஒரேே ஒரு வழியில்் மட்ட்ுமே� ஏற்்பாாடு செெய்ய முடியும்், 
ஏனெ�னிில்் அது  1 மற்றும்் 7 என்்ற இரண்்டு காாரணிிகள்் மட்ட்ுமே� கொ�ொண்்டுள்்ளது 

இரண்்டு காாரணிிகளைை மட்ட்ுமே� கொ�ொண்்ட எண்்கள்் இவ்்வாாறு 
அழைைக்கப்்படுகின்்றன பகாா எண்்கள்் அல்்லது பிரீீமியங்்கள்்.  இங்்கு  சில பகாா 
இங்்கே� உள்்ளன - 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19. ஒரு பகாா எண்்ணிின்் காாரணிிகள்் 1 மற்றும்் 
அந்்த எண்் என்்பதைை கவனிிக்்கவும்்.

இரண்்டுக்்கும்் மே�ற்பட்்ட காாரணிிகளைைக் கொ�ொண்்ட எண்்கள்் எவ்்வாாறு 
கூறப்படுகின்்றன? அவைை பின்்வருமாாறு அழைைக்கப்்படுகின்்றன கூட்்டு எண்்கள்். 
முதல்் சில கூட்ட்ு எண்்கள்் - 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20.
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ஒரேே ஒரு காாரணிியைைக் கொ�ொண்்ட 1 பற்்றி என்்ன? எண்் 1 ஒரு பகாா எண்்ணோ�ோ 
அல்்லது கூட்ட்ு எண்்ணோ�ோ அல்்ல.

	 21 முதல்் 30 வரைை எத்்தனை� பகாா எண்்கள்் உள்்ளன? 21 முதல்் 30 வரைை 
எத்்தனை� கூட்ட்ு எண்்கள்் உள்்ளன?

1 முதல்் 100 வரைையிலாான அனை�த்து பகாா எண்்களைையும்் பட்்டியலிட முடியுமாா?
பகாா எண்்களைைக் கண்்டறிய ஒரு சுவாாரஸ்்யமாான வழி இங்்கே�. கீழே� 
கொ�ொடுக்்கப்்பட்ட்ுள்்ள படிகளைைப் பின்்பற்்றி என்்ன நடக்கிறது என்்பதைைப்் 
பாாருங்்கள்்.

படி 1: 1 ஐ குறுக்்குக்் கோ�ோடு  இடவும்், ஏனெ�னிில்் இது பகாா அல்்லது கலப்பு அல்்ல.
படி 2: எண்் 2ஐ வட்ட்ம் இடவும்்., 
பின்்னர் ் அதன்் பிறகு 2 இன்் 
அனைைத்து மடங்்குகளைையும்் 
கடக்கவும்், அதாாவது 4, 6, 8, மற்றும்் 
பல.
படி 3: அடுத்்த கோ�ோடு இடாாதாா எண்் 
3 என்்பதைை நீீங்்கள்் காாண்்பீர்க்ள்்.3 
ஐ வட்்டம் இடவும்். பின்்னர் ் அதன்் 
பிறகு 3 இன்் அனைைத்து 
மடங்்குகளைையும்் கடக்கவும்், 
அதாாவது 6, 9, 12, மற்றும்் பல.
படி 4: அடுத்்த கோ�ோடு இடாாத எண்் 5 
ஆகும்். 5 ஐ வட்ட்மிட்ட்ு, அதன்் பிறகு 
5 இன்் அனைைத்து மடங்்குகளைையும்் 
கடக்கவும்், அதாாவது 10, 15, 20 மற்றும்் பல.
படி 5: பட்்டியலில்் உள்்ள அனைைத்து எண்்களும்் வட்்டமிடப்படும்் வரைை அல்்லது 
கடக்கப்்படும்் வரைை இந்்த செெயல்்முறைையைைத் தொ�ொடரவும்்.

வட்ட்மிடப்பட்ட் அனைைத்து எண்்களும்் பகாா 
எண்்கள்். 1 ஐத்் தவிர மற்ற அனைைத்து குறுக்்கு  
கோ�ோடு இட்ட் எண்்களும்் கூட்ட்ு எண்்கள்். இந்்த 
முறைை எரடோ�ோஸ்்தனிிஸின்் சல்்லடைை என்்று 
அழைைக்கப்்படுகிறது.

100 க்்கும்் மே�ற்பட்்ட எண்்களுக்்கும்் இந்்த 
நடைைமுறைையைை மே�ற்கொ�ொள்்ளலாாம்். 
எரடோ�ோஸ்்தனிிஸ்் ஒரு கிரேேக்க கணிிதவியலாாளர் ்
ஆவாார்,் அவர் ்சுமாார் ்2200 ஆண்்டுகளுக்்கு முன்்பு 
வாாழ்்ந்்தாார் ் மற்றும்் பிரைைம்களைை பட்்டியலிடும்் 
இந்்த முறைையைை உருவாாக்்கினாார்.்

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
31 32 33 34 35 36 37 38 39 40
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50
51 52 53 54 55 56 57 58 59 60
61 62 63 64 65 66 67 68 69 70
71 72 73 74 75 76 77 78 79 80
81 82 83 84 85 86 87 88 89 90
91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

இது நிிச்ச்யமாாக சில அல்்ல  
மந்்திரம்; இருக்்க வே�ண்்டும்் ஒரு  

இது ஏன்் வே�லைை செெய்கிறது 
என்்பதற்காான காாரணம் இருக்்க வ்் 

வே�ண்்டும்்.
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குணாாவும்் அன்்ஷுுவும்் எப்்படி என்்று யோ�ோசிக்்கத்் தொ�ொடங்்கினர் ் இந்்த எளிிய 
முறைை பகாா எண்்களைைக் கண்்டுபிடிக்்க முடியும்்! இந்்த முறைை எவ்்வாாறு 
செெயல்்படுகிறது என்்று சிந்்தியுங்்கள்். மே�லே� கொ�ொடுக்்கப்்பட்ட்ுள்்ள படிகளைை 
மீண்்டும்் படித்்து, ஒவ்்வொ�ொரு படியும்் நிிறைைவே�ற்றப்பட்ட் பிறகு என்்ன நடக்கிறது 
என்்பதைைப்் பாாருங்்கள்்.

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்
1. 	 2 ஒரு பகாா எண்் மற்றும்் இரட்ட்ைைப்படைை எண்் என காாண்்கிறோ�ோம். வே�ற 

ஏதாாவது ப்்ரைைம் இருக்்காா?
2. 	 100 வரைையிலாான ப்்ரைைம்களிின்் பட்்டியலைைப் பாாருங்்கள்். அடுத்்தடுத்்த 

இரண்்டு பகாாஎண்்களுக்்கு இடைையிலாான மிகச்ச்ிறிய வே�றுபாாடு என்்ன? 
மிகப்்பெெரிிய வே�றுபாாடு என்்ன?

3. 	 முந்்தைைய பக்்கத்்தில்் உள்்ள அட்ட்வணை�யில்் ஒவ்்வொ�ொரு வரிிசைையிலும்் 
சம எண்்ணிிக்்கைையிலாான பகாாஎண்்கள்் உள்்ளனவாா? எந்்த தசாாப்்தங்்களிில்் 
குறைைந்்த எண்்ணிிக்்கைையிலாான பிரைைம்கள்் உள்்ளன? அதிக 
எண்்ணிிக்்கைையிலாான பிரைைம்களைைக் கொ�ொண்்டவைை எவைை?

யுகங்்களிினூடாாக பிரைைம்ஸ்்
பகாா எண்்கள்் அனைைத்து முழு எண்்களிின்் கட்ட்ுமாான தொ�ொகுதிகள்். கிரேேக்க நாாகரிிகத்்தின்் 
காாலத்திலிருந்்து (2000 ஆண்்டுகளுக்்கு முன்்பு) தொ�ொடங்்கி இன்்றுவரைை, கணிிதவியலாாளர்க்ள்் 
தங்்கள்் ரகசியங்்களைை வெ�ளிிக்்கொ�ொணர இன்்னும்் போ�ோரா�டி வருகின்்றனர்!்

சிந்்தனை�க்கு உணவு: மிகப்்பெெரிிய பகாா எண்் உள்்ளதாா? அல்்லது பகாா எண்்களிின்் பட்்டியல்் 
முடிவில்்லாாமல்் நீீண்்டு கொ�ொண்்டே� செெல்்கிறதாா? யூக்்ளிிட்் என்்ற கணிிதவியலாாளர் ் இதற்காான 
விடைையைை கண்்டுபிடித்்தாார்.்

வே�டிக்்கைையாான உண்்மைை: யாாரும்் ‘எழுதி’ வைைத்த மிகப்்பெெரிிய பகாா எண்் மிகப்் பெெரிியது, 
அதைை எழுத சுமாார் ்6500 பக்்கங்்கள்் ஆகும்்! அதனாால்் அவர்க்ளாால்் அதைை கம்்ப்்யூட்்டரிில்் மட்ட்ுமே� 
எழுத முடியும்்!

4. 	 பின்்வரும்் எண்்களிில்் எது பகாா எண்்கள்்: 23, 51, 37, 26?
5. 	 20 க்்கும்் குறைைவாான மூன்்று சோ�ோடி பகாா எண்்களைை எழுதுக, அவற்்றின்் 

கூடுதல்் 5 இன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாகும்்.
6. 	 13 மற்றும்் 31 ஆகிய எண்்கள்் பகாா எண்்கள்். இந்்த இரண்்டு எண்்களும்் 1 

மற்றும்் 3 என்்ற ஒரேே இலக்கங்்களைைக் கொ�ொண்்டுள்்ளன. 100 வரைையிலாான 
அத்்தகைைய பகாா எண்்களிின்் ஜோ�ோடிகளைைக் கண்்டறியவும்்.

7.	 1 மற்றும்் 100 க்்கு இடைையில்் ஏழு தொ�ொடர்ச்்ச்ியாான கூட்ட்ு எண்்களைைக் 

காாண்்க.

8.	 இரட்்டைை இரட்்டைை பகாா எண்் என்்பவைை 2 வித்்தியாாசம் கொ�ொண்்ட பகாா 

எண்்களிின்் ஜோ�ோடிகளாாகும்். எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, 3 மற்றும்் 5 ஆகியவைை 

இரட்ட்ைை பகாாஎண்்கள்். 17 மற்றும்் 19 வயதும்் அப்்படித்்தாான்். 1 மற்றும்் 

100 க்்கு இடைையில்் உள்்ள மற்ற இரட்ட்ைை பகாாஎண்்களைைக் காாண்்க
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.9.	 ஒவ்்வொ�ொரு கூற்்றும்் சரிியாா அல்்லது தவறாா எனக் கண்்டறிக. 
தெெளிிவுபடுத்்து.
a.	 அலகு இலக்கம்் 4 கொ�ொண்்ட பகாா எண்் எதுவும்் இல்்லைை.
b.	 பகாா எண்்களிின்் பெெருக்்கற்்பலன்் பகாா எண்்களாாகவும்் இருக்்கலாாம்்.
c.	 பகாா எண்்களுக்்கு எந்்த காாரணிிகளும்் இல்்லைை.
d.	 அனைைத்து இரட்ட்ைை எண்்களும்் பகு எண்்கள்்.
e.	 2 ஒரு பகாா எண்், எனவே� அடுத்்த எண்், 3. மற்ற ஒவ்்வொ�ொரு பகாா 

எண்்ணுக்்கும்், அடுத்்த எண்் பகு எண்் ஆகும்்.
10.	 பின்்வரும்் எண்்களிில்் எது சரிியாாக மூன்்று தனிித்்துவமாான பகாா 

எண்்களிின்் பெெருக்்கற்்பலன்்: 45, 60, 91, 105, 330?
11.	 2, 4 மற்றும்் 5 ஒவ்்வொ�ொன்்றைையும்் ஒரு முறைை பயன்்படுத்்தி எத்்தனை� 

மூன்்று இலக்க பகாா எண்்களைை உருவாாக்்க முடியும்்?
12.	 3 ஒரு பகாா எண்் என்்றும்், 2 என்்றும்் கவனிிக்்கவும்் × 3 + 1 = 7 என்்பதும்் 

ஒரு பகாா அளவுதாான்். 1 ஐ இரட்்டிப்்பாாக்்கி கூட்்டினாால்் மற்றொ�ொரு பகாா 
எண்் கிடைைக்கும்் வே�று பகாா எண்்கள்் உள்்ளனவாா? இதுபோ�ோன்்ற 

குறைைந்்தது ஐந்்து உதாாரணங்்களைைக் கண்்டறியவும்்.

5.3  பொ�ொக்கிஷங்்களைை பாாதுகாாக்்க இணை� பகாா எண்்கள்்   

எந்்த ஜோ�ோடிகள்் பாாதுகாாப்்பாானவைை?

மீண்்டும்் புதைையல்் தே�டும்் விளைையாாட்ட்ுக்்கு வருவோ�ோம். இந்்த முறைை, 

பொ�ொக்கிஷங்்கள்் இரண்்டு எண்்களிில்் வைைக்கப்்பட்ட்ுள்்ளன. ஒரேே ஜம்ப்் அளவுடன்் 

இரண்்டு எண்்களைையும்் அடைைய முடிந்்தாால்் மட்ட்ுமே� ஜம்பிக்்கு புதைையல்் 

கிடைைக்கும்். ஒரு புதிய விதியும்் உள்்ளது - 1 ஜம்ப்் அளவு அனுமதிக்்கப்்படாாது.

	 ஜம்பி இரண்்டு பொ�ொக்கிஷங்்களைையும்் அடைைய முடியாாதபடி 

பொ�ொக்கிஷங்்களைை எங்்கே� வைைக்க வே�ண்்டும்்?

12 மற்றும்் 26 இல்் புதைையலைை வைைப்பது வே�லைை செெய்யுமாா? இல்்லைை! ஜம்ப்் 

அளவு 2 ஆகத்் தே�ர்ந்்்தெெடுக்்கப்்பட்்டாால்், ஜம்பி 12 மற்றும்் 26 இரண்்டைையும்் எட்ட்ும்்.

4 மற்றும்் 9 என்்றாால்் என்்ன? 1 தவிர வே�று எந்்த ஜம்ப்் அளவைையும்் பயன்்படுத்்தி 

ஜம்பி இரண்்டைையும்் அடைைய முடியாாது. எனவே�, ஜோ�ோடி 4 மற்றும்் 9 பாாதுகாாப்்பாானது 

என்்பதைை க்்ரம்பி அறிவாார்.்

இந்்த ஜோ�ோடிகள்் பாாதுகாாப்்பாானதாா என்்று சரிிபாார்க்்்கவும்்:

அ. 15 மற்றும்் 39 	 ஆ. 4 மற்றும்் 15 

இ. 18 மற்றும்் 29 	 ஈ. 20 மற்றும்் 55
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பாாதுகாாப்்பாான ஜோ�ோடிகளிின்் சிறப்பு என்்ன? அவற்்றுக்்கு 1 தவிர வே�று 
பொ�ொதுவாான காாரணிி இல்்லைை. இரண்்டு எண்்கள்் என்்று கூறப்படுகிறது கோ�ோ-
பிரைைம் 1 ஐத்் தவிர வே�று பொ�ொதுவாான காாரணிி இல்்லைை என்்றாால்் 
ஒருவருக்்கொ�ொருவர்.்

உதாாரணம்: 15 மற்றும்் 39 ஆகியவைை 3 ஐ ஒரு பொ�ொதுவாான காாரணிியாாக 
கொ�ொண்்டிருப்்பதாால்், அவைை  
இணை� சாார்ப்காா இல்்லைை. ஆனாால்் 4 மற்றும்் 9 ஆகியவைை இணை� சாார் ் பகாா 
எண்்கள்்.

  பின்்வரும்் ஜோ�ோடி எண்்களிில்் எது இணை�-பகாா எண்்?
அ. 18 மற்றும்் 35	 ஆ. 15 மற்றும்் 37 	 இ. 30 மற்றும்் 415
ஈ. 17 மற்றும்் 69	 81 மற்றும்் 18

  	 விளைையாாடும்் போ�ோது ‘இட்ல்ி-வடைை’ வெ�வ்வே�று எண்் ஜோ�ோடிகளுடன்் 
விளைையாாட, அன்்ஷுு ஒரு சுவாாரஸ்்யமாான விஷயத்தைைக்் கவனிித்்தாார்!்

1. 	 சில நே�ரங்்களிில்்   முதல்் பொ�ொது பெெருக்்கல்் இரண்்டு எண்்களிின்் 
பெெருக்்கற்்பலனை�ப் போ�ோலவே� இருக்்கும்்.

2. 	மற் ற   நே�ரங்்களிில்் முதல்் பொ�ொது பெெருக்்கல்் இரண்்டு எண்்களிின்் 
பெெருக்்கற்்பலனை� விட குறைைவாாக இருந்்தது.

�மே�லே� உள்்ள ஒவ்்வொ�ொன்்றிற்்கும்் எடுத்்துக்்காாட்ட்ுகளைைக் கண்்டறியவும்். 
எண்் ஜோ�ோடி இணை�-பிரைைமாாக இருப்்பதற்கும்் இதற்கும்் என்்ன தொ�ொடர்ப்ு?

இணை�-பிரதம கலைை
  பின்்வரும்் நூல்் கலைையைை உற்்றுநோ�ோக்குக. முதல்் வரைைபடத்தில்் 12 

முளைைகள்் உள்்ளன மற்றும்் நூல்் ஒவ்்வொ�ொரு நாான்்காாவது முளைையுடனும்் 
கட்ட்ப்பட்ட்ுள்்ளது (நூல்்-இடைைவெ�ளிி 4 என்்று சொ�ொல்்கிறோ�ோம்). இரண்்டாாவது 
வரைைபடத்தில்் 13 முளைைகள்் உள்்ளன மற்றும்் நூல்்-இடைைவெ�ளிி 3 ஆகும்். 
மற்ற வரைைபடங்்கள்் பற்்றி என்்ன? இந்்தப் படங்்களைை உற்்றுநோ�ோக்கி, 
உங்்கள்் கண்்டுபிடிப்்புகளைை வகுப்்பில்் பகிர்ந்்்து, விவாாதிக்்கவும்்.

சில வரைைபடங்்களிில்், நூல்் ஒவ்்வொ�ொரு முளைையுடனும்் கட்ட்ப்பட்ட்ுள்்ளது 

சிலவற்்றில்், இது இல்்லைை. இது இரண்்டு எண்்கள்் (முளைைகளிின்் எண்்ணிிக்்கைை 

மற்றும்் நூல்்-இடைைவெ�ளிி) இணை�-பகாா இருப்்புடன்் தொ�ொடர்ப்ுடைையதாா?

கணிிதம் 
பே�சு

கணிிதம் 
பே�சு
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பின்்வருவனவற்்றிற்்கு அத்்தகைைய படங்்களைை உருவாாக்்கவும்்:
அ. 15 முளைைகள்், நூல்்-இடைைவெ�ளிி 10 		  ஆ. 10 முளைைகள்், நூல்்-

இடைைவெ�ளிி 7
இ. 14 முளைைகள்், 6 இன்் நூல்்-இடைைவெ�ளிி 		  ஈ. 8 முளைைகள்், நூல்்-

இடைைவெ�ளிி 3

5.4 பிரீமீியம் காாரணிி

இரண்்டு எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்களாாக உள்்ளதாா என்்று சரிிபாார்்த்்தல்்

ஆசிரிியர்:்	 	� 56 மற்றும்் 63 இணை� பிரைைம்களாா?
அன்்ஷுு மற்றும்் குணாா:	� அவைை 1 ஐத்் தவிர வே�று பொ�ொதுவாான காாரணிியைைக் 

கொ�ொண்்டிருந்்தாால்், அவைை இணை�-பிரைைம் அல்்ல. சரிி 
பாார்க்்்கலாாம்்.

அன்்ஷுு:		�  என்்னாால்் 56 எழுத முடியும்் = 14 × 4 மற்றும்் 63 = 21 × 3. 
எனவே�, 14 மற்றும்் 4 ஆகியவைை 56 இன்் காாரணிிகள்். 
மே�லும்், 21 மற்றும்் 3 ஆகியவைை 63 இன்் காாரணிிகள்். 
எனவே�, பொ�ொதுவாான காாரணிிகள்் எதுவும்் இல்்லைை. 
எண்்கள்் இணை�-பிரைைம்.

குணாா:		�சற்  றுப்்பொ�ொரு. 56 என்்றும்் எழுதலாாம்் = 7 × 8 மற்றும்் 63 
= 9 × 7. 7 என்்பது இரண்்டு எண்்களிின்் காாரணிி 
என்்பதைைக்் காாண்்கிறோ�ோம், எனவே�, அவைை இணை�-
பகாா அல்்ல.

7 என்்பது ஒரு பொ�ொதுவாான காாரணிி என்்பதாால்் குணாா சொ�ொல்்வது சரிிதாான்் 
என்்பது தெெளிிவு. 

  ஆனாால்் அன்்ஷுு எங்்கே� தவறு செெய்தாார்?் 

எழுத்்து 56 = 14 × 14 மற்றும்் 4 இரண்்டும்் 56 இன்் காாரணிிகள்் என்்று 4 நமக்குச் ்
சொ�ொல்்கிறது, ஆனாால்் அது 56 இன்் அனைைத்து காாரணிிகளைையும்் சொ�ொல்்லவில்்லைை. 
63 இன்் காாரணிிகளுக்்கும்் இது பொ�ொருந்்தும்்.

மற்றொ�ொரு உதாாரணத்தைை முயற்சிக்்கவும்்: 80 மற்றும்் 63. இரண்்டு 
எண்்களைையும்் காாரணிியாாக்்க பல வழிகள்் உள்்ளன.

80 = 40 × 2 = 20 × 4 = 10 × 8 = 16 × 5 = ???
63 = 9 × 7 = 3 × 21 = ???
இந்்த எண்்களைை காாரணிியாாக்்க இன்்னும்் பல வழிகள்் இருக்்கலாாம்் என்்று 

சொ�ொல்்ல ‘???’ எழுதியுள்்ளோ�ோம். ஆனாால்் காாட்ட்ாாக, கொ�ொடுக்்கப்்பட்ட் 
காாரணிிப்்படுத்்தல்்களிில்் ஏதே�னும்் ஒன்்றைை எடுத்்துக்் கொ�ொள்்வோ�ோமாானாால்், 80 = 16 
× 5 மற்றும்் 63 = 9 × 7, பின்்னர் ்பொ�ொதுவாான காாரணிிகள்் எதுவும்் இல்்லைை. 80 மற்றும்் 
63 ஆகியவைை இணை� பிரைைம் என்்று நாாம்் முடிவு செெய்ய முடியுமாா? மே�லே� உள்்ள 
அன்்ஷுுவின்் தவறு காாட்ட்ுவது போ�ோல, எண்்களைை காாரணிியாாக்்க வே�று வழிகள்் 
இருக்்கலாாம்் என்்பதாால்் நாாம்் முடிவு செெய்ய முடியாாது.

இதன்் பொ�ொருள்் என்்னவெ�ன்்றாால்், இரண்்டு எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்களாா 
என்்பதைை சரிிபாார்க்்்க நமக்கு இன்்னும்் முறைையாான அணுகுமுறைை தே�வைை.
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பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்்
56 போ�ோன்்ற எண்்ணை� எடுத்்துக்் கொ�ொள்்ளுங்்கள்். இது பகு எண்்ணாாகும்், இதைை 
இவ்்வாாறு எழுதலாாம்் என்்று பாார்த்்்தோ�ோம் 56 = 4 × 14 . எனவே�, 4 மற்றும்் 14 இரண்்டும்் 
56 இன்் காாரணிிகள்். இப்்போ�ோது இவற்்றில்் ஒன்்றைை எடுத்்துக்் கொ�ொள்்ளுங்்கள்், 14 
என்்று சொ�ொல்்லுங்்கள்். இது பகு எண்் மற்றும்் 14 என எழுதலாாம்் = 2 × 7. எனவே� 56 = 
4×2×7.இப்்போ�ோது4 பகு எண்் மற்றும்் என எழுதலாாம்் 4 = 2 × 2. எனவே�, 56 = 2 × 2 × 2 
× 7. இங்்கு காாணப்படும்் அனைைத்து காாரணிிகளும்், 2 மற்றும்் 7, பகாா எண்்கள்். 
எனவே�, அவற்்றைை மே�லும்் பிரிிக்்க முடியாாது.

முடிவில்், 56 ஐ பகாா எண்்களிின்் பெெருக்்கற்்பலனாாக எழுதியுள்்ளோ�ோம். இது 
என்்று அழைைக்கப்்படுகிறது பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் 56 ஆக உள்்ளது. தனிிப்்பட்்ட 
காாரணிிகள்் என்்று அழைைக்கப்்படுகின்்றன பிரதாான காாரணிிகள்். எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, 
56 இன்் பிரதாான காாரணிிகள்் 2 மற்றும்் 7 ஆகும்்.

1 ஐ விட அதிகமாான ஒவ்்வொ�ொரு எண்்ணுக்்கும்் ஒரு பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் 
உள்்ளது. யோ�ோசனை� ஒன்்றுதாான்்: பகாா எண்்கள்் மட்ட்ுமே� எஞ்்சியிருக்்கும்் வரைை 
கூட்ட்ு எண்்களைை காாரணிிகளாாக உடைைத்துக்் கொ�ொண்்டே� இருங்்கள்்.

எண்் 1 க்்கு எந்்த பகாா காாரணிியாாக்்கமும்் இல்்லைை. இது எந்்த பகாா எண்்ணாாலும்் 
வகுபடாாது.

7 போ�ோன்்ற ஒரு பகாா எண்்ணிின்் பகாா காாரணிியாாக்்கம்் என்்ன? இது வெ�றும்் 7 
(இதைை மே�லும்் உடைைக்க முடியாாது).

இன்்னும்் சில உதாாரணங்்களைைப் பாார்ப்்்போ�ோம்.
எண்்ணை� உடைைக்க பல்்வே�று வழிகளிில்் செென்்று, 63 ஐ 3 ஆக எழுதினோ�ோம் × 3 

× 7 மற்றும்் என 3 × 7 × 3. அவைை வே�றுபட்ட்வைையாா? உண்்மைையிலே� இல்்லைை! ஒரேே 
பகாா எண்்கள்் 3 மற்றும்் 7 இரண்்டு நிிகழ்்வுகளிிலும்் நிிகழ்்கின்்றன. மே�லும்், 
இரண்்டிலும்் 3 இரண்்டு 
முறைையும்், 7 ஒரு முறைையும்் 
தோ�ோன்்றும்்.

இங்்கே�, 36 இன்் பகாாக்் 
காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் பெெற 
நாான்்கு வெ�வ்வே�று 
வழிகளைைக் காாண்்கிறீர்க்ள்். 
நாான்்கு நே�ர்வ்ுகளிிலும்், நமக்கு 
இரண்்டு 2கள்் மற்றும்் 
இரண்்டு 3கள்் கிடைைப்பதைை 
கவனிிக்்கவும்்.

நாான்்கு நிிகழ்்வுகளிிலும்் நீீங்்கள்் 36 ஐப்் பெெறுகிறீர்க்ள்் என்்பதைைக்் காாண 
மீண்்டும்் பெெருக்்கவும்்.

எந்்தவொ�ொரு எண்்ணுக்்கும்், பகாாக்் காாரணிிகள்் வெ�வ்வே�று வரிிசைைகளிில்் 

36

2×18 3×12 4×9 6×6

2×2×9 3×3×4 2×2×9 2×3×6

2×2×3×3 3×3×2×2 2×2×3×3 2×3×2×3

2×3×2×32×2×3×3
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வரக்கூடும்் என்்பதைைத்் தவிர, ஒரேே ஒரு பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் மட்ட்ுமே� உள்்ளது 
என்்பது குறிப்்பிடத்தக்க உண்்மைை. நாாங்்கள்் கீழே� விளக்குவது போ�ோல்், வரிிசைை 
முறைை முக்்கியமல்்ல. இருப்்பினும்், இந்்த எடுத்்துக்்காாட்ட்ுகளிில்் நாாம்் பாார்த்்்தபடி, 
பிரதாான காாரணிியாாக்்கத்்திற்்கு வர பல வழிகள்் உள்்ளன!

வரிிசைைமுறைை முக்்கியமாா?

இந்்த வரைைபடத்தைைப்் பயன்்படுத்்தி,

ஏன்் என்்று விளக்க முடியுமாா 30 = 2 × 3 × 5, நீீங்்கள்் 2, 3 மற்றும்் 5 ஐ எந்்த வழியில்் 
பெெருக்்கினாாலும்் பரவாாயில்்லைை?

எண்்களைைப் பெெருக்்கும்்போ�ோது, நாாம்் எந்்த வரிிசைையிலும்் பெெருக்்கலாாம்். 
இறுதி முடிவு ஒன்்றுதாான்். எனவே�தாான்், இரண்்டு 2 கள்் மற்றும்் இரண்்டு 3 கள்் 
ஏதே�னும்் ஒரு வரிிசைையில்் பெெருக்்கப்்பட்்டாால்், நமக்கு 36 கிடைைக்கிறது. இதைைப்் 
பின்்வரும்் பெெயர்க்ளிில்் காாண்்போ�ோம். பெெருக்்கலின்் பரிிமாாற்்று மற்்றும்் 
இணை�த்தன்மைை. 

எனவே�, வரிிசைை ஒரு பொ�ொருட்்டல்்ல. வழக்்கமாாக பகாா எண்்களைை ஏறுவரிிசைையில்் 
எழுதுவோ�ோம். உதாாரணத்திற்்கு, 225 = 3 × 3 × 5 × 5 அல்்லது 30 = 2 × 3 × 5.

இரண்்டு எண்்களிின்் பெெருக்்கற்்பலனிின்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்்
ஒரு எண்்ணிின்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தைைக்் கண்்டறிந்்தாால்், முதலில்் அதைை 
இரண்்டு காாரணிிகளிின்் பெெருக்்கற்்பலனாாக எழுதுகிறோ�ோம். உதாாரணத்திற்்கு, 72 = 
12 × 6. பின்்னர்,் நாாம்் பகாா ஒன்்றைைக் காாண்்கிறோ�ோம் ஒவ்்வொ�ொரு காாரணிிகளிின்் 
காாரணிியாாக்்கம்். மே�லே� உள்்ள எடுத்்துக்்காாட்ட்ில்், 12 = 2 × 2 × 3 மற்றும்் 6 = 2 × 3. 
இப்்போ�ோது, 72 இன்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் என்்ன என்்று உங்்களாால்் கூற முடியுமாா?

இவற்்றைை ஒன்்றிணை�ப்பதன்் மூலம் அசல்் எண்்ணிின்் பகாா காாரணிியாாக்்கம்் 
பெெறப்படுகிறது.

72 = 2 × 2 × 3 × 2 × 3
இதைை 2 என்்றும்் எழுதலாாம்் × 2 × 2 × 3 × 3. பெெருக்்கி 72 திரும்்ப கிடைைக்கிறதாா 

என்்று சரிிபாார்க்்்கவும்்!
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72 இன்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் ஒவ்்வொ�ொரு பகாாக்் காாரணிியும்் எத்்தனை� முறைை 
நிிகழ்்கிறது என்்பதைைக்் கவனிியுங்்கள்்.

12 மற்றும்் 6 இன்் காாரணிியாாக்்கங்்களிில்் இது எத்்தனை� முறைை நிிகழ்்கிறது 
என்்பதோ�ோடு ஒப்்பிடுக.

காாரணிியாாக்்கத்்தைைக்் கண்்டுபிடி
1. பின்்வரும்் எண்்களிின்் முதன்்மைை காாரணிியாாக்்கங்்களைைக் கண்்டறியவும்்: 

64, 104,105, 243, 320, 141, 1728, 729, 1024, 1331, 1000.
2. ஒரு எண்்ணிின்் முதன்்மைை காாரணிியாாக்்கத்்தில்் ஒன்்று 2 இரண்்டு 3 கள்் 

மற்றும்் ஒரு 11 உள்்ளது எனிில்் அந்்த எண்் என்்ன?
3. மூன்்று பிரதாான எண்்களைைக் கண்்டறியவும்், அனைைத்தும்் 30 க்்கும்் 

குறைைவாானது, அதன்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 1955 ஆகும்்.
4. இந்்த எண்்களிின்் பிரதாான காாரணிியாாக்்கத்்தைை பெெருக்்காாமல்் 

கண்்டறியவும்் முதலில்் 
	 அ. 56 × 25 ஆ. 108 × 75 இ. 1000 × 81
5.	 பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தைைக்் கொ�ொண்்ட மிகச்ச்ிறிய எண்் எது:
	 அ. மூன்்று வெ�வ்வே�று பகாா எண்்கள்்? 
	 ஆ. நாான்்கு வெ�வ்வே�று பகாா எண்்கள்்? 

எண்்களைைப் பற்்றிய ஆய்்வில்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் அடிப்்படைை 
முக்்கியத்துவம்் வாாய்்ந்்தது. இது பயனுள்்ளதாாக இருக்்கும்் இரண்்டு வழிகளைைப் 
பற்்றி விவாாதிப்்போ�ோம்.

இரண்்டு எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்களாா என்்பதைை சரிிபாார்்க்்க 
பகாா காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் பயன்படுத்்துதல்்
�மீண்்டும்் 56 மற்றும்் 63 எண்்களைை எடுத்்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம். அவைை இணை� பிரைைம் 
என்்பதைை எவ்்வாாறு சரிிபாார்க்்்கலாாம்்? இரண்்டு எண்்களிின்் பகாாக்் 
காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் பயன்்படுத்்தலாாம்் -

56 = 2 × 2 × 2 × 7 மற்றும்் 63 = 3 × 3 × 7

இப்்போ�ோது, 7 என்்பது 56 மற்றும்் 63 இன்் ஒரு பகாா காாரணிி என்்பதைைக்் 
காாண்்கிறோ�ோம். எனவே�, 56 மற்றும்் 63 ஆகியவைை இணை� பிரைைம் அல்்ல.

80 மற்றும்் 63 என்்றாால்் என்்ன? அவற்்றின்் பிரதாான காாரணிியாாக்்கங்்கள்் 
`பின்்வருமாாறு:

80 = 2 × 2 × 2 × 2 × 5 மற்றும்் 63 = 3 × 3 × 7

பொ�ொதுவாான பிரதாான காாரணிிகள்் எதுவும்் இல்்லைை. அவர்க்ள்் இணை� பிரைைம் 
என்்று நாாம்் முடிவு செெய்ய முடியுமாா? அவர்க்ளுக்்கு ஒரு பொ�ொதுவாான காாரணிி 
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உள்்ளது என்்று வைைத்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம். இந்்த கூட்ட்ு பொ�ொது காாரணிியின்் பகாா 
காாரணிிகள்் 80 மற்றும்் 63 இன்் பகாா காாரணிியாாக்்கத்்தில்் தோ�ோன்்றுமாா?

எனவே�, பொ�ொதுவாான பகாா காாரணிிகள்் இல்்லைை என்்றாால்், இரண்்டு எண்்களும்் 
இணை�-பகாா எண்்கள்் என்்று நாாம்் கூறலாாம்்.

சில உதாாரணங்்களைைப் பாார்ப்்்போ�ோம்.

உதாாரணம்: �40 மற்றும்் 231 ஐக்் கவனிியுங்்கள்். அவற்்றின்் பிரதாான 
காாரணிியாாக்்கங்்கள்் பின்்வருமாாறு:

40 = 2 × 2 × 2 × 5 மற்றும்் 231 = 3 × 7 × 11

40 மற்றும்் 231 இரண்்டைையும்் பிரிிக்்கும்் பொ�ொதுவாான பகாாஎண்்கள்் எதுவும்் 
இல்்லைை என்்பதைை நாாம்் காாண்்கிறோ�ோம். உண்்மைையில்், 40 இன்் பிரதாான காாரணிிகள்் 
2 மற்றும்் 5 ஆகும்், அதே� சமயம், 231 இன்் பிரதாான காாரணிிகள்் 3, 7 மற்றும்் 11 
ஆகும்். எனவே�, 40 மற்றும்் 231 இணை� பிரைைம்!

உதாாரணம்: �242 மற்றும்் 195 ஐக்் கவனிியுங்்கள்். அவற்்றின்் பிரதாான 
காாரணிியாாக்்கங்்கள்் பின்்வருமாாறு:

242 = 2 × 11 × 11 மற்றும்் 195 = 3 × 5 × 13

242 இன்் பிரதாான காாரணிிகள்் 2 மற்றும்் 11 ஆகும்். 195 இன்் பிரதாான காாரணிிகள்் 
3, 5 மற்றும்் 13 ஆகும்். பொ�ொதுவாான பிரதாான காாரணிிகள்் எதுவும்் இல்்லைை. எனவே�, 
242 மற்றும்் 195 ஆகியவைை இணை�-பிரைைம் ஆகும்்.

ஒரு எண்் மற்்றொ�ொரு எண்்ணாால்் வகுபடுகிறதாா என்்பதைை 
சரிிபாார்்க்்க பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் பயன்படுத்்துதல்்
ஒரு எண்்ணை� மற்றொ�ொரு எண்்ணாால்் வகுக்்கக்் கூடியாால்், இரண்்டாாவது எண்்ணிின்் 
பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் முதல்் எண்்ணிின்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் 
சே�ர்க்்்கப்்படுகிறது என்்று நாாம்் கூறலாாம்்.

48 ஐ 12 ஆல்் வகுபடும்் என்்று சொ�ொல்்கிறோ�ோம், ஏனெ�னிில்் 48 ஐ 12 ஆல்் 
வகுக்்கும்்போ�ோது, மீதி பூஜ்்ஜியமாாகும்். நீீண்்ட வகுத்்தல்் செெய்யாாமல்் ஒரு எண்் 
மற்றொ�ொரு எண்்ணாால்் வகுபடுகிறதாா என்்பதைை எவ்்வாாறு சரிிபாார்க்்்கலாாம்்?

உதாாரணம்: 168 ஐ 12 ஆல்் வகுபடுமாா? இரண்்டின்் பிரதாான காாரணிியாாக்்கங்்களைைக் 
கண்்டறியவும்்:

168 = 2 × 2 × 2 × 3 × 7 மற்றும்் 12 = 2 × 2 × 3

நாாம்் எந்்த வரிிசைையிலும்் பெெருக்்க முடியும்் என்்பதாால்், இப்்போ�ோது 
தெெளிிவாாகிறது,

 168 = 2 × 2 × 3 × 2 × 7 = 12 × 14

எனவே�, 168 ஆனது 12 ஆல்் வகுபடும்்.

உதாாரணம்: 75 ஐ 21 ஆல்் வகுபடுமாா? இரண்்டின்் பிரதாான காாரணிியாாக்்கங்்களைைக் 
கண்்டறியவும்்:

75 = 3 × 5 × 5 மற்றும்் 21 = 3 × 7
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மே�லே� உள்்ள விவாாதத்தில்் நாாம்் பாார்த்்்தபடி, 75 என்்பது 21 இன்் பெெருக்்குத்் 
தொ�ொகைையாாக இருந்்தாால்், 21 இன்் அனைைத்து பகாாக்் காாரணிிகளும்் 75 இன்் பகாாக்் 
காாரணிிகளாாக இருக்்கும்். இருப்்பினும்், 7 என்்பது 21 இன்் பிரதாான காாரணிியாாகும்், 
ஆனாால்் 75 இன்் பிரதாான காாரணிி அல்்ல. எனவே�, 75 ஐ 21 ஆல்் வகுக்்க முடியாாது.

உதாாரணம்: 42 ஐ 12 ஆல்் வகுபடுமாா? இரண்்டின்் பிரதாான காாரணிியாாக்்கங்்களைைக் 
கண்்டறியவும்்:

42 = 2 × 3 × 7 மற்றும்் 12 = 2 × 2 × 3

12 இன்் அனைைத்து பகாாக்் காாரணிிகளும்் 42 இன்் பகாாக்் காாரணிிகளாாகும்். 
ஆனாால்் 12 இன்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் 42 இன்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் 
சே�ர்க்்்கப்்படவில்்லைை. ஏனெ�ன்்றாால்், 12 இன்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் 2 இரண்்டு 
முறைை நிிகழ்்கிறது, ஆனாால்் 42 இன்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் ஒரு முறைை 
மட்ட்ுமே� நிிகழ்்கிறது. இதன்் பொ�ொருள்் 42 ஐ 12 ஆல்் வகுபடாாது.

ஒரு எண்்ணை� மற்றொ�ொரு எண்்ணாால்் வகுக்்கக்் கூடியதாாக இருந்்தாால்், 
இரண்்டாாவது எண்்ணிின்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் முதல்் எண்்ணிின்் பகாாக்் 
காாரணிியாாக்்கத்்தில்் சே�ர்க்்்கப்்படுகிறது என்்று நாாம்் கூறலாாம்்.

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்	

1.	 பின்்வரும்் ஜோ�ோடி எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்களாா? முதலில்் யூகிக்்கவும்், 
பின்்னர் ் உங்்கள்் பதிலைை சரிிபாார்க்்்க பகாா காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் 
பயன்்படுத்்தவும்்.
a.	 30 மற்றும்் 45	 b.	 57 மற்றும்் 85 
c.	 121 மற்றும்் 1331	 d.	 343 மற்றும்் 216

2.	 முதல்் எண்் இரண்்டாாவது எண்்ணாால்் வகுபடுமாா? பகாாக்் 
காாரணிியாாக்்கத்்தைைப்் பயன்்படுத்்தவும்்.
a.	 225 மற்றும்் 27	 b.	 96 மற்றும்் 24
c.	 343 மற்றும்் 17	 d.	 999 மற்றும்் 99

3.	 முதல்் எண்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் 2 × 3 × 7 மற்றும்் இரண்்டாாவது எண்் 
பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்் 3 ஐக்் கொ�ொண்்டுள்்ளது × 7 × 11. அவர்க்ள்் இணை� 
பிரைைம்களாா? அவற்்றில்் ஒன்்று மற்றொ�ொன்்றைைப் பிரிிக்்கிறதாா?

4.	 குணாா “ஏதே�னும்் இரண்்டு பகாா எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்கள்்?” என்்று 
கே�ட்க்ிறாார்.் அவர் ்சொ�ொல்்வது சரிிதாானாா?

5.5 வகுத்்தல்் சோ�ோதனை�கள்்

இதுவரைை, ஒரு எண்் பகாா எண்் இல்்லைையாா அல்்லது கொ�ொடுக்்கப்்பட்்ட ஜோ�ோடி 
எண்்கள்் இணை�-பகாா உள்்ளதாா இல்்லைையாா என்்பதைை தீர்ம்ாானிிப்்பது உட்்பட 
வெ�வ்வே�று சூழல்்களிில்் எண்்களிின்் காாரணிிகளைை நாாங்்கள்் கண்்டுபிடித்்து 

வருகிறோ�ோம்.
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சிறிய எண்்களிின்் காாரணிிகளைைக் கண்்டுபிடிப்்பது எளிிது. ஒரு பெெரிிய 
எண்்ணிிக்்கைையின்் காாரணிிகளைை எவ்்வாாறு கண்்டுபிடிப்்பது?

8560 ஐ எடுத்்துக்்கொ�ொள்்வோ�ோம். இது 2 முதல்் 10 வரைை ஏதே�னும்் காாரணிிகளைைக் 
கொ�ொண்்டிருக்்கிறதாா (2, 3, 4, 5, ..., 9, 10)?

இந்்த எண்்களிில்் சில காாரணிிகளாா இல்்லைையாா என்்பதைை நீீண்்ட வகுத்்தல்் 
செெய்யாாமல்் சரிிபாார்க்்்க எளிிதாானது. அவற்்றைைக் கண்்டுபிடிக்்க முடியுமாா?

10 ஆல்் வகுபடுதல்்
10 ஐ எடுத்்துக்் கொ�ொள்்வோ�ோம். 8560 ஐ 10 ஆல்் வகுபடுமாா? இது மற்றொ�ொரு வழி 	
10 என்்பது 8560 இன்் காாரணிியாா என்்று கே�ட்க்ிறது.

இதற்காாக, 10 இன்் மடங்்குகளிில்் வடிவத்்தைைப்் பாார்க்்்கலாாம்்.
10 இன்் முதல்் சில மடங்்குகள்்: 10, 20, 30, 40, ... இந்்த வரிிசைையைைத் தொ�ொடர்ந்்்து, 

மாாதிரிியைை கவனிிக்்கவும்்.
125 என்்பது 10ன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாா? இந்்த எண்் முந்்தைைய வரிிசைையில்் 

வருமாா? ஏன்் அல்்லது ஏன்் இல்்லைை?
8560 ஆனது 10 ஆல்் வகுபடுமாா என்்று இப்்போ�ோது உங்்களாால்் பதிலளிிக்்க 

முடியுமாா?

  இந்்த அறிக்்கைையைைக் கவனிியுங்்கள்்:
10 ஆல்் வகுபடக்கூடிய எண்்கள்் ‘0’ உடன்் முடிவடைையும்் எண்்கள்். 

நீீங்்கள்் ஒப்்புக்்கொ�ொள்்கிறீர்க்ளாா?

5 ஆல்் வகுபடுதல்்
எண்் 5 என்்பது மற்றொ�ொரு எண்், அதன்் வகுபடும்் தன்்மைையைை எளிிதாாக 
சரிிபாார்க்்்கலாாம்். நாாம்் அதைை எப்்படி செெய்வது?

மடங்்குகளைை பட்ட்ியலிடுவதன்் மூலம் ஆராாயுங்்கள்்: 5, 10, 15, 20, 25, ... இந்்த 
எண்்களைைப் பற்்றி நீீங்்கள்் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்? கடைைசி இலக்கத்்தில்் ஒரு 
வடிவத்்தைை நீீங்்கள்் காாண்்கிறீர்க்ளாா?

399 ஐ விட குறைைவாான 5 ஆல்் வகுபடக்கூடிய மிகப்்பெெரிிய எண்் எது? 8560 ஐ 5 
ஆல்் வகுபடுமாா? 

  இந்்த அறிக்்கைையைைக் கவனிியுங்்கள்்:
5 ஆல்் வகுபடும்் எண்்கள்் ‘0’ அல்்லது ‘5’ உடன்் முடிவடைையும்் 

எண்்கள்். நீீங்்கள்் ஒப்்புக்்கொ�ொள்்கிறீர்க்ளாா?

2 ஆல்் வகுபடும்் தன்மைை
2 இன்் முதல்் சில மடங்்குகள்் 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, ... 
நீீங்்கள்் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்? கடைைசி இலக்கத்்தில்் ஒரு வடிவத்்தைை நீீங்்கள்் 

காாண்்கிறீர்க்ளாா?

கணிிதம் 
பே�சு

கணிிதம் 
பே�சு
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682 ஐ 2 ஆல்் வகுபடுமாா? நீீண்்ட வகுத்்தல்் செெய்யாாமல்் இதற்கு பதில்் சொ�ொல்்ல 
முடியுமாா?

8560 ஐ 2 ஆல்் வகுபடுமாா? ஏன்் அல்்லது ஏன்் இல்்லைை?

  இந்்த அறிக்்கைையைைக் கவனிியுங்்கள்்:
2 ஆல்் வகுபடும்் எண்்கள்் ‘0’, ‘2’, ‘4, ‘6’ அல்்லது ‘8’ உடன்் முடிவடைையும்் 

எண்்கள்். நீீங்்கள்் ஒப்்புக்்கொ�ொள்்கிறீர்க்ளாா?
399 மற்றும்் 411 க்்கு இடைையில்் 2 இன்் அனைைத்து மடங்்குகளும்் என்்ன?

4 ஆல்் வகுபடுதல்்
ஒரு எண்் 4 ஆல்் வகுபடுகிறதாா என்்று சரிிபாார்ப்்்பதும்் எளிிதாாக செெய்யலாாம்்!

அதன்் மடங்்குகளைைப் பாாருங்்கள்்: 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, ...
பயன்்படுத்்தக்கூடிய வடிவங்்களைை நீீங்்கள்் கவனிிக்்க முடியுமாா? 10, 5 மற்றும்் 

2 இன்் மடங்்குகள்் அவற்்றின்் கடைைசி இலக்கங்்களிில்் ஒரு வடிவத்்தைைக்் 
கொ�ொண்்டுள்்ளன, அவற்்றைைப் பயன்்படுத்்தி வகுபடும்் தன்்மைையைை சரிிபாார்க்்்க 
முடியும்். இதே�போ�ோல்், கடைைசி இலக்கத்்தைைப்் பாார்த்்்து ஒரு எண்் 4 ஆல்் வகுபடுமாா 
என்்று சரிிபாார்க்்்க முடியுமாா?

அது வே�லைை செெய்யாாது! 12 மற்றும்் 22 ஐ பாாருங்்கள்். அவைை ஒரேே கடைைசி 
இலக்கத்்தைைக்் கொ�ொண்்டுள்்ளன, ஆனாால்் 12 என்்பது 4 இன்் பெெருக்்குத்் 
தொ�ொகைையாாகும்், அதே� நே�ரத்தில்் 22 இல்்லைை. இதே�போ�ோல்் 14 மற்றும்் 24 ஆகியவைை 
ஒரேே கடைைசி இலக்கத்்தைைக்் கொ�ொண்்டுள்்ளன, ஆனாால்் 14 என்்பது 4 இன்் 
பெெருக்்குத்்தொ�ொகைை அல்்ல, அதே� நே�ரத்தில்் 24 உள்்ளது. இதே�போ�ோல்், 16 மற்றும்் 26 
அல்்லது 18 மற்றும்் 28. இதன்் பொ�ொருள்் என்்னவெ�ன்்றாால்், கடைைசி இலக்கத்்தைைப்் 
பாார்ப்்்பதன்் மூலம், ஒரு எண்் 4 இன்் பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாா என்்று நம்மாால்் 
சொ�ொல்்ல முடியாாது.

அதிக இலக்கங்்களைைப் பாார்த்்்து கே�ள்்விக்்கு பதிலளிிக்்க முடியுமாா? 1 மற்றும்் 
200 க்்கு இடைையில்் 4 இன்் மடங்்குகளிின்் பட்்டியலைை உருவாாக்்கி ஒரு வடிவத்்தைைத்் 
தே�டுங்்கள்்.

  4 ஆல்் வகுபடும்் 330 மற்றும்் 340 க்்கு இடைையில்் உள்்ள எண்்களைைக் கண்்டுபிடி. 
மே�லும்், 1730 மற்றும்் 1740 மற்றும்் 2030 மற்றும்் 2040 க்்கு இடைையிலாான எண்்களைைக் 
கண்்டறியவும்், அவைை 4 ஆல்் வகுபடும்். நீீங்்கள்் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்?

  8536 ஐ 4 ஆல்் வகுபடுமாா?

  இந்்த அறிக்்கைைகளைைக் கவனிியுங்்கள்்:

1.	கொ�ொ டுக்்கப்்பட்்ட எண்் 4 ஆல்் வகுபடுமாா என்்பதைை தீர்ம்ாானிிக்்கும்்போ�ோது 
கடைைசி இரண்்டு இலக்கங்்கள்் மட்ட்ுமே� முக்்கியம்.

2.	 கடைைசி இரண்்டு இலக்கங்்களாால்் உருவாாக்்கப்்பட்்ட எண்் 4 ஆல்் 
வகுபடுமாானாால்், அசல்் எண்் 4 ஆல்் வகுபடும்்.

3.	 அசல்் எண்் 4 ஆல்் வகுபடுமாானாால்், கடைைசி இரண்்டு இலக்கங்்களாால்் 
உருவாாக்்கப்்பட்்ட எண்் 4 ஆல்் வகுபடும்்.

	நீ ங்்கள்் ஒப்்புக்்கொ�ொள்்கிறீர்க்ளாா? ஏன்் அல்்லது ஏன்் இல்்லைை?  

கணிிதம் 
பே�சு
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8 ஆல்் வகுபடுதல்்
சுவாாரஸ்்யமாாக, 8 ஆல்் வகுபடுவதைை சரிிபாார்ப்்்பது கூட எளிிமைைப்படுத்்தப்படலாாம்். 
கடைைசி இரண்்டு இலக்கங்்களைை இதற்கு பயன்்படுத்்த முடியுமாா?

  120 மற்றும்் 140 க்்கு இடைையில்் 8 ஆல்் வகுபடக்கூடிய எண்்களைைக் 
கண்்டறியவும்். 1120 மற்றும்் 1140 மற்றும்் 3120 மற்றும்் 3140 க்்கு இடைைப்பட்்ட 
எண்்களைையும்் காாண்்க, அவைை 8 ஆல்் வகுபடும்். நீீங்்கள்் என்்ன கவனிிக்்கிறீர்க்ள்்?

 8560 இன்் இரு இலக்கங்்களைை  மாாற்்றவும்்t, அப்்போ�ோது  கிடைைக்கும்் எண்் 8 இன்் 
மடங்்காாக இருக்்கும்்.

  இந்்த அறிக்்கைைகளைைக் கவனிியுங்்கள்்:

1.	கொ�ொ டுக்்கப்்பட்்ட எண்் 8 ஆல்் வகுபடுமாா என்்பதைை 
தீர்ம்ாானிிக்்கும்்போ�ோது கடைைசி மூன்்று இலக்கங்்கள்் மட்ட்ுமே� 
முக்்கியம்.

2.	 கடைைசி மூன்்று இலக்கங்்களாால்் உருவாாக்்கப்்பட்்ட எண்் 8 ஆல்் 
வகுபடுமாானாால்், அசல்் எண்் 8 ஆல்் வகுபடும்்.

3.	 அசல்் எண்் 8 ஆல்் வகுபடுமாானாால்், கடைைசி மூன்்று 
இலக்கங்்களாால்் உருவாாக்்கப்்பட்்ட எண்் 8 ஆல்் வகுபடும்்.

நீீங்்கள்் ஒப்்புக்்கொ�ொள்்கிறீர்க்ளாா? ஏன்் அல்்லது ஏன்் இல்்லைை?

ஒரு எண்் ஒரு காாரணிியாா இல்்லைையாா என்்பதைை சரிிபாார்க்்்க நீீண்்ட 
வகுத்்தல்் எப்்போ�ோதும்் தே�வைையில்்லைை என்்பதைை நாாம்் பாார்த்்்தோ�ோம். 10, 5, 2, 4, 8 
ஆகியவற்்றிற்்காான எளிிய முறைைகளைைக் கொ�ொண்்டு வர சில அவதாானிிப்்புகளைைப் 
பயன்்படுத்்தியுள்்ளோ�ோம். மற்ற எண்்களுக்்கும்் இதுபோ�ோன்்ற எளிிய முறைைகள்் 
உள்்ளனவாா? 3, 6, 7 மற்றும்் 9 ஆல்் வகுபடும்் தன்்மைையைை சோ�ோதிக்்கும்் எளிிய 
முறைைகளைை அடுத்்து வரும்் வகுப்்புகளிில்் விவாாதிப்்போ�ோம்!

  அதைைக்் கண்்டுபிடியுங்்கள்்

1.	 2024 ஒரு லீப்் ஆண்்டு (பிப்்ரவரிியில்் 29 நாாட்க்ள்் இருப்்பதாால்்). லீப்் 
ஆண்்டுகள்் 4 இன்் மடங்்குகளாாக இருக்்கும்் ஆண்்டுகளிில்் நிிகழ்்கின்்றன, 
100 ஆல்் சமமாாக வகுபடக்கூடிய ஆனாால்் 400 அல்்லாாத ஆண்்டுகளைைத் 
தவிர.

a. 	�நீ ங்்கள்் பிறந்்த வருடத்திலிருந்்து இன்்று வரைை, எந்்த ஆண்்டுகள்் லீப்் 
ஆண்்டுகள்்?

b. 	 2024 ஆம்் ஆண்்டு முதல்் 2099 வரைை, எத்்தனை� லீப்் ஆண்்டுகள்் 
உள்்ளன?

2.	 4 ஆல்் வகுபடக்கூடிய மற்றும்் பாாலிண்்ட்்ரோ�ோம்களாாக இருக்்கும்் 
மிகப்்பெெரிிய மற்றும்் மிகச்ச்ிறிய 4 இலக்க எண்்களைைக் கண்்டறியவும்்.

3.	 ஒவ்்வொ�ொரு கூற்்றும்் எப்்போ�ோதும்் உண்்மைையாா, சில நே�ரங்்களிில்் 
உண்்மைையாா அல்்லது ஒருபோ�ோதும்் உண்்மைையாா என்்பதைை ஆராாய்்ந்்து 
கண்்டுபிடிக்்கவும்். உங்்கள்் பகுத்்தறிவுக்்கு ஆதரவாாக உதாாரணங்்கள்் 
கொ�ொடுக்்கலாாம்்.

கணிிதம் 
பே�சு
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	 a. 	 இரண்்டு இரட்ட்ைை எண்்களிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 4 இன்் பெெருக்்குத்் 	
	 தொ�ொகைையைைத் தருகிறது.
b. 	 இரண்்டு ஒற்்றைைப்படைை எண்்களிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 4 இன்் 

பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையைைத் தருகிறது.
4.	 பின்்வரும்் எண்்கள்் ஒவ்்வொ�ொன்்றைையும்் a) 10, b) 5, c) 2 ஆல்் வகுக்்கும்்போ�ோது 

கிடைைக்கும்் மீதியைைக் காாண்்க.
78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345

5.	 14560 ஆனது 2, 4, 5, 8 மற்றும்் 10 ஆகிய அனைைத்தைையும்் வகுபடுமாா என்்று 
ஆசிரிியர் ்கே�ட்்டாார்.் குணாா 14560 இந்்த எண்்களிில்் இரண்்டாால்் மட்ட்ுமே� 
வகுபடுகிறதாா என்்று சரிிபாார்த்்்து, பின்்னர் ் அவைை அனைைத்தாாலும்் 
வகுபடும்் என்்று அறிவித்்தாார்.் அந்்த இரண்்டு எண்்கள்் என்்னவாாக 
இருக்்கும்்?

6.	 பின்்வரும்் எண்்களிில்் எது 2, 4, 5, 8 மற்றும்் 10 அனைைத்தாாலும்் வகுபடும்்: 
572, 2352, 5600, 6000, 77622160.

7.	 10000 பெெருக்்கற்்பலன்் கொ�ொண்்ட இரு எண்்களைை எழுதுக. இரண்்டு 
எண்்களிிலும்் அலகு இலக்கமாாக 0 இருக்்கக்்கூடாாது.

5.6 உடன் வே�டிக்்கைை எண்்கள்்

சிறப்பு எண்்கள்்
இந்்த பெெட்்டியில்் நாான்்கு எண்்கள்் உள்்ளன. எந்்த எண்் உங்்களுக்்கு ஸ்்பெெஷலாாகத்் 

தெெரிிகிறது? ஏன்் அப்்படிச் ்சொ�ொல்்கிறீர்க்ள்்?

9 16

25 43

குணாாவின்் வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ள்் பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ள என்்ன இருக்்கிறது என்்று 
பாாருங்்கள்்:

•	 கர்ண்ாாவதி கூறுகிறாார்,் “9 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒற்்றைை 
இலக்க எண்், மற்ற எல்்லாா எண்்களும்் 2 இலக்க எண்்கள்்”.

•	 குருபிரீீத்் கூறுகிறாார்,் “9 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது 3 இன்் 
பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாக இருக்்கும்் ஒரேே எண்்”.

•	 முருகன்், “16 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒரேே இரட்ட்ைைப்படைை 
எண்் மற்றும்் 4 இன்் ஒரேே பெெருக்்குத்்தொ�ொகைையும்் கூட” என்்று கூறினாான்்.

•	கோ�ோ பிகாா “25 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது 5 இன்் ஒரேே பெெருக்்கு” 
என்்று கூறுகிறாார்.்

•	 யாாட்ன்ிிகி கூறுகிறாார்,் “43 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒரேே பகாா 
எண்்”.என்்று கூறினாாள்்

•	ரா ாதாா கூறுகிறாார்,் “43 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�ன்்றாால்் அது ஒரு சதுரமாாக 
இல்்லாாத ஒரேே எண்்”.

கணிிதம் 
பே�சு
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	 a. 	 இரண்்டு இரட்ட்ைை எண்்களிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 4 இன்் பெெருக்்குத்் 	
	 தொ�ொகைையைைத் தருகிறது.
b. 	 இரண்்டு ஒற்்றைைப்படைை எண்்களிின்் கூட்ட்ுத்்தொ�ொகைை 4 இன்் 

பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையைைத் தருகிறது.
4.	 பின்்வரும்் எண்்கள்் ஒவ்்வொ�ொன்்றைையும்் a) 10, b) 5, c) 2 ஆல்் வகுக்்கும்்போ�ோது 

கிடைைக்கும்் மீதியைைக் காாண்்க.
78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345

5.	 14560 ஆனது 2, 4, 5, 8 மற்றும்் 10 ஆகிய அனைைத்தைையும்் வகுபடுமாா என்்று 
ஆசிரிியர் ்கே�ட்்டாார்.் குணாா 14560 இந்்த எண்்களிில்் இரண்்டாால்் மட்ட்ுமே� 
வகுபடுகிறதாா என்்று சரிிபாார்த்்்து, பின்்னர் ் அவைை அனைைத்தாாலும்் 
வகுபடும்் என்்று அறிவித்்தாார்.் அந்்த இரண்்டு எண்்கள்் என்்னவாாக 
இருக்்கும்்?

6.	 பின்்வரும்் எண்்களிில்் எது 2, 4, 5, 8 மற்றும்் 10 அனைைத்தாாலும்் வகுபடும்்: 
572, 2352, 5600, 6000, 77622160.

7.	 10000 பெெருக்்கற்்பலன்் கொ�ொண்்ட இரு எண்்களைை எழுதுக. இரண்்டு 
எண்்களிிலும்் அலகு இலக்கமாாக 0 இருக்்கக்்கூடாாது.

5.6 உடன் வே�டிக்்கைை எண்்கள்்

சிறப்பு எண்்கள்்
இந்்த பெெட்்டியில்் நாான்்கு எண்்கள்் உள்்ளன. எந்்த எண்் உங்்களுக்்கு ஸ்்பெெஷலாாகத்் 

தெெரிிகிறது? ஏன்் அப்்படிச் ்சொ�ொல்்கிறீர்க்ள்்?

9 16

25 43

குணாாவின்் வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ள்் பகிர்ந்்்து கொ�ொள்்ள என்்ன இருக்்கிறது என்்று 
பாாருங்்கள்்:

•	 கர்ண்ாாவதி கூறுகிறாார்,் “9 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒற்்றைை 
இலக்க எண்், மற்ற எல்்லாா எண்்களும்் 2 இலக்க எண்்கள்்”.

•	 குருபிரீீத்் கூறுகிறாார்,் “9 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது 3 இன்் 
பெெருக்்குத்் தொ�ொகைையாாக இருக்்கும்் ஒரேே எண்்”.

•	 முருகன்், “16 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒரேே இரட்ட்ைைப்படைை 
எண்் மற்றும்் 4 இன்் ஒரேே பெெருக்்குத்்தொ�ொகைையும்் கூட” என்்று கூறினாான்்.

•	கோ�ோ பிகாா “25 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது 5 இன்் ஒரேே பெெருக்்கு” 
என்்று கூறுகிறாார்.்

•	 யாாட்ன்ிிகி கூறுகிறாார்,் “43 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�னிில்் இது ஒரேே பகாா 
எண்்”.என்்று கூறினாாள்்

•	ரா ாதாா கூறுகிறாார்,் “43 சிறப்பு வாாய்்ந்்தது, ஏனெ�ன்்றாால்் அது ஒரு சதுரமாாக 
இல்்லாாத ஒரேே எண்்”.

கணிிதம் 
பே�சு

  �ஒவ்்வொ�ொரு பெெட்்டியிலும்் நாான்்கு எண்்களைைக் கொ�ொண்்ட சில பெெட்்டிகள்் 
கீழே� உள்்ளன. ஒவ்்வொ�ொரு பெெட்்டிக்்குள்்ளும்் ஒவ்்வொ�ொரு எண்்ணும்் 
மற்றவற்்றுடன்் ஒப்்பிடும்்போ�ோது எவ்்வாாறு சிறப்பு வாாய்்ந்்தது என்்று 
சொ�ொல்்ல முயற்சிக்்கவும்். உங்்கள்் வகுப்்பு தோ�ோழர்க்ளுடன்் பகிர்ந்்்து 
கொ�ொள்்ளுங்்கள்், நீீங்்கள்் செெய்த அதே� காாரணங்்களைை வே�று யாார் ்
கொ�ொடுத்்தாார்க்ள்் என்்பதைைக்் கண்்டறியவும்். உங்்களுக்்கு தோ�ோன்்றாாத 

வே�று காாரணங்்களைை யாாராாவது சொ�ொன்்னாார்க்ளாா?!

5 7

12 35

3 8

11 24

27 3

123 31

17 27

44 65

ஒரு பிரதாான புதிர்்
இடதுபுறம் உள்்ள படம் புதிரைைக் காாட்ட்ுகிறது. வலதுபுறத்தில்் உள்்ள படம் புதிரிின்் 
தீர்வ்ைைக் காாட்ட்ுகிறது. புதிரைை தீர்க்்்க என்்ன விதிகள்் இருக்்க முடியும்் என்்று 

சிந்்தியுங்்கள்்.

75

42

102

170 30 63

5 5 3 75

2 3 7 42

17 2 3 102

170 30 63

விதிகள்்
�கட்ட்த்தைை பகாா எண்்களாால்் மட்ட்ுமே� நிிரப்பவும்். அப்்போ�ோதுதாான்் ஒவ்்வொ�ொரு 
வரிிசைையின்் பெெருக்்கற்்பலனும்் வரிிசைையின்் வலப்புறம் உள்்ள எண்்ணாாகவும்், 
ஒவ்்வொ�ொரு நெெடுவரிிசைையின்் பெெருக்்கற்்பலனும்் நெெடுவரிிசைைக்குக்் கீழே� உள்்ள 

எண்்ணாாகவும்் இருக்்கும்்.

105

20

30

28 125 18

8

105

70

30 70 28

கணிிதம் 
பே�சு
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128

63

27

190

45 42 171

343

660

44

28 154 231

சு ரு க்் க ம்்

	� ஒரு எண்்ணை� மற்றொ�ொன்்றாால்் வகுபடும்் என்்றாால்், இரண்்டாாவது காாரணிி 
எண்் என்்று அழைைக்கப்்படுகிறது முதலாாவது. எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, 4 என்்பது 12 
இன்் காாரணிியாாகும்், ஏனெ�னிில்் 12 ஐ 4 ஆல்் வகுபடும்் (12) ÷ 4 = 3).

	� பகாா எண்்கள்் 2, 3, 5, 7, 11, ... அவைை இரண்்டு காாரணிிகளைை மட்ட்ுமே� 
கொ�ொண்்டுள்்ளன, அதாாவது 1 மற்றும்் அதே� எண்்.

	� கூட்்டு எண்்கள்் 4, 6, 8, 9, ... அவைை 2 க்்கும்் மே�ற்பட்்ட காாரணிிகளைைக் 
கொ�ொண்்டுள்்ளன, அதாாவது, 1 மற்றும்் தங்்களைை விட குறைைந்்தது ஒரு காாரணிி. 
எடுத்்துக்்காாட்்டாாக, 8 இல்் காாரணிி 4 மற்றும்் 9 இல்் காாரணிி 3 உள்்ளது, எனவே� 
8 மற்றும்் 9 இரண்்டும்் கலவைை.

	� 1 ஐ விட பெெரிிய ஒவ்்வொ�ொரு எண்்ணை�யும்் பகாா எண்்களிின்் பெெருக்்கற்்பலனாாக 
எழுதலாாம்். இது எண்் என்்று அழைைக்கப்்படுகிறது பகாாக்் காாரணிியாாக்்கம்். 
உதாாரணத்திற்்கு, 84 = 2 × 2 × 3 × 7.

	� காாரணிிகளிின்் வரிிசைையைைத் தவிர, ஒரு எண்்ணை� ப்்ரைைம்களாாக 
காாரணிியாாக்்க ஒரேே ஒரு வழி மட்ட்ுமே� உள்்ளது.

	� 1 ஐத்் தவிர வே�று பொ�ொதுவாான காாரணிி இல்்லாாத இரண்்டு எண்்கள்் கோ�ோ-
பிரைைம்.

	� இரண்்டு எண்்கள்் இணை�-பகாா எண்்கள்் என்்பதைை சரிிபாார்க்்்க, நாாம்் முதலில்் 
அவற்்றின்் பகாா காாரணிியாாக்்கங்்களைைக் கண்்டுபிடித்்து, ஒரு பொ�ொதுவாான 
பகாா காாரணிி உள்்ளதாா என்்று சரிிபாார்க்்்கலாாம்். பொ�ொதுவாான பிரதாான காாரணிி 
இல்்லைை என்்றாால்், அவைை இணை�-பிரைைம், இல்்லைையெ�னிில்் அவைை இல்்லைை.

	� இரண்்டாாவது எண்்ணிின்் பகாாக்் காாரணிியாாக்்கத்்தில்் முதல்் எண்்ணிின்் பகாாக்் 
காாரணிியாாக்்கம்் சே�ர்க்்்கப்்பட்ட்ாால்், ஒரு எண்் மற்றொ�ொரு எண்்ணிின்் 
காாரணிியாாகும்்.


