
నిరా్మా ణాలతో ఆటనిరా్మా ణాలతో ఆట8

8.1 కళాకృ�తులు
ఈ క్రిం�ంది బొమ్మమ లను గమనింంచంండి మరియు వాటిని చేతితో గీయడానికి 
ప్ర�యత్నిం� ంచంండి.

పటంం 8.1
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ఇ�� �, ఒక �� � మ్మరియు ది�� �తో �మ్మమ ��  �� �యుధం చే��ండి. ఈ 
�ధ�లతో ఈ బొమ్మమ లను గీయవ��  మ్మరియు ది�� � �రిం� ����వ��  అనిం 
అ�� ��� ం.

ది�� �నిం త�� చే� ���నిం�  గమ్మనింంచంండి. ది�� �తో ఏ� గీయవ�� ? 
అ�� �ంచంండి!

వం�� అం� ఏ�� �� ���? అ� �నిం� ��  ��తం� గీయగల ఏ�� 
ఆ���, మ్మరియు క్రిం�ంద ��న �ధం� సరళ �ఖ�, వృ�� � మ్మరియు ఇతర 
బొమ్మమ లను క�� ఉం��:

� �ట్ �క్ � 'P' అ� ��ంట్ నిం �ర్�  చేయండి. త�వాత, P నుండి 4 �ం.� 
�రం� ఉన�  ��న�  దిశ��  ��ననిం�  ఎ�� వ �ం��లను �ర్�  చేయండి. 

ఆ��ం�: P �ం�� నుండి 4 �ం.� �రం� ఉన�  అనిం�  �ం��లను ��� 
చేయడానిం�  ఊ�ంచంండి. అ� ఎ� ఉం��? 

 �నింనిం గీయడానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి మ్మరియు వక్రింకం� �నిం�  ��ంటం�ను ���నిం, 
P నుండి వాటి ��� నింజం� 4 �ం.� ఉ�� � �� తనిం� చేయడం �� � అది 
స�న� అనిం ధృ�కరించండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి.

�� ఇ�� టి� అ� చేయక�� అ�� �ంచంండి 
మ్మరియు ఈ క్రిం��జనం �సం ది�� �నిం 
ఉ���ంచంవ��  �� �డండి.

ది�� �నిం ఉ���ం� P నుండి 4 �ం.� �రం 
�క�  �నిం�  ��ంటం�ను �ర్�  చేయడం �� � �� 
క్రిం�రం�ంచంవ�� . ఇది ఎ� �ధ� ం?

R

4 �
ం.�

4 �ం.�P Q
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�ల�నిం�   వ� తి�కం� ది�� � �రవా��  ఉం�ంది. (�టంం 8.2 �డండి) 
అం� ది�� � �వర మ్మరియు �నిం� ల్ మ్మధ�  �రం 4 �ం.�. 

  ఇ�� �, �రి � వక్రింకతను �ందడానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి. 

�చంన: ది�� � �ం��ను �నిం� ల్ ను �క్రింత� కది���  ��రం� 
ఉంచంండి.

వక్రింకం �క�  ఆ�రం ఏ�టి? ఇది ఒక వృత�ం!
వృత�ం �ద ఒక �ం��ను ���ండి. �నిం �రం P నుండి ఎంత 

ఉం�ంది—4 �ం.�. స�నం� ఉం�ం�, 4 �ం.�. కం� త�� వ� 
ఉం�ం� �� 4 �ం.�. కం� ఎ�� వ� ఉం�ం�? అ��ధం�, 
వృత�ం �ద మ్మ�క �ం��� P � మ్మధ�  �రం ఎంత ఉం�ంది?

�టంం� ��ం�న �ధం�, P �ం��ను �ం్రదం అం�� వృత�ం 
మ్మరియు �ంక్రిం�నిం� మ్మరియు వృత�ం�నిం ఏ�� �ం��� మ్మధ�  ఉన�  
��నిం�  వృత�ం �క�  ర��  అం��.

రతి�
10 2 3 4 5 6 7

�ంక్రిందం

�టంం 8.2

P

ది�� � �క�  ఉ���నిం�  అ�� �ం�న త�వాత, �ం�� �గండి మ్మరియు 
�టంం 8.1.� �క్రిం�లను �నరి� రిమ ంచంండి 

�� అక� డ ��ం�న బొమ్మమ ల వ� మ్మం�� బొమ్మమ � �యగల�? �వాలం� 
మ్మ��  క్రిం�యతి� ంచంండి!

అ��, �రిక�ల వాడకం నిం�మ �నిం�  �లభతరం చే�ం�?
ఇ�� � ఈ క్రిం�ంది బొమ్మమ లను నింరిమ ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి.
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 నిరా్మా ణం

1. ఒక మని� 

 �నిం�  �� ఎ� గీ�� �? 

 ఈ �టంం� �ం� ��� ఉ�� �.

 �దటి ��నిం�  గీయడానిం� �� ఒక ��� నిం�  కను�నిం ఉండవ�� . 
�ండవ ��నిం�  గీయడానిం�, ఇది �డండి.�ండవ ��నిం�  గీయడానిం�, ఇది �డండి.

ది�� � �క�  �వరను ఎక� డ ఉం�� మ్మరియు ఈ వక్రింకతను గీయడానిం� 
���వా�� న వా� ��� నిం�  కను�నడం ఇక� డ సవా�. �� ది�� �� 
వా� ��� నిం�  �క్�  చేయవ��  మ్మరియు వక్రింకతను �ందడానిం� ఏ �ం�� 
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�నించే��ం� �డ�నిం� ది�� � �క�  �వరను ��ధ క్రిం���ల� 
ఉంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంవ�� . ��� ను ఎక� డ ఉం�� � 
అంచం�ను ఉ���ంచంండి.

2. అలల అలలు

�నిం�  నింరిమ ంచంండి.

 �ంక్రింద �ఖ �క�  �డ� ��� నబడ�� �బటి�, మ్మనం �నింనిం ఏ 
�డ� అ�� ���వ�� .

 AB నిం �ంక్రింద �ఖ� ���ం�ం, AB �డ� 8 �ం.�. �నిం�  మ్మనం AB 
= 8 �ం.� అనిం ��� �.

 ఇక� డ, �దటి తరంగం సగం వృత�ం� గీయబ��ంది.

A X
?

8 �ం.�

B

?

 స��నం  క��� ం�  

1. ఈ అర �వృ�� నిం�  �ందడానిం� ది�� �� ఎంత వా� ��� నిం�  ���వా�? 
AX �క�  �డ� ఎంత ఉండా�?

2. �� �డ� గల మ్మధ�  �ఖను ���నిం �నిం� తరం�లను గీయడానిం� 
క్రిం�యతి� ంచంండి.

3. తరం�� సగం వృత�ం కం� �న� �� ఉన�  �క్రిం�నిం�  తిరి� 
సృ��ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి (�క్రింతం �క�  �డ� కనిం�ంచే 
�ధం�, 'ఒక వ� � �'). �ం� తరం�� ఒ�� ఉం�� చేయడ� 
ఇక� డ సవా�. ఇది గమ్మమ �ౖ�నది �వ�� ! 

క్రిం�యతి� ం�
ఇది

ఇది
 క్రిం�యతి� ం�
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3. క��

 ది�� �తో ఈ కళ� ను ఎ� గీ��?

 ఒక �చంన �సం, అ�� యం �వరి�� �ళ� ండి.

 �� � మ్మరియు ది�� �తో �� న�� న ఇతర క�కృ�లను త�� చేయండి.

8.2 చతుర్ర�లు మ�� �ర�చతుర్ర�లు
ఇ�� �, వాటి సరిహ��� సరళ �ఖలను క�� ఉన�  �నిం�  క్రిం�థ�క బొమ్మమ లను ��� ం.

�టంం 8.3

ఇ� ఎ�ంటి ఆ���? అ�ను, ఇ� మ్మన� ���న చం�రక్రిం�� మ్మరియు 
�ర �చం�రక్రిం����. �� అ� చం�రక్రిం���� మ్మరియు �ర �చం�రక్రిం����� 
ఉండ�నిం� �రణ��టి?

ఈ �ర �చం�రక్రిం��ర  A�.�.D నిం �రిగ�ంచంండి.
A, B, C మ్మరియు D �ం��� �ర �చం�రక్రిం��రం 

�క�  �ల�. �ను� AB, BC, CD, DA �నిం ��� 
ఉ�� �. �నిం ��� ఇ� ఉ�� � ∠A, ∠B, ∠C 
మ్మరియు ∠D.

�లం రం�� ఉన�  ��� AB మ్మరియు CD 
లను ఎ���� ��� అం��, ఎం�కం� 
అ� ఒక�నిం�కటి ఎ��� ఉం��. అ��ధం�, 
AD మ్మరియు BC � ఎ���� ��ల �క�  మ్మ�క 
జత.

A

D

B

C�టంం 8.4
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�ర �చం�రక్రిం��రం� ���ం��ండి:
R1) వ� తి�క ��� �డ�� స�నం� ఉం��, మ్మరియు
R2) అనిం�  ��� 90°.
�ర �చం�రక్రిం���ల �షయం� �దిరి��, �ల� మ్మరియు ��� ఒక 

చం�రక్రిం���నిం� ఒ� �ధం� నింర� �ంచంబడ��.
ఒక చం�రక్రింసం ఈ క్రిం�ంది �ం� ల��లను సంతృ������ంది:
S1) అనిం�  ��� స�నం� ఉం��, మ్మరియు
S2) అనిం�  ��� 90o.
8.4వ �టంం� �ర �చం�రక్రిం�నిం�  మ్మరియు �నిం� ఇ�� న ��ను గమ్మనింంచంండి: 

ABCD. ఈ �ర �చం�రక్రిం�నిం�  ఇతర ��� ��  �డా �లవవ�� —BCDA, CDAB, DABC, 
ADCB, DCBA, CBAD మ్మరియు BADC. �బటి�, �ర �చం�రక్రిం�నిం�  �నిం �లల ���  ఉన�  
��ల్ ల �క�  ఏ�� కల�కను ఉ���ం� �� �టం�వ�� ? ��! ఉ�హరణ�, 
�నింనిం ABDC �� ACBD అనిం �లవ��. ఏ ��� అనుమ్మతించంబడ�� మ్మరియు ఏ 
��� అనుమ్మతించంబడవనిం �� �డగల�?

స�న ���, �ల� �ర �చం�రక్రిం��రం ���  క్రిం���ంచే క్రింకమ్మం� 
సంభ��� �, ఏ �ల నుండి అ�� క్రిం�రంభమ్మ���.

ఈ క్రిం�ంది వాటి� ఈ చం�రక్రింసం �క�  �� �నింది ఏది? 

 1. PQSR

 2. SPQR

 3. RSPQ

 4. QRSP

���డ్ �� � ర్ లు మ�� �ర�చతుర్ర��ర్మాలు
ఇక� డ ఒక చందర� ��తం ఉంది, �నిం అనిం�  
��� �డ�� స�నం� ఉం�� 
మ్మరియు అనిం�  ��� 90° � స�నం� 
ఉం��. �నింనిం �క్రింతం� ��న �ధం� 
తి�� �. ఇది ఇ�� టి� చం�రక్రిం��ర��?

తి�� న ��తం ఇ�� టి� చందర� ల��లను 
సంతృ������ం� �� ��� ం.

• అనిం�  ��� ఇం� స�నం� ఉ�� �? అ�ను.

• అనిం�  ��� ఇ�� టి� 90° ఉ�� �? అ�ను.

S

R

P

Q
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ఒక చం�రక్రిం���నిం�  తి�� డం వల� �నిం �డ�� 
మ్మరియు ��� �ర�.

అం�వలన, ఈ �రిక్రింభమ్మణ ఆ�రం ఒక చం�రక్రిం��రం 
�క�  �ం� ల��లను సంతృ������ంది మ్మరియు 
అం�వల�, ఇది ఒక చం�రక్రిం��రం.

అ� �రణంతో, తి�� బడిన �ర �చం�రక్రింసం ఇ�� టి� ఒక 
�ర �చం�రక్రింస�.

 స��నం  క��� ం�  

1. �క� ల ��తం� �ర �చం�రక్రింసం మ్మరియు ��� చంద�ల ఆకృతినిం 
(8.3వ �టంం� ��న �ధం�) గీయండి

 ��� చం�రక్రిం�� �ర �చం�రక్రిం��రం ���  �ష�వం� ఉం�� 
ఈ బొమ్మమ ను �నరి� రిమ ంచండానిం� �� ఏ� చే��? � ��స్ �ట్�  తో 
చంరి� ంచంండి.

2. ఈ �కరణ� ఏ�� చం�రక్రిం�� ఉ�� � అనిం �రి �ంచంండి. 
అవసర�� �లతలను ఉ���ంచంండి.

A DCB

  ఆ��ం�: � �క్రింతం� ��చే �రిక�� ఏ� ఉ���ంచం�ండా 
��� స�నం� ఉ�� � ��, ��� లంబ��� �� అనిం 
�రణం ��� డం �ధ� ��? �క� ల క్రిం�డ్ �నిం �లల �� �నిం�  
�క్రింత� �� మ్మనం �నిం�  చేయగల�?

3. �క� ల క్రిం�డ్ � క�సం 3 తి�� బడిన చం�రక్రిం�� మ్మరియు 
�ర �చం�రక్రిం�లను గీయండి. వాటి �ల� �క� ల� ఉం�� 
గీయండి. �� గీ�న చం�రక్రిం�� మ్మరియు �ర �చం�రక్రిం�� వాటి 
సంబం�త ల��లను సంతృ������ � �� ధృ�కరించంండి.
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8.3 చతుర్ర�లు మ�� �ర�చతుర్ర�ల� ని�ా ంచడం

ఇ�� �  చం�రక్రిం�� మ్మరియు �ర �చం�రక్రిం�లను నింరిమ ంచండం 
క్రిం�రం��� ం. 6 �ం.� �జం క��న చం�రక్రిం�నిం�  �� ఎ� నింరిమ �� �?
స�యం �సం, �� ఈ క్రిం�ంది బొమ్మమ లను �డవ�� . 6 �ం.� �జం 
�డ� క��న PQRS చం�రక్రింసం నింరిమ ంచంబడింది.

P Q6 �ం.�
P Q6 �ం.�

P �ండా PQ � లంబం� గీయడానిం� 
ఒక �ం��ను �రి �ంచంండి.

�లర్ ఉ���ం� PS = 6 �ం.� 
ఉం�� లంబం� Sనిం �రి �ంచంండి.

పద�� 2
ఇది ది�� �నిం ఉ���ం� �డా చేయవ�� .

దశ 1 దశ 2

6 �ం.�

S

P Q6 �ం.�

90°

దశ 3
పద�� 1
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PS  ఎం�� 6 
�ం.�డ� ఉండా� ��
�డగల�?

6 �ం.�

S

P Q6 �ం.�

దశ 4
Q �ండా ��ఖండం PQ � 
లంబం� గీయండి.

R

P Q6 �ం.�

దశ 5
మ్మనం కం�స్ నిం ఉ���ం� ఉం�, త��రి 
�ం��ను �నింతో �లభం� �రి �ంచంవ�� !

R

S

P Q

RS �జం �డ� ఎంత మ్మరియు ∠R 
మ్మరియు ∠S �లత� ఏ�టి?

��� 6

R S

P Q6 �ం.�

6 �ం.�6 �ం.�

90º 90º
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ని�ా ంచం�

1. 4 �ం.� మ్మరియు 6 �ం.� �డ� గల ��లతో �ర �చం�రక్రిం���నిం�  
గీయండి. గీ�న త�వాత, ఇది �ం� �ర �చం�రక్రిం��ర ల��లను 
సంతృ������ం� �� తనిం� చేయండి.

2. 2 �ం.� మ్మరియు 10 �ం.� ��ల �ర �చం�రక్రిం���నిం�  
గీయండి. గీ�న త�వాత, ఇది �ం� �ర �చం�రక్రిం��ర ల��లను 
సంతృ������ం� �� తనిం� చేయండి.

3. ��� ��ల బొమ్మమ ను నింరిమ ంచండం �ధ� ��?

• అనిం�  ��� 90º � స�నం� ఉం��, ��

• వ� తి�క ��� స�నం� ఉండవా?

8.4 �ర�చతుర్ర��రం� అ�� షణ
AB = 7 �ం.�. మ్మరియు BC = 4 �ం.�. �ర �చం�రక్రింసం ABCD నిం నింరిమ ంచంండి. 

X అ�ది AD �జం �ంబడి ఎక� �� కదలగ�� �ం�� అనిం ఊ�ం��ండి. 
అ��ధం�, Y అ�ది BC �జం �ంబడి ఎక� �� కదలగ�� �ం�� అనిం ఊ�ం��ండి. 
X �ం��ను ��ం� �ం�� A �� D � �డా ఉంచంవచం� నిం గమ్మనింంచంండి. 
అ��ధం�, Y �ం��ను ��ం� �ం�� B �� C � �డా ఉంచంవ�� .

A

A

B

B = Y

B

B = Y

D

D = X

C

C

Y
1 �ం.�

5 �.�

4 �ం.�

X

A

A = X

D

D

C

C

Y

2 �ం.�
1 �ం.�

X

ఇది
 క్రిం�యతి� ం�
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X మ్మరియు Y �ం��� ఏ �� �ల  వద� అత� ంత దగ �ర� ఉం��? వా� 
ఎ�� � �రం� ఉం�యనిం �� అను�ం��� �? � అంత�తమ  ఏం 
���ంది? � ��స్ �ట్�  తో చంరి� ంచంండి.

ఇ�� �, X మ్మరియు Y �ం��లను ఇ���� ఉంచండం �� � � అంచం�లను 
ధృ�కరించంండి మ్మరియు అ� ఎంత దగ �ర� �� �రం� ఉ�� � �లవండి.

X మ్మరియు Y మ్మధ�  ��నిం�  XY �ఖ �డ�ను �లవడం �� � �ందవ�� .
X మ్మరియు Y �ం��ల మ్మధ�  కనింష� �రం AB �డ�తో ఎ� �ల� బ��ంది?
X మ్మరియు Y �క�  �� �లను �ర� ండి, అ� వాటి స�� �� �రం� ఉన�  

ఇతర �� �� ఉ�� � �� �రి��ంచంండి. �� �ర �చం�రక్రిం��రం �క�  
బ�ళ ��లను నింరిమ ంచంవ��  మ్మరియు X మ్మరియు Y �క�  ��ధ �� �లను 
క్రిం�యతి� ంచంవ�� .

X మ్మరియు Y �క�  ��న� �� �ల �ర� XY �డ�లను �� ఏ�ధం� క్రిం�క్ 
చే�� �?

అం�� ఇక� డ ఒక �ర �ం ఉంది. �� �రిగణన�� ���న�  X మ్మరియు Y 
�క�  �నిం�  �� �� ఇక� డ ఉ�� యను�ండి:

• ఎ�� � X 5 �.� �రం� ఉంది A మ్మరియు Y 3 �ం.� �రం� ఉంది B, 
XY = ___ �ం.� __ �.�.

• ఎ�� � X 1 �ం.� �రం� ఉంది A మ్మరియు Y 1 �ం.� �రం� ఉంది 
B, 
XY = ___ �ం.� __ �.�.

• ఎ�� � X 2 �ం.� �రం� ఉంది A మ్మరియు Y 4 �ం.� �రం� ఉంది 
B, 
XY = ____ �ం.� ___ �.� �ద�న�.

 �నిం�  సం���ం� క్రింవాయడానిం� ఏ�� �ర�ం ఉం�? అనిం�  వా�� ల�, X �క�  
�� నం �క్రింత�, Y మ్మరియు �డ� XY ��� � �బటి� �నింనిం మ్మనం ఇ� క్రింవాయవ�� :

A �ం� X �క�  
�రం

B �ం� Y �క�  
�రం

XY �క�  �డ�

గ�తం 
��� �
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 A మ్మరియు B ల నుండి వ�స� X మ్మరియు Y లను ఒ� �రం� 
ఉం�న�� � XY �డ� ఏ� అ��ం� �� తనిం� చే��? 
ఉ�హరణ�, ఇ�ంటి సంద�� ల�::

X �క�  �రం
A �ం�

Y �క�  �రం
B �ం�

XY �క�  �డ�

5 �.� 5 �.�

1 �ం.� 1 �ం.�

1 �ం.� 5 �.� 1 �ం.� 5 �.�

�ద�న�.

  ఈ క్రిం�తి సందర� ం�, గమ్మనింంచంండి 
 1. XY నిండి� ఆ��  ఎ� ����ంది మ్మరియు 
 2. 4-��ల బొమ్మమ  ఆఫ్YX �క�  ఆ�రం.

 X మ్మరియు Y మ్మధ�  �రం ఎ.�. �క�  �డ�తో ఎ� �ల� బ��ంది? 
BD?

ని�ా ంచం�
 ���న �ర�చతుర్ర��ర్మాలు
 �క్రింతం� ��న �ధం� 

3 ఒ��ంటి చం�రక్రిం��� 
�భ�ంచంగల �ర �చం�రక్రిం�నిం�  
నింరిమ ంచంండి.

 ప��� రం
 ఇది కష�ం� అనిం���, సమ్మస� ను సర�కృతం చే�� ం.

 అ�� �ంచం�
  �ం� స�న చం�రక్రిం��� �భ�ంచంగల �ర �చం�రక్రిం���నిం�  

నింరిమ ంచండం �రిం� ఏ�టి? �� �నిం�  క్రిం�యతి� ంచంగల�?
  �ం�� �� న్ చే� ఆ త�� త నింరిమ ంచండం ���న �నిం. �� మ్మనం 

ఎ� �� న్ చే��వా�? �� ఒక �ర �ం ఆ��ంచంగల�?
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ఒక �ర �ం ఏ�టంం�, �వరి  బొమ్మమ ను �� ల ���క్రింతం గీయడం �� � 
దృశ� �నం చేయడం.

A B C

F E D

 ఈ �టంం నుండి మ్మనం ఏ� ఊ�ంచంవ�� ?

 �� స�న ��� �రి �ంచంగల�?

 ఎం�కం�, �ం� చం�రక్రిం�� ఒ�� ఉం�� �బటి�, 

 AB = BC. మ్మరియు FE = ED

  ABEF మ్మరియు BCDE చం�రక్రిం�� �బటి�, క్రిం�తి చం�రక్రింసం�నిం అనిం�  ��� 

స�నం� ఉం��. �నింనిం ఇ� క్రింవా�� � -

 AF = AB = BE = FE
 BE = BC = CD = ED

 �బటి�, అనిం�  �న�  �ఖ� స�నం� ఉం��!

  స�న ��ల� క్రిం�తినింధ� ం వ�ంచే సంక్రిం���నిం�  అనుసరి�� �. ఇది �నిం 

�� � చేయబ��ంది ఒక '|'నిం �న్ � �టం�డం. క�న�న �క్రిం�నిం�  �డండి.

  ఈ �� �షణను ఉ���ం�, �� �నిం�  నింరిమ ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంగల�? 

�ం� ఒ��ంటి చం�రక్రిం��� �భ�ంచంగల మ్మరియు �లత� ��ంచంనిం 

�ర �చం�రక్రిం�నిం�  �క్రింత� గీయమ్మనిం అడి�రనిం ���ం��ండి.
  ACDF �ర �చం�రక్రిం�నిం�  గీయడానిం�, AF � ఏ�� �డ�ను ���ంచంవ�� . 

ఉ�హరణ�, మ్మనం AF = 4 �ం.� అనిం �����, AC �డ� ఎంత ఉండా�?

అ�� �ంచంండి: ఇ�� � �ర �చం�రక్రిం��రం �ర ���ం�?

వాస�వానిం�, �లర్ తో �నిం �డ�ను �లవ�ండా� AF నిం గీయడం �� � 
�న��ంచంవ�� . అ�� � మ్మనం మ్మ�క ��ను క�� ఉండ�నిం� త�నంత 
�డ�� ఉం� AF � లంబం� ఒక �ఖను నింరిమ ంచంవ�� . AB = AF �బటి�, AF 
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�డ�ను ఎ��� B �ం��ను �ందడానిం� బది� చే��. �లర్ ��ండా 
మ్మనం �నిం�  ఎ� చే��? కం�స్ నిం ఉ���ం� �నిం�  చేయవ�� ?
ది�� �నిం ఉ���ం� AF �క�  �డ�ను ఎ� ���� � గమ్మనింంచంండి.

AA

FF

A

F

BA B

 B మ్మరియు C �ం��లను �ర్�  చేయడం �ర� �నింనిం ఉ���ంచంండి మ్మరియు 
�ర �చం�రక్రిం���నిం�  �రి � చేయండి.

 ఈ ఆ�చంనతో, �� ����  చం�రక్రిం��� �భ�ంచంగల �ర �చం�రక్రిం���నిం�  
నింరిమ ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి.

 ఒక �ర �చం�రక్రిం��రం �క�  ��ల �డ�లను ఇవ� ండి. 
ఇ� �భ�ంచంబడింది -

• �ం� ఒ� �ధ�న చం�రక్రిం��;

• �� ఒ� �ధ�న చం�రక్రిం��.

ని�ా ంచం�
 1. ఒక �ర�చతుర్ర��రం� ఒక చతుర్రసం

 8 �ం.� మ్మరియు 4 �ం.� ��ల �ర �చం�రక్రిం���నిం�  నింరిమ ంచంండి. 
�టంం� ��ం�న �ధం�, చం�రక్రిం��రం �క�  మ్మధ�  �గం 
�ర �చం�రక్రిం��రం �క�  మ్మధ� �గంతో స�నం� ఉం�� �� 
��ల ఒక చం�రక్రిం���నిం�  ఎ� నింరిమ �� �?

8 �ం.�

4 
�

ం
.�
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�చంన: ఒక ���� బొమ్మమ  గీయండి. చం�రక్రింసం �క�  �జం 
�డ� ఎంత ఉం�ంది? చం�రక్రింసం �క�  �ల� మ్మరియు బయటి 
�ర �చం�రక్రింసం మ్మధ�  �రం ఎంత ఉం�ంది?

 2. ప��తున�  చతుర్ర�లు

 ఇ�� �, ఇ� క్రిం�యతి� ంచంండి.

5 �ం.� �జం క��న 
చం�రక్రింసం

7 �ం.� �జం క��న 
చం�రక్రింసం

3 �ం.� �జం క��న 
చం�రక్రింసం.

 3. �యలు

 �నిం�  నింరిమ ంచంండి. �� న�� న �లత� 
ఎం��ండి. �ద� 4-��ల బొమ్మమ  చం�రక్రింసం 
మ్మరియు �న� � �డా చం�రక్రిం�� అనిం 
���ం��ండి.

చం�రక్రిం�� ��న 
�ధం� అమ్మర� బడి 

ఉ�� యనిం 
నిం�� రిం��ండి.

4 �ం.�

4 �ం.�

4 �ం.�

క్రిం�తి� 4 �ం.� 
�జం క��న 
చం�రక్రింసం.
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 4. రం్రధంతో చతుర్ర��రం

      

వృ�� �ర రంక్రింధం చం�రక్రింసం 
�క�  �ంక్రిం�నిం� స�నం� 

ఉందనిం గమ్మనింంచంండి.

  �చంన: సరి� ల్ �క�  �ంక్రిందం ఎక� డ ఉండా� ఆ��ంచంండి.

 5. ఎ�� వ రం్ర�లతో ��న చతుర్ర��రం

 6.  వం�లతో ��న చతుర్ర��రం

 ఇది 8 �ం.� �డ్ �ంగ్ � లతో �డిన 
చం�రక్రిం��రం.

�చంన:  ది�� � �క�  �వరను ఎక� డ 
ఉం�� ఆ��ంచంండి, �నిం వల� 
క్రిం�తి �� నుండి �త�ం 4 ఆర్�  � 
ఏక�తి� ఉ�� ��. క్రిం�యతి� ంచంండి!

8.5 �ర�చతుర్ర��రం మ�� �� � ర్ �క�  
కర్మా� ల� అ�� �ంచడం
�ర �చం�రక్రింసం PQRS నిం �రిగ�ంచంండి. PR మ్మరియు 
QS లను కల�ండి. ఈ �ం� �ఖలను �ర �చం�రక్రింసం 
�క�  కర్మా� లు అం��. 

కర �ం �క�  �డ�లను �ల� ండి. 
�ం�� స���నిం�  ఊ�ంచంండి. త�వాత 

ఇది 
క్రిం�యతి� ం�

P

S

Q

R
a

b

c
d e

f

g
h
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��న �ధం� �ం��లను �రి �ం� �ర �చం�రక్రిం�నిం�  నింరిమ ం� క�� లను �లవండి.
�ర �చం�రక్రింసం PQRS�, P మ్మరియు R వద� లంబ ��లను ఎ���� ��� అం��. 
Q మ్మరియు S వద� లంబ ��� ఎ���� ��ల �క�  మ్మ�క జత.

ఒక కర �ం ఎ���� ��ల క్రిం�తి జతను �ం� �న�  ���� �భ���ందనిం 
గమ్మనింంచంండి. �క్రింతం�, కర �ం PR �ణం R నిం �ం� �న�  ���� �భ���ంది, వాటినిం 
మ్మనం g మ్మరియు h అనిం ���� �. కర �ం �ణం P నిం c మ్మరియు d � �డా �భ���ంది. 
g మ్మరియు h స�న�? c మ్మరియు d స�న� ఉ�� �?

�దటం స���లను అంచం� �యండి, ఆ� ��లను �లవండి. �� ఏ� 
గమ్మనింం��? స�న�న ��ల జతలను �రి �ంచంండి.

అ�� �ంచంండి
కర �ం వ� తి�క ��లను స�న ���� �భ�ంచే �ధం� 
�ర �చం�రక్రిం���నిం�  ఎ� నింరిమ ం��?

� �రి�లనలను �� ఎ� న�� చే�� �? �దటం, క్రిం�క్ చేయవల�న 
����లను �రి �ంచంండి. అ� �ర �చం�రక్రింసం �క�  ��� మ్మరియు 
�ం� క�� ల �� � ఏర� డిన 8 ���. �� క్రిం�క్ చే�లను�� ఇతర 
�లత� ఏ�� ఉ�� �?

��లు A B C D E F G H

� క్రిం��గం�, �ర �చం�రక్రింసం �క�  ��� ��� స�నం� 
ఉన�  సంద�� నిం�  �� �రిగ�ం��? అం�, �� చం�రక్రింసం �క�  
సంద�� నిం�  �రిగ�ం��? ఈ క్రిం��� క సందర� ం� ఏ� జ���ం� 
�డండి!

  ��� మ్మరియు ��ల� సంబం�ం� �� ఏ ��రణ 
నింయ�లను �టిం��? వాటినిం � ��స్ �ట్�  తో 
చంరి� ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి.

  �� గమ్మనింం�న నింయ�� ఎల��� � నింజమ్మనిం ఒక� ఎ� 
ఖ�� తం� ��� గల�?

గ�తం 
��� �
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ని�ా ంచం�

1. ఒక �ర �చం�రక్రిం���నిం�  నింరిమ ంచంండి, �నిం� ఒక కర �ం వ� తి�క 
��లను 60°� మ్మరియు 30° �భ���ంది.

 �రి�� రం

 ఒక �� ల �టంంతో క్రిం�రం��� ం. 

D

A B

C

 �నిం ��లను ఏ క్రింకమ్మం� గీ��? 
 �� నిం�మ �నిం� �ధ� మ్మ��  క్రింక�నిం�  సం���ం� �వరి�� �. 

 దశ 1

A B A B

 AB నిం ఏక�� �డ�తో గీ�� �. త�� త �రి �ంచంగల త��రి �ం�� 
ఏ�టి?
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 దశ 2

A

60o

B

C

 దశ 3

 D ఉం� �ఖ మ్మన� ���. AB � లంబం� A �ండా ఒక �ఖను 
గీయండి.

A

60o

B

C

  ఇ�� � ∠A �ం� ���� �భ�ంచంబడింది. ఒకటి 60° 
����ంది. మ్మ�క �ణం ఎంత ఉం� �రి��ంచంండి.

 D �ం��ను కను�నడానిం� క�సం �ం� ��� � ఉ�� �

•  �ర �చం�రక్రిం��రం �క�  అనిం�  ��� స�న ��� అ� 
వాస�వానిం�  ఉ����� �.

• మ్మ�కటి ఎ���� ��� స�నం� ఉం�� అ� వాస�వానిం�  
ఉ�����ంది.
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దశ 4  
పద�� 1

A

D

60o

30o

B

C

C వద� BC � లంబం� ఒక �ఖను గీ� D �ం��ను �ందండి.

పద�� 2

A A

D

60o 60o

B B

C C

 ది�� �నిం ఉ���ం�, AD = BC అ�� � D �ం��ను �రి �ంచంండి
 అవసర�న �ర �చం�రక్రిం���నిం�  �ందడానిం� CDనిం కల�ండి.

�ర �చం�రక్రిం���లను వాటి ��� ఇ�� న�� � ఎ� నింరిమ ం�� 
��ం. �� �డ్, డ�గ� ల్ ఇ�� ఏం చే�� ం?
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2. ఒక �ర �చం�రక్రిం���నిం�  నింరిమ ంచంండి, �నిం ��ల� ఒకటి 5 
�ం.� మ్మరియు కర �ం �క�  �డ� 7 �ం.�.

�రి�� రం

క్రిం�రం�ంచండానిం�, ఒక ���� ���క్రిం�నిం�  గీ�� ం.

నిం�మ ణ దశలను నింర ��ం��ం�ం. �ం�� ఏ గీత 
గీయవ�� ?

 దశ 1

5 �ం��టంర � �డ�న�  �స్ ��నిం �లభం� నింరిమ ంచంవ�� .

D C5 �ం.�

త�వాత?

 దశ 2

C �ం�� వద� DC �ఖ� లంబం� గీయండి. ఈ ��ను మ్మనం l అనిం ���� ం.

5 �ం.�

l

D C

 ఈ �ఖ ఆ�రం� లంబం� ఉం�ందనిం మ్మన� ��� �బటి� ఇది �లభం. B 
�ం�� ఈ l �ఖ� ఎక� � ఉండా�.

 �నిం�  మ్మనం ఎ� �రి �ం��? B �క�  �� నం �రిం� మ్మన� ఇం� ఏ� ���?

ఇది D �ం�� నుండి 7 �ం.� �రం� ఉందనిం మ్మన� ���.

A B

CD 5 cm

7 cm
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  B నిం �రి �ంచండానిం� ఒక �ర �ం �లర్ ���నిం, D �ం�� నుండి 
7 �ం.� �రం� ఉన�  l �ఖ� ఒక �ం��ను �ందడానిం� �నింనిం 
తి�� డానిం� క్రిం�యతి� ంచండం. అ��, �నిం� క్రిం�యత� -�షం అవసరం. 
క్రిం�యత� -�షం అవసరం �నిం మ్మ�క సమ్మర �వంత�న �ద�తి ఉంది.

  �నిం �సం, D నుండి 7 �ం.� �రం ఉన�  ఆ ఒక�  అవసర�న 
�ం��ను �ందడానిం� క్రిం�యతి� ంచండానిం� బ���, D నుండి 7 �ం.
� �రం ఉన�  అనిం�  �ం��లను �ం� ��� నిం�  అ�� ��� ం.

  ఈ ఆ�రం ఏ�� మ్మన� ���!

దశ 3
 పద�� 1

D C

l

 ��ంట్ D �ంక్రిందం� 7 �ం.� వా� �ర �ం గల వృ�� నిం�  నింరిమ ంచంండి.

  �� ఇక� డ B �ం��ను �రి �ంచంగల�? ఇది D �ం�� నుండి 
7 �ం.� �రం� మ్మరియు l �ఖ� ఉందనిం ���ం��ండి.

  వృత�ం మ్మరియు �ఖ ఖండిం��� �ం��ను �రిగ�ంచంండి. D 
�ం�� నుండి �నిం �రం ఎంత? అవసర��, � �క్రిం�నిం�  తనిం� 
చేయండి. �� ఏ� గమ్మనింం��?

  వృత�ం �ఖ l నిం ఖండించే �ం�� అవసర�న �ం�� B.
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 పద�� 2
 B �ం��ను �రి �ంచండానిం�, �త�ం వృ�� నిం�  గీయడం అవసర�? 

�ఖ l దగ �ర ఉన�  ఆర్�  �క్రింత� అవసరమ్మనిం మ్మనం �డవ�� . �బటి�, 
�డవ దశను క్రిం�ంది �క్రింతం� ��న �ధం� �డా చేయవ�� .

D C

l

  �ర �చం�రక్రింసం �క�  �� �ం��లను �రి �ం�న త�� త, 
మ్మనం �నింనిం �రి � చే��. �ను�టి సమ్మస� � �డా మ్మనం ఇ�ంటి 
�రి��తి� ఉ�� మ్మనిం ���చే��ండి. ఇక� డి నుండి �ర �చం�రక్రిం�నిం�  
�రి � చేయడానిం� �ం� �ద��లను ���. మ్మనం ఆ �ద����  
�నిం�� అనుసరించంవ�� .

 దశ 4

D

A

C

B

90°

90°

 D మ్మరియు B �ండా ��� DC మ్మరియు BC ల� లం�లను నింరిమ ంచంండి. 
ఈ �ఖ� ఖండిం��� �ం�� �ల�వ �ం�� A.

  ABCD నింజం� R1 మ్మరియు R2 ల��లను సంతృ���రిచే 
�ర �చం�రక్రింస�� అనిం తనిం� చేయండి.
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ని�ా ంచం�

1. ఎ���� ��లను 50° మ్మరియు 40°� �భ�ంచే క�� ల� ఒకటి 
ఉన�  �ర �చం�రక్రిం�నిం�  నింరిమ ంచంండి.

2. ఎ���� ��లను 45° మ్మరియు 45°� �భ�ంచే క�� ల� ఒకటి 
ఉన�  �ర �చం�రక్రిం�నిం�  నింరిమ ంచంండి. ��ల �రిం� �� ఏ� 
గమ్మనింం��?

3. ఒక �� 4 �ం.� మ్మరియు �కర �ం 8 �ం.� �డ� గల �ర �చం�రక్రిం�నిం�  
నింరిమ ంచంండి.డి.

4. ఒక �జం 3 �ం.� మ్మరియు కర �ం �డ� 7 �ం.� ఉన�  �ర �చం�రక్రిం�నిం�  
నింరిమ ంచంండి.

8.6 ఇ�� న �ం� ��ంట� �ం� స�న 
�రం� ఉన�  ��ం��

ని�ా ంచం�

 ఇలు�
 ఈ బొమ్మమ ను �నరి� రిమ ంచంండి.
  ఇంటి సరిహ��ను ఏర� రిచే 

అనిం�  �ఖ� 5 �ం.� �డ� 
ఉ�� యనిం గమ్మనింంచంండి.

�రి�� రం

 �ఖ� మ్మరియు వక్రింకతను ఏ 
క్రింకమ్మం� గీ�� �రి �ంచండం 
�దటి �నిం.

 దశ 1

5 �ం.�

5 �ం.�5 �ం.�

B

D

C

E

1 �ం.�

2 
�

ం
.�

5 �ం.�

5 �ం.�

5 �ం.�5 �ం.�

5 �ం.�

A

B

D

C

E

1 �ం.�

2 
�

ం
.�
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�� �టంం �రి � చేయగల�? క్రిం�యతి� ం�!

  B మ్మరియు C �ం��ల నుండి 5 �ం.� �రం� ఉన�  A �ం��ను 
మ్మనం �రి �ం��. ఇది ఒక �ల�డినిం ఉ���ం� చేయవచం� నిం �� క్రింగ�ం� 
ఉండవ�� . అ��, ఇది �� ��� మ్మరియు ��నిం� �రి���ంది. ఈ నిం�మ �నిం�  
మ్మరింత �లభతరం చేయవ�� . ఎ�?

  ది�� �నిం ఉ���ంచండం �� � ఇది �ధ� మ్మనిం �� ఊ�ం� ఉం�, 
�� ��� ంది నింజ�! క్రింటంయల్ మ్మరియు �షం ��ండా A �ం��ను ఎ� 
�రి �ంచంవ��  అ�� �ంచంండి.

  ఈ సమ్మస� � ��ంట్ Aను కను�� సమ్మస� � మ్మరియు �ను�టి ��గం 
�క�  �ండవ �రి�� ర ఉ�హరణ �క�  దశ 3 వద� ��ంట్ B మ్మధ�  ���� త 
ఉంది (�� 209 �డండి). 

దశ 2

5 �ం.�

5 �ం.�5 �ం.�

B

D

C

E

1 �ం.�

2 
�

ం
.�

 B �ం�� నుండి 5 �ం.� �క�  అనిం�  �ం��లను క�� ఉన�  వక్రింక�ఖను 
గీయండి; B వద� �ంక్రిం�కృత�న వృత�ం 5 �ం.� వా� �ర �ంతో ఉండా�. 

  ��ంట్ Aను �రి �ంచండం� ఇది స�య���ం�? �టంం� నింరిమ ంచంండి 
మ్మరియు అ�� �ంచంండి.

   C �ం�� నుండి 5 �ం.� �రం� ఉన�  వృత�ం� స�న �ం��ను 
కను�నడం �� � A �ం��ను �రి �ంచంవ�� . మ్మ�� , ఇది �లర్ ఉ���ం� 
చేయవ�� . �� �నిం �సం మ్మనం కం�స్ ను ఉ���ంచంగల�?
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 దశ 3
 పద�� 1

 ది�� �� 5 �ం.� వా� ��� నిం�  ���నిం, Cనిం �ంక్రిందం� ���నిం, 
ఒక వృ�� నిం�  గీయండి. 
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  �� A �ం��ను �రి �ంచంగ����� �? � �ట్ �క్ �నిం 
�క్రిం�నిం�  తనిం� చేయండి. �� ఏ� గమ్మనింం��?

  �ం� వృ�� � క�� �ం��ను �డండి. ఇది � �ం��� 
ఎంత �రం� ఉంది?

 ఇది C నుండి ఎంత �రం� ఉంది? 
 అం�వలన, ఇది ��ంట్ A!

 ఆ��ం�
  ��ంట్ A �ందడం �ర� �ం� �రి � వృ�� లను గీయడం 

అవసర�? �� �ం� సరి� ళ �� �ంత �గం �క్రింత� అవసరం. 

పద�� 2
  �బటి� B మ్మరియు C �ం��ల నుండి 5 �ం.� వా� �ర �ం క��న 

ఆర్�  లను గీయడం �� � A �ం��ను �ందవ�� . 
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  సరళ �ఖల �� � A నుండి B మ్మరియు A నుండి C వర� కల�ండి.

   A �ం��ను �ందిన త�� త, ���న ఆర్�  ను నింరిమ ంచండం ��� ఉంది. 
మ్మనం �నింనిం ఎ� చే�� �?

 A అ�ది B మ్మరియు C �ండింటి నుండి 5 �ం.� �రం� ఉంద� వాస�వానిం�  
మ్మనం ఉ���ంచంగల�?

 దశ 4

 ది�� �� 5 �ం.� వా� ��� నిం�  ���నిం, A నుం�, �టంం� ��ం�న �ధం� 
B మ్మరియు Cలను �� ఆర్�  ను గీయండి.
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ఇ�� �ద�ం� ఉంది!
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ని�ా ంచం�.

1. అనిం�  ��� 7 �ం��టంర � �డ� ఉం� �ద� ఇంటినిం నింరిమ ంచంండి.
2. ''ఇ��' నిం�మ ణం� ఉన�  ఆ�చంనలను ఉ���ం� 'క�ఖండం' 

��గం నుండి 'ఎ �ర� న్', '�� �వ్' మ్మరియు 'ఐస్' లను తిరి� 
సృ��ంచండానిం� క్రిం�యతి� ంచంండి.

3. �డ�� అనిం�  ��� స�నం� ఉండి, చం�రక్రిం��రం �నిం 4-��ల 
బొమ్మమ  ఉం�? అ�ంటి బొమ్మమ  ఉం� �నిం�  నింరిమ ంచంగల�?

�చంన�

A) క��  (8.1 ఆర్ � వర్�  మ్మరియు �న కన్ �స�క్ � నుండి  (�� �ంబ� 215) 
నుండి).
నిం�మ ణం� �ంత �గం ఇంత� �ం� ��బడింది. �నింనిం �క్రింగత�� 
గమ్మనింంచంండి. �ం� స�ంతర �ఖ� ��క� గీయబడి ఉండడం �� ��� �. 
��గ�త నిం�మ �ల�, ఇ�� న బొమ్మమ � �గం �నిం, �నింనిం నింరిమ ంచండానిం� 
స�య�� స�యక వక్రిం�� �� బొమ్మమ లను తర�� నింరిమ �� �.

A

B

కంటి �క�  ఎ�వ మ్మరియు ది�వ వక్రిం�లను గీయడానిం� ఉ���ంచే 
�ం�తికత 'ఎ �ర� న్' �క్రింతం� ఉ���ం�న �నింతో స�నం� ఉం�ంది. 
కంటి వక్రిం�లను గీ�టం�� � కం�స్ �న ఉంచంబ� �� �� A మ్మరియు B 
�ం���. ఎ�వ వక్రింకం మ్మరియు ది�వ వక్రింకం క�� ఒక సమ్మ�� బొమ్మమ ను 
ఏర� ర�లనిం ���ం��ండి. ఇది జరగడానిం�, ఈ A మ్మరియు B �ం��లను 
ఎక� డ ఉం��? మ్మం� అంచం� �యండి.
 కళ� ను �ధ� �నంత �ష�వం� మ్మరియు స�నం� �ందడానిం� 
క్రిం�యతి� ంచంండి. �నిం� అ�క ���� అవసరం �వ�� .
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B)  (� నిం�మ ణం నుండి (�� �ంబ� 211).

నిం�మ ణ క్రిం��జనం �సం, �క�  �డ�ను 5 �ం. �. � ���ం�ం. ఈ సంఖ� ను 
�రి��ంచంండి.
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��నిం�  4-��ల బొమ్మమ � చేయడానిం� మ్మనం మ్మ�క �ం��ను 
�క్రింత� �రి �ం��. ఆ �ం��ను, �నింనిం D అనిం ���� ం, B మ్మరియు C 
�ండింటి నుండి 5 �ం.� �రం� ఉండా�. అ�ంటి �ం��ను ఎ� 
కను�నవ�� ?
''ఇ��' సమ్మస� � ఉ���ం�న ఆ�చంనల� �నిం�� ఇక� డ 
ఉ���ంచంవ�� ?

� � ం శ ం

 వృత�ం �క�  అనిం�  �ం��� �నిం �ంక్రిందం నుండి ఒ� �రం� 
ఉం��. ఈ ��నిం�  వృత� వా� �ర �ం అం��.

 వృ�� � మ్మరియు వాటి ��లను నింరిమ ంచండానిం� ది�� �నిం 
ఉ���ంచంవ�� .

 ఇవ� బడ� ��నిం�  ఎ� నింరిమ ం�� �� న్ చేయడం� ఒక రఫ్ డ�క్రింగమ్ 
ఉ��గ���ంది.

 ఒక �ర �చం�రక్రిం���నిం�  �నిం ��ల �డ� �� �నిం ��ల �డ� 
మ్మరియు ఒక కర �ం ఆ�రం� నింరిమ ంచంవ�� .


