
కొని�  మొతు� వస్తుువులను కొ�త మం�ది వయ క్కుుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా పం�చుక్కున్నం� ప్పుి డు, 
ప్రపంతి వాటా ఎ�త అనేది భిన్నా� లు మంన్నంక్కు చెబుతాయని గుర్లుు�చుకో�డి.

షబ� మ్:  మీక్కు గుర్లుు�దా, ఒకం రొట్టెనెు  ఇద్దదర్లు ప్పిలుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా 

పం�చుక్కు�టే, ప్రపంతి బిడడక్కు ఎ�త రొట్టె ెవస్తుు�ది?

ముకం ు: ప్రపంతి బిడడక్కు సగ� రొట్టె ెవస్తుు�ది.

షబ� మ్:  'ఒకం సగ�' అనే భాగాని�  
1
2 గా ప్రవాసాు ర్లు. మంన్నం� 

కూడా కొని� సార్లుు దీని�  'ఒకంర్విపై ఒకంర్లు' అని 

చందువుతు�టా�.

ముకం ు:  ఒకం రొట్టెనెు న్నంలుగుర్లు ప్పిలుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా 

పం�చుక్కు�టే, ఒకోు  బిడడక్కు ఎ�త రోట్టీ 

వస్తుు�ది?

షబ� మ్: ప్రపంతి ప్పిలువాడి వాటా 
1
4 రొట్టె.ె 

ముకం ు: మంర్వియు ఏది ఎక్కుు వ 
1
2  రొట్టె ెలేదా 

1
4  రొట్టె?ె 

షబ� మ్: ఇద్దదర్లు ప్పిలులు 1 భాగసిా మంయ � చేసిన్నంప్పుి డు 

రొట్టె ె అదేవింధ్య�గా, ప్రపంతి బిడడక్కు లభిస్తుు�ది 
1
2

రొట్టె.ె న్నంలుగుర్లు ప్పిలులు 1 భాగసిా మంయ � 

చేసిన్నంప్పుి డు రొట్టె ె అదేవింధ్య�గా, ప్రపంతి బిడడక్కు 

లభిస్తుు�ది 
1
4  రొట్టె.ె ఎ�దుకం�టే, రెం�డవ 

సమూహ�లో ఎక్కుు వ మం�ది ప్పిలులు ఒకేదాని�  

పం�చుక్కు�టార్లు రొట్టె,ె ప్రపంతి ప్పిలువాడు తక్కుు వ వాటా లభిస్తుు�ది. 

భినాన లుభినాన లు7
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ఏదో 1
2  రొట్టె ెకం�టే ఎక్కుు వ 1

4  రొట్టె.ె

7.1 భిన్నన  యూనిట్లుు మరియు సమాన వాటాలు

బెని:	 ఏ భిన్నం� ం ఎక్కుు వ - 15 లేదా 19?
అర్విి న్:	 5 కం�టే 9 పెద్దదది. కాబట్టి ినేను అలా అనుకుంంటాను. 1

9  దానికం�టే 
పెద్దదది 1

5 . నేను సరిగా చేస్తుున్నాానా ?
బెని:	 లేదు! ఇది సాధారణ తప్పిి . ఈ భాగాలను షేర్లుుగా భావింంచంండి.
అర్విి న్:	 ఒక రొట్టెనెు 5 మంంది పిల్లలల మధ్యయ  పంంచుకుంంటే, ప్ర�తి ఒక్కకరి కీ 

1/5 రొట్టెలెో వాటా వస్తుంం�ది. ఒక రొట్టెనెు 9 మంంది పిల్లలల మధ్యయ  
పంంచుకుంంటే, ప్ర�తి ఒక్కకరి కీ 1/9 రొట్టెలెో వాటా వస్తుంం�ది?

బెని:	క చ్చిి తంంగా! ఇప్పుు డు ఇంంకొక్కక సారి  ఆలోచింంచంండి - ఏ వాటా ఎక్కుు వ?
అర్విి న్:	 ఎక్కుు వ మంందితో పంంచుకుంంటే నాకుs తక్కుు వ వస్తుంం�ది. అయితే  1

9  
< 1

5 .
బెని:	 మీకు అర్థ థమైంందా!

ఓహో, కాబట్టి ి
1

100   అనేది 1/200 కం�టే పెద్దదది!

ఒక యూనిట్ ను అనేక సమాన భాగాలుగా విభజింంచినప్పుు డు, ప్ర�తి భాగాన్నిి  భిన్నన  
యూనిట్ అంంటారు. ఇవనీ్నీ  భిన్నన  యూనిట్లేే: 
1
2 , 

1
3 , 

1
4 , 

1
5 , 

1
6 , …, 

1
10 , …, 

1
50 , …, 

1
100 మొదలైనవి.

మనంం కొన్నిి సార్లుు ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను కూడా ఇలా సూచిస్తాా ము.యూనిట్ భాగాలు.’

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి �
	 ఖాళీలను భాగాలతో పూరింంచంండి.

1.	 ��మూడు జామకాయలు కలిపి 1 కిలో బరువు ఉంంటాయి. అవి దాదాపు ఒకే 
పరిమాణంంలో ఉంంటే, ప్ర�తి జామకాయ సుమారు __ కిలోల బరువు ఉంంటుంంది.

2.	 �ఒక హోలే్సే ల్ వ్యాా పారి ఒక కిలో బియ్యాాన్నిి   సమాన బరువున్నన  
నాలుగు ప్యాా కెట్లలలో ప్యాా క్ చేశాడు. ప్ర�తి ప్యాా కెట్ యొక్కక  బరువు __ 
కిలోలు.

3.	 �నలుగురు సే్నే హితులు 3 గ్లాాసుల చెరకు రసంం ఆర్డ డర్ చేసి తమలో 
తాము సమానంంగా పంంచుకున్నాారు . ఒక్కొొక్కకరు   ____ గ్లాాసుల చెరకు 
రసంం తాగారు.

1
2  > 

1
4  

గణిత 
మాటలు
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4.	 �పెద్దద చేప బరువు. 1
2  కేజీలు చిన్నన ది బరువు. 1

4  కేజీలు ఉంంటుంంది. 

అవి కలసి __ కిలోల బరువు ఉంంటాయి.

గతంం నుంండి జా్ఞానంం!
పురాతన కాలంం నుంండి భారతదేశం�లో భిన్నాా లను ఉపయోగిస్తుున్నాారు  మరియు 
పేరు పెట్టాారు . ఋగ్వేేదంం లో, 3

4  భిన్నం� ంను  త్రీ� -పద అని పిలుస్తాారు  ఈ రోజు 
అనేక భారతీయ భాషలలో  3

4  అనే పదాలకు అదే అర్థంం � ఉంంది, ఉదాహరణకు, 
వ్యయ వహారిక హింందీలో 'తీన్ పావ్' మరియు తమిళంంలో 'ముక్కాా ల్'. నిజానికి, 
అనేక భారతీయ భాషలలో నేడు ఉపయోగిం�చే భినా్నా లకు సంంబంంధింంచిన 
పదాలు పురాతన కాలంం నాటివి.

�మీ ఇల్లుు, నగరంం లేదా రాష్ట్రం�ం�లో మాట్లాా డే వివిధ భాషలలో ఉపయోగిం�చే భాగాల 
కోసంం పదాలను కనుగొనంండి మరియు చర్చిం�ం చంండి. ఒకటిన్నన ర, మూడు వంంతులు, 
ఒకటిన్నన ర, సగం�, పావు, రెంండున్నన ర వంంటి వివిధ భాగాలకు వారు ఏ పదాలను 
ఉపయోగిస్తాా రో మీ తాతలు, తల్లిిదంండ్రు�లు, ఉపాధ్యాా యులు మరియు తోటి 
విద్యాార్థుు లను అడగం�డి మరియు వాటిని ఇక్కక డ రాయంండి:

___________ ___________ ___________ ___________ ___________ ___________

5.	 �దిగువ ఖాళీ పెట్టెలెో ఈ భిన్నన  పదాలను చిన్నన  నుంండి పెద్దదది వరకు 
పరిమాణ క్ర�మంంలో అమర్చం�ం డి: 

	� ఒకటిన్నన ర, మప్పాా వు , ఒకటిన్నన ర, సగం�, పావు, రెంండున్నన ర.

మీ సమాధానాన్నిి  ఇక్కక డ 
రాయంండి.

గణిత 
మాటలు
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7.2 భిన్నన  యూనిట్లుు ఒక మొత్తంం�లో భాగాలుగా 
చిత్రం�ం ఒక పూర్తిి  చిక్కీ� ని చూపిస్తుంం�ది.

 మొత్తంం� చిక్కీ� ని వేర్వేేరు  విధాలుగా 6 సమాన భాగాలుగా 
విభజింంచడంం ద్వాా రా, మనకు వేర్వేేరు  ఆకారాల 1/6 చిక్కీ�  ముక్కక లు 
వస్తాా యి. అవి ఒకే పరిమాణంంలో ఉన్నాాయా ?

ఒక మొత్తంం� చిక్కి�  6 సమాన 

ముక్కక లుగా చేసుకోవాలి.
ఒక మొత్తంం� చిక్కి�  విభిన్నన  రీతిలో 6 

సమాన ముక్కక లుగా చేయంండి.

గణిత 
మాటలు

మొత్తంం� చిక్కి�చిత్రం�ంలో చిక్కీ� ని 2 ముక్కక లుగా విరిచినట్లుు 
చూపింంచారు. అసలు చిక్కీ� లో ప్ర�తి ముక్కక  
ఎంంత భాగం�?

పెద్దద ముక్కక లో 1/4 చిక్కీ�  ముక్కక లు 3 ఉన్ననట్లు ు మనంం చూడవచ్చుు . కాబట్టి,ి 
మనంం పెద్దద ముక్కక ను 1/4 భిన్నన  యూనిట్ ను ఉపయోగిం�చి కొలవవచ్చుు . 
పెద్దద ముక్కక  3/4 చిక్కీ�  అని మనంం చూస్తాా ము.

3
4

1
6

1
6
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క్రిం�ంద చూపిన చిక్కీ�  యొక్కక  భిన్నన  యూనిట్ ఏమిటి?

చిక్కి� ని  పగలగొట్టటడంం   
ద్వాా రా మనంం ఈ ముక్కక  
వస్తుంం�ది,  చిక్కీ�  3 సమాన 
ముక్కక లుగా ఉంంటాయి. 
కాబట్టి ిఇది 

1
3  చిక్కీ� .

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 

క్రిం�ంద ఇవ్వవ బడిన బొమ్మమ లు మొత్తంం� చిక్కీ�  యొక్కక  వివిధ భిన్నన  యూనిట్లలను 
చూపుతాయి. మొత్తంం� చిక్కీ� లో ఒక్కోో  ముక్కక  ఎంంత?

ఎ.

e. f. g. h.

బి . సి. d.

మొత్తంం� చిక్కి�  
భాగం�  

1
3
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7.3 భిన్నన  యూనిట్లలను  ఉపయోగిం�చి కొలవడంం
ఒక కాగితపు ముక్కక  తీసుకోంండి. ఈ కాగితపు ముక్కక ను ఒక యూనిట్ పొడవుగా 
పరిగణిద్దాంం �.

1 స్ట్రి�ిప్ పేపర్

పట్టీనీి రెంండు సమాన భాగాలుగా మడవంండి, ఆపై పట్టీనీి మళ్లీీ తెరవంండి. పట్టీనీి 
ఒక యూనిట్ పొడవుగా తీసుకుంంటే, క్రీ�జ్ సృృష్టింం�చిన పట్టీ ీయొక్కక  రెంండు కొత్తత 
భాగాల పొడవు ఎంంత?

 
1
2

1
2

ఇంంతకు ముంందు మడతపెట్టిిన పట్టీనీి మళ్లీీ రెంండు సమాన భాగాలుగా 
మడవితే మీకు ఏమి లభిస్తుంం�ది? ఇప్పుు డు మీకు నాలుగు సమాన భాగాలు 
లభిస్తాా యి.

2 సార్లుు 
1
4  = 

2
4

3 సార్లుు 
1
4  = 

3
4

4 సార్లుు 
1
4  = 

4
4

1
4

మరోసారి చేయంండి! ఖాళీ డబ్బాా లను నింంపంండి.
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2 సార్లుు  
1
8  

4 సార్లుు  18

6 సార్లుు  1
8

 

=

=

=

=

=

8 సార్లుు  1
8  

8
8= = 1

భిన్్న  పరిమాణాలను భిన్్న  యూనిట్్లను ఉపయోగిించి కొలవవచ్చు .

మరో ఉదాహరణ చూద్దాంం �.

ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను కలిపి సేకరింంచడంం ద్వాా రా పరిమాణంం ఎంంత ఉంందో 
మనంం వివరింంచవచ్చుు .

ఒక మొత్తంం� 
రొట్టెనెు 
చూపిస్తుంం�ది)

    
1
2    

= 1 రెట్లుు సగం�

1
2  + 

1
2   

= 2 రెట్లుు సగం�

1
2  + 

1
2  + 

1
2  

= 3 రెట్లుు సగం�

1
2  + 

1
2  + 

1
2  + 

1
2   

= 4 రెట్లుు సగం�

1
2  + 

1
2  + 

1
2  + 

1
2  + 

1
2  

= 5 రెట్లుు సగం�
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 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి  

1. ఈ 
1
2 పంట్టికెంను మంరో 2 ద్దశంల  వరక్కు కొన్నంసాగి�చం�డి.

 2.  
1
4  కోస� ఇలా�ట్టి పంట్టికెంను సృష్టిం�ెచంగలరా? 

 3. కాగితప్పు ముకంు ను ఉంపంయోగి�చ్చి 
1
3  చేయ�డి. మీర్లు దీని�  తయ్యార్లు   చేయడానికి

1
6   

  కూడా ఉంపంయోగి�చంవచాి ?

 4.  ఒకం చ్చిప్రతాని�  గీయ�డి మంర్వియు చూప్పి�చండానికి పైన్నం పేరొు న్నం�  వింధ్య�గా అద్దన్నంప్పు 

ప్రపంకంట్లన్నంను రాయ�డి:

  ఎ. 5 సార్లుు 
1
4  యొకంు  రొట్టె ె   బి. 9 సార్లుు 

1
4  యొకంు  రొట్టె ె

 5. ప్రపంతి ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ ను స�న్నం చ్చిప్రత�తో జతచేయ�డి:

1
3

1
5

1
8

1
6

�డింగ్ శ్ర�క్షన్ లు

మంన్నం� సాధారణ�గా 3/4 భిన్నా� ని�  ‘మూడు పాళు� ’ లేదా ‘మూడు � న్నాలుగు’ అని 
చందువుతాము, కాన్నీ దానిని ‘1/4 యొకంు  3 సార్లుు’ అని చంద్దవడ� వలన్నం భిన్నం� � యొకంు  
పంర్విమాణాని�  అర థ� చేస్తుకోవడానికి సహాయపండుతు�ది ఎ�దుకం�టే ఇది భిన్నం�  
యూనిట్ (1/4) ఏమిటో మంర్వియు ఎని�  భిన్నం�  యూనిటుంు (3) ఉంన్నా� యో సి ష�ెగా 
చూప్పిస్తుు�ది.

పై స�ఖ్యయ ను, దిగువ స�ఖ్యయ ను మంన్నం� దేనిని ప్పిలుసాు � గుర్లుు చేస్తుకో�డి. 

భిన్నం� �లో 5
6 , 5 అ�టే లవం మంర్వియు 6 అనేది హారం.

ఉ�ధాయ యునికి గమనిక 
ప్పిలులక్కు వృతాు లు, చంతురప్రసాలు, దీర ఘచంతురప్రసాలు, ప్రతి�జాలు మొద్దలైన్నం 
వింభిన్నం�  ఆకారాలతో భిన్నం�  యూనిట్లు ఆలోచంన్నంను అనేి ష్టిం�చండానికి అనేకం 
అవకాశాలను ఇవి �డి. 

ఉ�ధాయ యునికి గమనిక ఉ�ధాయ యునికి గమనిక ఉ�ధాయ యునికి గమనిక ఉ�ధాయ యునికి గమనిక ఉ�ధాయ యునికి గమనిక ఉ�ధాయ యునికి గమనిక 
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7.4 �సంంఖ్యయ  రేఖపై భిన్నన  పొడవులను గుర్తింం�చడంం
సంంఖ్యయ  రేఖపై 1, 2, 3,… యూనిట్లలకు సమానమైన పొడవులను గుర్తింం �చాము. ఇప్పుు డు, 
సంంఖ్యయ  రేఖపై భిన్నాా లకు సమానమైన పొడవులను గుర్తింం �చడానికి ప్ర�యత్నిిద్దాంం  �. 

నీలి రేఖ పొడవు ఎంంత? నీలి రేఖ పొడవును ఇచ్చేే  భిన్నాాన్నిి   పెట్టెలెో రాయంండి.

0 1 2

0 మరియు 1 మధ్యయ  దూరంం ఒక యూనిట్ పొడవు ఉంంటుంంది. ఇది 
రెంండు సమాన భాగాలుగా విభజింంచబడింంది. కాబట్టి,ి ప్ర�తి భాగం� పొడవు 
1/2 యూనిట్. కాబట్టి,ి ఈ నీలి గీత 1/2 యూనిట్ పొడవు ఉంంటుంంది.  

  ఇప్పుు డు, క్రిం�ంద చూపబడిన వివిధ నీలి గీతల పొడవులను మీరు 
కనుగొనగలరా? పెట్టెలెను కూడా పూరింంచంండి. 
1.	 ఇక్కక డ, ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ 1 యూనిట్ పొడవును మూడు సమాన 

భాగాలుగా విభజిస్తుంం�ది. బాక్స్�  లో లేదా మీ నోట్ బుక్ లో నీలి రేఖ యొక్కక  
పొడవును ఇచ్చేే  భాగాన్నిి  రాయంండి.

0 1 21
3

2.	 	�ఇక్కక డ, ఒక యూనిట్ 5 సమాన భాగాలుగా విభజింంచబడింంది. నీలి రేఖల 
పొడవును తెలిపే భాగాన్నిి  సంంబంంధిత బాక్సుుల్లోో   లేదా మీ నోట్ బుక్ లో 
రాయంండి.

0 1 21
5

3
5

3.	 �ఇప్పుు డు, ఒక యూనిట్ 8 సమాన భాగాలుగా విభజింంచబడింంది. మీ 
నోట్ బుక్ లో తగిన భిన్నాా లను రాయంండి.
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 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 

1. ఒకం స�ఖాయ  ర్వేఖ్యపై,  1
10  , 3

10  మంర్వియు 4
5  పొడవుల ర్వేఖ్యలను గీయ�డి . 

2. మీక్కు న్నంచ్చిి న్నం మంరో ఐదు భాగాలను రాసి, వాట్టిని న్నం�బర్ ర్వేఖ్యపై 

గుర్వి ు�చం�డి. 

3.  0 మంర్వియు 1 మంధ్యయ  ఎని�  భాగాలు ఉంన్నా� యి? ఆలోచ్చి�చ్చి, మీ 

సహవింధాయ ర్లుధలతో  చంర్విి �చ్చి, మీ సమాధాన్నాని�  రాయ�డి.

4.  ప్రకి�ద్ద చూప్పిన్నం న్నీలి ర్వేఖ్య మంర్వియు న్నంలు ర్వేఖ్య పొడవు ఎ�త? 0 మంర్వియు 1 

మంధ్యయ  దూర� 1 యూనిట్ పొడవు ఉం�టుం�ది, మంర్వియు ఇది రెం�డు సమాన్నం 

భాగాలుగా వింభజిం�చంబడి�ది. ప్రపంతి భాగ� యొకంు  పొడవు 1
2 . కాబట్టి ెన్నీలి ర్వేఖ్య  

1
2  యూనిట్లు పొడవు. పెటేలెోని  న్నంలు  ర్వేఖ్య యొకంు  పొడవును ఇచిే  భాగాని�  

రాయ�డి.

1
2

0 1 2

5. స�బ�ధింత పెట్టెలెోు  న్నంలు గీతల పొడవులను ఇచిే  భిన్నా� ని�  రాయ�డి.

0 1 21
5

2
5

3
5

4
5

�ర్లుడపై ఈ గీతలను వెయయ �డి మంర్వియు సమాధాన్నాలను వార్వి నోట్ బుక్ 
లలో రాయమంని విందాయ ర్లుథలను అడగ�డి.

ఉ�ధాయ యునికి గమనిక  

గణిత 
మాట్లలు
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7.5 మిశ్ర�మ భినాన లు

 ఒకటి కంటే భినాన లు �ద�� 
మీర్లు ఇ�తక్కుము�దు స�ఖ్యయ  ర్వేఖ్యపై కొని�  భిన్నా� లను గుర్వి ు�చార్లు. న్నీలి 
గీతల పొడవులన్నీ�  ఒకంట్టి కం�టే తక్కుు వగా మంర్వియు న్నంలు గీతల పొడవులన్నీ�  
1 కం�టే ఎక్కుు వగా ఉంన్నా� యని మీర్లు గమంని�చారా?

 ఇ�తక్కు ము�దు స�ఖ్యయ  ర్వేఖ్యపై  లైన్ పై మీర్లు మార్ు  చేసిన్నం అని�  
భాగాలను రాయ�డి. 
 ఇప్పుి డు, వీట్టిని రెం�డు ప్ర�ప్పులుగా వరీ �కంర్విసాు �: 

పొడంవు 1 యూనిట్ కంటే తంక్కు� వ పొడంవు 1 యూనిట్ కంటే ఎక్కు� వ

 1 కం�టే ఎక్కుు వ ఉంన్నం�  భాగాల మంధ్యయ  ఏ�న్నా ఒకే రకంమైంన్నం  వింషయ్యాని�  
మీర్లు గమంని�చారా?

1 యూనిట్ కం�టే తక్కుు వ ఉంన్నం�  అని�  భాగాలలో, హార� అ�కె కం�టే 
చ్చిన్నం� దిగా ఉం�టుం�ది, అయితే 1 యూనిట్ కం�టే ఎక్కుు వ ఉంన్నం�  భాగాలలో, 
స�ఖ్యయ  డిన్నామినేట్లర్ కం�టే పెద్దదదిగా ఉం�టుం�ది.

3
2 , 5

2  మంర్వియు 7
2  అన్నీ�  1 యూనిట్ కం�టే ఎక్కుు వ అది మంన్నంక్కు తెలుస్తు. 

కాన్నీ వాట్టిలో మొతు� యూనిటుంు ఎని�  ఉంన్నా� యో మంన్నం� చూడగలమా?
3
2 =

1
2 +

1
2 +

1
2 = 1 +

1
2

5
2 =

1
2 +

1
2 +

1
2 +

1
2 +

1
2 = 2 +

1
2

1
3 +

1
3 +

1
3 =

3
3 = 1 న్నాక్కు తెలుస్తు. ఒకంవేల నేను 

1
3  కంలిప్పితే, న్నాక్కు 1 

కం�టే ఎక్కుు వ యూనిటుంు లభిసాు యి! ఐతె
4
3 > 1.
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  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 
1.	  7

2  లో మొత్తంం� యూనిట్లుు ఎన్నిి  ఉన్నాా యి?

2.	 4/3 లో ఎన్నిి  పూర్ణ ణ యూనిట్లుు ఉన్నాా యి మరియు 7/3 లో ఎన్నిి  
ఉన్నాా యి? 

ఒకటి కం�టే ఎక్కుు వ భాగాలను మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లుగా రాయడంం

		     మనంం : 3
2  = 1 + 1

2 . చూశాము

		    ఇతర భిన్నాా లను   కూడా ఇదే పద్ధధతిలో రాయవచ్చుు . ఉదాహరణకి
	  		  4

3  = 1
3  + 1

3  + 1
3  + 1

3  = 1 + 1
3 .

               		   3 × 1
3  = 1

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 
1.	 దిగువ పేర్కొొన్నన   ప్ర�తి భిన్నం� ంలోని మొత్తంం� యూనిట్ ల సంంఖ్యయ ను 

గుర్తింం �చంండి:

ఎ.  8
3  		  బి .  11

5  		  సి .  9
4  

అది మనంం చూశాంం.

	 8
3  = 2 + 2

3  

భిన్నన  		 మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ

2.	 1 కం�టే ఎక్కుు వ ఉన్నన  అన్నిి  భాగాలను అటువంంటి మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లుగా 
రాయవచ్చాా ?

మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ  లేదా మిశ్ర�మ భిన్నం� ంలో ఒక పూర్ణ ణ సంంఖ్యయ  (పూర్ణ ణ భాగం� అని 
పిలుస్తాారు ) మరియు 1 కం�టే తక్కుు వ భిన్నం� ం (భిన్నన  భాగం� అని పిలుస్తాారు ) 
ఉంంటాయి. 

3.	 దిగువ భాగాలను మిశ్ర�మ భాగాలుగా రాయంండి (ఉదా. 9
2  = 4 1

2 ):

ఎ.  9
2   	 బి.  9

5   	 సి .  21
19   	డి .  47

9   	 ఈ .  12
11   sఎఫ్.  19

6  

గణిత 
మాటలు

అంందువలన ఈ సంంఖ్యయ ను 'రెంండు మరియు 
మూడింంట రెంండు వంంతులు' 2 2

2  అని 

కూడా పిలుస్తాారు . దీనిని 2 గా కూడా రాస్తాంం �.
2
3 .
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ఒకం మిప్రశంమం స�ఖ్యయ ను (మికే్  
డ్ ప్ర�క్షన్) రెంగుయ లర్ ప్ర�క్షన్ 

గా రాయవచాి ?

అవును! మికే్  డ్ న్నం�బర్ 
ను రెంగుయ లర్ ప్ర�క్షన్ గా 

రాయడానికి ఒకం మారా� ని�  
కంనుగొన్నా� ను!

జయ: న్నాక్కు తెలుస్తు, న్నా ద్దగ �ర 3.  
3
4,   ఉంన్నం� ప్పుి డు, దీని అర థ� 1 + 1 + 1 + 

3
4,  అని 

1 = 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 .

కాబట్టి ెన్నాక్కు లభిస్తుు�ది 
( 1

4 + 1
4 + 1

4 + 1
4 ) + ( 1

4 + 1
4 + 1

4 + 1
4 ) + ( 1

4 + 1
4 + 1

4 + 1
4 ) + ( 1

4 + 1
4 + 1

4 ) =
15
4 .

అ�దువలన్నం, (4) ×
1
4 ) + (4 ×

1
4 ) + (4 ×

1
4 ) + (3 ×

1
4 ) =

15
4 .

 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 
 కి�ది మిప్రశంమం స�ఖ్యయ లను భిన్నా� లుగా రాయ�డి భాగాలుగా పేరొు న్నండ� వలు:
 ఎ. 3 1

4  బి . 7 2
3   సి . 9 4

9   

d. 3 1
6   ఈ . 2 3

11   ఎఫ్ .  3 9
10

7.6 సమాన్న భినాన లు  
సమాన్న భిన్నన  పొడంవులను కను�న్నడానికి శ్ర�క్షన్ �డంను 
ఉపయోగింంచడంం!
మునుపంట్టి వింభాగ�లో, మీర్లు భిన్నం�  యూనిట్లును ఉంపంయోగి�చ్చి వింవింధ్య 
భిన్నా� లను సూచ్చి�చండానికి కాగితాని�  మండతపెట్లడె� ఉంపంయోగి�చార్లు. 
అదే కాగితప్పు ముకంు లతో మంర్వికొని�  కారయ కంలాపాలు చేదాద �.

గణిత 
చంరి
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మీరు ఏంం  
గమనింంచారు?

• 1
2  మరియు 2

4  పొడవులు సమానమా?

• 2
4  మరియు 4

8  పొడవులు సమానమా?

    1
2  = 2

4  = 4
8  అని మనంం చెప్పప గలంం.

1
2

2
4

4
8

1

ఇవి ఒకే పొడవును సూచింంచే 'సమాన భిన్నాా లు ', కానీ అవి వేర్వేేరు  భిన్నన  యూనిట్లల పరంంగా 

వ్యయ క్తీీకరింంచ బడతాయి.
ఇప్పుు డు, కాగితపు ముక్కక లను ఉపయోగిం�చి 

1
3  మరియు 

2
6  సమాన భిన్నాా లా కాదా అని 

పరిశీలింంచంండి.

దిగువ చిత్రం�ంలో ఇవ్వవ బడిన అటువంంటి స్ట్రి�ిప్ లను ఉపయోగిం�చి మీ స్వం�ం త భిన్నన  గోడను 

తయారు చేయంండి! 

  భిన్నన  గోడను చూసిన తరువాత ఈ క్రిం�ంది ప్ర�శ్న� లకు సమాధానంం ఇవ్వం�ం డి:

1.	
1
2  మరియు 

3
6  పొడవులు సమానమా? 

2.	  
2
3  మరియు 

4
6  సమాన భిన్నాా లు ? 

ఎంందుకని?

3.	�  
1 
6  పొడవు గల ఎన్నిి  ముక్కక లు 

1 
2  

పొడవును తయారు చేస్తాా యి?
4.	�   

1
6    పొడవు గల ఎన్నిి  ముక్కక లు  

1
3  

పొడవును తయారు చేస్తాా యి?

1 యూనిట్

1
6

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

1
5

2
5

3
5

4
5

5
5

1
4

2
4

3
4

4
4

1
3

2
3

3
3

1
2

2
2
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మంన్నంము ఈ ఆలోచంన్నంను 
1

10 భిన్నం�  యూనిట్ వరక్కు భిన్నం�  గోడను తయ్యార్లు 

చేయడానికి వింసుర్వి�చంవచిు . (ఈ భిన్నం�  గోడ ప్పుసుకం� చ్చివర ఇవి బడి�ది.)

1 యూనిట్
1
2

1
3

1
4

1
5

1
6

1
7

1
8

1
9

1
10

2
10

3
10

4
10

5
10

6
10

7
10

8
10

9
10

10
10

2
9

3
9

4
9

5
9

6
9

7
9

8
9

9
9

2
8

3
8

4
8

5
8

6
8

7
8

8
8

2
7

3
7

4
7

5
7

6
7

1
7

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

2
5

3
5

4
5

5
5

2
4

3
4

4
4

2
3

3
3

2
2

 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 

 1.  3
6 , 4

8 , 5
10   సమాన్నం భిన్నా� లు? ఎ�దుకంని?

 2.  2
6  వీట్టికి సమాన్నంమైంన్నం రెం�డు భిన్నా� లు రాయ�డి.

 3. 4
6 =  =  =  = ............ (వీలైన్నంని�  రాయ�డి)

సమాన్న వాటాలను ఉపయోగింంచి సమాన్న 
భాగాలను అర�ం చేసుక్కోంవడంం
ఒకం  రొట్టె ె న్నంలుగుర్లు ప్పిలులు సమాన్నం�గా పం�చుక్కున్నా� ర్లు. 
ప్రపంతి బిడడక్కు మొతు� ఎ�త భాగ� లభి�చ్చి�ది? 

ప్రపంకంు న్నం ఉంన్నం�  చ్చిప్రత� న్నంలుగుర్లు ప్పిలుల మంధ్యయ  రోట్టీని 
ఎలా పం�చుక్కున్నా� రో చూప్పిస్తుు�ది.

ప్రపంతి బిడడక్కు లభి�చే రొట్టెలెో 
1
4 . వ�తు న్నాలుగు షేర్లుు ఒకందానికొకంట్టి 

సమాన్నం�గా ఉం�డాలి!
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మీర్లు ఈ స�ఘట్లన్నంను భాగహార� వాసువాలు, స�కంలన్నం వాసువాలు మంర్వియు 
గుణకార వాసువాల దాి రా కూడా వయ కీ ుకంర్వి�చంవచిు . 

భాగహార వాసువ� 1 ÷ 4 =
1
4 .

స�కంలన్నం వాసువ� 1 =
1
4 +

1
4 +

1
4 +

1
4 .

గుణన్నం వాసువ� 1 = 4 ×
1
4 .

 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 
1. మూడు రొట్టెలెు  న్నంలుగుర్లు ప్పిలులు సమాన్నం�గా పం�చుక్కు�టార్లు. చ్చిప్రత�లోని 

వింభజన్నంను చూప్పి�చం�డి మంర్వియు ప్రపంతి బిడడక్కు ఎ�త లభిస్తుు�దో కొ�త 
భాగాని�  రాయ�డి. అలాగ్వే, స�బ�ధింత వింభజన్నం వాసువాలు, అద్దన్నంప్పు 
వాసువాలు మంర్వియు గుణి�చే వాసువాలను రాయ�డి.

  ప్రపంతి బిడడక్కు లభి�చే రొట్టెలెో భాగ� ______  

వింభజన్నం వాసువ�: 

స�కంలన్నం వాసువ�: 

గుణన్నం వాసువ�:

మీ చ్చిప్రత� మంర్వియు సమాధాన్నాలను మీ కాుస్ మేట్ే  తో పోలి �డి!

2.  4 మం�ది ప్పిలులు 2 రొట్టెలెు సమాన్నం�గా పం�చుక్కున్నం� ప్పుి డు ప్రపంతి బిడడక్కు 
ఎ�త వస్తుు�దో చూప్పి�చండానికి ఒకం చ్చిప్రతాని�  గీయ�డి. అలాగ్వే, స�బ�ధింత 
భాగహార వాసువాలు, కూడికం వాసువాలు మంర్వియు గుణకార వాసువాలను 
ప్రవాయ�డి.

3. అనిల్ ఒకం బృ�ద్ద�లో ఉంన్నా� డు, అకంు డ 2 కేక్కులను ఐదుగుర్లు ప్పిలులక్కు 
సమాన్నం�గా పం�చార్లు. అనిల్ క్కు ఎ�త కేక్ వస్తుు�ది?

4. 

వాసువాలు మంర్వియు గుణి�చే వాసువాలను రాయ�డి.

అటుంవ�ట్టి రెం�డు సమూహాలను   

కంలిప్పితే ఎలా ఉం�టుం�ది? 2 కేక్కులు 

ఉంన్నం�  ఒకం గు�ప్పు  5 మం�ది ప్పిలుల మంధ్యయ  

సమాన్నం�గా వింభజిం�చంబడి�ది, మంరొకం 

గు�ప్పు  4 కేక్కులు మంర్వియు 10 మం�ది 

ప్పిలులతో మంళీు వింభజిం�చంబడి�ది.

ఇప్పుి డు, న్నా సమూహ�లో  10 

మం�ది ప్పిలులు ఉంన్నం� ట్లుయితే, 

అనిల్ తో సమాన్నంమైంన్నం మొతు�లో 

కేక్ రావాల�టే  న్నాక్కు ఎని�  కేక్కులు 

అవసర� అవుతాయి?
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ఈ ప్రకి�ది పంర్విసిథతులలో ప్రపంతి బిడడ యొకంు  వాటాలను పంర్విశీలిదాద �.
• 1 రొట్టె ెఇద్దదర్లు ప్పిలుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా పం�చంబడుతు�ది.
• 2 రొట్టెలెు 4 మం�ది ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా పం�చంబడతాయి. 
• 3 రొట్టెలెు 6 మం�ది ప్పిలుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా పం�చంబడతాయి.

గీసి పం�చుక్కు�దా�!
 ప్రపంతి స�ద్దర� �లో� ప్రపంతి ప్పిలువాడి వాటా ఒకేలా ఉం�టుం�ద్దని మీర్లు 
గమంని�చారా? కాబట్టి,ె మంన్నం� 1

2 =
2
4 =

3
6  అని చెపంి గల�. 

కాబట్టి,ె ఈ రెం�డు పంర్విసిథతులలో ప్రపంతి 
బిడడ వాటా సమాన్నం�గా ఉం�టుం�ది!

కాబట్టిె
2
5 =

4
10 !

స�హం 1

స�హం 2

వాటాలు సమాన్నం�గా ఉం�డే భిన్నా� లను 'సమాన్నం భిన్నా� లు' అ�టార్లు’.

1 రొట్టె ె2 మంధ్యయ  
(ఇద్దదర్వికీ) సమాన్నం�గా 

వింభజిం�చంబడి�ది 

2 రొట్టెలెు  4 మంధ్యయ  సమాన్నం�గా 

పం�చంబడతాయి
3 రొట్టెలెు 6 మంధ్యయ  

సమాన్నం�గా పం�చంబడతాయి.

1
2

1
2

2
4

2
4

2
4

2
4

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6
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కాబట్టి ె 1
2  , 2

4  మంర్వియు 3
6  అన్నీ�  సమాన్న భాగాలు.

వీట్టికి సమాన్నంమైంన్నం మంర్వికొని�  భాగాలను కంనుగొన్నం�డి 1
2 . వాట్టిని ఇకంు డ 

పెట్టెలెోు  రాయ�డి:            

సమాన్నం�గా వింభజిం�చం�డి రొట్టె ె దిగువ చూప్పి�చంబడడ పంర్విసిథతులలో 
మంర్వియు ప్రపంతి బిడడ యొకంు  వాటాను రాయ�డి. ఈ స�ద్దరా� లలో ప్రపంతి ఒకంు ర్వి 
వాటా ఒకేలా ఉం�దా? ఎ�దువలు?

 సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 
 ఖాలీ స�ఖ్యయ లను కంనుగొన్నం�డి:

ఎ.  5 గాుస్తుల రసాని�  4 మం�ది స్నే� హితుల మంధ్యయ  సమాన్నం�గా 
పం�చండ� అనేది ____ గాుస్తుల రస� 8 మం�ది స్నే� హితుల మంధ్యయ  
సమాన్నం�గా పం�చుకోవడ�తో సమాన్నం�. 

 కాబట్టి ె 5
4 = 8  .

బి.  4 కిలోల బ�గాళాదు�పంలను 3 స�చులలో సమాన్నం�గా 
వింభజిం�చండ�, 12 కిలోల బ�గాళాదు�పంలను ___ స�చులలో 
సమాన్నం�గా వింభజిం�చండ�తో సమాన్నం�. 

 కాబట్టి ె 4
3 =

12

ఈ భిన్నా� లలో ప్రపంతి ఒకంు దానిలో లవ� మంర్వియు హార� మంధ్యయ  
స�బ�ధ్య� గుర్వి�చ్చి మీర్లు ఏమైంన్నా గమంని�చారా?

2 2 రొట్టెలెను 3 

ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 

పం�చార్లు.

4 రొట్టెలెను 6 మం�ది 

ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 

పం�చార్లు.

6 రోట్టీలను 9 మం�ది 
ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 

పం�చార్లు. 

2
3

2
3

2
3

2
3  ను  

4
6  యొకంు  సరళంమైంన్నం రూపం� అని కూడా అ�టార్లు. ఇది

6
9  యొకంు  సరళంమైంన్నం రూపం�.

గణిత 
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సి .   7 రొట్టెలెను 5 మం�ది ప్పిలులక్కు పం�చండ�, ____ రొట్టెలెను ____ మం�ది 
ప్పిలులక్కు పం�చండ�తో సమాన్నం�. 

 కాబట్టి ె 7
5 = .

ఏ ప్ర�ప్పులో ప్రపంతి బిడడక్కు ఎక్కుు వ చ్చికీు లు వసాు యి?

1 చ్చికీు  2 ప్పిలులు లేదా 5 మం�ది మంధ్యయ  వింభజిం�చంబడి�ది చ్చికీు లు 8 మం�ది 
ప్పిలుల మంధ్యయ  వింభజిం�చంబడి�ది.

ముకం ు: కాబట్టి,ె మంన్నం� పోలుి కోవాలి. 1
2  మంర్వియు 5

8 . ఏది ఎక్కుు వ?

షబ� మ్: 1
2 = 4

8  అది చూశా�; మంర్వియు సి ష�ెగా 4
8 < 5

8 .  కాబట్టి,ె 5 మం�ది 

ప్పిలులు చ్చికీు లు 8 మంధ్యయ  సమాన్నం�గా వింభజిం�చంబడితే ఎక్కుు వ లభిస్తుు�ది ఆ 
ప్పిలుల కం�టే 1 చ్చికీు  2 మంధ్యయ  సమాన్నం�గా వింభజిం�చంబడి�ది. రెం�డవ ప్ర�ప్ 
ప్పిలులు ఒకొు కంు ర్లు ఎక్కుు వ చ్చికీు  పొ�దుతార్లు.

ఈ ప్రకి�ది సమూహాల గుర్వి�చ్చి ఏమిట్టి? ఏ ప్ర�ప్పులో ప్రపంతి బిడడక్కు ఎక్కుు వ 
లభిస్తుు�ది?

1 చ్చికీు  2 ప్పిలులు లేదా 4 మం�ది మంధ్యయ  వింభజిం�చంబడి�ది చ్చికీు లు 7 మం�ది 
ప్పిలుల మంధ్యయ  వింభజిం�చంబడి�ది.

షబ� మ్: ఈసార్వి ఏ ప్ర�ప్పు ప్పిలులక్కు ఎక్కుు వ చ్చికీు  lab లభిస్తుు�ది? 
ముకం ు: మంన్నం� 1

7  మంర్వియు 4
7  పోలుి కోవాలి. 

ఇప్పుి డు
1 × 4
2 × 4 = 4

8 ఏదో 1
2 = 4

8 .

షబ� మ్: కాన్నీ మీర్లు అ�కెను మంర్వియు హర�ను  మంళీు 4 తో ఎ�దుక్కు 
గుణి�చార్లు?

ముకం ు: మీర్వే చూసాు ర్లు!
4 చ్చికీు లను 7 మం�ది ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా పం�చ్చిన్నంప్పుి డు, ప్రపంతి 
ఒకంు ర్వికి 

4
7  చ్చికీు  లభిస్తుు�ది. 4 చ్చికీు లను 8 మం�ది ప్పిలులక్కు 

సమాన్నం�గా పం�చ్చిన్నంప్పుి డు, ప్రపంతి ఒకంు ర్వికి 4/8 4
8

 చ్చికీు  లభిస్తుు�ది. 
కాబట్టి ె4/7 

4 
7  > 4/8 

4
8 .

గణిత 
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ప్పిలుల స�ఖ్యయ ను అలాగ్వే ఉం�చారనుకో�డి, కాన్నీ భాగసిా మంయ � 
చేయబడుతున్నం�  యూనిట్లు స�ఖ్యయ ను పె�చారా? ఇప్పుి డు ప్రపంతి బిడడ వాటా 
గుర్వి�చ్చి మీర్లు ఏమి చెపంి గలర్లు? ఎ�దువలు? మీ రీజని�గ్
1
5 <

2
5 , 3

7 <
4
7 మంర్వియు 1

2 <
5
8  ఎలా వింవర్విస్తుు�దో చంర్విి �చం�డి.

ఇప్పుి డు రెం�డు ప్ర�ప్పులోు  ఏ ప్ర�ప్పులో ప్రపంతి బిడడక్కు ఎక్కుు వ వాటా 
లభిస్తుు�దో నిర ణయి�చం�డి: 

1.  స�హం 1:  3 గాుస్తుల చెరక్కు రస� న్నంలుగుర్లు ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 
పం�చాలి. 

     స�హం 2:  7 గాుస్తుల చెరక్కు రస� 10 మం�ది ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 
పం�చాలి. 

2.  స�హం 1:  4 గాుస్తుల చెరక్కు రస� 7 మం�ది ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 
పం�చాలి. 

     స�హం 2:  5 గాుస్తుల చెరక్కు రస� 7 మం�ది ప్పిలులక్కు సమాన్నం�గా 
పం�చాలి.

ఏ సమూహాలను పోలి డ� స్తులభ�? ఎ�దువలు? 

షబ� మ్: మొద్దట్టి రెం�డు సమూహాలను 
పోలి డానికి, మంన్నం� 3

4  మంర్వియు 7/10 భిన్నా� లక్కు 

సమాన్నంమైంన్నం భిన్నా� లను కంనుగొన్నాలి.

ముకం ు: 6
8 =

3
4  మంర్వియు 21

30 =
7

10  ఎలా ఉం�టుం�ది?

  భాగసిా మంయ � చేయబడిన్నం యూనిట్లు స�ఖ్యయ  
ఒకంటే అయితే, యూనిట్లును పం�చుక్కునే 
ప్పిలుల స�ఖ్యయ  ఎక్కుు వగా ఉం�టే, అప్పుి డు 
వాటా తక్కుు వగా ఉం�టుం�ది.

కాబట్టి ె4
7 > 4

8 మంర్వియు 4
8 = 1

2 , కాబట్టి ె4
7 > 1

2
.

వాటా తక్కుు వగా ఉం�టుం�ది.

మీ మీర్లు �య మంర్వేట్లర్ మంర్వియు డిన్నామినేట్లర్లు�  4తో 
ఎ�దుక్కు గుణి�చారో ఇప్పుి డు న్నాక్కు అర థమైం�ది. 
ర్లు �య మంర్వేట్లర్ మంర్వియు డిన్నామినేట్లర్లు�  
4తో ఎ�దుక్కు గుణి�చారో ఇప్పుి డు న్నాక్కు 
అర థమైం�ది అర థమైం�ది.

ప్పిలుల స�ఖ్యయ  సమాన్నం�గా 
ఉంన్నం� ప్పుి డు, పోలి డ� 

స్తులభ�, కాదా? 

గణిత 
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షబ� మ్:  ఒకం షరతు ఉం�ది. రెం�డు భిన్నా� లను ఉంపంయోగి�చే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ ఒకేలా 

ఉం�డాలి! వ�ట్టి 
2
6 మంర్వియు 

3
6 రెం�� ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ ను ఉంపంయోగిసాు యి 

1
6 (అన్నంగా, హారాలు  ఒకేలా ఉం�టాయి). కాని 

6
8 మంర్వియు 

21
30  ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్లును 

ఉంపంయోగి�చంవదుద (అవిం వేర్వేి ర్లు హారాలను  కంలిగి ఉం�టాయి). 
ముకం ు: సర్వే, అప్పుి డు దానికి సమాన్నంమైంన్నం భాగాలు చేయడ� ప్రపార�భిదాద �: 

   
3
4   =  

6
8   =  

9
12   =  

12
16   =  

15
20  … కాన్నీ నేను ఎప్పుి డు ఆపాలి? 

షబ� మ్: అర థమైంపోయి�ది! 4 × 10 = 40 వరక్కు మంన్నం� ఎలా ఉం�టా�. 

ముకం ు:  మీర్లు రెం�డు హారాల ఉంతి తిుని అర థ� చేస్తుక్కున్నా� రా? 
వింన్నండానికి బాగు�ది!

  మేము కంలిగి 
3
4  మంర్వియు  

7
10 .  రెం�డు హారాల (4 మంర్వియు 10) లబధ� 40.

  3
4 =

6
8 =

9
12 =

12
16 =

15
20 =

18
24 = … =

27
36 =

30
40 .

7
10  = 14

20 =
21
30 =

28
40 .

కాన్నీ గమంని�చం�డి. 
15
20 మంర్వియు 

14
20 అదే 

డిన్నామినేట్లర్ ఉం�ది! 

అవును! మేము ప్రపంతి భాగానికి ఒకే 
ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్లును పొ�ద్దవలసి 

ఉం�ది.

షబ� మ్:  కాబట్టి,ె ఒకే భిన్నం�  యూనిట్ (సమాన్నం హారాలు)తో 3/4 మంర్వియు 7/10 7
10. కి 

సమాన్నంమైంన్నం భిన్నా� లు 30
40

. మంర్వియు 28
40

. లేదా 15/20 మంర్వియు 14/20 14
20

.సి ష�ెగా 30
40

. > 28
40

. కాబట్టి ె మంన్నం� 3
4 . > 7/10 

7
10. అని నిరాధ ర్విసాు ము.

మంన్నం� 40 డిన్నామినేట్లర్ క్కు 
చేర్లుక్కునే వరక్కు వెళం ు�డి.
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ఇవి బడడ జతల భాగాల కొరక్కు సమాన్నం భాగాలను కంనుగొన్నం�డి, 
తదాి రా భిన్నం�  యూనిట్ లు ఒకేలా ఉం�టాయి.

ఎ. 
7
2  మంర్వియు 

3
5 బి. 

8
3  మంర్వియు 

5
6 సి . 

3
4  మంర్వియు 

3
5 డి . 

6
7  మంర్వియు 

8
5

ఎఫ్. 
9
4  మంర్వియు 

5
2 f. 

1
10  మంర్వియు 

2
9 జిం. 

8
3  మంర్వియు  

11
4 �చ్ 

13
6  మంర్వియు 

1
9

ఒక భాగానిన  అతంయ ల�  పదాలోు  వయ � ంకరించడంం (లేదా దాని 
సరళ�న్న �పంలో) 
ఏ�న్నా భిన్నం� �లో, దాని లవ� మంర్వియు హారానికి 1 తపంి  వేర్వే ఉంమంమ డి 
కారణా�కం� లేకంపోతే, భిన్నం� � కంనిష ెపందాలలో లేదా దాని సరళంమైంన్నం రూపం�లో 
ఉం�ద్దని అ�టార్లు. మంరో మాట్లలో చెపాి ల�టే, దాని లవ� మంర్వియు హార� 
వీలైన్నం�త చ్చిన్నం� వింగా ఉం�టే భిన్నం� � కంనిష ెపందాలలో ఉం�ద్దని అ�టార్లు.

 అ�కెలు మంర్వియు హార� సాధ్యయ మైంన్నం�త తక్కుు వగా ఉంన్నం�  సమాన్నం భాగాని�  
కంనుగొన్నండ� దాి రా ఏ భాగా�� న్నా తక్కుు వ పందాలోు  వయ కీ ుకంర్వి�చంవచిు . 

భిన్నా� �శాలను అతితక్కుు వ పందాలోు  ఎలా వయ కీ ుకంర్వి�చాలో చూదాద �. 

ఉదాహరణ: 16/20 16
20  భిన్నం� � కంనిష ెపందాలలో ఉం�దా? లేదు, 4 అనేది 16 

మంర్వియు 20 యొకంు  ఉంమంమ డి కారణా�కం�. 16/20 ని కంనిష ెపందాలక్కు తగి �దాద �.

16 (అ�కెలు) మంర్వియు 20 (హార� ) రెం�� 4 దాి రా వింభజిం�చంబడుతాయని 
మంన్నంక్కు తెలుస్తు. 

కాబట్టి ె 16 ÷ 4
20 ÷ 4 =

4
5 .     

ఇప్పుి డు, 4 మంర్వియు 5 మంధ్యయ  సాధారణ కారకం� లేదు. అ�దువలు, 16
20 , అతి 

తక్కుు వ ఐన్నం  4
5 పందాలోు  వయ కీ ుకంర్వి�చంబడి�ది.  4

5 దీని యొకంు  సరళంమైంన్నం రూపం� 

అని ప్పిలుసాు ర్లు 16
20 , ఎ�దుకం�టే 4 మంర్వియు 5 లక్కు 1 తపంి  మంరో సాధారణ 

కారకం� లేదు.
ఏ�న్నా భిన్నా� ని�  దాని లవ� 

మంర్వియు హార� మంధ్యయ  గర్విష ెసామాన్నంయ  
కారణా�కం�తో భాగి�చండ� దాి రా కంనిష ె

పందాలక్కు మారి వచిు
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ఒకం భాగాని�  అతితక్కుు వ పందాలోు  వయ కీ ుకంర్వి�చండ� కూడా ద్దశంలలో చేయవచిు . 
మంన్నం� 36/60 ని కంనిష ె పందాలలో వయ కం ుపంరచాలనుక్కు�దా�. మొద్దట్ల, 

లవ� మంర్వియు హార� రెం�� సర్విస�ఖ్యయ లు అని మంన్నం� గమంనిసాు ము. 
కాబట్టి,ె మంన్నం� రెం�డి�ట్టిన్నీ 2 తో భాగి�చ్చి, 36/60 = 18/30 అని చూసాు ము.

అ�కె మంర్వియు డిన్నామినేట్లర్ రెం�� మంళీు సమాన్నం�గా ఉం�టాయి, కాబట్టి ె
మంన్నం� చేయవచిు  వాట్టిని ఒకొు కంు ట్టి 2గా వింభజిం�చం�డి; మంన్నంక్కు లభిస్తుు�ది 
18
30 =

9
15  వస్తుు�ది. 

9 మంర్వియు 15 రెం�� 3 యొకంు  గుణకాలు అని మంన్నం� ఇప్పుి డు 
గమంని�చాము, కాబట్టి2ె1 మంన్నం� రెం�డి�ట్టిన్నీ 3 దాి రా భాగి�చ్చి 9

15 =
3
5  అని 

పొ�దుతాము. 
ఇప్పుి డు, 3 మంర్వియు 5 లక్కు 1 కాక్కు�డా ఇతర సాధారణ కారకం� లేదు, 

కాబట్టి ె36/60 కంనిష ెపందాలలో 3/5.

ప్రపంతాయ మా� య�గా, 36/60 లో, లవ� మంర్వియు హార� రెం�� 12 యొకంు  గుణిజాలు 
అని మంన్నం� గమంని�చంవచిు : 36 = 3 × 12 మంర్వియు 60 = 5 × 12 అని మంన్నం� 
చూసాు ము. కాబట్టి,ె మంన్నం� 36/60 = 3/5 అని నేర్లుగా నిరాధ ర్వి�చంవచిు .

ఏ పంద్దధతి అయిన్నా పంనిచేస్తుు�ది మంర్వియు అదే సమాధాన్నం� ఇస్తుు�ది! కాని 
అప్పుి డప్పుి డు ద్దశంలవారీగా వెళం ుడ� స్తులభ� అవుతు�ది.

సమాధాన్నం  కనుక్కోం� ండి 
 దిగువ భాగాలను అతి తక్కుు వ పందాలోు  వయ కీ ుకంర్వి�చం�డి:

 ఎ .  17
51    బి.  64

144    e.  126
147    d.  525

112

7.7 �ల� డంం శ్ర�క్షన్ లు
ఏది ఎక్కుు వ, 45 లేదా 79? అటుంవ�ట్టి రెం�డు భాగాలను నేర్లుగా పోలి డ� కంష�ె.  
అయితే, ఒకే డిన్నామినేట్లర్ తో రెం�డు భాగాలక్కు సమాన్నంమైంన్నం భాగాలను ఎలా 
కంనుగొన్నాలో మంన్నంక్కు తెలుస్తు. దీని�  ఎలా ఉంపంయోగి�చాలో చూదాద �.
4
5  =  

4×9
5×9 =

36
45

7
9  = 

7×5
8×5 =

35
45 .

45 అనేది 5 మంర్వియు 9 యొకంు  

సాధారణ గుణకం�, కాబట్టి ెమంన్నం� 

45 ను ఒకం సాధారణ డిన్నామినేట్లర్ 

గా ఉంపంయోగి�చంవచిు .
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స్పపష్టంం �గా  36
45  > 35

45  

కాబట్టీ ీ4
5 > 7

9 !

మరో జత కోసంం దీనిని ట్రై� చేద్దాంం �: 7
9 మరియు 17

21 .

63 అనేది 9 మరియు 21 యొక్కక  సాధారణ గుణకం�. అప్పుు డు మనంం ఇలా 
రాయవచ్చుు :

 7
9 = 

7×7
9×7 =  49

63  ,  17
21  = 17×3

21×3
 = 51

63 .

స్పపష్టంం �గా  49
63  < 51

63  . కాబట్టి ి7
9 < 17

21 !

క్లుు ప్తంం�గా తెలుసుకుంందాంం!

ఇవ్వవ బడ్డడ రెంండు లేదా అంంతకం�టే ఎక్కుు వ భాగాల పరిమాణాలను 
పోల్చచ డానికి దశలు:
దశ 1: �ఇవ్వవ బడ్డడ భాగాలను సమాన భాగాలుగా మార్చం�ం డి, తద్వాా రా అవనీ్నీ  ఒకే 

డినామినేటర్ లేదా ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ తో వ్యయ క్తీీకరింంచ బడతాయి. 

దశ 2: �ఇప్పుు డు, అంంకెలను పోల్చచడంం  ద్వాా రా సమాన భాగాలను పోల్చం�ం డి, 
అనగా, ప్ర�తిదానికి ఉన్నన  భిన్నన  యూనిట్లల సంంఖ్యయ ను పోల్చం�ం డి. 

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 

	� 1. కిం�ది భాగాలను పోల్చిి , మీ సమాధానాలను సమర్థింం �చంండి:

ఎ   83 ,  52 బి   49 ,  37 సి .  7
10  ,  9

14  

డి .  12
5 ,   85 ఈ .  94 ,  52 

	 2. కిం�ది భాగాలను ఆరోహణ క్ర�మంంలో రాయంండి. 
		  ఎ.  7

10  , 11
15  ,  25 			  బి. 19

24  ,  56 , 7
12  

	 3. కిం�ది భాగాలను కిం�ది క్ర�మంంలో రాయంండి.
		  ఎ .  25

16 ,  78 , 13
4 , 17

32  		  బి. 34 ,  12
5 ,  7

12 ,  54 
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7.8 భినాన ల సంకలన్నం మరియు వయ వకలన్నం 

మీన్నా వాళం�  న్నాన్నం�  కొ�చె� చ్చికీు  చేసార్లు. మీన్నా అ�దులో 
1/2 తిన్నం� ది మంర్వియు ఆమె తముమ డు 1/4  తిన్నా� డు. మీన్నా 
మంర్వియు ఆమె తముమ డు కంలిసి మొతు� చ్చికీు లో ఎ�త 
తిన్నా� ర్లు?

దీని�  ద్దృశంయ మాన్నం� చేయడ� దాి రా మంన్నం� 
సమాధాన్నానికి చేర్లుకోవచిు . చ్చికీు  ముకంు ను �స్తుకొని మొద్దట్ల ఇలా రెం�డు 
భాగాలుగా వింభజిందాద �.

చ్చిప్రత�లో చూప్పిన్నం వింధ్య�గా 
మీన్నా అ�దులో 1/2 తిన్నం� ది. 

ఇప్పుి డు మిగిలిన్నం 
సగభాగాని�  చూప్పి�చ్చిన్నం వింధ్య�గా మంరో రెం�డు భాగాలుగా వింభజిందాద �. ఈ 
ముకంు లలో ప్రపంతి ఒకంు ట్టి మొతు� చ్చికీు లో 1/4 వ�తు.

చ్చిప్రత�లో చూప్పిన్నం 
వింధ్య�గా మీన్నా తముమ డు 
మొతు� చ్చికీు లో 1

4

వ�తు తిన్నా� డు.

మొతు� చ్చికీు  తిన్నం� ది 1
2 (మీన్నా దాి రా) మంర్వియు 1

4 (ఆమె �ద్దర్లుడి 
దాి రా)

 మొతు� చ్చికీు  తిన్నా� ర్లు 
   = 1

2 + 1
4

=
1
4 +

1
4 +

1
4

 = 3 ×
1
4 =

3
4 .    

మొతు�లో ఎ�త చ్చికీు  మిగిలి ఉం�దా? 

మీన్నా తిన్నం� ది.మీన్నా తిన్నం� ది.

మీన్నా తిన్నం� ది.

తముమ డు తిన్నా� డు.

మీన్నా తిన్నం� ది.

మొతు� చ్చికీు  తిన్నా� ర్లు
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ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ లేదా డినామినేటర్ తో భాగాలను 
జోడింంచడంం

ఉదాహరణ:  
2
5  మరియు 

1
5  వీటి మొత్తాాన్నిి   కనుగొనంండి. 

దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కార పట్టీలీను ఉపయోగిం�చి రెంండింంటినీ సూచిస్తాా ము. రెంండు భాగాలలో, 
ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ ఒకేలా 1

5  ఉంంటుంంది. కాబట్టి,ి ప్ర�తి స్ట్రి�ిప్ 5 సమాన భాగాలుగా 
విభజింంచబడుతుంంది. 

కాబట్టి ి
2
5   ఇలా ప్రా�తినిధ్యం�ం  వహిస్తాారు  -

మరియు 
1
5   ఇలా ప్రా�తినిధ్యం�ం  వహిస్తాారు  -

రెంండు ఇవ్వవ బడిన భినా్నా లను కలపడంం అంంటే, ఒకే భిన్నన  యూనిట్ 1/5 ని 
సూచింంచే మొత్తంం� షేడ్ చేసిన భాగాల సంంఖ్యయ ను కనుగొనడంం. 

ఈ సంందర్భం� ంలో, షేడ్ చేసిన భాగాల మొత్తంం� సంంఖ్యయ  3. ప్ర�తి షేడ్ చేసిన భాగం� భిన్నన  
యూనిట్ 1/5 ని సూచిస్తుంం�ది కాబట్టి,ి 3 షేడ్ చేసిన భాగాలు కలిసి

3
5  భిన్నాాన్నిి   సూచిస్తాా యి 

అని మనంం చూస్తాా ము.

కాబట్టి	ి
2
5  + 

1
5  = 

3
5?

ఉదాహరణ:   
4
7   మరియు  

6
7  వీటి మొత్తాాన్నిి   కనుగొనంండి.

దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కార స్ట్రి�ిప్ నమూనాను ఉపయోగిం�చి రెంండింంటినీ మళ్లీీ సూచిస్తాంం �. ఇక్కక డ in 
రెంండు భాగాలు, ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ ఒకేలా ఉంంటాయి, అనగా, 

1
7 , కాబట్టి ిప్ర�తి స్ట్రి�ిప్ వీలునామా 

7 సమాన భాగాలుగా విభజింంచాలి.

తర్వాా త 
4
7  ఇలా ప్రా�తినిధ్యం�ం  వహిస్తాారు  -
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మంర్వియు 
6
7  ఇలా ప్రపాతినిధ్యయ � వహిసాు ర్లు -

ఈ స�ద్దర� �లో, షేడ్ చేసిన్నం భాగాల మొతు� 

స�ఖ్యయ  10, మంర్వియు ప్రపంతి షేడ్ చేసిన్నం భాగ� భిన్నం�  

యూనిట్ 1/7 ని సూచ్చిస్తుు�ది, కాబట్టి,ె 10 షేడ్ చేసిన్నం 

భాగాలు కంలిసి 10/7 భిన్నా� ని�  సూచ్చిసాు యి, ఇకంు డ 

చూసిన్నంటుంుగా.

   

   కాబట్టి ె4
7 +

6
7 =

10
7

                                                  = 1 +
3
7

                                                  = 1 
3
7 .

   

  
4
7 +

6
7 ని స�ఖ్యయ  ర్వేఖ్యను ఉంపంయోగి�చ్చి కంలపండానికి ప్రపంయతి� �చం�డి. మీక్కు అదే 

సమాధాన్నం� వస్తుు�దా?

�భిన్నన  శ్ర�క్షన్నల్ యూనిట్ లు లేదా డినామినేట్లర్ లతో భాగాలను 
జోడించడంం

ఉదాహరణ:   1
4  మంర్వియు  1

3 వీట్టి మొతాు ని�  కంనుగొన్నం�డి.

వేరి్వే ర్లు భిన్నం�  యూనిట్లుతో భిన్నా� లను కంలపండానికి, మొద్దట్ల భిన్నా� లను 
ఒకే హార� లేదా భిన్నం�  యూనిట్ తో సమాన్నంమైంన్నం భిన్నా� లుగా మారి �డి. 
భాగాలను ఒకే డిన్నామినేట్లర్ లేదా ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ తో సమాన్నం భాగాలుగా 

 ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ తో 
భాగాలను జోడి�చేట్లప్పుి డు, 

ప్రపంతి ప్ర�క్షన్ ను�చ్చి ప్ర�క్షన్నంల్ 
యూనిట్లు స�ఖ్యయ ను జోడి�చం�డి.
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విభజిస్తాారు . ఈ సంందర్భం� ంలో, ఉమ్మమ డి హారంం 3 × 4 = 12 గా చేయవచ్చుు ,  
అంంటే, మనంం 1/12 భిన్నన  యూనిట్ తో సమానమైన భిన్నాా లను కనుగొనవచ్చుు  

ఇవ్వవ బడ్డడ ప్ర�తి భాగానికి సమానమైన భాగాన్నిి  మనంం రాద్దాంం �.
1
4  = 1 × 3

4 × 3  = 3
12 , 1

3  = 1 × 4
3 × 4  = 4

12 .

ఇప్పుు డు 3
12   మరియు 4

12  ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ కలిగి ఉంండాలి, అంంటే, 

1
12 .

కాబట్టి ి 1
4  + 1

3  = 3
12  + 4

12  = 7
12 .

ఎన్నిి  జోడింంచడానికైనా పని చేసే ఈ అదనపు పద్ధధతి క్రీ�.శ. 628 వ సంంవత్ససరంం లో 
బ్ర�హ్మమ గుప్తుుడు దీనిని మొదటిసారిగా స్పపష్టంం �గా వర్ణింం �చాడు! భాగాల అభివృృద్ధిి యొక్కక  
చరిత్ర�ను తరువాత అధ్యాాయంం లో మరింంత వివరంంగా వివరిస్తాా ము. ప్ర�స్తుుతానికి, 
భాగాలను జోడింంచడానికి బ్ర�హ్మమ గుప్తుుని పద్ధధతిలోని దశలను సంంక్షిప్తీీకరింంచాము.
భాగాలను జోడింంచడానికి బ్ర�హ్మమ గుప్తుు ని పద్ధధతి 

1.	 సమాన భాగాలను కనుగొనంండి, తద్వాా రా ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ అన్నిి  భాగాలకు 
ఉమ్మమ డిగా ఉంంటుంంది. డినామినేటర్లల  యొక్కక  ఒక సాధారణ బహుళాన్నిి  
కనుగొనడంం ద్వాా రా ఇది చేయవచ్చుు  (ఉదా. డినామినేటర్లల  ఉత్పపత్తిి , లేదా 
డినామినేటర్లల లో అతిచిన్నన  సాధారణ మల్టిిపుల్). 

2.	 ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ లతో ఈ సమాన భాగాలను జోడింంచంండి. అంంకెలను 
జోడింంచడంం ద్వాా రా మరియు అదే డినామినేటర్నుు  ఉంంచడంం ద్వాా రా ఇది 
చేయవచ్చుు . 

3.	 అవసరమైతే ఫలితాన్నిి  అతి తక్కుు వ పదాల్లోో  వ్యయ క్తీీకరింం చంండి.

బ్ర�హ్మమ గుప్తుుని పద్ధధతికి మరో ఉదాహరణ చూద్దాంం �. 

ఉదాహరణ:  23 మరియు 15 వీటి మొత్తాాన్నిి   కనుగొనంండి.

ఇవ్వవ బడిన భినా్నా ల హారాలు 3 మరియు 5. 3 మరియు 5 యొక్కక  కనిష్టట సామాన్యయ  
గుణిజంం 15. అప్పుు డు మనంం చూస్తాా ము -
2
3 = 2 × 5

3 × 5  = 10
15 , 1

5 = 1 × 3
5 × 3  = 3

15 .
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కాబట్టి ి 2
3  + 1

5  = 10
15  + 3

15  = 13
15 .

ఉదాహరణ:  1
6  మరియు 1

3  వీటి మొత్తాాన్నిి   కనుగొనంండి.
6 మరియు 3 యొక్కక  అతిచిన్నన  సాధారణ మల్టిిపుల్ 6. 
1
6 , 1

6  అలాగే ఉంంటుంంది.
1
3  = 1 × 2

3 × 2  = 2
6  

కాబట్టి ి 1
6  + 1

3  = 1
6  + 2

6  = 3
6 .

3
6  భిన్నాాన్నిి   ఇప్పుు డు కావాలనుకుంంటే కనిష్టట పదాలలో తిరిగి 

వ్యయ క్తతప రచవచ్చుు . లవంం మరియు హారంం రెంండింంటినీ 3తో (3 మరియు 6 యొక్కక  
అతిపెద్దద ఉమ్మమ డి కారణాంంకం�) భాగిం�చడంం ద్వాా రా ఇది చేయవచ్చుు :
3
6  = 3 ÷ 3

6 ÷ 3  = 1
2 .

కాబట్టి ి 1
6  + 1

3  = 1
2 .

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 
1.	 బ్ర�హ్మమ గుప్తుుని పద్ధధతిని ఉపయోగిం�చి ఈ క్రిం�ంది భాగాలను జోడింంచంండి:

ఎ .  2
7 + 5

7 + 6
7 	          బి.  3

4 + 1
3 	 సి .  2

3 + 5
6	 డి   2

3 + 2
7 	 ఎఫ్. 

3
4 + 1

3 + 1
5 

f.  2
3 + 4

5	          g.  4
5 + 2

3 	 h.  3
5 + 5

8 	  i.  9
2 + 5

4 	  j.  8
3 + 2

7  

k.  3
4 + 1

3 + 1
5 	            l.  2

3 + 4
5 + 3

7 	 m.  9
2 + 5

4 + 7
6

2.	 రాహీంం 2/3 లీటర్లల  పసుపు రంంగును 3/4 లీటర్లల  నీలంం రంంగుతో కలిపి 

ఆకుపచ్చచ  రంంగును తయారు చేశాడు. అతను తయారు చేసిన ఆకుపచ్చచ   
రంంగు పరిమాణంం ఎంంత?

3.	 గీత 2/5 మీటర్లల  లేస్ కొన్నన ది మరియు షమీమ్ 3/4 మీటర్లల  అదే లేస్ ను 
1 మీటర్ పొడవు చుట్టుుకొలత కలిగిన టేబుల్ క్లాాత్కు పూర్తిి  సరిహద్దుును 
వేయడానికి కొన్నాారు . వారు ఇద్దదరూ కొన్నన  లేస్ మొత్తంం� పొడవును కనుగొనంండి. 
మొత్తంం� సరిహద్దుును కవర్ చేయడానికి లేస్ సరిపోతుంందా?
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ఒకే భిన్నన  యూనిట్ లేదా హారంతో భినాన ల వయ వకలన్నం
  భిన్నా� లను �సివేస్నేట్లప్పుి డు ప్రబహమ గుప్పుుని పంద్దధతి కూడా వర్వి ుస్తుు�ది!
 మంన్నం� 6/7 ను�డి 4/7 ని �సివేస్నే సమంసయ తో ప్రపార�భిదాద �, అ�టే 6/7 - 4/7 
ఎ�త?

ఈ సమంసయ ను పంర్విషు ర్వి�చండానికి, మంన్నం� మంళీు దీర ఘచంతురప్రసాకార పంట్టీలెను 
ఉంపంయోగి�చంవచిు . రెం�డు భాగాలలో, ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ ఒకేలా ఉం�టుం�ది, 
అన్నంగా, 1

7. ఒకం దీర ఘచంతురప్రసాకార పంట్టీనెి ఉంపంయోగి�చ్చి మంన్నం� మొద్దట్ల పెద్దద 
భాగాని�  ప్రపాతినిధ్యయ � వహిదాద �. చూప్పి�చ్చిన్నం వింధ్య�గా �డల్: 

6
7

ప్రపంతి షేడ్ చేసిన్నం భాగ� 1/7 ని సూచ్చిస్తుు�ది. ఇప్పుి డు, మంన్నం� 4/7 ని 
�సివేయ్యాలి. దీని�  చేయడానికి, షేడ్ చేసిన్నం భాగాలలో 4 ను �సివేదాద �:

కాబట్టి,ె మంన్నంక్కు 2 న్నీడ భాగాలు మిగిలి ఉంన్నా� యి, అన్నంగా, 6
7 –

4
7 =

2
7.

ఈ వాయ య్యామాని�  స�ఖ్యయ  ర్వేఖ్యను ఉంపంయోగి�చ్చి చేయడానికి 
ప్రపంయతి� �చం�డి.

రెం�డు భాగాలు ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ 
యూనిట్లును కంలిగి ఉంన్నం� �దున్నం 
మంన్నం� దీనిని ఇకంు డ నేర్లుగా 

చేయవచిు .

భిన్నం�  భాగాలను 
�లగి�చాలి. 
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  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 
	 1.	 5

8 – 38 		  2.	 7
9 – 59  		  3.	  10

27  – 1
27

వేర్వేే రు భిన్నన  యూనిట్లుు లేదా హారాలతో భిన్నాా ల వ్యయ వకలనంం
ఉదాహరణ:   3

4 – 2
3 ఏమిటి?

భిన్నాం� ంశాలను తీసివేసే విధానంం మనకు ఇప్పపటి కే తెలుసు. అదే ఫ్రా�క్షనల్ 
యూనిట్లుు, ఇవ్వవ బడ్డడ ప్ర�తి ఫ్రా�క్షన్ ని ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ లతో సమాన 
భాగాలుగా మారుద్దాంం �.

3
4 = (3×3)

(4×3)  = 9
12

అవును! ఇలా చేయడంం ద్వాా రా 
మనంం రెంండు భాగాలను సులభంంగా 

తీసివేయవచ్చుు .

మనంం లవంం మరియు హారంం రెంండింంటినీ 3 

తో గుణింంచాలని ఎంందుకు ఎంంచుకునా్నా ము? 

ఆలోచింంచంండి!

మళ్లీీ! మనంం ఇక్కక డ లవంం మరియు హారంం 
రెంండింంటినీ 4 తో గుణింంచాలని ఎంందుకు 

ఎంంచుకునా్నా ము?

అదేవిధంంగా, 
2
3  = (2×4)

(3×4)  = 8
12 .

కాబట్టి ి3
4 – 2

3  = 9
12  – 8

12  = 1
12 .

బ్ర�హ్మమ గుప్తుు డు రెంండు భాగాలను తీసివేసే పద్ధధతి -
1.	� ఇవ్వవ బడ్డడ భాగాలను ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ తో సమాన భాగాలుగా 

మార్చం�ం డి, అనగా, అదే డినామినేటర్. 
2.	� ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను కలిగి ఉన్నన  భాగాలను తీసివేయడంం 

చేపట్టంం�డి. అంంకెలను తీసివేయడంం ద్వాా రా మరియు ఒకే డినామినేటర్ 
ను ఉంంచడంం ద్వాా రా ఇది చేయవచ్చుు . 

3.	 అవసరమైతే ఫలితాన్నిి  అతి తక్కుు వ పదాల్లోో  సరళీకరింంచంండి.



గణిత ప్ర�కాష్ |  6వ తరగతి

182

  సమాధానంం  కనుక్కోం� ండి 

1.	 బ్ర�హ్మమ గుప్తుుని పద్ధధతిని ఉపయోగిం�చి ఈ క్రిం�ంది తీసివేతలను నిర్వవహింం చంండి:  
ఎ. 8

15  – 3
15 	  		  బి . 2

5  – 4
15 		   సి  56 – 49	   	డి . 23 – 12

2.	 సూచింంచిన విధంంగా తీసివేయంండి:
ఎ. 13

4  నుంండి 10
3 		  బి. 18

5  నుంండి 23
3  	 సి  29

7  నుంండి 45
7

3.	 ఈ క్రిం�ంది సమస్యయ లను పరిష్కకరింం చంండి:

		  ఎ.	�  7
10  కి.మీ ఆమె ఇంంటి నుంంచి జయ బడి.  ఆమె కోసంం ఆటో ఎక్కుు తుంంది. 
1
2 కి.మీ ప్ర�తిరోజూ ఆమె ఇంంటి నుంండి, ఆపై తన పాఠశాలకు 

చేరుకోవడానికి మిగిలిన దూరాన్నిి  నడిచి వెళుతుంంది. స్కూూ లుకు 

చేరుకోవడానికి ఆమె రోజూ ఎంంత నడుస్తుంం�ది?   

		  బి. 	�  10
3  పార్కుు ను పూర్తిి గా ప్ర�దక్షిణ చేయడానికి నిమిషాలు జీవిక 

తీసుకుంంటుంంది. మరియు ఆమె సే్నే హితుడు నమిత్ తీసుకుంంటాడు 
13
4  అదే విధంంగా చేయడానికి నిమిషాలు. ఎవరు తక్కుు వ సమయంం 

తీసుకుంంటారు మరియు ఎంంత సమయంం తీసుకుంంటారు?

7.9 చిటికెడు చరిత్ర�
ప్రా�చీన భారతదేశం�లో ఒక భాగాన్నిి  ఏమని పిలిచేవారో మీకు తెలుసా? అని 
పిలిచేవారు. భన్నాా  సంంస్కృ� ృతంంలో దీని అర్థంం � 'విరిగినది'. దీనిని కూడా 
పిలిచేవారు. భాగ లేదా అనా్షా అంంటే 'భాగం�' లేదా 'ముక్కక ' అని అర్థంం �. 

ఈ రోజు, ప్ర�పంంచవ్యాాప్తంం �గా మనంం ఫ్రా�క్షన్లుు రాసే విధానంం భారతదేశం�లోనే 
పుట్టింం�ది. వంంటి ప్రా�చీన భారతీయ గణిత గ్రం�ంథాలలో బక్షాలి వ్రా�తప్ర�తి (క్రీ�.శ. 
300 సంంవత్ససరంం  నుంండి) వారు రాయాలనుకున్నన ప్పుు డు 12, వారు రాశారు ఇది  
ఇలా ఉంంది 12 ఇది వాస్తతవానికి ఈ రోజు మనంం రాసే విధానాన్నిి  పోలి ఉంంటుంంది! 
భిన్నాం� ంశాలతో వ్రా�యడంం మరియు పని చేసే ఈ పద్ధధతిని ఉపయోగిం�చడంం 
కొనసాగిం�చారు. ఆర్యయ భట్టుుడు (క్రీ�.శ. 499), బ్ర�హ్మమ గుప్తుుడు (క్రీ�.శ. 628), 
శ్రీ�ధరాచార్యుు డు (క్రీ�.శ. 750), మహావీరాచార్యుు డు (క్రీ�.శ. 850) సహా తరువాతి 
కొన్నిి  శతాబ్దాా ల పాటు భారతదేశం�లో ఉన్నాారు . అంంకెలు మరియు 
డినామినేటర్ ల మధ్యయ  రేఖా విభాగం�1

2’ మరియు ఇతర భాగాలలో తరువాత 
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మొరాకో గణిత శాస్త్ర�రజ్ఞుుడు దీనిని ప్ర�వేశపెట్టాా డు  అల్-హస్సాా ర్ (12 వ శతాబ్దంం�లో). 
తరువాతి కొన్నిి  శతాబ్దాా లలో ఈ సూచిక ఐరోపా మరియు ప్ర�పంంచవ్యాాప్తంం �గా 
వ్యాాపింంచింం ది.

పురాతన ఈజిప్షిియన్ మరియు బాబిలోనియన్ నాగరికతలు వంంటి ఇతర 
సంంస్కృ� ృతులలో కూడా భాగాలను ఉపయోగిం�చారు, కాని అవి ప్రా�థమికం�గా భిన్నన  
యూనిట్లలను మాత్ర�మే ఉపయోగిం�చాయి, అనగా అంంకెలో 1 ఉన్నన  భాగాలను. 
ఇప్పుు డు 'ఈజిప్షిియన్ ఫ్రా�క్షన్స్్ ' అని పిలువబడే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లల మొత్తాా లుగా 
మరింంత సాధారణ భాగాలు వ్యయ క్తీీకరింంచ బడ్డాా యి. సంంఖ్యయ లను ఫ్రా�క్షనల్ మొత్తంం�గా 
రాయడంం యూనిట్లుు, ఉదా. 19

24  = 1
2 + 1

6 + 1
8 , ఇది చాలా కళ కావచ్చుు  మరియు 

అంందమైనదానికి దారితీస్తుంం�ది పజిల్స్్ .
అటువంంటి ఒక పజిల్ ను మేము క్రిం�ంద పరిశీలిస్తాా ము. 

జనరల్ ఫ్రా�క్షన్స్్  (ఇక్కక డ అంంకె తప్పప నిసరిగా 1 కాదు) మొదట భారతదేశం�లో 
ప్ర�వేశపెట్టాారు .చేర్చచడంం , తీసివేయడంం, గుణింంచడంం మరియు భాగాల విభజన వంంటి 
అంంకగణిత కార్యయ కలాపాల నియమాలు. 'సుల్బాా  సూత్రా�లు' అని పిలువబడే పురాతన 
భారతీయ గ్రం�ంథాలు వేద కాలంంలో కూడా భారతీయులు భాగాలతో కార్యయ కలాపాల 
నియమాలను కనుగొన్నాా రని చూపిస్తుంం�ది. భాగాలతో పనిచేయడానికి మరియు 
కం�ప్యూూటింం గ్ చేయడానికి సాధారణ నియమాలు మరియు విధానాలను మొదట 
బ్ర�హ్మమ గుప్తుుడు అధికారికం�గా మరియు ఆధునిక రూపంంలో క్రో�డీకరింంచాడు. 

బ్ర�హ్మమ గుప్తుుని భాగాలతో పనిచేయడానికి మరియు కం�ప్యూూటింం గ్ చేయడానికి 
అతని పద్ధధతులు నేటికీ మనంం ఉపయోగిస్తుునా్నా ము. ఉదాహరణకు, బ్ర�హ్మమ గుప్తుుడు 
భాగాలను ఎలా జోడింంచాలో మరియు తీసివేయాలో ఈ క్రిం�ంది విధంంగా వివరింంచాడు:

"అంంకెను గుణింంచడంం ద్వాా రా మరియు ప్ర�తి భాగాన్నిి  ఇతర డినామినేటర్లల  ద్వాా రా 
గుణింంచడంం ద్వాా రా, భాగాలు ఒక సాధారణ డినామినేటర్ కు తగ్గిం ��చబడతాయి. 
తరువాత, జోడింంచినట్లలయితే, అంంకెలు (పై తగ్గిం ��పు తరువాత పొంందినవి) 
జోడింంచబడతాయి. తీసివేత విషయంంలో, వాటి వ్యయ త్యాా సాన్నిి  తీసుకుంంటారు." 
(బ్ర�హ్మమ గుప్తుుడు, బ్ర�హ్మాాస్ఫు ు )శశిద్ధాంం �త శో్లోకం�, శో్లోకం� 12.2, క్రీ�.శ. 628)

భాగాలతో కూడిన భారతీయ భావనలు మరియు పద్ధధతులు తరువాతి 
కొన్నిి  శతాబ్దాా లలో అరబ్బుు ల ద్వాా రా ఐరోపాకు బదిలీ చేయబడ్డాా యి 
మరియు అవి 17 వ శతాబ్దంం�లో ఐరోపాలో సాధారణ వాడుకలోకి 
వచ్చాా యి మరియు తరువాత ప్ర�పంంచవ్యాాప్తంం �గా వ్యాాపింం చాయి. 
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  చిక్కుు ముడి!
	� ఒకే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ ఉపయోగిం�చినట్లలయితే, మొత్తంం� 1ని పొంందడంం 

కొరకు ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ లను జోడింంచడంం సులభంం, ఉదాహరణకు, 

	 1
2 + 1

2 = 1,  1
3 + 1

3 + 1
3 = 1,  1

4 + 1
4 + 1

4 + 1
4 = 1, మొదలైనవి. 

	�	  ఏదేమైనా, 1 పొంందడానికి భిన్నం� ంగా ఉంండే ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను 
జోడింంచే మార్గంం� గురింంచి మీరు ఆలోచింంచగలరా?

	�	  1 పొంందడానికి రెంండు విభిన్నన  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను జోడింంచడంం 
సాధ్యం�ం  కాదు. దానికి కారణంం ఏంంటంంటే,  1

2 ఇది అతి పెద్దద ఫ్రా�క్షనల్ 
యూనిట్, మరియు 1

2 + 1
2 = 1. 

	�	వి  భిన్నన  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను పొంందడంం కొరకు, మనంం కనీసంం 
ఒకదానిని మార్చాాల్సిి   ఉంంటుంంది. 1

2ఇది కొన్నిి  చిన్నన  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ 
తో ఉంంటుంంది - కానీ అప్పుు డు మొత్తంం� 1 కం�టే తక్కుు వగా ఉంంటుంంది! 
అంందువల్లల, రెంండు వేర్వేేరు  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను 1 వరకు జోడింంచడంం 
సాధ్యం�ం  కాదు. 

	�	  దానికి బదులుగా 1ని మూడు వేర్వేేరు  ఫ్రా�క్షనల్ 
యూనిట్లల మొత్తంం�గా రాయడానికి ఒక మార్గాాన్నిి   వెతకడానికి 
ప్ర�యత్నిం� ంచవచ్చుు . 

	 1. 1 వరకు జోడింంచే మూడు విభిన్నన  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను 
మీరు కనుగొనగలరా? 

	    �ఈ సమస్యయ కు ఒకే ఒక పరిష్కాారంం  (3 భాగాల క్ర�మాన్నిి  మార్చేే  వరకు)! 
మీరు దానిని కనుగొనగలరా? మరింంత చదవడానికి ముంందు దానిని 
కనుగొనడానికి ప్ర�యత్నిం� ంచంండి. 

పరిష్కాారంం  కనుగొనడానికి ఇక్కక డ ఒక 
క్ర�మబద్ధధమైన మార్గంం � ఉంంది. అది మనకు తెలుసు.  
1
3 + 1

3 + 1
3 = 1. ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ లు విభిన్నం� ంగా ఉంండాలంంటే, మనంం 

వీటిలో కనీసంం ఒకదాన్నిి  పెంంచాల్సిి  ఉంంటుంంది. 13మరియు కనీసంం ఒకదానిలో 
ఒకదాన్నిి  తగ్గిం ��చంండి 1

3ఆ పెరుగుదలను పూడ్చుు కోవడానికే.  పెరగాలంంటే 
ఒక్కక టే మార్గంం � 1

3 మరో ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ కు దానిని ఇలా భర్తీీ  చేయాలి. 1
2. 

ఏదో 1
2 ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలలో ఒకటిగా ఉంండాలి.

ఇది ప్ర�
యత్నిం� ంచు
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ఇప్పుు డు 1
2 + 1

4 + 1
4 = 1. ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లుు విభిన్నం� ంగా ఉంండాలంంటే, 

మనంం వీటిలో ఒకదాన్నిి  పెంంచాల్సిి  ఉంంటుంంది. 1
4'లు మరియు మరొకదాన్నిి  

తగ్గిం ��చంండి 
1
4 ఆ పెరుగుదలను భర్తీీ  చేయడానికి,  ఇప్పుు డు పెరగాలంంటే 

ఒక్కక టే మార్గంం � 1
4 మరొక ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్ కు, అది భిన్నం� ంగా ఉంంటుంంది 1

2, 
దానిని దీనితో భర్తీీ  చేయాలి 1

3. కాబట్టి ిరెంండు భాగాలు ఉంండాలి. 1
2 మరియు 1

3
! అప్పుు డు మూడవ భాగం� ఎంంత ఉంండాలి, తద్వాా రా మూడు భాగాలు 1 వరకు 
జతచేయబడతాయి?

పై సమస్యయ కు ఒకే ఒక పరిష్కాారంం  ఉంందని ఇది వివరిస్తుంం�ది. 

1
2 + 

1
3 + 

1
6  = 

మనంం జోడింంచిన నాలుగు విభిన్నన  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లల కోసంం 

చూస్తేే ఏమిటి? 1 కి?

	 2. 1 వరకు జోడింంచే నాలుగు వేర్వేేరు  ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లలను మీరు 
కనుగొనగలరా? 

	    �ఈ సమస్యయ కు ఆరు పరిష్కాా రాలున్నాా యి! వాటిలో కనీసంం ఒకదాన్నిి  
మీరు కనుగొనగలరా? అవన్నీీ  మీకు దొరుకుతాయా? మీరు రెంండు 
మరియు మూడు ఫ్రా�క్షనల్ యూనిట్లల మాదిరిగానే ఇలాంంటి తర్కాాన్నిి   
ఉపయోగిం�చడానికి ప్ర�యత్నిం� ంచవచ్చుు  - లేదా మీ స్వం�ం త పద్ధధతిని 
కనుగొనవచ్చుు ! 

మీరు ఒక పరిష్కాా రాన్నిి  కనుగొన్నన  తర్వాా త, దానిని దృృశ్యయ మానంం 
చేయడానికి పై పటంంలో మాదిరిగా వృృత్తాాన్నిి   భాగాలుగా విభజింంచడానికి 
ప్ర�యత్నిం� ంచంండి!

ఇది  
ప్ర�యత్నిం� ంచు
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 సమాన్న వాటాగా భిన్నన ం: మొతు� యూనిట్లు స�ఖ్యయ ను సమాన్నం భాగాలుగా 
వింభజిం�చ్చి, సమాన్నం�గా పం�చుక్కున్నం� ప్పుి డు, శ్ర�క్షన్ ఫలితాలు. 

 శ్ర�క్షన్నల్ యూనిట్లుు: ఒకం మొతు� ప్రపాథమికం యూనిట్ ను సమాన్నం భాగాలుగా 
వింభజిం�చ్చిన్నంప్పుి డు, అప్పుి డు ప్రపంతి భాగాని�   అని ప్పిలుసాు ర్లు. శ్ర�క్షన్నల్ 
యూనిట్.

 �డింగ్ శ్ర�క్షన్� : వ�ట్టి ఒకం భాగ�లో 56 , 5 అని ప్పిలుసాు ర్లు లవం మంర్వియు 6 ని 
ఇలా అ�టార్లు హారం.

 మిశ్ర�మ భాగాలు మొతు� స�ఖ్యయ  భాగాని�  మంర్వియు ఒకం భాగ భాగాని�  కంలిగి 
ఉం�టుం�ది. 

 న్నం�ర్ �న్: ఒకం స�ఖాయ ర్వేఖ్యపై భిన్నా� �శాలను చూప్పి�చంవచిు . ప్రపంతి భాగానికి 
స�ఖాయ ర్వేఖ్యపై ఒకం బి�దువు ఉం�టుం�ది.

 సమాన్న భాగాలు: రెం�డు లేదా అ�తకం�టే ఎక్కుు వ భాగాలు ఒకే వాటా లేదా 
స�ఖ్యయ క్కు ప్రపాతినిధ్యయ � వహి�చ్చిన్నంప్పుి డు, వాట్టిని ఇలా ప్పిలుసాు ర్లు సమాన్న 
భాగాలు. 

 అతంయ ల�  పదాలు: అ�కెలు మంర్వియు డిన్నామినేట్లర్ లక్కు 1 తపంి  మంర్వే ఇతర 
సాధారణ కారకం� లేని ఒకం భాగాని�  ఇలా అ�టార్లు. అతయ లి  నిబ�ధ్యన్నంలు లేదా 
దానిలో సరళంమైంన్నం రూపం�. 

 భాగాలను జోడించడానికి శ్ర�హమ గుప్తుం ని పదధతి: భాగాలను జోడి�చేట్లప్పుి డు, 
వాట్టిని ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ (అన్నంగా, ఒకే డిన్నామినేట్లర్) తో సమాన్నం భాగాలుగా 
మారి �డి, ఆపై మొతాు ని�  పొ�ద్దడానికి ప్రపంతి ప్ర�క్షన్ లోని ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్లు 
స�ఖ్యయ ను జోడి�చం�డి. ఒకే డిన్నామినేట్లర్ ను ఉం�చు� అ�కెలను జోడి�చండ� 
దాి రా ఇది సాధిం�చంబడుతు�ది.

 భాగాలను తీసివేయండానికి శ్ర�హమ గుప్తుం ని పదధతి: భాగాలను �సివేసిన్నంప్పుి డు, 
వాట్టిని ఒకే ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్ (అన్నంగా, ఒకే డిన్నామినేట్లర్) తో సమాన్నం 
భాగాలుగా మారి �డి, ఆపై ప్ర�క్షన్నంల్ యూనిట్లు స�ఖ్యయ ను �సివేయ�డి. 
అ�కెలను �సివేయడ� దాి రా, అదే డిన్నామినేట్లర్ ను ఉం�చండ� దాి రా ఇది 
సాధిం�చంబడుతు�ది.

సా రా ం � ం


