
పిలలలు వృతాం కారంలో కూరొు ని అంకెల ఆట ఆడతారు.
పిలలలలో ఒకరు ‘1’ అని చెపిి  మొదలుపెడతారు. రెంండవ 

ఆటగాడు ‘2’ అని అంట్టాడు, ఇంకా ఆట అల్యాం కొంన్నస్తాగుతుంంది. 
కాన్నీ 3, 6, 9, … (3 యొకక  గుణిజాలు) వంతుం వచిు న్నపుి డు, 
ఆటగాడు సంంఖ్యయ కు బదులుగా ‘ఇడ్లీల’ అని చె�ి లి. 5, 10, … (5 
యొకక  గుణిజాలు) వంతుం వచిు న్నపుి డు, ఆటగాడు సంంఖ్యయ కు 
బదులుగా ‘వడ’ అని చె�ి లి. సంంఖ్యయ  3 మరియు 5 రెంండింటికీ 
గుణిజంం అయిన్నపుి డు, ఆటగాడు ‘ఇడ్లీల-వడ’ అని చె�ి లి! 
ఆటగాడు ఏదైనా తపుి  చేస్నేం, వారు అవుట్ అవుతారు.

ఒకక రు మాక్రింతమే మిగిలే వరకు ఆట కొంన్నస్తాగుతుంంది.
ఏ అంకెలకు ఆటగాళుల అంకె  చెపి డాని� బదులు ‘ఇడ్లీల’ 

అనాలి? ఇవి 3, 6, 9, 12, 18, ... మొదలైన్నవి.
ఆటగాళుల ఏ అంకెలకు ‘వడా’ అనాలి? ఇవి 5, 10, 20, ... 

మొదలైన్నవి.
‘ఇడ్లీల-వడ’ అని ఆటగాళీు  చెపి వలసిన్న మొదటి 

సంంఖ్యయ  ఏది? ఇది 15, ఇది 3 యొకక  బహుళం, మరియు 
5 యొకక  బహుళం. 3 మరియు 5 రెంండింటి గుణకాలు 
ఉంన్నన  ఇతర సంంఖ్యయ లను కనుగొన్నండి. ఈ సంంఖ్యయ లను 
_____________________________ అంట్టారు.

ఇ�ల-వడం ఆట

ప్రై�మ్ �మ్ప్రై�మ్ �మ్5

5.1  సాధారణ గుణకాలు మర్తింయు సాధారణ కారకాలు
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  సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  
1. 10వ స్తారి ‘ఇడ్లీల వడ’ అని ఎం అంకె వదద చె�తారు?
2. ఆట 1 నుండి 90 వరకు సంంఖ్యయ లకు ఆడితే, కనుగొన్నండి::

ఎం . పిలలలు ‘ఇడ్లీల’ అని ఎంనిన స్తారుల అంట్టారు (వారు ‘ఇడ్లీల-వడ’ అని చెపిే  
సంమయ్యాలతో సంహా)?

బి. పిలలలు ‘వడ’ అని ఎంనిన స్తారుల అంట్టారు (వారు ‘ఇడ్లీల-వడ’ అని చెపేి  
సంమయ్యాలతో సంహా)?

సి. పిలలలు ‘ఇడ్లీల వడ’ అని ఎంనిన స్తారుల అంట్టారు?
3. 900 వరకు ఆట ఆడితే ఎంల్యాం ఉంంటుంంది? 

మీ సంమాధానాలు ఎంల్యాం మారుతాయి?
4.  ఈ అంకెకు ‘ఇడ్లీల వడ’ ఆటకు 

సంంబంధ్యం ఉంందా?

�చన్న:  30 ఏళ ల వరకు ఆట ఆడట్టానిన  
ఊహించ్చుకోంండి. ఆటను 60 వరకు 
ఆడిన్నటలయితే బొమ� ను �యండి.

ఇపుి డు మన్నం వివిధ్య జంతల సంంఖ్యయ లతో 
‘ఇడ్లీల-వడ’ ఆటను ఆడుకుందాం: 

ఎం . 2 మరియు 5, 
బి  3 మరియు 7, 
సి  4 మరియు 6. 
చిన్నన  సంంఖ్యయ  యొకక  గుణకాలకు ‘ఇడ్లీల’, పెదద సంంఖ్యయ  యొకక  గుణకాలకు 

‘వడ’ మరియు స్తాధారణ సంంఖ్యయ కు ‘ఇడ్లీల-వడ’ అని అంట్టాము. ఒకవేళ ఆటను 
60 వరకు ఆడిన్నటలయితే పటం 5.1ను పోలిన్న బొమ� ను �యండి.

నిన్నన , మేము ఈ ఆటను రెంండు 
సంంఖ్యయ లతో ఆడాము. మేము కేవలం 
‘ఇడ్లీల’ లేదా ‘ఇడ్లీల-వడ’ అని చెపి డం 
దాే ర్వా ముగించాము మరియు ఎంవరూ 
కేవలం ‘వడ’ అని చెపి లేదు!

ఓహ్, ఏమి చేయవచ్చుు  
ఆ అంకెలు ఎంల్యాం 

ఉంంట్టాయి!? 

అందులో ఒకటి 4.

పటం 5.1

3 యొకక  
గుణకాలు

5 యొకక  
గుణకాలు

21

21
30

15

10

20

5

25
12

18

27

9

3

స్తాధారణ గుణకాలు
3 మరియు 5
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  �ఈ క్రిం�ంది వాటిలో ఏది ఇతర సంంఖ్యయ  కావచ్చుు :

	 2, 3, 5, 8, 10?

జంంప్ జాక్ పాట్
జంంపీ మరియు గ్రం�ంపీ ఒక ఆట ఆడతారు.

• 	గ్రం �ంపీ కొంంత సంంఖ్యయ లో నిధిని ఉంంచుతాడు. ఉదాహరణకు, అతను దానిని 24 లో 
పెట్టటవచ్చుు .

• 	 జంంపీ జంంప్ సైజును ఎంంచుకుంంటుంంది. ఒకవేళ అతడు 4ని ఎంంచుకున్నన ట్లలయితే, 
అతడు 0 నుంంచి ప్రా�రంంభమయ్యేే  4 యొక్కక  గుణకాలపై మాత్ర�మే దూకాలి.

• 	గ్రం �ంపీ ఉంంచిన అంంకె  మీద జంంపీ ల్యాంం� డ్ అయితే ఆ నిధి లభిస్తుంం�ది.

జంంపీ ఏ జంంప్ సైజులను ఎంంచుకుంంటే 24 మీద ల్యాంం� డ్ అవుతాడు?
అతను 4ను ఎంంచుకుంంటే: జంంపీ 4 →  8 →  12 →  16 → 20 → →24 →  28 →  ... మీద ల్యాంం� డ్ 

అవుతాడు.
ఇతర విజయవంంతమైన జంంప్ పరిమాణాలు 2, 3, 6, 8 మరియు 12.

2423222120191817161514131211109876543210

1 మరియు 24 పరిమాణాల జంంప్ గురింంచి ఏమిటి? అవును, అవి కూడా 24 న ల్యాంం� డ్ 
అవుతాయి.

సంంఖ్యయ లు 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 అన్నీీ  24ని ఖచ్చిితం ంగా భాగిసా్తాయి. ఇలాంంటి సంంఖ్యయ లను 
24 యొక్కక  కారణాంంకాలు లేదా డివిసొర్స్్  అని గుర్తుంం�చుకోంండి.

గ్రం�ంపీ ఆట సా్థాయిని పెంంచుతుంంది. రెంండు వేరే్వే రు అంంకెలలో  రెంండు నిధిని పెటా్టారు. 
జంంపీ జంంప్ సైజును ఎంంచుకుని దానికి అతుక్కుు పోవాలి. ఎంంచుకున్నన  జంంప్ సైజుతో రెంండు 
అంంకెలపై  ల్యాంం� డ్ అయితేనే జంంపీకి సంంపదలు లభిసా్తాయి. మునుపటిలాగే, జంంపీ 0 వద్దద 
ప్రా�రంంభమవుతుంంది.

గ్రం�ంపీ ఈ ట్రె�జర్ ని 14, 36 తేదీల్లోో  భద్ర�పరిచాడు. మరియు, జంంపీ 7 జంంప్ సైజును 
ఎంంచుకుంంటుంంది.

ఈ రెంండు ట్రె�జర్ పై   జంంపీ దిగుతుంందా? 0 నుంంచి మొదలై 7కు ఎగబాకాడు. →  14 →  
21 →  28 →  35 →  42 … అతను 14 న ల్యాంం� డ్ అయా్యా డు కాని 36 లో ల్యాంం� డ్ కాలేదు, కాబట్టిి 
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అతనికి ట్రె�జర్  లభింంచలేదు. అతను ఏ జంంప్ పరిమాణంం ను ఎంంచుకోవాలి?
14 యొక్కక  కారకాలు: 1, 2, 7, 14. కాబట్టిి, ఈ జంంప్ పరిమాణాలు 14 లో ల్యాంం� డ్ 

అవుతాయి.
36 యొక్కక  కారకాలు: 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18 మరియు 36. ఈ జంంప్ 

పరిమాణాలు 36 వద్దద ల్యాంం� డ్ అవుతాయి.
కాబట్టిి, 1 లేదా 2 యొక్కక  జంంప్ పరిమాణాలు 14 మరియు 36 రెంండింంటిలోనూ 

ల్యాంం� డ్ అవుతాయి. 1 మరియు 2 14 మరియు 36 యొక్కక  సాధారణ కారకాలు 
అని గమనింంచంండి.

రెంండు ట్రె�జర్ల లను చేరుకోగల జంంప్ పరిమాణాలు సాధారణ కారకాలు 
నిధిని ఉంంచిన రెంండు సంంఖ్యయ లలో.

  �15 మరియు 30 రెంండింంటినీ ఏ జంంప్ పరిమాణంం చేరుకోగలదు? బహుళ 
జంంప్ పరిమాణాలు సాధ్యయ మే. వాటన్నిి టినీ వెతికే ప్ర�యత్నం� ం చేయంండి.

  కిం�ది పట్టిిక చూడంండి. మీరు ఏమి గమనింంచారు?

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

పట్టిికలో,
1.	 షేడెడ్  సంంఖ్యయ ల మధ్యయ  ఏదైనా సారూప్యయ త ఉంందా?
2.	వృ ృత్తాా కార సంంఖ్యయ ల మధ్యయ  ఏదైనా సారూప్యయ త ఉంందా?
3.	 ఏ సంంఖ్యయ లు నీడ మరియు వృృత్తాా కారంంలో ఉంంటాయి? ఈ 

సంంఖ్యయ లను ఏమని పిలుసా్తారు?

  సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  
	 1. 	 310 మరియు 410 మధ్యయ  ఉన్నన  40 యొక్కక  అన్నిి  గుణకాలను 

కనుగొనంండి.
	 2. 	 నేను ఎవరు?

గణితంం 
మాట్లాా డు
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ఎ .   నేను 40 కం�టే తక్కుు వ సంంఖ్యయ ను కలిగి ఉన్నాా ను. నా కారకాలలో 
ఒకటి 7. 

	 నా అంంకెల మొత్తంం� 8.
బి .   నేను 100 కం�టే తక్కుు వ సంంఖ్యయ ను కలిగి ఉన్నాా ను. నా రెంండు 

కారకాలు 3 మరియు 5. నా ఒక అంంకె మరొకటి కం�టే 1 ఎక్కుు వ.
3. 	 అన్నిి  కారకాల మొత్తంం� రెట్టింం�పు సంంఖ్యయ కు సమానంంగా ఉన్నన  సంంఖ్యయ ను 

ఎ అని అంంటారు. సరైన సంంఖ్యయ . 28 అనే సంంఖ్యయ  పరిపూర్ణ ణ సంంఖ్యయ . దీని 
కారకాలు 1, 2, 4, 7, 14 మరియు 28. వారి మొత్తంం� 56, ఇది రెట్టింం�పు 28. 1 
మరియు 10 మధ్యయ  సరైన సంంఖ్యయ ను కనుగొనంండి.

4. 	 దీని యొక్కక  సాధారణ కారకాలను కనుగొనంండి:
ఎ . 20 మరియు 28		 బి . 35 మరియు 50 
సి . 4, 8 మరియు 12		 డి. 5, 15 మరియు 25

5. 	 25 యొక్కక  గుణకాలు కాని 50 యొక్కక  గుణకాలు కాని ఏవైనా మూడు 
సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి.

6. 	 అన్షుు మరియు అతని సే్నే హితులు రెంండు సంంఖ్యయ లతో ‘ఇడ్లీ-ీవడ’ ఆట 
ఆడతారు, అవి రెంండూ 10 కం�టే చిన్నన వి. ‘ఇడ్లీ ీవడ’ అని ఎవరైనా అనడంం 
50 సంంఖ్యయ  తరా్వా త. ‘ఇడ్లీ’ీ, ‘వడ’ అనే రెంండు సంంఖ్యయ లు ఏవై ఉంండచ్చుు ?

7. 	 నిధి వేట ఆటలో, గ్రం�ంపీ 28 మరియు 70 లలో నిధిని ఉంంచాడు. రెంండు 
సంంఖ్యయ లపై ఏ జంంప్ పరిమాణాలు ల్యాంం� డ్ అవుతాయి?

8. 	 దిగువ పటంంలో గుణ సాధారణ గుణకాలు మినహా అన్నిి  సంంఖ్యయ లను 
తుడిచివేసింంది. ఆ సంంఖ్యయ లు ఏమిటో కనుగొని ఖాళీ ప్రాం�ంతాల్లోో  
తప్పిి పోయిన గణాలను నింంపంండి.

	

__ యొక్కక  గుణకాలు

సాధారణ గుణకాలు

72
48

24

__ యొక్కక  గుణకాలు

9.	 7 మినహా, 1 నుంండి 10 వరకు ఉన్నన  అన్నిి  సంంఖ్యయ ల యొక్కక  బహుళమైన 
అతిచిన్నన  సంంఖ్యయ ను కనుగొనంండి.

10.	 1 నుంండి 10 వరకు ఉన్నన  అన్నిి  సంంఖ్యయ ల యొక్కక  బహుళమైన 
అతిచిన్నన  సంంఖ్యయ ను కనుగొనంండి.

గణితంం 
మాట్లాా డు

ప్ర�యత్నిం� ంచు

ఇది
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5.2 ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు

గుణ మరియు అన్షుు తమ పొలంంలో పంండింంచిన అంంజూర పంండ్లలను ప్యాా క్ 
చేయాలనుకుంంటున్నాా రు. గుణ ప్ర�తి పెట్టెెలో 12 అంంజూర పంండ్లలను ప్యాా క్  వేయాలనుకుంంటాడు 
మరియు అన్షుు ప్ర�తి పెట్టెెలో 7 అంంజూర పంండ్లలను ప్యాా క్  వేయాలనుకుంంటున్నాా డు.
ఎన్నిి  అమరికలు సాధ్యం� ం?

ఆలోచింంచంండి మరియు వివిధ మారా్గాలను కనుగొనంండి -
	 1. గుణ 12 అత్తిి పంండ్లలను దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కార పద్ధధతిలో అమర్చచగ లదు. 
	 2. అన్షుు దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కార పద్ధధతిలో 7 అత్తిి పంండ్లలను అమర్చచగ లడు. 
గుణ ఈ అవకాశాలను జాబితా చేసింంది.
ప్ర�తి అమరికలో వరుసలు మరియు 

స్తంం�భాల సంంఖ్యయ ను గమనింంచంండి. 12తో అవి 
ఎలా సంంబంంధంం కలిగి ఉన్నాా యి?

ఉదాహరణకు, రెంండవ అమరికలో, 12 అత్తిి 
పంండ్లలను 6 లేదా 12 చొప్పుున  రెంండు స్తంం�భాలలో 
అమర్చాా రు. = 2 × 6.

అన్షుు ఒకే ఒక ఏర్పాాటు  చేయగలిగాడు: 7 × 
1 లేదా 1 × 7. ఇతర దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కార ఏర్పాాట్లుు  
లేవు.

గుణ యొక్కక  ప్ర�తి అమరికలో, వరుసల 
సంంఖ్యయ ను స్తంం�భాల సంంఖ్యయ తో గుణింంచడంం వల్లల 
12 సంంఖ్యయ  వస్తుంం�ది. కాబట్టిి, వరుసలు లేదా 
స్తంం�భాల సంంఖ్యయ  12 యొక్కక  కారకాలు.

12 సంంఖ్యయ కు రెంండు కం�టే ఎక్కుు వ అంంశాలు 
ఉన్నం� ందున ఒకటి కం�టే ఎక్కుు వ మారా్గాల్లోో  
దీర్ఘ ఘచతురస్రా�కారంంలో అమర్చచ వచ్చచ ని మేము చూశాము. 7 సంంఖ్యయ ను ఒక విధంంగా మాత్ర�మే 
అమర్చచ వచ్చుు , ఎంందుకం�టే దీనికి రెంండు అంంశాలు మాత్ర�మే ఉన్నాా యి - 1 మరియు 7.

రెంండు కారణాంంకాలు మాత్ర�మే కలిగిన సంంఖ్యయ లను ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు లేదా ప్రై�మ్ లు 
అంంటారు. ఇక్కక డ మొదటి కొన్నిి  ప్రై�మ్ లు ఉన్నాా యి — 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19. ప్ర�ధాన 
సంంఖ్యయ  యొక్కక  కారణాంంకాలు 1 మరియు సంంఖ్యయ  మాత్ర�మే అని గమనింంచంండి.

రెంండు కం�టే ఎక్కుు వ కారణాంంకాలు కలిగిన సంంఖ్యయ ల గురింంచి ఏమిటి? వాటిని సంంయుక్తత  
సంంఖ్యయ లు అంంటారు. మొదటి కొన్నిి  సంంయుక్తత  సంంఖ్యయ లు - 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 
20.
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ఒకే ఒక కారకాన్నిి  కలిగి ఉన్నన  1 గురింంచి ఏమిటి? 1 సంంఖ్యయ  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  లేదా 
మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ  కాదు.

	 21 నుంండి 30 వరకు ఎన్నిి  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు ఉన్నాా యి? 21 నుంండి 30 వరకు 
ఎన్నిి  మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లు ఉన్నాా యి?

1 నుంండి 100 వరకు అన్నిి  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లను మనంం జాబితా చేయగలమా?
ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లను కనుగొనడానికి ఇక్కక డ ఒక ఆసక్తిి కరమైన మార్గంం� ఉంంది. క్రిం�ంద 
ఇవ్వవ బడిన దశలను అనుసరింంచంండి మరియు ఏమి జరుగుతుంందో చూడంండి.

దశ 1: 1 ని క్రా�స్ చేయంండి ఎంందుకం�టే ఇది ప్ర�ధానమైనది లేదా గుణిజసంంఖ్యయ  
కాదు.
దశ 2: సర్కిి ల్ 2, మరియు ఆ 
తరువాత 2 యొక్కక  అన్నిి  గుణకాలను 
దాటంండి, అనగా, 4, 6, 8, మొదలైనవి.
దశ 3: తరువాత దాటని సంంఖ్యయ  3 
అని మీరు కనుగొంంటారు. సర్కిి ల్ 
3 మరియు ఆ తరువాత 3 యొక్కక  
అన్నిి  గుణకాలను దాటంండి, అనగా, 
6, 9, 12, మొదలైనవి.
దశ 4: తరువాత దాటని సంంఖ్యయ  5. 
సర్కిి ల్ 5 మరియు ఆ తరువాత 5 
యొక్కక  అన్నిి  గుణకాలను దాటంండి, 
అనగా, 10, 15, 20, మొదలైనవి.
దశ 5: జాబితాలోని అన్నిి  నంంబర్లుు సర్కిి ల్ చేయబడే వరకు లేదా క్రా�స్ అవుట్ 
అయ్యేే  వరకు ఈ ప్ర�క్రి�యను కొనసాగిం�చంండి.

వృృత్తాా కార సంంఖ్యయ లనీ్నీ  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు. 
1 మినహా క్రా�స్ అవుట్ సంంఖ్యయ లనీ్నీ  మిశ్ర�మ 
సంంఖ్యయ లు. ఈ పద్ధధతిని సీవ్ ఆఫ్ ఎరటోస్తతనీస్ 
అంంటారు.

100 కం�టే ఎక్కుు వ సంంఖ్యయ లకు కూడా ఈ 
ప్ర�క్రి�యను కొనసాగిం�చవచ్చుు . ఎరటోస్తతనీస్ ఒక గ్రీ�కు 
గణిత శాస్త్ర�రజ్ఞుుడు, అతను సుమారు 2200 సంంవత్ససరా ల 
క్రి�తంం నివసింంచాడు మరియు ప్ర�ధానాంంశాలను 
జాబితా చేసే ఈ పద్ధధతిని అభివృృద్ధిి చేశాడు.

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

21 22 23 24 25 26 27 28 29 30

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

71 72 73 74 75 76 77 78 79 80

81 82 83 84 85 86 87 88 89 90

91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

ఇది ఖచ్చిితం ంగా ఏదో మాయ 
కాదు; ఇది ఎంందుకు పనిచేస్తుంం�దో 

ఒక కారణంం ఉంండాలి.
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ఎలా అని గుణ, అన్షుు ఆలోచింంచడంం మొదలుపెటా్టారు. ఈ సరళమైన పద్ధధతి ప్ర�ధాన 
సంంఖ్యయ లను కనుగొనగలదు! ఈ పద్ధధతి ఎలా పనిచేస్తుంం�దో ఆలోచింంచంండి. పైన ఇచ్చిిన  దశలను 
మళ్లీీ చదవంండి మరియు ప్ర�తి దశ చేపట్టిిన తరా్వా త ఏమి జరుగుతుంందో గమనింంచంండి.

  సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  

1. 	 2 అనేది ఒక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  మరియు సమాన సంంఖ్యయ  అని మనంం చూసా్తాము. 
ఇంంకేమైనా ప్రై�మ్ ఉంందా?

2. 	 100 వరకు ప్రై�మ్ ల జాబితా చూడంండి. రెంండు వరుస ప్రై�మ్ ల మధ్యయ  అతి చిన్నన  
వ్యయ త్యాా సంం ఏమిటి? అతి పెద్దద వ్యయ త్యాా సంం ఏమిటి?

3. 	 మునుపటి పేజీలోని పట్టిికలో ప్ర�తి వరుసలో సమాన సంంఖ్యయ లో ప్ర�ధానాంంశాలు 
ఉన్నాాయా ? ఏ దశాబ్దంం�లో అతి తక్కుు వ సంంఖ్యయ లో ప్రై�మ్ లు ఉన్నాా యి? ఏది 
ఎక్కుు వ ప్రై�మ్ లను కలిగి ఉంంది?

యుగాల ద్వాా రా ప్ర�ధానసంంఖ్యయ లు 
ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు అన్నిి  మొత్తంం� సంంఖ్యయ ల యొక్కక  బిల్డింం�గ్ బ్లాా క్ లు. గ్రీ�కు 
నాగరికత కాలంం (2000 సంంవత్ససరా ల క్రి�తంం) నుంండి నేటి వరకు, గణిత 
శాస్త్ర�రవేత్తతలు వారి రహస్యాా లను వెలికి తీయడానికి కష్టటపడుతున్నాా రు!

ఆలోచనకు ఆహారంం: అతిపెద్దద ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  ఉంందా? లేక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ల 
జాబితా అంంతంం లేకుంండా సాగుతుంందా? యూక్లిి డ్ అనే గణిత శాస్త్ర�రజ్ఞుుడు దీనికి 
సమాధానంం కనుగొన్నాా డు మరియు తరువాతి తరగతిలో మీరు కూడా!

సరదా వాస్తతవంం: ఎవరైనా ‘వ్రా�సిన’ అతి పెద్దద ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  చాలా పెద్దదది, 
దీనిని రాయడానికి సుమారు 6500 పేజీలు పడుతుంంది! కాబట్టిి వారు దానిని 
కం�ప్యూూ టర్ లో మాత్ర�మే రాయగలరు!

4. 	 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ లలో ఏది ప్ర�ధానమైనది: 23, 51, 37, 26?
5. 	 20 కం�టే తక్కుు వ ఉన్నన  మూడు జతల ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లను రాయంండి, వాటి 

మొత్తంం� 5 యొక్కక  బహుళంం.
6. 	 13 మరియు 31 సంంఖ్యయ లు ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు. ఈ రెంండు సంంఖ్యయ లు ఒకే అంంకెలు 

1 మరియు 3 కలిగి ఉంంటాయి. 100 వరకు అటువంంటి ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ల జతలను 
కనుగొనంండి.

7.	 1 మరియు 100 మధ్యయ  ఏడు వరుస మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి.
8.	 ట్విి న్ ప్రై�మ్ లు 2 వ్యయ త్యాా సంం కలిగిన ప్రై�మ్ ల జతలు. ఉదాహరణకు, 3 

మరియు 5 ట్విి న్ ప్రై�మ్స్్ . అలాగే 17, 19 ఉన్నాా యి. 1 మరియు 100 మధ్యయ  ఉన్నన  
ఇతర ట్విి న్ ప్రై�మ్ లను కనుగొనంండి.
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9.	ప్ర� తి స్టేేట్మెం� ంట్  సత్యయ మా లేదా అసత్యయ మా అని గుర్తిం ం�చంండి. వివరింంచంండీ
ఎ .	 యూనిట్ అంంకె 4 ఉన్నన  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  లేదు.
బి .	 ప్రై�మ్స్్  యొక్కక  ఉత్పపత్తిి  కూడా ప్రై�మ్ కావచ్చుు .
సి .	ప్ర� ధాన సంంఖ్యయ లకు ఎటువంంటి కారకాలు లేవు.
డి .	 అన్నిి  సమాన సంంఖ్యయ లు మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లు.
ఈ .	 2 అనేది ఒక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  మరియు 3 తరువాతి సంంఖ్యయ . ప్ర�తి ఇతర ప్ర�ధాన 

సంంఖ్యయ కు, తదుపరి సంంఖ్యయ   గుణిజసంంఖ్యయ  లేదా మిశ్ర�మంంగా ఉంంటుంంది.
10.	 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ లలో ఏది ఖచ్చిితం ంగా మూడు విభిన్నన  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ల ఉత్పపత్తిి : 

45, 60, 91, 105, 330?
11.	 2, 4 మరియు 5 లలో ప్ర�తిదాన్నిి  ఒకసారి ఉపయోగిం�చి మీరు ఎన్నిి  మూడు 

అంంకెల ప్రై�మ్ నంంబర్ల లను తయారు చేయవచ్చుు ?
12.	 3 ఒక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  అని, మరియు 2 × 3 + 1 

= 7 కూడా ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  అని గమనింంచంండి. 
మరొక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ను పొంందడానికి రెట్టింం�పు చేసి 1 ని జోడింంచడంం ద్వాారా  
ఇతర ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు ఉన్నాాయా ? కనీసంం ఐదు ఉదాహరణలను కనుగొనంండి.

5.3 ట్రె�జర్లలను భద్ర�పరచడానికి సహ-ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు

ఏ జతలు సురక్షితమైనవి?

ట్రె�జర్ ని కనుగొనే ఆటకు తిరిగి వెళ్దాంం� . ఈసారి, నిధులు రెంండు సంంఖ్యయ లపై 
ఉంంచబడ్డాా యి. జంంపీ ఒకే జంంప్ సైజుతో రెంండు సంంఖ్యయ లను చేరుకోగలిగితేనే 
అతనికి నిధులు లభిసా్తాయి. కొత్తత నియమంం కూడా ఉంంది - 1 యొక్కక  జంంప్ సైజు 
అనుమతింంచబడదు.

	 జంంపీ రెంండు సంంపదలను చేరుకోకుంండా ఉంండటానికి గ్రం�ంపీ ట్రె�జర్ ని ఎక్కక డ 
పెటా్టాలి?

నిధిని 12, 26 తేదీల్లోో  ఉంంచడంం పనిచేస్తుంం�దా? కాదు! ఒకవేళ జంంప్ సైజు 2 గా 
ఎంంచుకున్నన ట్లలయితే, అప్పుు డు జంంపీ 12 మరియు 26 రెంండింంటికీ చేరుకుంంటుంంది.

4 మరియు 9 గురింంచి ఏమిటి? 1 కాకుంండా మరే జంంప్ పరిమాణాన్నిి  ఉపయోగిం�చి జంంపీ 
రెంండింంటినీ చేరుకోదు. కాబట్టిి, 4 మరియు 9 జంంట సురక్షితంంగా ఉంందని గ్రం�ంపీకి తెలుసు.

ఈ జతలు సురక్షితంంగా ఉన్నాా యో లేదో తనిఖీ చేయంండి:
ఎ . 15 మరియు 39 	 బి . 4 మరియు 15 
సి. 18 మరియు 29 	 డి. 20 మరియు 55
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సురక్షిత జతల గురింంచి ప్ర�త్యేే కత ఏమిటి? వాటికి 1 కాకుంండా వేరే ఉమ్మమ డి కారణాంంకం� 
ఉంండదు. రెంండు సంంఖ్యయ లకు 1 కాకుంండా వేరే ఉమ్మమ డి కారణాంంకం� లేకపోతే, వాటిని 
ఒకదానికొకటి సహ-ప్ర�ధానమైనవి అంంటారు.

ఉదాహరణ: 15 మరియు 39 లకు 3 ఒక సాధారణ కారకం�గా ఉన్నం� ందున, అవి ఉంండవు  
కో-ప్రై�మ్,  కానీ 4 మరియు 9 కో-ప్రై�మ్.

 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ లలో ఏ జత సహ-ప్ర�ధానమైనవి?

ఎ . 18 మరియు 35	 బి . 15 మరియు 37 	 సి . 30 మరియు 415
డి . 17 మరియు 69	 ఈ. 81 మరియు 18

  	ఆడుతున్నన ప్పుు డు’ఇడ్లీ-ీవడ’ వేరే్వే రు సంంఖ్యయ  జతలతో ఆట, అన్షుు 
ఆసక్తిి కరమైన విషయాన్నిి  గమనింంచాడు.!

1. 	కొన్నిిసార్లుు   మొదటి సాధారణ మల్టిిపుల్ రెంండు సంంఖ్యయ ల ఉత్పపత్తిి తో 
సమానంంగా ఉంంటుంంది.

2. 	 ఇతర సమయాల్లోో  మొదటి సాధారణ గునిజంం రెంండు సంంఖ్యయ ల ఉత్పపత్తిి  
కం�టే తక్కుు వగా ఉంంటుంంది.

�పై ప్ర�తిదానికి ఉదాహరణలు కనుగొనంండి. సంంఖ్యాా  జంంట కో-ప్రై�మ్ కావడానికి ఇది 
ఎలా సంంబంంధంం కలిగి ఉంంటుంంది?

కో-ప్రై�మ్ ఆర్ట్్

 కిం�ది థ్రె�డ్ కళ ను గమనింంచంండి. మొదటి పటంంలో 12 పెగ్గుులు ఉంంటాయి 
మరియు నూళు ప్ర�తి నాల్గగవ పెగ్ కు జతచేయబడుతుంంది (దారంం -గ్యాా ప్ 4 అని 
మనంం  అంంటాము). రెంండవ పటంంలో 13 పెగ్గుులు మరియు దారంం-గ్యాా ప్ 3 ఉన్నాా యి. 
ఇతర రేఖాచిత్రా�ల సంంగతేంంటి? ఈ చిత్రా�లను గమనింంచంండి, మీ కనుగొన్నన  
విషయాలను తరగతిలో పంంచుకోంండి మరియు చర్చిం� ంచంండి.
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కొన్నిి  రేఖాచిత్రా�లలో, దారంం ప్ర�తి పెగ్గుుకు కట్టటబడి ఉంంటుంంది. కొంందరిలో ఇలా ఉంంటుంంది. 

కాదు. ఇది రెంండు సంంఖ్యయ లకు (పెగ్ ల సంంఖ్యయ  మరియు నూళు-గ్యాా ప్) కో-ప్రై�మ్ గా ఉంండటానికి 
సంంబంంధింంచినదా?

గణితంం 
మాట్లాా డు

గణితంం 
మాట్లాా డు
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ఈ క్రిం�ంది వాటి కోసంం అలాంంటి చిత్రా�లను తయారు చేయంండి:
ఎ . 15 పెగ్స్్ , నూళు-గ్యాా ప్ 10 		  బి . 10 పెగ్స్్ , నూళు-గ్యాా ప్ 7
సి. 14 పెగ్స్్ , నూళు-గ్యాా ప్ 6 		  డి. 8 పెగ్్స్ , నూళు-గ్యాా ప్ 3

5.4 ప్ర�ధాన కారకత్వం� ం

రెంండు సంంఖ్యయ లు కో-ప్రై�మ్ గా ఉన్నాా యో లేదో  గుర్తింం�చడంం
ఉపాధ్యాా యుడు:	� 56 మరియు 63 కో-ప్రై�మ్ గా ఉన్నాాయా ?
అన్షుు, గుణ:	� అవి 1 కాకుంండా మరొక సాధారణ కారకాన్నిి  కలిగి ఉంంటే, అవి కో-

ప్రై�మ్ కాదు. అవేంంటో చూద్దాంం� .
అన్షుు:                         �నేను 56 రాయగలను. = 14 × 4 మరియు 63 = 21 × 3. కాబట్టిి, 14 

మరియు 4 కారకాలు, 56. ఇంంకా, 21 మరియు 3 63 కారకాలు. కాబట్టిి, 
సాధారణ కారకాలు లేవు. అంంకెలు కో-ప్రై�మ్ గా ఉంంటాయి.

గుణ:	 ఆగు. 56 కూడా రాయగలను. = 7 × 8 మరియు 63 = 9 × 7. 7 	
అనేది రెంండు సంంఖ్యయ లకు ఒక కారకం�, కాబట్టిి, అవి సహ-ప్ర�ధానమైనవి కావు.

గుణ చెప్పిం� ంది నిజమే, ఎంందుకం�టే 7 అనేది ఒక సాధారణ అంంశం�. 

 అయితే అంంశు ఎక్కక డ తప్పుు  చేశాడు? 

56 = 14 × 4 అని రాయడంం వల్లల 14 మరియు 4 రెంండూ 56 యొక్కక  కారణాంంకాలు అని 
తెలుస్తుంం�ది, కానీ అది 56 యొక్కక  అన్నిి  కారణాంంకాలను చెప్పప దు. 63 యొక్కక  కారణాంంకాలకు 
కూడా ఇది వర్తిి స్తుంం�ది.

మరొక ఉదాహరణను ప్ర�యత్నిం� ంచంండి: 80 మరియు 63. రెంండు సంంఖ్యయ లను 
కారకీకరింంచడానికి అనేక మారా్గాలు ఉన్నాా యి.

80 = 40 × 2 = 20 × 4 = 10 × 8 = 16 × 5 = ???
63 = 9 × 7 = 3 × 21 = ???
ఈ సంంఖ్యయ లను లెక్కిం� ంచడానికి మరిన్నిి  మారా్గాలు ఉంండవచ్చచ ని చెప్పప డానికి మనంం ‘???’ 

వ్రా�సాము. అయితే మనంం ఇవ్వవ బడిన కారకాలలో దేనినైనా తీసుకుంంటే, ఉదాహరణకు, 80 
= 16 × 5 మరియు 63 = 9 × 7, అప్పుు డు సాధారణ కారకాలు లేవు. 80 మరియు 63 కో-ప్రై�మ్ 
అని మనంం నిర్ధాారిం ంచగలమా? పైన అన్షుు చేసిన పొరపాటు చూపింంచినట్లుుగా, సంంఖ్యయ లను 
లెక్కిం� ంచడానికి ఇతర మారా్గాలు ఉంండవచ్చుు  కాబట్టిి మనంం నిర్ధాా రణకు రాలేము.

దీని అర్థంం�  ఏమిటంంటే, రెంండు సంంఖ్యయ లు కో-ప్రై�మ్ కాదా అని తనిఖీ చేయడానికి మాకు 
మరింంత క్ర�మబద్ధధమైన విధానంం అవసరంం.
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ప్ర�ధాన కారకీకరణ
56 వంంటి  సంంఖ్యయ ను  తీసుకోంండి. ఇది  మిశ్ర�మంంగా  ఉంంది, దీనిని   ఇలా వ్రా�యవచ్చచ ని 
మనంం చూశాము 56 = 4 × 14 . కాబట్టిి, 4 మరియు 14 రెంండూ 56 యొక్కక  కారకాలు. 
ఇప్పుు డు వీటిలో ఒకదాన్నిి  తీసుకోంండి, ఉదాహరణకు 14. ఇది కూడా మిశ్ర�మంంగా 
ఉంంటుంంది మరియు దీనిని 14 గా రాయవచ్చుు  = 2 × 7. కాబట్టిి 56 = 4 × 2 
× 7. ఇప్పుు డు, 4 మిశ్ర�మంంగా ఉంంటుంంది మరియు దీనిని ఇలా రాయవచ్చుు   
4 = 2 × 2. అంందువల్లల, 56 = 2 × 2 × 2 × 7. ఇక్కక డ కనిపింంచే కారకాలనీ్నీ , 2 మరియు 7, 
ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు. కాబట్టిి, మేము వాటిని మరింంత విభజింంచలేము.

ముగిం�పులో, మనంం  56 ను ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ల ఉత్పపత్తిి గా వ్రా�సాము. దీన్నేే  ఇలా అంంటారు 
56 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణ అని . వ్యయ క్తిిగ త కారకాలను ఇ ప్ర�ధాన కారకాలు అని అంంటారు. 
ఉదాహరణకు, 56 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు 2 మరియు 7.

1 కం�టే ఎక్కుు వ ఉన్నన  ప్ర�తి సంంఖ్యయ కు ఒక ప్ర�ధాన కారకం� ఉంంటుంంది. ఆలోచన ఒక్కక టే: 
ప్ర�ధానాంంశాలు మాత్ర�మే మిగిలే వరకు మిశ్ర�మ సంంఖ్యయ లను కారకాలుగా విడగొట్టటడంం 
కొనసాగిం�చంండి.

సంంఖ్యయ  1 కు ఎటువంంటి ప్ర�ధాన కారకాలు లేవు. ఇది ఏ ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ తోనూ 
విభజింంచబడదు.

7 వంంటి ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకం� ఏమిటి? ఇది కేవలంం 7 మాత్ర�మే (మనంం 
దానిని మరింంత విచ్ఛిి న్నం� ం చేయలేము).

ఇంంకొన్నిి  ఉదాహరణలు చూద్దాంం� .
సంంఖ్యయ ను విచ్ఛిి న్నం� ం చేయడానికి వివిధ మారా్గాల ద్వాారా  వెళ్లి,ి మేము 63 ను 3 గా 

వ్రా�సాము × 3 × 7 మరియు ఇలా 3 × 7 × 3. అవి భిన్నం� ంగా ఉన్నాాయా ? అలా కాదు! రెంండు 
సంందర్భాా ల్లోో  ఒకే ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు 3 మరియు 7 సంంభవిసా్తాయి. ఇంంకా, రెంండింంటిలో 3 
రెంండుసార్లుు మరియు 7 ఒకసారి 
కనిపిసా్తాయి.

ఇక్కక డ, మీరు 36 యొక్కక  
ప్ర�ధాన కారకీకరణను పొంందడానికి 
నాలుగు వేరే్వే రు మారా్గాలను 
చూసా్తారు. మొత్తంం� నాలుగు 
సంందర్భాా ల్లోో , మనకు రెంండు 
2 లు మరియు రెంండు 3 లు 
లభిసా్తాయని గమనింంచంండి.

మొత్తంం� నాలుగు సంందర్భాా ల్లోో  మీకు 36 వచ్చేేలా  తిరిగి గుణింంచంండి.
ఏ సంంఖ్యయ కైనా, ప్ర�ధాన కారకాలు వేరే్వే రు క్ర�మాలలో రావటంం మినహా, ఒకే ఒక ప్ర�ధాన 

36

2×18 3×12 4×9 6×6

2×2×9 3×3×4 2×2×9 2×3×6

2×2×3×3 3×3×2×2 2×2×3×3 2×3×2×3

2×3×2×32×2×3×3
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కారకం� ఉంండటంం గమనింంచదగిన వాస్తతవంం. మేము క్రిం�ంద వివరింంచినట్లుుగా, క్ర�మంం 
ముఖ్యం� ం కాదు. ఏదేమైనా, ఈ ఉదాహరణలలో మనంం చూసినట్లుుగా, ప్ర�ధాన కారకీకరణకు 
చేరుకోవడానికి అనేక మారా్గాలు ఉన్నాా యి!

క్ర�మంం ముఖ్యయ మా? 

ఈ రేఖాచిత్రా�న్నిి  ఉపయోగిం�చి,
2, 3, మరియు 5 లను ఏ విధంంగా గుణింంచినా, 30 = 2 × 3 × 5 ఎంందుకు 
అవుతుంందో మీరు వివరింంచగలరా?

సంంఖ్యయ లను గుణింంచేటప్పుు డు, మనంం దానిని ఏ క్ర�మంంలోనైనా 
చేయవచ్చుు . అంంతిమ ఫలితంం ఒక్కక టే. అంందుకే ఏ క్ర�మంంలోనైనా రెంండు 
2లు, రెంండు 3లను గుణింంచినప్పుు డు మనకు 36 వసా్తాయి. తరువాతి తరగతిలో, 
మనంం దీనిని గుణకం� యొక్క�  కమ్యూూటి విటీ మరియు అసోసియేటివిటీ 
ఈ క్రిం�ంది పేర్ల లతో చదువుకుంందాంం. 

అంందువలన, ఆర్డడర్  ముఖ్యం� ం కాదు. సాధారణంంగా మనంం ప్ర�ధాన 
సంంఖ్యయ లను పెరుగుతున్నన  క్ర�మంంలో రాస్తాంం �. ఉదాహరణకు 225 = 3 × 3 × 5 
× 5 లేదా 30 = 2 × 3 × 5.

రెంండు సంంఖ్యయ ల ఉతా్పా దితంం యొక్క�  ప్ర�ధాన కారకం�
మనంం ఒక సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణను కనుగొన్నన ప్పుు డు, మనంం 
మొదట దానిని రెంండు కారకాల ఉత్పపత్తిి గా రాసా్తాము. ఉదాహరణకు 72 = 12 × 
6. అప్పుు డు, మేము ప్ర�ధానాన్నిి  కనుగొంంటాము ప్ర�తి కారకం� యొక్కక  కారకీకరణ. 
పై ఉదాహరణలో, 12 = 2 × 2 × 3 మరియు 6 = 2 × 3. ఇప్పుు డు, 72 యొక్కక  
ప్ర�ధాన కారకం� ఏమిటో మీరు చెప్పపగ లరా?

వీటిని కలిపి ఉంంచడంం ద్వాారా  అసలు సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణను 
పొంందవచ్చుు .

72 = 2 × 2 × 3 × 2 × 3
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మీరు 2, 3, మరియు 5 లను ఎలా గుణింంచినా, 30 = 2 × 3 × 5 ఎంందుకు అని మీరు 
వివరింంచగలరా?

72 యొక్కక  కారకీకరణలో ప్ర�తి ప్ర�ధాన కారకం� ఎన్నిిసార్లుు  సంంభవిస్తుంం�దో గమనింంచంండి.
12 మరియు 6 యొక్కక  కారకాలలో ఇది ఎన్నిిసార్లుు  సంంభవిస్తుంం�దో పోల్చం� ండి.

	 సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  
1.	 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ ల యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలను కనుగొనంండి: 64, 104, 105, 243, 

320, 141, 1728, 729, 1024, 1331, 1000.
2.	 ఒక సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో ఒకటి 2, రెంండు 3 లు మరియు ఒకటి 11 

ఉంంటాయి. ఆ సంంఖ్యయ  ఎంంత?
3.	 మూడు ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి, ఇవన్నీీ  30 కం�టే తక్కుు వ, వాటి ఉత్పపత్తిి  

1955.
4.	 మొదట గుణింంచకుంండా ఈ సంంఖ్యయ ల యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణను కనుగొనంండి 
	ఎ  . 56 × 25 బి . 108 × 75 సి. 1000 × 81
5.	ప్ర� ధాన కారకీకరణను కలిగి ఉన్నన  అతిచిన్నన  సంంఖ్యయ  ఏది:
	ఎ  . మూడు విభిన్నన  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు? 
	 బి . నాలుగు విభిన్నన  ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు? 

అంంకెల అధ్యయ యనంంలో ప్ర�ధాన కారకీకరణ ప్రా�థమిక ప్రా�ముఖ్యయ తను కలిగి ఉంంది. ఇది 
ఉపయోగపడే రెంండు మారా్గాలను చర్చిిద్దాంం�  .

రెంండు అంంకెలు కో-ప్రై�మ్ గా ఉనా్నా యో లేదో చెక్ చేయడంం కొరకు 
ప్రై�మ్ ఫ్యాాక్టట  రైజేషన్ ఉపయోగిం�చడంం
�మళ్ళీీ  56 మరియు 63 సంంఖ్యయ లను తీసుకుంందాంం. అవి కో-ప్రై�మ్ గా ఉన్నాా యో లేదో 
మనంం ఎలా తనిఖీ చేయవచ్చుు ? రెంండు సంంఖ్యయ ల యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణను మనంం 
ఉపయోగిం�చవచ్చుు  -

56 = 2 × 2 × 2 × 7 మరియు 63 = 3 × 3 × 7

ఇప్పుు డు, 7 అనేది 56 మరియు 63 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకం� అని మనంం చూస్తుున్నాా ము. 
అంందువల్లల, 56 మరియు 63 కో-ప్రై�మ్ కాదు.

80, 63 సంంగతేంంటి? వాటి ప్ర�ధాన కారకాలు ఈ క్రిం�ంది విధంంగా ఉన్నాా యి:

80 = 2 × 2 × 2 × 2 × 5 మరియు 63 = 3 × 3 × 7

సాధారణ ప్ర�ధాన కారకాలు ఏవీ లేవు. వారు కో-ప్రై�మ్ అని మనంం నిర్ధాారిం ంచగలమా? 
వాటికి ఒక ఉమ్మమ డి కారకం� ఉంందనుకోంండి, అది సమ్మిిళితం ం. ఈ మిశ్ర�మ ఉమ్మమ డి కారకం� 
యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు 80 మరియు 63 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో కనిపిస్తాాయా ?
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అంందువల్లల, సాధారణ ప్ర�ధాన కారకాలు లేనట్లలయితే, రెంండు సంంఖ్యయ లు కో-ప్రై�మ్ అని 
చెప్పప వచ్చుు .

కొన్నిి  ఉదాహరణలు చూద్దాంం� .

ఉదాహరణ: �40 మరియు 231 లను పరిగణింంచంండి. వాటి ప్ర�ధాన కారకాలు ఈ క్రిం�ంది 
విధంంగా ఉన్నాా యి:

40 = 2 × 2 × 2 × 5 మరియు 231 = 3 × 7 × 11

40 మరియు 231 రెంండింంటినీ విభజింంచే సాధారణ ప్ర�ధానాంంశాలు ఏవీ లేవని మేము 
చూస్తుున్నాా ము. వాస్తతవానికి, 40 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు 2 మరియు 5 కాగా, 231 యొక్కక  
ప్ర�ధాన కారకాలు 3, 7 మరియు 11. అంందువల్లల, 40 మరియు 231 కో-ప్రై�మ్!

ఉదాహరణ: �242 మరియు 195 లను పరిగణింంచంండి. వాటి ప్ర�ధాన కారకాలు ఈ క్రిం�ంది 
విధంంగా ఉన్నాా యి:

242 = 2 × 11 × 11 మరియు 195 = 3 × 5 × 13

242 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు 2 మరియు 11. 195 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు 3, 5 మరియు 
13. సాధారణ ప్ర�ధాన కారకాలు ఏవీ లేవు. అంందువల్లల, 242 మరియు 195 కో-ప్రై�మ్.

ఒక సం ంఖ్యయ ను మరొక సం ంఖ్యయ తో విభజింంచవచ్చోో  లేదో తనిఖీ 
చేయడానికి ప్ర�ధాన కారకత్వం� ం  ఉపయోగిం�చడంం
ఒక సంంఖ్యయ ను మరొక సంంఖ్యయ తో విభజిస్తేే, రెంండవ సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణ 
మొదటి సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో చేర్చచ బడింందని చెప్పప వచ్చుు .

48ని 12తో విభజిస్తాంం �, ఎంందుకం�టే మనంం 48ని 12తో విభజిస్తేే మిగిలినవి సున్నాా  
అవుతాయి. సుదీర్ఘ ఘ విభజన చేపట్టటకుంండా ఒక సంంఖ్యయ ను మరొక సంంఖ్యయ తో విభజిస్తేే 
ఎలా తనిఖీ చేయగలంం? 

ఉదాహరణ: 168 ని 12 తో భాగిం�చవచ్చాా ? రెంండింంటి యొక్కక  ప్ర�ధాన కారణాంంకీకరణను 
కనుగొనంండి: 168 = 2 × 2 × 2 × 3 × 7 మరియు 12 = 2 × 2 × 3

మనంం ఏ క్ర�మంంలోనైనా గుణింంచగలంం కాబట్టిి, ఇప్పుు డు స్పప ష్టటమైంంది,
 168 = 2 × 2 × 3 × 2 × 7 = 12 × 14

అంందువల్లల, 168ని 12 తో విభజింంచవచ్చుు .

ఉదాహరణ: 75ను 21తో విభజిస్తాారా ? రెంండింంటి యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలను 
కనుగొనంండి:

75 = 3 × 5 × 5 మరియు 21 = 3 × 7
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పై చర్చచ లో మనంం చూసినట్లుుగా, 75 అనేది 21 యొక్కక  గుణకం� అయితే, 21 యొక్కక  అన్నిి  
ప్ర�ధాన కారకాలు కూడా 75 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు. ఏదేమైనా, 7 అనేది 21 యొక్కక  ప్ర�ధాన 
కారకం� కాని 75 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకం� కాదు. అంందువల్లల, 75 ను 21 తో విభజింంచలేము.

ఉదాహరణ: 42ను 12తో భాగిం�చవచ్చాా  ? రెంండింంటి యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలను కనుగొనంండి:

42 = 2 × 3 × 7 మరియు 12 = 2 × 2 × 3

12 యొక్కక  అన్నిి  ప్ర�ధాన కారకాలు కూడా 42 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకాలు. కానీ 12 యొక్కక  
ప్ర�ధాన కారకీకరణ 42 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో చేర్చచ బడలేదు. ఎంందుకం�టే 12 యొక్కక  
ప్ర�ధాన కారకీకరణలో 2 రెంండుసార్లుు సంంభవిస్తుంం�ది, కానీ 42 యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో 
ఒకసారి మాత్ర�మే సంంభవిస్తుంం�ది. అంంటే 42ను 12తో విడదీయలేంం.

ఒక సంంఖ్యయ ను మరొక సంంఖ్యయ తో విభజిస్తేే, రెంండవ సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణ 
మొదటి సంంఖ్యయ  యొక్కక  ప్ర�ధాన కారకీకరణలో చేర్చచ బడింందని మనంం చెప్పప వచ్చుు .

  సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  	
1.	 ఈ క్రిం�ంది జతల సంంఖ్యయ లు సహ-ప్ర�ధానమా? ముంందుగా ఊహింంచంండి 

మరియు తరువాత మీ సమాధానాన్నిి  ధృృవీకరింంచడానికి ప్రై�మ్ 
ఫ్యాాక్ట  టరైజేషన్ ఉపయోగిం�చంండి.
ఎ .	 30 మరియు 45	 బి .	 57 మరియు 85 
సి .	 121 మరియు 1331	 డి .	 343 మరియు 216

2.	 మొదటి సంంఖ్యయ  రెంండవ సంంఖ్యయ తో విభజింంచబడింందా? ప్ర�ధాన కారకత్వం� ం 
ఉపయోగిం�చంండి.
ఎ .	 225 మరియు 27	 బి .	 96 మరియు 24
సి.	 343 మరియు 17	 డి .	 999 మరియు 99

3.	 మొదటి సంంఖ్యయ కు ప్ర�ధాన కారకం� 2 ఉంంటుంంది. × 3 × 7 మరియు రెంండవ 
సంంఖ్యయ కు ప్ర�ధాన కారకం� 3 ఉన్నాా యి × 7 × 11. వారు కో-ప్రై�మ్ గా 
ఉన్నాారా ? వీరిలో ఒకరు మరొకరిని విభజిస్తాారా ?

4.	 గుణ ఇలా అంంటాడు, “ఏవైనా రెంండు ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లు కో-ప్రై�మ్ 
అవుతాయా?”. ఆయన చెప్పిం� ంది సరైనదేనా?

5.5 దివ్యయ త్వవ ప రీక్షలు 
ఇప్పప టివరకు, ఒక సంంఖ్యయ  ప్ర�ధానమా కాదా, లేదా ఒక నిర్దిి ష్టట జత సంంఖ్యయ లు 
సహ-ప్ర�ధానమా కాదా అని నిర్ణ ణయింంచడంంతో సహా వివిధ సంందర్భాా ల్లోో  
సంంఖ్యయ ల కారకాలను మేము కనుగొన్నాా ము.
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తక్కుు వ సంంఖ్యయ ల కారకాలను కనుగొనడంం సులభంం. పెద్దద సంంఖ్యయ లో ఉన్నన  కారకాలను 
మనంం ఎలా కనుగొంంటాము?

8560 తీసుకుంందాంం. దీనికి 2 నుంండి 10 వరకు ఏవైనా కారకాలు ఉన్నాాయా  (2, 3, 4,  
5, ..., 9, 10)?

ఈ సంంఖ్యయ లలో కొన్నిి  కారకాలు కాదా అని దీర్ఘ ఘ విభజన చేయకుంండా తనిఖీ చేయడంం 
సులభంం. మీరు వాటిని కనుగొనగలరా?

10 ద్వాా రా విభజన
10 తీసుకుంందాంం. 8560ని 10తో విభజింంచగలరా? ఇది మరొక మార్గంం� . 	 10 అనేది 8560 
కారకం� కాదా అని అడిగారు.

దీని కోసంం, మనంం 10 యొక్కక  గుణకాలలో నమూనాను చూడవచ్చుు .
10 యొక్కక  మొదటి కొన్నిి  గుణకాలు: 10, 20, 30, 40, ... ఈ క్ర�మాన్నిి  కొనసాగిం�చంండి 

మరియు నమూనాను గమనింంచంండి.
125 అనేది 10 యొక్కక  బహుళమా? మునుపటి క్ర�మంంలో ఈ సంంఖ్యయ  కనిపిస్తుంం�దా? 

ఎంందుకు లేదా ఎంందుకు కాదు?
8560ని 10తో విభజిస్తాారా  అని మీరు ఇప్పుు డు సమాధానంం చెప్పపగ లరా?

 ఈ ప్ర�కటనను పరిశీలి౦చ౦డి:
10 ద్వాారా  విభజింంచబడిన సంంఖ్యయ లు ‘0’తో ముగిసేవి. మీరు అంంగీకరిస్తాారా ?

5 ద్వాా రా విభజన
5వ సంంఖ్యయ  మరొక సంంఖ్యయ , దీని దివ్యయ త్వాాన్నిి   సులభంంగా తనిఖీ చేయవచ్చుు . ఎలా చేయాలి?

గుణకాలను జాబితా చేయడంం ద్వాారా  అన్వేే షింంచంండి: 5, 10, 15, 20, 25, ... ఈ సంంఖ్యయ ల 
గురింంచి మీరు ఏమి గమనింంచారు? చివరి అంంకెలో ఒక నమూనాను మీరు చూశారా?

5 ద్వాారా  విభజింంచబడిన 399 కం�టే తక్కుు వ అతిపెద్దద సంంఖ్యయ  ఏది? 8560ని 5తో 
విభజిస్తాారా ? 

 ఈ ప్ర�కటనను పరిశీలి౦చ౦డి:
5 ద్వాారా  విభజింంచబడే సంంఖ్యయ లు ‘0’ లేదా ‘5’తో ముగిసేవి. మీరు 

అంంగీకరిస్తాారా ?

2 ద్వాా రా విభజన
2 యొక్కక  మొదటి కొన్నిి  గుణకాలు 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, ... 
మీరు ఏమి గమనింంచారు? చివరి అంంకెలో ఒక నమూనాను మీరు చూశారా?

గణితంం 
మాట్లాా డు

గణితంం 
మాట్లాా డు
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682ను 2తో విభజిస్తాారా ? సుదీర్ఘ ఘ విభజన చేయకుంండా దీనికి సమాధానంం చెప్పపగ లమా?
8560ని 2తో విభజిస్తాారా ? ఎంందుకు లేదా ఎంందుకు కాదు?

 ఈ ప్ర�కటనను పరిశీలి౦చ౦డి:
2 ద్వాారా  విభజింంచబడే సంంఖ్యయ లు ‘0’, ‘2’, ‘4, ‘6’ లేదా ‘8’తో ముగుసా్తాయి. మీరు 

అంంగీకరిస్తాారా ?
399 మరియు 411 మధ్యయ  2 యొక్కక  అన్నిి  గుణకాలు ఏమిటి?

4 ద్వాా రా విభజన
ఒక సంంఖ్యయ ను 4తో విభజిసా్తారో లేదో తనిఖీ చేయడంం కూడా సులభంంగా చేయవచ్చుు !

దాని గుణకాలను చూడంండి: 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, ...
ఉపయోగిం�చగల ఏవైనా నమూనాలను మీరు గమనింంచగలరా? 10, 5 మరియు 2 యొక్కక  

గుణకాలు వాటి చివరి అంంకెలలో ఒక నమూనాను కలిగి ఉంంటాయి, దీనిని మనంం విభజన  
తనిఖీ చేయడానికి ఉపయోగిం�చగలుగుతాము. అదేవిధంంగా, చివరి అంంకెను చూడటంం 
ద్వాారా  ఒక సంంఖ్యయ ను 4 తో విభజింంచవచో్చో  లేదో తనిఖీ చేయవచ్చాా ?

అది పనిచేయదు! 12 మరియు 22 చూడంండి. అవి ఒకే చివరి అంంకెను కలిగి ఉంంటాయి, 
కానీ 12 అనేది 4 యొక్కక  గునిజంం, 22 కాదు. అదేవిధంంగా 14 మరియు 24 ఒకే చివరి అంంకెను 
కలిగి ఉంంటాయి, కానీ 14 అనేది 4 యొక్కక  బహుళంం కాదు, 24. అదేవిధంంగా, 16 మరియు 26 
లేదా 18 మరియు 28. దీని అర్థంం�  ఏమిటంంటే, చివరి అంంకెను చూడటంం ద్వాారా , ఒక సంంఖ్యయ  
4 యొక్కక  గుణకం� కాదా అని చెప్పప లేము.

మరిన్నిి  అంంకెలను చూడటంం ద్వాారా  మనంం ప్ర�శ్న� కు సమాధానంం ఇవ్వవగ లమా? 1 
మరియు 200 మధ్యయ  4 గుణకాల జాబితాను తయారు చేయంండి మరియు ఒక నమూనా కోసంం 
శోధింంచంండి.

  4 ద్వాారా  విభజింంచదగిన 330 మరియు 340 మధ్యయ  సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి. అలాగే, 
1730 మరియు 1740 మరియు 2030 మరియు 2040 మధ్యయ  సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి, అవి 4 
ద్వాారా  విభజింంచబడతాయి. మీరు ఏమి గమనింంచారు?

  8536ను 4తో విభజిస్తాారా ?

 ఈ ప్ర�కటనలను పరిగణింంచంండి:

1.	 ఇచ్చిిన  సంంఖ్యయ ను 4తో విభజింంచాలా వద్దాా  అని నిర్ణ ణయింంచేటప్పుు డు చివరి రెంండు 
అంంకెలు మాత్ర�మే ముఖ్యయ మైనవి.

2.	 చివరి రెంండు అంంకెల ద్వాారా  ఏర్పప డిన సంంఖ్యయ ను 4 ద్వాారా  విభజిస్తేే, అసలు 
సంంఖ్యయ ను 4 తో విభజిస్తాారా ? 

3.	 ఒకవేళ అసలు సంంఖ్యయ ను 4తో విభజిస్తేే, చివరి రెంండు అంంకెల ద్వాారా  ఏర్పప డిన 
సంంఖ్యయ ను 4తో విభజిస్తాారా .

	 మీరు అంంగీకరిస్తాారా ? ఎంందుకు లేదా ఎంందుకు కాదు?  

గణితంం 
మాట్లాా డు
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8 ద్వాా రా దివ్యయ త్వం� ం
ఆసక్తిి కరంంగా, 8 నాటికి దివ్యయ త్వాాన్నిి   తనిఖీ చేయడంం కూడా సులభతరంం చేయవచ్చుు . 
ఇంందుకోసంం చివరి రెంండు అంంకెలను ఉపయోగిం�చవచ్చాా ?

  8 ద్వాారా  విభజింంచదగిన 120 మరియు 140 మధ్యయ  సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి. 1120 
మరియు 1140 మధ్యయ  సంంఖ్యయ లను కూడా కనుగొనంండి, మరియు 3120 మరియు 3140 మధ్యయ  
సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి, ఇవి 8 ద్వాారా  విభజింంచబడతాయి. మీరు ఏమి గమనింంచారు?

  8560 యొక్కక  చివరి రెంండు అంంకెలను మార్చం� ండి, తద్వాారా  ఫలిత సంంఖ్యయ  8 యొక్కక  
గుణకం� అవుతుంంది.  ఈ ప్ర�కటనలను పరిగణింంచంండి:

1.	 ఇచ్చిిన  సంంఖ్యయ ను 8తో విభజింంచాలా వద్దాా  అని నిర్ణ ణయింంచేటప్పుు డు 
చివరి మూడు అంంకెలు మాత్ర�మే ముఖ్యయ మైనవి.

2.	 చివరి మూడు అంంకెల ద్వాారా  ఏర్పప డిన సంంఖ్యయ ను 8తో విభజిస్తేే, అసలు 
సంంఖ్యయ ను 8తో విభజిసా్తారు.

3.	 అసలు సంంఖ్యయ ను 8తో విభజిస్తేే, చివరి మూడు అంంకెల ద్వాారా  ఏర్పప డిన 
సంంఖ్యయ ను 8తో విభజిసా్తారు.

మీరు అంంగీకరిస్తాారా ? ఎంందుకు లేదా ఎంందుకు కాదు?

ఒక సంంఖ్యయ  ఒక కారకం� కాదా అని తనిఖీ చేయడానికి దీర్ఘ ఘ విభజన ఎల్లలప్పుు డూ అవసరంం 
లేదని మనంం చూశాము. మనంం కొన్నిి  పరిశీలనలను ఉపయోగిం�చి 10, 5, 2, 4, 8 లకు 
సరళమైన పద్ధధతులను కనుగొన్నాా ము. ఇతర సంంఖ్యయ లకు కూడా ఇలాంంటి సరళమైన 
పద్ధధతులు ఉన్నాాయా ? తరువాతి తరగతులలో 3, 6, 7, మరియు 9 ద్వాారా  దివ్యయ త్వాాన్నిి   
పరీక్షింంచడానికి సరళమైన పద్ధధతులను మేము చర్చిి సా్తాము!

  సమాధానంం కనుక్కోం� ండి  
1.	 2024 లీపు సంంవత్ససరం ం (ఫిబ్ర�వరిలో 29 రోజులు ఉన్నం� ందున). లీప్ సంంవత్ససరా లు 

4 యొక్కక  గుణకాలు ఉన్నన  సంంవత్ససరా లలో సంంభవిసా్తాయి, 100 తో సమానంంగా 
విభజింంచబడిన కానీ 400 తో విభజింంచబడని సంంవత్ససరా లు మినహా.
ఎ . 	� మీరు పుట్టిిన సంంవత్ససరం ం నుంండి ఇప్పప టి వరకు, లీప్ సంంవత్ససరా లు ఏ 

సంంవత్ససరా లు?
బి . 	 2024 సంంవత్ససరం ం నుంండి 2099 వరకు, ఎన్నిి  లీపు సంంవత్ససరా లు ఉన్నాా యి?

2.	 4 ద్వాారా  విభజింంచదగిన మరియు పాలింండ్రో�మ్ లుగా ఉన్నన  అతిపెద్దద మరియు 
చిన్నన  4-అంంకెల సంంఖ్యయ లను కనుగొనంండి.

3.	ప్ర� తి ప్ర�కటన ఎల్లలప్పుు డూ నిజమా, కొన్నిిసార్లుు  సత్యయ మా లేదా ఎప్పప టికీ నిజంం కాదా 
అని అన్వేే షింంచంండి మరియు కనుగొనంండి. మీ తర్కాా నికి మద్దదతు ఇవ్వవ డానికి 
మీరు ఉదాహరణలు ఇవ్వవ వచ్చుు .

గణితంం 
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ఎ . 	రెంండు సమాన సంంఖ్యయ లు మొత్తంం� 4 యొక్కక  గుణకాన్నిి  ఇస్తుంం�ది.
బి . 	రెంండు బేసి సంంఖ్యయ ల మొత్తంం� 4 యొక్కక  గుణకాన్నిి  ఇస్తుంం�ది.

4.	 ఈ క్రిం�ంది ప్ర�తి సంంఖ్యయ ను ఎ) 10, బి) 5, సి) 2 ద్వాారా  విభజింంచినప్పుు డు 
లభింంచిన మిగిలిన వాటిని కనుగొనంండి.

78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345
5.	 14560ని 2, 4, 5, 8, 10 అని విభజింంచారా అని ఉపాధ్యాా యుడు అడిగాడు. 

గుణ 14560 సంంఖ్యయ ను కేవలంం రెంండు సంంఖ్యయ లతో పరిశీలింంచి, అది కూడా 
అవనీ్నీ  విడదీయదగినవని ప్ర�కటింంచాడు. ఆ రెంండు అంంకెలు ఏమై 
ఉంంటాయి?

6.	 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ లలో 2, 4, 5, 8 మరియు 10 లతో భాగిం�చబడేవి ఏవి: 572, 
2352, 5600, 6000, 77622160.

7.	ఉత్పపత్తిి   10000 ఉన్నన  రెంండు సంంఖ్యయ లను రాయంండి. రెంండు సంంఖ్యయ లు 
యూనిట్ అంంకె గా 0 కలిగి ఉంండకూడదు.

5.6 సంంఖ్యయ లతో సరదా 

ప్ర�త్యేే క సంంఖ్యయ లు
ఈ పెట్టెెలో నాలుగు సంంఖ్యయ లు ఉన్నాా యి. ఏ సంంఖ్యయ  ప్ర�త్యేే కమైనదని మీరు 
అనుకుంంటున్నాా రు? మీరు అలా ఎంందుకు అంంటున్నాా రు?

9 16

25 43

గుణ యొక్కక  తోటి తరగతులు ఏంం పంంచుకుంంటారో చూడంండి.
•	 “9 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే అది ఒకే అంంకె సంంఖ్యయ  అయితే మిగతా 

అన్నిి  సంంఖ్యయ లు 2 అంంకెల సంంఖ్యయ లు” అని కర్ణాా వతి అంంటున్నాా రు.
•	 గురుప్రీ�త్ చెప్పాా రు, “9 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది 3 యొక్కక  

బహుళ సంంఖ్యయ ”.
•	 మురుగన్ చెప్పాా డు, “16 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది ఒకే సరి 

సంంఖ్యయ  మరియు 4 యొక్కక  ఏకైక బహుళంం”.
•	 “25 ప్ర�త్యేే కమైనది, ఎంందుకం�టే ఇది 5 యొక్కక  ఏకైక బహుళంం” అని 

గోపిక చెప్పిం� ంది.
•	 “43 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది ఏకైక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ”.
•	రాధ  చెప్పిం� ంది, “43 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది చతురస్రా�కారంం 

కాని ఏకైక సంంఖ్యయ ”.

గణితంం 
మాట్లాా డు



ప్రై�మ్ టైమ్

127

ఎ . 	రెంండు సమాన సంంఖ్యయ లు మొత్తంం� 4 యొక్కక  గుణకాన్నిి  ఇస్తుంం�ది.
బి . 	రెంండు బేసి సంంఖ్యయ ల మొత్తంం� 4 యొక్కక  గుణకాన్నిి  ఇస్తుంం�ది.

4.	 ఈ క్రిం�ంది ప్ర�తి సంంఖ్యయ ను ఎ) 10, బి) 5, సి) 2 ద్వాారా  విభజింంచినప్పుు డు 
లభింంచిన మిగిలిన వాటిని కనుగొనంండి.

78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345
5.	 14560ని 2, 4, 5, 8, 10 అని విభజింంచారా అని ఉపాధ్యాా యుడు అడిగాడు. 

గుణ 14560 సంంఖ్యయ ను కేవలంం రెంండు సంంఖ్యయ లతో పరిశీలింంచి, అది కూడా 
అవన్నీీ  విడదీయదగినవని ప్ర�కటింంచాడు. ఆ రెంండు అంంకెలు ఏమై 
ఉంంటాయి?

6.	 ఈ క్రిం�ంది సంంఖ్యయ లలో 2, 4, 5, 8 మరియు 10 లతో భాగిం�చబడేవి ఏవి: 572, 
2352, 5600, 6000, 77622160.

7.	ఉత్పపత్తిి   10000 ఉన్నన  రెంండు సంంఖ్యయ లను రాయంండి. రెంండు సంంఖ్యయ లు 
యూనిట్ అంంకె గా 0 కలిగి ఉంండకూడదు.

5.6 సంంఖ్యయ లతో సరదా 

ప్ర�త్యేే క సంంఖ్యయ లు
ఈ పెట్టెెలో నాలుగు సంంఖ్యయ లు ఉన్నాా యి. ఏ సంంఖ్యయ  ప్ర�త్యేే కమైనదని మీరు 
అనుకుంంటున్నాా రు? మీరు అలా ఎంందుకు అంంటున్నాా రు?

9 16

25 43

గుణ యొక్కక  తోటి తరగతులు ఏంం పంంచుకుంంటారో చూడంండి.
•	 “9 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే అది ఒకే అంంకె సంంఖ్యయ  అయితే మిగతా 

అన్నిి  సంంఖ్యయ లు 2 అంంకెల సంంఖ్యయ లు” అని కర్ణాా వతి అంంటున్నాా రు.
•	 గురుప్రీ�త్ చెప్పాా రు, “9 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది 3 యొక్కక  

బహుళ సంంఖ్యయ ”.
•	 మురుగన్ చెప్పాా డు, “16 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది ఒకే సరి 

సంంఖ్యయ  మరియు 4 యొక్కక  ఏకైక బహుళంం”.
•	 “25 ప్ర�త్యేే కమైనది, ఎంందుకం�టే ఇది 5 యొక్కక  ఏకైక బహుళంం” అని 

గోపిక చెప్పిం� ంది.
•	 “43 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది ఏకైక ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ ”.
•	రాధ  చెప్పిం� ంది, “43 ప్ర�త్యేే కమైనది ఎంందుకం�టే ఇది చతురస్రా�కారంం 

కాని ఏకైక సంంఖ్యయ ”.

గణితంం 
మాట్లాా డు

  �ప్ర�తి పెట్టెెలో నాలుగు సంంఖ్యయ లతో కూడిన కొన్నిి  పెట్టెెలు క్రిం�ంద 
ఉన్నాా యి. ప్ర�తి పెట్టెెలో ప్ర�తి సంంఖ్యయ  మిగిలిన వాటితో పోలిస్తేే ఎలా 
ప్ర�త్యేే కమైనదో చెప్పప డానికి ప్ర�యత్నిం� ంచంండి. మీ తోటి తరగతుల 
తో పంంచుకోంండి మరియు మీలాగే ఇంంకెవరు అదే కారణాలు ఇచ్చాా రో 
తెలుసుకోంండి. మీకు తెలియని కారణాలను ఎవరైనా చెప్పాారా ?!

5 7

12 35

3 8

11 24

27 3

123 31

17 27

44 65

ఒక ప్ర�ధాన పజిల్
ఎడమవైపు ఉన్నన  బొమ్మమ  పజిల్ ను చూపిస్తుంం�ది. కుడివైపున ఉన్నన  బొమ్మమ  
పజిల్ యొక్కక  పరిష్కాారాన్నిి   చూపుతుంంది. పజిల్ ను పరిష్కక రింంచడానికి 
నియమాలు ఎలా ఉంంటాయో ఆలోచింంచంండి.

75

42

102

170 30 63

5 5 3 75

2 3 7 42

17 2 3 102

170 30 63

నియమాలు
�పజిల్ ని ప్ర�ధాన సంంఖ్యయ లతో మాత్ర�మే పూరింంచంండి, తద్వాారా  ప్ర�తి వరుస 
యొక్కక  ఉత్పపత్తిి  వరుస యొక్కక  కుడి వైపున ఉన్నన  సంంఖ్యయ  మరియు ప్ర�తి కాలమ్ 
యొక్కక  ఉత్పపత్తిి  కాలమ్ దిగువన ఉన్నన  సంంఖ్యయ .
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గణితంం 
మాట్లాా డు
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128

63

27

190

45 42 171

343

660

44

28 154 231

సారాంశం 

 ఒకవేళ ఒక సంంఖ్యయ ను మరొక సంంఖ్యయ తో విభజింస్నేం, రెంండవ సంంఖ్యయ ను ఎం 
అంట్టారు. కారకం మొదటిది. ఉందాహరణకు, 4 అనేది 12 యొకక  కారకం 
ఎంందుకంటే 12 4 (12) దాే ర్వా విభజింంచబడుతుంంది. ÷ 4 = 3).

 ప్ర�ధానం సంఖ్యయ లు 2, 3, 5, 7, 11 వంటి సంంఖ్యయ లు... అవి కేవలం రెంండు 
కారకాలను కలిగి ఉంంట్టాయి, అవి 1 మరియు అవి.

 �ప్రశమ సంఖ్యయ లు 4, 6, 8, 9 వంటి సంంఖ్యయ లు... అవి 2 కంటే ఎంకుక వ 
కారకాలను కలిగి ఉంంట్టాయి, అన్నగా, 1 మరియు తమను కాకుండా కన్నీసంం 
ఒక కారకానిన  కలిగి ఉంంట్టాయి. ఉందాహరణకు, 8 కారకం 4 మరియు 9 కారకం 3 
కలిగి ఉంంట్టాయి, కాబటిట 8 మరియు 9 రెంండూ మిక్రిం�మంగా ఉంంట్టాయి.

 1 కంటే ఎంకుక వ ఉంన్నన  క్రింపతి సంంఖ్యయ ను క్రింపధాన్న సంంఖ్యయ ల ఉంతి తింగా ర్వాయవచ్చుు . 
దీనేన సంంఖ్యయ  యొకక  ప్ర�ధానం కారకీకరణ అంట్టారు. ఉందాహరణకు, 84 = 2 × 2 
× 3 × 7.

 కారకాల క్రింకమం తపి , ఒక సంంఖ్యయ ను క్రింపధానాంశాలుగా వరీకారించడాని� ఒకే 
ఒక మారంా ఉంంది.

 1 తపి  మరో స్తాధారణ కారకం లేని రెంండు సంంఖ్యయ లను ఇల్యాం అంట్టారు సహ-
ప్ర�ధానం.

 రెంండు సంంఖ్యయ లుసంహ-క్రింపధాన్న. కాదా అని తనిఖీ చేయడాని�, మన్నం మొదట 
వాటి క్రింపధాన్న కారకాలను కనుగొన్నవచ్చుు  మరియు ఒక స్తాధారణ క్రింపధాన్న కారకం 
ఉంందో లేదో తనిఖీ చేయవచ్చుు . స్తాధారణ క్రింపధాన్న కారకం లేన్నటలయితే, అవి 
కోం-ప్రైపైమ్, లేకపోతే అవి కాదు.

 మొదటి సంంఖ్యయ  యొకక  క్రింపధాన్న కారకీకరణను రెంండవ సంంఖ్యయ  యొకక  క్రింపధాన్న 
కారకీకరణలో చేరిు న్నటలయితే ఒక సంంఖ్యయ  మరొక సంంఖ్యయ  యొకక  కారకంగా 
మారుతుంంది.

�ణితం 
మాట్టాల డు


