
बाालाःः� वृृत्तेे उपवि�श्य संंख्याानांं� क्रीीडांं� क्रीीडन्ति�।
एकःः बाालकःः ‘१’ इति� संंख्यााम्् उक्त्वाा आरभतेे। द्वि�तीीयःः क्रीीडकःः ‘२’ इति� 

संंख्यांं� वदति�। एवंं क्रीीडाा चलति�। परन्तुु यदाा ३,६,९ (३ इति� संंख्याायाःः� गुुणि�तम््) 
इति� संंख्याःः� आगच्छन्ति�, तदाा क्रीीडकःः संंख्याायाःः� स्थाानेे ‘इड््लीी’ इति� वदेत्।् पुुनःः 
यदाा ५, १० (५ इति� संंख्याायाःः� गुुणि�तम््) इति� संंख्याःः� आगच्छन्ति�, तदाा क्रीीडकःः 
संंख्याायाःः� स्थाानेे ‘बडाा’ इति� वदेत्।् यदाा कााऽपि� संंख्याा ३ तथाा ५ इति� उभययोःः� 
गुुणि�ताा अस्ति�, तदाा क्रीीडकःः ‘इड््लीी-बडाा’ इति� वदेत्!् यदि� क्रीीडकेषुु कश्चि�द् ्दोोषं 
करोोति� , तर्हि� सःः क्रीीडाातःः बहिः�ः भवि�ष्यति�।

याावद् ् एकस्य अधि�काःः� बाालकाःः�/बाालि�काःः� सन्ति� ताावत् ् क्रीीडाा क्रमेण 
अनुुवर्ति�ष्यतेे।

काासांं� संंख्याानांं� कृृतेे क्रीीडकाःः� संंख्याायाःः� स्थाानेे ‘इड््लि�’ इति� वक्तुंं�  शकु्नुवन्ति�? 
एताःः� संंख्याःः� ३,६,९,१२,१८ इत्याादयःः भवि�तुुम्् अर्हहन्ति�।

काासांं� संंख्याानांं� कृृतेे क्रीीडकाःः� संंख्याायाःः� स्थाानेे ‘बडाा’ इति� वक्तुंं�  शकु्नुवन्ति�? 
एताःः� संंख्याःः� ५,१०,२० इत्याादयःः भवि�तुुम्् अर्हहन्ति�। 

तत्र आद्यसंंख्याा काा अस्ति�, यस्य कृृतेे क्रीीडकाःः� संंख्याायाःः� स्थाानेे ‘इड््लीी-वडाा’ 
इति� वक्तुंं�  शकु्नुवन्ति�? एषाा संंख्याा १५ इति� भवि�तुंं�  शक्नोोति� यतःः १५ इति� संंख्याा ३ 
तथाा ५ इतु्युभययोःः� गुुणि�तम्् अस्ति�। एताादृश्यःः अन्याःः� संंख्याःः� अन्वि�ष्यन्तुु याःः� ३ 
तथाा ५ इतु्युभयोःः� गुुणि�ताःः� सन्ति�। एताःः� संंख्याःः�________ इति� उच्यन्तेे।

इड््लीी - बडाा क्रीीडाा

मौौलि�क - काालःःमौौलि�क - काालःः५

५.१	 साामाान्य-गुुणकाानि� तथाा साामाान्य-काारकााणि�
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 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
१.	 दशमेे वाारेे कस्याःः� संंख्याायाःः� कृृतेे ‘इड््लीी-बडाा’ इति� शब्दाःः� उपयुुज्यन्तेे?
२.	यदि�  क्रीीडाा १ संंख्याातःः ९० संंख्याापर्ययन्तम्् अङ्कैःः � क्रीीड्यतेे, तर्हि� चि�न्तयि�त्वाा वदन्तुु -

क.	 बाालकाःः� कति�वाारंं ‘इड््लीी’ इति� वदन्ति� (यदाा तेे ‘इड््लीी-बडाा’ इति� वदन्ति�, तदपि� 
अन्तर्भभवति�)?

ख.	 बाालकाःः� कति�वाारंं ‘बडाा’ इति� वदन्ति� (यदाा ते े ‘इड््लीी-बडाा’ इति� वदन्ति�, तदपि� 
अन्तर्भभवति�)?

ग.	 बाालकाःः� कति�वाारम्् ‘इड््लीी-बडाा’ इति� वदन्ति�?
३.	यदि�  क्रीीडाा ९०० इति� संंख्याापर्ययन्तम् ् अङ्कैःः� 

क्रीीड्यतेे, तर्हि� किं� भवि�ष्यति�? तदाा भवतााम् ्
उत्तरााणि� काानि� भवि�ष्यन्ति�?

४.	�कि�मे तत् ् चि�त्रम्् ‘इड््लीी-बडाा’-क्रीीडयाा सह 
सम्बद्धम्् अस्ति�? 
संंकेेतःः -  �कल्पयन्तुु यद् ् एषाा क्रीीडाा ३० इति� 

संंख्याापर्ययन्तं क्रीीडि�ताा भवति�। इदाानींं�  यदि� 
६० इति� संंख्याापर्ययन्तं क्रीीड्यते,े तर्हि� एतत् ्
चि�त्रं कि�दृशंं भवि�ष्यति�, तद् ्अङ्कयन्तु।ु

 इदाानींं�  वयं भि�न्नसंंख्यााकैःः � ‘इड््लीी-बडाा’ इति� क्रीीडांं� क्रीीडाामःः। 
	क .	 २ तथाा ५
	 ख.	 ३ तथाा ७ 
	ग .	 ४ तथाा ६
वयं लघुुतमगुुणकस्य कृृतेे ‘इड््लीी’ इति� शबं्दं वदाामःः। पुुनःः बृृहत्तमगुुणकस्य कृृतेे ‘बडाा’ इति� शबं्दं 

वदाामःः। अपि� च इति� द्वयोःः� संंख्ययोःः� साामाान्य-गुुणकस्य कृृतेे ‘इड््लीी-बडाा’ इति� शब्दाान्् वदाामःः। 
चि�त्रस्य सदृशंं चि�त्रं चि�त्रयतुु। ५.१ यदि� क्रीीडाा ६० पर्ययन्तं क्रीीड्यतेे।

ह्यःः, वयं द्वााभ्यांं� संंख्यााभ्यााम् ् एतांं� क्रीीडांं� 
क्रीीडि�तवन्तःः तथाा केेवलम् ् ‘इड््लीी’ अथवाा 
‘इड््लीी-बडाा’ इति� वदन्तःः समााप्तवन्तःः।  
अस्माासुु कोोऽपि� केेवलं ‘बडाा’ इति� 
नोोक्तवाान्/्उक्तवतीी!

आम््, तर्हि�  
ताःः� संंख्याःः� काःः� भवि�तुंं�  

शकु्नुवन्ति�!? 

सङ््ख्याासुु एकःः ४ आसीीत्।्

चि�त्रम््  ५.१

३ इत्यस्य गुुणि�तम्् ५ इत्यस्य गुुणि�तम््

२१

२१
३०

१५

१०

२०

५

२५
१२

१८

२७

९

३

३ तथाा ५ इतु्युभययोःः� साामाान्य-गुुणि�तम् ्
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 �ततःः अन्याा संंख्याा नि�म्नलि�खि�तेेषुु काा भवि�तुुम्् अर्हहति� -

	 २, ३, ५, ८, १० ?

 जम्प् ्ज्यााक््-पट््
 जम्पीी, ग्रम्पीी इते्येतौौ एकांं� क्रीीडांं� क्रीीडतःः।

• 	 ग्रम्पीी एकस्याःः� संंख्याःः� उपरि� एकंं नि�धिः�ः स्थाापयति�। उदााहरणाार्थंं, सःः २४ इति� अङ्कस्य 
उपरि� तत् ्स्थाापयि�तुंं�  शक्नोोति�।

• 	 जम्पीी लम्फनस्य कृृतेे एकांं� संंख्यांं� चि�नोोति�। यदि� सःः ४ इति� अङं्कं चि�नोोति�, तर्हि� सःः ०तःः 
आरभ्य केेवलं ४ इत्यस्य गुुणि�तेेषुु एव कूूर्ददनम्् करि�ष्यति�।

• 	यदि�  जम्पीी तत् ्संंख्याास्थाानंं प्रााप्स्यति�, यत्र ग्रम्पीी पूूर्वंं नि�धिं� ंस्थाापि�तवाान््, तर्हि� सःः तद्धनरााशिं� ं
लप्स्यतेे।

२४ इति� संंख्याास्थाानंं प्रााप्तुंं�  कूूर्ददनस्य आकाारःः कि�दृशंं भवति� ?
यदि� सःः ४ इति� अङ्कम् ्इच्छति� - तर्हि� तस्य कूूर्ददनस्य आकाारःः भवि�ष्यति� - ४ → ८ → १२ → १६ → 

२० → २४ → २८ → ...
तत्र अन्याानि� अपि� कूूर्ददनाानि� भवि�तुम्् अर्हहन्ति�। यथाा, २, ३, ६, ८, १२ इत्याादि�।

२४२३२२२१२०१९१८१७१६१५१४१३१२१११०९८७६५४३२१०

१ तथाा २४ इते्येतयोःः� कृृतेे कूूर्ददनस्य आकाारःः कि�दृशंं भवि�ष्यति� ? आम््। तेे २४ इति� संंख्याास्थाानमपि� 
प्रााप्स्यन्ति�।

अत्र २४ इति� संंख्याा १, २, ३, ४, ६, ८, १२, २४ इति� सर्वैःः� अङ्कैःः � वि�भााज्यम्् अस्ति�। एतेे सर्वेे 
अङ्काःः� २४ इत्यस्य भााजकाःः� सन्ति�।

इदाानींं�  ग्रम्पीी इते्येषःः क्रीीडाायाःः� स्तरं वर्धधयति�। सःः द्वौौ नि�धीी भि�न्नभि�न्नसंंख्याायाःः� उपरि� स्थाापि�तवाान््। 
जम्पीी इत्यनेेन कूूर्ददनस्य कृृतेे एकंं संंख्याास्थाानंं चेेतव्यम्् अस्ति�। यदि� सःः चि�तेेन संंख्याास्थाानेेन तत् ्
संंख्यााद्वयं प्रााप्तुंं�  शक्नोोति�, तर्हि� एव सःः ग्रम्पीी इत्यनेन स्थाापि�तं धनसञ्चयंं प्रााप्य्यति�। जम्पीी ० तःः आरभतेे।

ग्रम्पीी इते्येषःः १४ तथाा ३६ इति� संंख्ययोःः� मध्येे तस्य नि�धिं� ं रक्षि�तवाान्् अस्ति�। जम्पीी इते्येषःः 
कूूर्ददनस्य कृृतेे ७ इति� संंख्यांं� चीीतवाान््।
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किं� जम्पीी द्वौौ अपि� नि�धीी प्रााप्तुंं�  शक्नोोति� ? सःः ० तःः आरभ्य ७ पर्ययन्तं कूूर्ददति�- ७ → १४ → २१ 
→ २८ → ३५ → ४२....  पश्यन्तुु यत् ्सःः १४ इति� संंख्याास्थाानंं प्रााप्तवाान्् परन्तुु ३६ इति� संंख्याास्थाानंं 
प्रााप्तुंं�  न शक्नोोति�। अतःः सःः नि�धिं� ंन प्रााप्तवाान्।् तेेन कूूर्ददनस्य कृृतेे काा संंख्याा चेेतव्याा आसीीत्?्

१४ इत्यस्य भााजकाानि� सन्ति� - १, २, ७, तथाा १४ । अतःः एताःः� संंख्याःः� प्रवि�श्य १४ इति� संंख्याास्थाानंं 
प्रााप्तुंं�  शकु्नुमःः। 

३६ इत्यस्य भााजकाानि� सन्ति� - १, २, ३, ४, ६, ९, १२, १८ तथाा ३६ । अतःः एताःः� संंख्याःः� प्रवि�श्य ३६ 
इति� संंख्याास्थाानंं प्रााप्तुंं�  शकु्नुमःः।

पश्यन्तुु, कूूर्ददनस्य कृृतेे एतेेषुु १ अथवाा २ इति� संंख्याास्थाानंं यदि� चीीयतेे, तर्हि� एव १४ तथाा ३६ इति� 
संंख्यााद्वयमेव प्रााप्स्याामःः। लक्षयन्तुु यदत्र १, २ इति� संंख्यााद्वयं १४ तथाा ३६ इतु्युभययोःः� साामाान्यभााजकम् ्
अस्ति�।

कूूर्ददनस्य कृृतेे याःः� संंख्याःः� उपयुुज्य उभयंं नि�धिं� ंप्रााप्तुंं�  शक्यतेे, ताःः� संंख्याःः� तयोःः� द्वयोःः� अङ्कयोःः� 
साामाान्य-भााजकाानि� भवन्ति�, यत्र नि�धयःः स्थाापि�ताःः� सन्ति�।

 �कूूर्ददनस्य कृृतेे कांं� संंख्यााम्् उपयुुज्य १५ तथाा ३० इति� दे्वे संंख्याास्थाानेे प्रााप्तुंं�  शक्यतेे ? अस्य कृृते े
वि�वि�धाःः� संंख्याःः� भवि�तुुम्् अर्हहन्ति�। ताःः� सर्वाःः�� अन्वेेष्टुंं�  प्रयततााम््।

 अधःः दर्शि�तांं� पट्टि�कांं� पश्यन्तुु। भवन्तःः किं� पश्यन्ति�?

३१ ३२ ३३ ३४ ३५ ३६ ३७ ३८ ३९ ४०

४१ ४२ ४३ ४४ ४५ ४६ ४७ ४८ ४९ ५०

५१ ५२ ५३ ५४ ५५ ५६ ५७ ५८ ५९ ६०

६१ ६२ ६३ ६४ ६५ ६६ ६७ ६८ ६९ ७०

अस्यांं� पट्टि�काायााम्् -
१.	किं�  छाायााङ्कि�ताानांं� संंख्याानांं� मध्येे कााऽपि� समाानताा दृश्यतेे?
२.	किं�  वृृत्तचि�ह्नि�तसंंख्याानांं� मध्येे कााऽपि� समाानताा दृश्यतेे?
३.	त त्र काःः� संंख्याःः� छाायााङ्कि�ताःः� तथाा वृृत्तचि�ह्नि�तााश्च सन्ति� ? एताःः� संंख्याःः� केेन नााम्नाा 

उच्यन्तेे?
 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु

	 १. 	 ३१० इत्यतःः ४१० इति� संंख्याापर्ययन्तं ४० इत्यस्य याानि� गुुणि�ताानि� सन्ति�, तेेषांं�  
		सर्वे ेषांं� नाामाानि� लि�खन्तुु।

गणि�त
कथाा
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	 २. 	 अहंं कःः अस्मि�?
क.	 अहंं ४० इत्यतःः नू्यूनसंंख्याा अस्मि�। मम भााजकेेषुु एकःः अस्ति� ७ इति�। 
	मम  अङ्काानांं� योोगफलमस्ति� ८ इति�।
ख.	 अहंं १०० इत्यतःः न्यूूनसंंख्याा अस्मि�। ३ तथाा ५ इति� मम द्वौौ भााजकौौ स्तःः। मम 

अङे्केषुु एकःः अन्यस्य अपेेक्षयाा एकम्् अधि�कम्् अस्ति�।
३. 	यस्याःः � संंख्याायाःः� सर्वेेषााम्् अङ्काानांं� योोगफलंं तस्याःः� द्वि�गुुणस्य समाानंं भवति�, साा संंख्याा 

पूूर्णणसंंख्याा इति� उच्यतेे। २८ इति� एकाा पूूर्णणसंंख्याा अस्ति�। १, २, ४, ७, १४, २८ इति� 
संंख्याःः� अस्याःः� भााजकाःः� सन्ति�। तेेषांं� योोगफलमस्ति� ५६ इति�। अपि� च २८ इत्यस्य 
द्वि�गुुणमस्ति� ५६ इति�। अधुुनाा १ तःः १० पर्ययन्तं पूूर्णणसंंख्याःः� अन्वि�ष्यन्तुु।

४. 	 एतेेषांं� संंख्याायुुग्माानांं� कृृतेे साामाान्य-भााजकाानि� अन्वि�ष्य लि�खन्तुु।
	क .  २० तथाा २८		 ख.  ३५ तथाा ५० 
	ग .  ४, ८ तथाा १२		घ .  ५, १५, तथाा २५

५. 	ता ादृश्यःः ति�स्रःः संंख्याःः� अन्वि�ष्य लि�खन्तु,ु याःः� २५ इत्यस्य गुुणि�ताःः� सन्ति� परन्तु ु५० इत्यस्य 
गुुणि�ताःः� न सन्ति�। 

६. 	अं ंशुःः� तस्य मि�त्रैःः� सह दे्वे संंख्येे स्वीीकृृत्य ‘इड््लीी-बडाा’ इति� क्रीीडााम्् क्रीीडति�। यत् ्संंख्यााद्वयं 
तेे चि�न्वन्ति� तद् ्उभयंं १० इत्यतःः लघुु अस्ति�। तत्र यदाा प्रथमवाारंं कश्चि�त् ्‘इड््लीी-बडाा’ 
इति� वदति�, तत् ्५० इति� संंख्याायाःः� अनन्तरम्् आगच्छति�। तर्हि�  ‘इड््लीी’ तथाा ‘वडाा’ 
इते्येतयोःः� कृृतेे चि�तेे संंख्येे केे भवि�तुुम्् अर्हहतःः?

७. 	 नि�ध्यन्वेेषणक्रीीडाायांं� ग्रम्पीी इते्येषःः २८ तथाा ७० इति� संंख्ययोःः� मध्येे स्वस्य धनं स्थाावि�तवाान््। 
तर्हि� तद् ्उभयम्् अङं्कं प्रााप्तुंं�   कूूर्ददनस्य कृृतेे काा संंख्याा चेेतव्याा भवति� ?

८. 	 अधःः, रेेखााचि�त्रे े गुुनःः इत्यनेन साामाान्य-गुुणकाान् ् वि�हााय अन्याःः� सर्वाःः�� संंख्याःः� 
नि�ष्काासि�ताःः� सन्ति�। ताःः� संंख्याःः� काःः� भवि�तुमु् ्अर्हहन्ति� इति� ज्ञाातव्यम्।् तदाा तााभिः�ः 
संंख्यााभिः�ः रि�क्तस्थाानाानि� पूूरयन्तु।ु

	

_____ गुुणि�तम्् अस्ति�

साामाान्य-गुुणि�तम््

७२
४८

२४

_____ गुुणि�तम्् अस्ति�

९.	 ७ इति� संंख्यांं� वि�हााय १ तःः १० पर्ययन्तं सर्वेषााम् ्अङ्काानांं� साामाान्य-गुणुि�तेषेु ुलघुतुमाा 
संंख्याा काा अस्ति� इति� ज्ञाातव्यम्।्

१०.	 १ तःः १० पर्ययन्तं सर्वेषेााम् ्अङ्काानांं� साामाान्य-गुुणि�तेषुेु लघुतुमाा संंख्याा काा अस्ति� इति� 
ज्ञाातव्यम्।्

गणि�त 
कथाा

प्रयततााम््
इदम््
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५.२  मौौलि�क - संंख्याःः�
गुुनःः अंंशुुश्च इते्येतौौ स्वक्षेेत्रेे वर्धधमाानाानि� उदुमु्बरााणि� (अंंजीीरःः) सज्जीीकर्तुु�म्् इच्छन्ति�। गुुणःः इते्येषःः 
प्रत्येककोोष्टके १२ उदुमु्बरााणि� स्थाापयि�तुुम्् इच्छति�, अंंशुुश्च प्रत्येककोोष्टके ७ उदुमु्बरााणि� स्थाापयि�तुुम् ्
इच्छति�।
तर्हि� कति� प्रकाारेेण उदुमु्बरााणि� सज्जीीकर्तुंं� शक्यतेे?
अस्य कृृतेे भि�न्नभि�न्नोोपाायाान्् चि�न्तयन्तुु अन्वि�ष्यन्तुु च -

	 १.	 गुुनःः इते्येषःः आयतााकााररूपेेण १२ उदुमु्बरााणि� सज्जीीकर्तुंं� शक्नोोति�। 
	 २.	अं ंशुःः� इते्येषःः आयतााकााररूपेेण ७ उदुमु्बरााणि� सज्जीीकर्तुंं� शक्नोोति�। 
गुुनःः इते्येषःः एताासांं� सम्भाावि�तव्यवस्थाानांं� सूूचींं�  कृृतवाानस्ति�। 
प्रत्येकस्यांं� व्यवस्थाायांं� पङ््क्तीीनांं� स्तम्भाानांं� च 

संंख्यांं� पश्यन्तु।ु ते े१२ इति� संंख्ययाा सह कथं सम्बद्धाःः� 
सन्ति�? 

द्वि�तीीयव्यवस्थाायांं�, उदााहरणाार्थं,ं १२ उदुमु्बरााणि� 
६-६ अथवाा १२ = २×६ इति� स्तम्भद्वये व्यवस्थि�ताानि� 
सन्ति�। 

अंंशुःः� केेवलम् ्एकेेन प्रकाारेेण उदुमु्बरााणि� सज्जीीकर्तुंं� 
शक्नोोति� - ७×१ अथवाा १×७ । अत्र अन्याा कााऽपि� 
आयतााकाार-व्यवस्थाा न सम्भवति�। 

गुुणस्य प्रत्येकस्यांं� व्यवस्थाायांं� पङ््क्ति�संंख्याायाःः� 
स्तम्भसंंख्ययाा सह गुणुनं कृृत्वाा १२ इति� संंख्याा लभ्यते।े 
अतःः, अत्र पङ््क्तीीसंंख्याा स्तम्भसंंख्याा वाा १२ इति� 
अंंकस्य भााजकंं भवति�।

वयं दृष्टवन्तःः यत् ्१२ इति� संंख्यााम्् अनेेकप्रकाारस्य आयतााकाारव्यवस्थााद्वााराा सज्जीीकर्तुंं� शक्यते े
यतःः १२ इत्यस्य अनेेकाानि� भााजकाानि� सन्ति�। तद्वि�परीीतेे तुु, ७ इति� संंख्यांं� केेवलम्् एकेेनैैव 
आयतााकाारव्यवस्थााद्वााराा सज्जीीकर्तुंं� शक्यतेे यतःः ७ इत्यस्य केेवलं दे्वे भााजकेे स्तःः।। 

संंख्याासुु याासांं� केेवलं दे्वे एव भााजकेे स्तःः, ताःः� मौौलि�क-संंख्याःः� इति� कथ्यन्तेे। ताःः� क्रमशःः एवंं 
सन्ति� - २, ३, ५, ७, ११, १३, १७, १९ इत्याादि�। लक्षयन्तुु यत् ्अभााज्यसंंख्याानांं� वि�षये केेवलं दे्वे 
भााजकेे स्तःः। एकंं भवति� १, अनं्यं चाास्ति�  साा संंख्याा स्वयमेेव। 

पुुनःः संंख्याासुु याासांं� अनेेकाानि� भााजकाानि� सन्ति�, ताःः� केेन नााम्नाा आख्याायन्तेे? ताःः� यौौगि�क-संंख्याःः� 
इति� उच्यन्तेे। ताःः� क्रमशःः एवंं सन्ति� - ४, ६, ८, ९, १०, १२, १४, १५, १६, १८, २० इत्याादि�।
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परन्तुु पश्यन्तुु यत् ्१ इति� संंख्याायाःः� केेवलम्् एकम्् एव भााजकम्् अस्ति�। तर्हि� १ इति� संंख्याा केेन 
नााम्नाा अभि�धीीयतेे? वस्तुुतःः १ इति� संंख्याा अभााज्य-संंख्याा नाास्ति�, भााज्य-संंख्याा अपि� नाास्ति�।

	 २० तःः ३० पर्ययन्तं संंख्याासुु कति� मौौलि�क-संंख्याःः� सन्ति�? अपि� च २१ तःः ३० पर्ययन्तं संंख्याासुु 
कति� भााज्य-संंख्याःः� सन्ति�?

किं�ं वयम्् १ तःः १०० पर्ययनं्तं सर्वाा�सांं� मौौलि�क-संंख्याानांं� सूूचींं�  नि�र्माा�तुंं�  शकु्नुमःः?
भााज्य-संंख्याःः� अन्वेेषु्टुम्् एकःः रोोचकःः उपाायःः अस्ति�। अधोो दत्ताानि� चरणाानि� अनुुसृृत्य किं� भवति� 
पश्यन्तुु।

पर्याा�यःः १ : १ इति� संंख्यांं� कर्ततयन्तुु यतोो ह्येेषाा मौौलि�क-संंख्याा नाास्ति�, वि�भााज्य-संंख्यााऽपि� नाास्ति�।
पर्याा�यःः २ : २ इति� संंख्याायाःः� उपरि� वृतृ्तााकाारंं 
चि�ह्नं स्थाापयन्तु।ु अपि� च २ इति� संंख्याायाःः� 
सर्वेेषांं� गुुणि�ताानांं� यथाा, ४, ६, ८ इत्याादीःः� 
संंख्याःः� कर्ततयन्तु।ु
पर्याा�यःः ३ : भवन्तःः पश्यन्ति� यत् ् अग्रि�माा 
रि�क्तसंंख्याा ३ इति� अस्ति�। तस्याःः� उपरि� 
वृृत्तचि�ह्नं स्थाापयन्तुु। अपि� च ३ इति� संंख्याायाःः� 
सर्वेेषांं� गुुणि�ताान् ्कर्ततयन्तु।ु
पर्याा�यःः ४ : अग्रि�माा रि�क्तसंंख्याा ५ इति� 
अस्ति�। तस्याःः� उपरि� वृृत्तचि�ह्नं स्थाापयन्तुु। 
अपि� च ५ इति� संंख्याायाःः� सर्वेेषांं� गुुणि�ताानांं� 
यथाा, १०, १५, २० इत्याादीःः� संंख्याःः� कर्ततयन्तु।ु
पर्याा�यःः ५ : इमांं� प्रक्रि�यााम्् अग्रेे अनुुवर्ततयन्तुु।

अत्र सर्वाःः�� वृतृ्तााकाारसंंख्याःः� मौौलि�क-संंख्याःः� सन्ति�। १ इति� 
संंख्यांं� परि�त्यज्य अन्याःः� सर्वाःः�� एक्स-चि�ह्नयुकु्ताःः� संंख्याःः�  
भााज्य-संंख्याःः� सन्ति�। अयंं वि�धिः�ः एरेेटोोस्टनीीस्-्महोोदयस्य 
चाालुुनीी-वि�धिः�ः (सि�भ अफ एरटोोस्टनीीस) इति� कथ्यते।े

शताात् ्परम्् अन्याासांं� संंख्याानांं� वि�षये अपि� इमंं वि�धि�म् ्
अनुुसर्तुंं� शकु्नुमःः। एरेेटोोस्टनीीस्-्महोोदयःः ग्रीीस््-देेशीीयःः 
गणि�तशाास्त्रज्ञःः आसीीत््, यःः प्राायःः २२०० वर्षेेभ्यःः पूूर्ववम् ्
आसीीत्।् अभााज्यसंंख्याानांं� नि�र्णणयाार्थंं तेेन महााभाागेेन इयंं 
पद्धतिः�ः वि�कसि�ताा आसीीत्।्

१ २ ३ ४ ५ ६ ७ ८ ९ १०

११ १२ १३ १४ १५ १६ १७ १८ १९ २०

२१ २२ २३ २४ २५ २६ २७ २८ २९ ३०

३१ ३२ ३३ ३४ ३५ ३६ ३७ ३८ ३९ ४०

४१ ४२ ४३ ४४ ४५ ४६ ४७ ४८ ४९ ५०

५१ ५२ ५३ ५४ ५५ ५६ ५७ ५८ ५९ ६०

६१ ६२ ६३ ६४ ६५ ६६ ६७ ६८ ६९ ७०

७१ ७२ ७३ ७४ ७५ ७६ ७७ ७८ ७९ ८०

८१ ८२ ८३ ८४ ८५ ८६ ८७ ८८ ८९ ९०

९१ ९२ ९३ ९४ ९५ ९६ ९७ ९८ ९९ १००

नि�श्चयेन केेचन न सन्ति�।  
जाादुमुयःः; एकःः भवेेत्।्  

कि�मर्थं ंतत् ्काारं्यं करोोति� इति�।
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गुुणःः अंशंुशु्च इते्येतौौ चि�न्तयतःः यद् ्एषाा सरल-पद्धतिः�ः कथम् ् मौौलि�कसंंख्यााम् ्अन्वेषे्टुंं�  शक्नोोति� इति�! 
इयंं पद्धतिः�ः कथं काारं्यं करोोति� इति� चि�न्तयन्तु।ु उपरि� दत्ताानि� चरणाानि� एकवाारंं पुुनःः पठि�त्वाा प्रत्येकस्य 
चरणस्य नि�ष्पाादनाानन्तरं किं� भवति� इति� पश्यन्तु।ु

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
१. 	वयं  पश्याामःः यद् ् २ इति� संंख्याा मौौलि�कीी अपि� च समसंंख्याा अस्ति� इति�। अत्र अन्याा 

ताादृशसंंख्याा अस्ति� वाा, याा अभााज्यम्् अपि� च समसंंख्याा अस्ति�?
२. 	 १०० पर्ययन्तं मौौलि�क-संंख्याानांं� सूूचींं�  पश्यन्तुु। द्वयोःः� क्रमि�क-मौौलि�क-संंख्ययोोर्ममध्येे लघुुतमःः 

भेेदःः कःः? बृृहत्तमःः भेेदश्च कःः?
३. 	पू र्ववपृृषे्ठे पट्टि�काायाःः� प्रत्येकस्यांं� पङ््क्तौौ समसंंख्यााकाःः� मौौलि�कसंंख्याःः� सन्ति� वाा? तेषेुु केेषुु 

दशकेेषुु मौौलि�कसंंख्याःः� नू्यूनतमाःः� सन्ति�? कस्मि�न् ्च मौौलि�कसंंख्याःः� सर्वाा�धि�काःः� सन्ति�?

बहुयुुगाानि� व्यााप्य मौौलि�क-संंख्याानांं� व्यवहाारःः
मौौलि�कसंंख्याःः� वस्तुुतःः सर्वाा�सांं� पूूर्णणसंंख्याानांं� नि�र्माा�णखण्डाःः� सन्ति�। ग्रीीक-सभ्यताायाःः� युुगााद् ्आरभ्य (२००० 
वर्षेेभ्यःः पूूर्ववम््) अद्यपर्ययन्तं, गणि�तशाास्त्रज्ञाःः� अद्याापि� तेेषांं� रहस्याानि� सम्पूर्णणतयाा उद्घााटयि�तुंं�  न शकु्नुवन्ति�!

चि�न्तनीीयःः वि�षयःः - किं� तत्र कााऽपि� बृृहत्तमाा मौौलि�कसंंख्याा अस्ति� ? अथवाा मौौलि�कसंंख्याानांं� सूूचीी नि�रन्तरं 
प्रचलति�? यूूक्लि�ड्् इत्यााख्यःः गणि�तशाास्त्रज्ञःः अस्य उत्तरम्् अन्वि�ष्टवाान््। भवन्तःः तद् ्अग्रि�मवर्गेेषुु पठि�ष्यन्ति�!

रोोचकतथ्यम्् - चि�न्तयन्तुु, तत्र कााऽपि� एताादृशीी बृृहत्तमाा मौौलि�क-संंख्याा सम्भवति�, याा एताावतीी वि�शाालाा 
अस्ति� यद् ् लि�खि�तुंं�  प्राायःः ६५०० पृृष्ठाानि� आवश्यकाानि� भवन्ति�! यदि� भवति�, तर्हि� ताादृशीीम्् मौौलि�क-संंख्यांं� 
केेवलं सङ्गणके एव सेेखि�तुंं�  शक्यतेे!

४. 	 २३, ५१, ३७, २६ इते्येताासुु संंख्याासुु काानि� अभााज्याानि� सन्ति�?
५. 	ता ादृश्यःः ति�स्रःः मौौलि�क-संंख्याःः� लि�खन्तुु, याःः� २० इत्यतःः न्यूूनाःः� भवन्ति� तथाा तेेषांं� योोगफलंं 

५ इत्यस्य गुुणि�तंं भवति� ।
६. 	 १३ तथाा ३१ इति� द्वयम् ्मौौलि�क-संंख्याा अस्ति�। द्वयोःः� एव संंख्ययोःः� १ तथाा ३ इति� अङ्कद्वयं 

समाानम् ्अस्ति�।  १०० पर्ययन्तम् ्एताादृश-अभााज्य-संंख्याानांं� युगु्माानि� अन्वि�ष्यन्तु।ु
७.	 १ तःः १०० पर्ययन्तं सप्त क्रमि�क-सम-संंख्याःः� अन्वि�ष्यन्तु।ु
८.	 यमज-मौौलि�क-संंख्याःः�  मौौलि�क-संंख्याानांं� ताादृशंं युुग्मम्् अस्ति�, ययोोर्ममध्येे सर्ववदाा २ इति� 

संंख्याायाःः� भेेदःः वर्तततेे। यथाा, ३ तथाा ५ इति� ताादृशंं युुग्मम्् अस्ति�। एवंं १७ तथाा १९। १ तःः 
१०० पर्ययन्तम्् एताादृशाानि� अन्याानि� युुग्माानि� अन्वि�ष्यन्तुु।
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९.	 अधोो दतं्तं प्रत्येकंं वक्तव्यं सत्यं वाा असत्यम्् वाा इति� अभि�जाानन्ति�। व्यााख्याान्तुु च।
क.	त त्र कााऽपि� एताादृशीी अभााज्यसंंख्याा नाास्ति� यत्र ४ इति� अङ्कःः अस्ति�।
ख.	मौ ौलि�कसंंख्याानांं� गुुणनफलमपि� सर्ववदाा अभााजं्यं भवति�।
ग.	मौ ौलि�क-संंख्याानांं� भााजकाानि� न भवन्ति�।
घ.	सर्वाःः� � युुग्मसंंख्याःः� समसंंख्याःः� भवन्ति�।
ङ.	 २ इति� मौौलि�क-संंख्याा अस्ति�। तःः अग्रि�मसंंख्याा ३ इति� अस्ति�। एवंं प्रत्येकस्याःः� 

मौौलि�कसंंख्याायाःः� अग्रि�मसंंख्याा समसंंख्याा भवति�।
१०.	नि� म्नलि�खि�तेेषुु काा संंख्याा ति�सृृणांं� वि�शि�ष्टाानााम्् मौौलि�क-संंख्याानांं� गुुणनफलम्् अस्ति� - ४५, 

६०, ९१, १०५, ३३०?
११.	 २, ४ तथाा ५ इति� संंख्याानांं� प्रत्येकंं सकृद् ् उपयुुज्य कति� त्रि�-अङ्कीीय-मौौलि�क-संंख्याःः� 

नि�र्माा�तुंं�  शक्यतेे?
१२.	लक्षयन्तु ु यत् ्३ इति� मौौलि�क-संंख्याा अस्ति�। २ × ३ + १ = ७ इत्यपि� मौौलि�क-संंख्याा 

अस्ति�।  कि�म्् अन्याःः� अपि� अभााज्य-संंख्याःः� सन्ति�, येेषांं� द्वि�गुुणंं कृृत्वाा तेेन सह १ इति� 
योोजयि�त्वाा च अपरााम्् एकााम्् मौौलि�क-संंख्यांं� प्रााप्तुंं�  शक्यतेे? न्यूूनााति�न्यूूनंं पञ्च एताादृशाानि� 
उदााहरणाानि� अन्वि�ष्यन्तुु।

५.३  कोोषाानांं� नि�धीीनांं� वाा सुुरक्षाारं्थं सह-अभााज्यसंख्याानांं� व्यवहाारःः
काानि� युुग्माानि� सुुरक्षि�ताानि� सन्ति�?
धनाान्वेेषणस्य क्रीीडांं� प्रति� पुुनःः गच्छाामःः। अधुुनाा नि�धयःः द्वयोःः� अङ्कयोःः� उपरि� स्थाापि�ताःः� भवन्ति�। यदि� 
जम्पीी इते्येषःः उभययोःः� संंख्ययोःः� कृृतेे कूूर्ददनस्य समाानसंंख्यांं� चि�नोोति�, तर्हि� सःः नि�श्चयेन धनं प्रााप्स्यति�। 
अत्र नि�यमःः अस्ति� - १ इति� संंख्यांं� स्वीीकर्तुंं� न शक्यतेे।

	 ग्रम्पीी इत्यनेन कुुत्र धनं स्थााप्येेत, येेन जम्पीी इते्येषःः तत् ्प्रााप्तुंं�  न शक्नोोति�?

किं� १२ तथाा २६ इति� संंख्ययोःः� उपरि� धनं स्थाापयि�तुंं�  शक्यतेे? न! यदि� कूूर्ददनस्य कृृतेे २ इति� संंख्याा 
चि�ताा, तर्हि� जम्पीी १२ एवञ्च २६ इति� उभयसंंख्यांं� प्रााप्स्यति�।

किं� ४ तथाा ९ इति� संंख्ययोःः� उपरि� धनं स्थाापयि�तुंं�  शक्यतेे? आम््! तदाा जम्पीी केेनाापि� प्रकाारेेण 
उभयसंंख्यांं� प्रााप्तुंं�  न शक्नोोति�।

एताानि� युुग्माानि� सुुरक्षि�ताानि�, न वाा इति� पश्यन्तुु।
क. १५ तथाा ३९ 	 ख. ४ तथाा १५ 
ग. १८ तथाा २९ 	घ . २० तथाा ५५
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सुुरक्षि�त-युुग्माानांं� वि�षये किः�ः वि�शेेषःः अस्ति�? तेेषांं� १ इति� संंख्यांं� वि�हााय अन्यत् ्कि�मपि� साामाान्य-
भााजकंं नाास्ति�। एताादृशंं युुगं्मं परस्परंं सह-मौौलि�क-संंख्याा इति� उच्यतेे।

उदााहरणम् ्-: यथाा १५ तथाा ३९ इते्येतयोःः� ३ इति� साामाान्य-भााजकम्् अस्ति�। अतःः एतेे परस्परंं 
सह-अभााज्य-संंख्येे न। परन्तुु ४ एवञ्च ९ इति� दे्वे सह-अभााज्य-संंख्येे स्तःः।

 संंख्याानांं� नि�म्नलि�खि�त-युुग्मेेषुु काःः� सह-अभााज्यसंंख्याःः� सन्ति�?
क) १८ तथाा ३५	 ख) १५ तथाा ३७ 	ग ) ३० तथाा ४१५
घ) १७ तथाा ६९	ङ ) ८१ तथाा १८

 	संंख्याानांं� भि�न्नभि�न्नयुुग्मैःः� सह ‘इदलीी-वडाा’ इति� क्रीीडााकाालेे अंंशुःः� कि�मपि� रोोचकंं 
प्रााप्तवाान््!

१. 	कदा ाचि�त् ्द्वयोःः� प्रथमं साामाान्यगुुणि�तंं, द्वयोःः� संंख्ययोःः� गुुणनफलंं भवति� स्म।
२. 	 अन्यसमयेषुु तत् ् प्रथमं साामाान्यगुुणि�तंं द्वयोःः� संंख्ययोःः� गुुणनफलाात् ् न्यूूनम् ्

आसीीत्।्
�उपरि� उक्तस्य प्रत्येकस्य कृृतेे उदााहरणाानि� अन्वि�ष्यन्तुु। सह-अभााज्यसंंख्याात्वेेन एतत् ्कथं 
युुग्मसंंख्ययाा सह सम्बद्धम्् अस्ति�?

सह-मौौलि�क-संंख्याा
 अधोोवर्ति�नींं�  कलााकृृतिं� ंवयम् ्अधुनुाा पश्याामःः। प्रथमाायांं� कलाायांं� १२ चि�ह्नाानि� सन्ति�, यत्र 

ताानि� चतूरू्णांं� व्यवधाानेने प्रदत्ताानि� सन्ति�। द्वि�तीीयाायांं� कलाायांं� १३ चि�ह्माानि� सन्ति�, यत्र च त्रयााणांं� 
व्यवधाानेेन चि�ह्नाानि� प्रदत्ताानि�। अन्याासुु कलाासुु कि�म् ्अस्ति� ? एताःः� कलााकृृतीःः� अवलोोकयन्ति�, 
सहभाागयन्तु,ु भवतांं� मि�त्रैःः� सह वर्गे च परि�शीीलयन्तु।ु
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अधःः दत्ताानांं� चि�त्रााणांं� कृृतेे एताादृशाानि� चि�त्रााणि� नि�र्माा�तुःः�
क. १५ पेेग्स््, १० इत्यस्य थ्रेेड््-ग्यााप्् 		 ख. १० पेेग्स््, थ्रेेड््-ग्यााप्् आफ़्् ७
ग. १४ पेेग्स््, थ्रेेड््-ग्यााप्् आफ्् ६ 		घ  . ८ पेेग्स््, ३ इत्यस्य थ्रेेड््-ग्यााप््

५.४ मौौलि�क-संंख्याानांं� गुुणकीीकरणम््
यदि� द्वौौ सङ््ख्याःः� सह-प्रधाानौौ स्तःः तर्हि� परीीक्षणम््।
शि�क्षकःः	� ५६ तथाा ६३ इति� दे्वे सह-अभााज्यसंंख्येे वाा?
अंंशुःः� गुुणश्च	 �यदि� तयोःः� १ इति� संंख्यांं� परि�त्यज्य अन्याानि� साामाान्यभााजकाानि� भवन्ति�, 

तर्हि� तेे सह-अभााज्य-संंख्येे न भवि�तुंं�  शकु्नुतःः। अस्मााभिः�ः परीीक्षि�तव्यम््।
अंंशुःः�	� अहंं ५६ इति� संंख्यााम्् एवंं लेेखि�तुंं�  शक्नोोमि� = १४ × ४ तथाा ६३ = २१ × 

३। अतःः १४ तथाा ४ इति� संंख्यााद्वयं ५६ इत्यस्य भााजकम्् अस्ति�। ततःःपरंं, 
२१ तथाा ३ इति� संंख्यााद्वयं  ६३ इत्यस्य भााजकम्् अस्ति�। अत्र उभययोःः� 
साामाान्यभााजकंं कि�मपि� नाास्ति�। अतःः एतेे सह-अभााज्यसंंख्येे स्तःः।

गुुणःः	�ति �ष्ठतुु। अहंं ५६ इति� संंख्यााम्् एवमपि� लेेखि�तुंं�  शक्नोोमि� = ७ × ८ तथाा ६३ 
= ९ × ७।  वयं पश्याामःः यद् ्अत्र ७ इति� उभययोःः� संंख्ययोःः� साामाान्यभााजकंं 
भवति�। अतःः एतेे सह-अभााज्यसंंख्येे न भवि�तुंं�  शकु्नुतःः।

अत्र स्पष्टम्् अस्ति� यग्् गुुणःः इते्येषःः सम्यक्् उक्तवाान्् अस्ति� यतोो हि� ७ इति� उभययोःः� साामाान्य-
भााजकम्् अस्ति�। 

 परन्तुु अंंशुःः� कुुत्र दोोषं कृृतवाान््? 
५६ = १४ × ४ इते्येवंंप्रकाारेेण लेेखनेेन १४ तथाा ४ इति� उभौौ अपि� ५६ इत्यस्य भााजकेे स्तःः इति� 

प्रतीीयते।े परन्तु ुतत् ्५६ इत्यस्य सर्वाा�न् ्भााजकाान् ्न वदति�। ६३ इत्त्यस्य वि�षये अपि� तथैैव अस्ति�।
अन्यम्् उदााहरणम्् स्वीीकुुर्ववन्तुु - ८० तथाा ६३। अत्र उभौौ अपि� संंख्येे लेेखि�तुंं�  वि�वि�धोोपाायाःः� सन्ति�।
८० = ४० × २ = २० × ४ = १०× ८ = १६ × ५ = ???
६३ = ९ × ७ = ३ × २१ = ???
एतेेषााम् ्उपाायाानाामति�रि�क्तमपि� अन्यैःः� वि�वि�धमाार्गैःः� एते ेसंंख्ये ेलेेखि�तुंं�   शक्यतेे। अतःः तद् ्बोोधयि�तुंं�  

??? इति� चि�ह्नं प्रयुुक्तमस्ति�। परन्तु ुयदि� वयं ८० = १६ × ५ तथाा ६३ = ९ × ७ इते्येवंंरूपेेण लि�खाामःः 
नााम ८० इत्यस्य कृृते े१६ एवञ्च ५ तथाा ६३ इत्यस्य कृृते े९ एवञ्च ७ इति� भााजकाानि� स्वीीकुुर्मःः�, तर्हि� 
उभययोःः� कृृते ेवयं कि�मपि� साामाान्य-भााजकंं न प्रााप्नुुमःः। तदाा ८० तथाा ६३ इति� सह-अभााज्यसंंख्ये,े न वाा 
इति� कथं नि�र्णेतेुंं�  शकु्नुमःः? यथाा, अंंशुःः� दोोषं कृृतवाान््, अतःः वयं नि�श्चयेन वक्तुंं�  न शक्ताःः�। काारणंं हि� तत्र 
संंख्याानांं� गणनााय अन्याानि� बहूनि� माार्गाा�नि� भवेेयुःः�।

तस्मााद् ् दे्वे संंख्येे सह-मौौलि�कसंंख्येे, न वाा इति� परीीक्षयि�तुंं�  इतोोऽपि� अधि�क-व्यवस्थि�तोोपाायस्य 
आवश्यकताा अस्ति�।
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मौौलि�कसंंख्याायाःः� गुुणकीीकरणम््
५६ इति� संंख्यांं� स्वीीकुुर्मःः�। एषाा समसंंख्याा अस्ति�। यथाा वयं पूूरं्वं दृष्टवन्तःः, ५६ इति� संंख्यााम् ्एवंं लेेखि�तुंं�  
शक्यते े- ५६ = ४ × १४ ... अतःः ४ एवञ्च १४ इति� दे्वे संंख्ये े५६ इत्यस्य भााजकेे स्तःः। अधुनुाा  एतेषेुु 
एकंं यथाा, १४  इति� संंख्यांं� स्वीीकुुर्ववन्तु।ु एषाा अपि� समसंंख्याा  अस्ति� तथाा च एवंं  लेेखि�तुंं�  शक्यतेे - १४ 
= २ × ७ । अतःः, ५६ = ४ × २ × ७  । अधुुनाा, ४ इति� समसंंख्याा अस्ति� तथाा च एवंं वि�भज्य 
लेेखि�तुंं�  शक्यतेे ४ = २ × २। अतःः, ५६ = २ × २ × २ × ७ । अत्र दृश्यमाानाानि� सर्वाा�णि� भााजकाानि� 
नााम २ तथाा ७ इति� दे्वे संंख्ये ेमौौलि�क-संंख्ये ेस्तःः। अतःः, वयं ते ेइतोोऽपि� वि�भााजयि�तुंं�  न शकु्नुमःः।

नि�ष्कर्षषरूपेेण, वयं ५६ इति� संंख्यााम्् अभााज्यसंंख्याानााम्् उत्पाादरूपेेण लि�खि�तवन्तःः। इयंं प्रक्रि�याा 
अभााज्य-गुुणनखण्ड-वि�धिः�ः (मौौलि�क-गुुणकीीकरणम््) इति� उच्यतेे। अत्र प्रत्येकंं भााजकम्् वयम् ्
अभााज्य-गुुणनखण्डःः इति� वक्तुंं�  शकु्नुमःः। उदााहरणाार्थंं, ५६ इत्यस्य कृृतेे २ एवञ्च ७ इति� द्वौौ अभााज्य-
गुुणनखण्डौौ स्तःः।

१ इत्यस्य अपेेक्षयाा बृृहत्तराायांं� प्रत्येकस्यांं� संंख्याायााम्् एकःः अभााज्य-गुुणनखण्डःः भवति�। नि�यमःः 
समाानःः एव अस्ति� - तत्र समसंंख्याःः� भााजकेेषुु क्रमशःः वि�भााजयन्तुु। अन्तेे केेवलम्् अभााज्य-संंख्याःः� 
एव अवशि�ष्टाःः� भवन्ति�।

तत्र १ संंख्याायाःः� कोोऽपि� मौौलि�क-गुुणनखण्डःः नाास्ति�। १ संंख्याा कयाापि� मौौलि�कसंंख्यााद्वााराा 
वि�भााजं्यं न भवति�।

७ सदृशीीनााम्् अभााज्य-संंख्याानााम्् अभााज्य-गुुणनखण्डःः कःः भवति�? केेवलं ७ एव भवति� (वयं 
तांं� संंख्यााम्् इतोोऽपि� वि�भााजयि�तुंं�  न शकु्नुमःः)।

इदाानीीम्् इतोोऽपि� काानि�चन उदााहरणाानि� पश्याामःः।
समसंंख्याःः� वि�भााज्य लेेखनस्य प्रक्रि�यााम्् अनुुसृृत्य वयं ६३ इति� संंख्यााम्् एवंं लेेखि�तुंं�  शकु्नुमःः - ६३ 

= ३ × ३ × ७ अथवाा  ३ × ७ × ३। कि�म् ्एताःः� भि�न्नाःः� सन्ति�? वस्तुतुःः न! तत्र उभयस्मि�न् ्स्थले ३ 
तथाा ७ इति� मौौलि�क-संंख्ये े स्तःः। 
उभयत्र ३ इति� संंख्याा द्वि�वाारम् ्
आगच्छति� ७ इति� संंख्याा च एकवाारम् ्
आगच्छति�।

अत्र भवन्तःः ३६ इत्यस्य कृृतेे 
मौौलि�कगुुणनखणं्डं प्रााप्तुंं�  चत्वाारि� 
भि�न्नाानि� माार्गाा�नि� पश्यन्ति�। ताानि� 
सर्वाा�णि� अवलोोकयन्तु।ु सर्ववत्र वयं २ 
इति� संंख्यांं� द्वि�वाारंं ३ इति� संंख्यांं�   च 
द्वि�वाारंं प्रााप्स्याामःः।

इदाानीीम्् अभााज्य-गणनखण्ड-वि�धि�म्् अनुुसृृत्य ३६ इति� संंख्यांं� भााजकेेषुु वि�भााज्य अभााज्य-
गुुणनखण्डाान्् नि�र्माा�न्तुु।

३६

२×१८ ३×१२ ४×९ ६×६

२×२×९ ३×३×४ २×२×९ २×३×६

२×२×३×३ ३×३×२×२ २×२×३×३ २×३×२×३

२×३×२×३२×२×३×३
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कस्याापि� संंख्याःः� कृृतेे एतत् ् तथ्यं अवश्यमेेव स्मरणीीयंं यत् ् तत्र केेवलम्् एकःः एव मौौलि�क-
गुुणनखण्डःः भवति�। परन्तुु ताान्् गुुणनखण्डाान्् भि�न्नभि�न्नरूपेेण प्रााप्तुंं�  शक्यतेे। यथाा वयं अधोो 
दर्शि�तवन्तःः, अत्र क्रमःः महत्त्वपूूर्णःः� नाास्ति�। यथाा वयम्् एतेेषुु उदााहरणेेषुु दृष्टवन्तःः, तत्र मौौलि�क-
गुुणनखण्डाान्् प्रााप्तुंं�  वि�वि�धाःः� माार्गाःः�� सन्ति�!

कि�मत्र क्रमःः महत्त्वपूूर्णःः� अस्ति�? 

अस्य रेेखााचि�त्रस्य उपयोोगःः कृृत्वाा किं� भवाान््/भवतीी व्यााख्याातुंं�  शक्नोोति� यत् ्कि�मर्थंं ३० = २ × ३ × 
५ इति� भवति� ? वस्तुुतःः अत्र क्रमःः तथाा महत्त्वपूूर्णःः� नाास्ति�। २, ३, तथाा ५ इति� संंख्याःः� येेन केेनाापि� 
क्रमेण सज्जीीकर्तुंं� शक्यतेे।

यदाा वयं संंख्याःः� भााजकेेषुु वि�भााज्य लि�खाामःः, तदाा येेन केेनाापि� क्रमेण वयम्् एतत्् कर्तुंं� शकु्नुमःः। 
अन्तेे फलंं समाानमेव भवति�। अतःः यदाा वयं ३६ इति� संंख्यांं� २ एवञ्च ३ इति� भााजकेेषुु वि�भााज्य 
लि�खाामःः तदाा येेन केेनाापि� क्रमेण २ इति� संंख्यांं� द्वि�वाारंं ३ इति� संंख्यांं� च द्वि�वाारंं लि�खाामःः, ३६ इते्येव 
प्रााप्स्याामःः। अग्रि�मकक्षाासुु वयं ‘क्रमवि�नि�मेयताा तथाा सााहचर्ययताा’ (कम्यूूटेेटि�वि�टीी एन्ड 
असोोसि�येटि�वि�टीी आफ मााल्टि�प्लि�केेशन््) इत्यस्य अन्तर्गगतं अस्मि�न्् वि�षये वि�स्तृृतम्् अध्ययनं 
करि�ष्याामःः।. 

तस्माात् ् क्रमःः महत्त्वपूूर्णःः� नाास्ति�। साामाान्यतयाा वयं अभााज्यसंंख्याःः� आरोोहणक्रमेण लि�खाामःः। 
उदााहरणाार्थंं, २२५ = ३ × ३ × ५ × ५ अथवाा ३०० = २ × ३ × ५ ।

द्वयोःः� संंख्ययोःः� उत्पाादरूपेेण कस्यााश्चि�त् ्संंख्याायाःः� मौौलि�क-गुुणनखण्डःः
यदाा वयं कस्यााश्चि�त् ् संंख्याायाःः� कृृतेे अभााज्य-गुुणनखण्डम्् अन्वि�ष्याामःः, तदाा आदौौ वयं तांं� संंख्यांं� 
द्वयोःः� भााजकयोःः� उत्पाादरूपेेण लि�खाामःः। उदााहरणाार्थंं, ७२ = १२ × ६। ततःःपरंं, वयं प्रत्येकस्य 
भााजकस्य कृृतेे मौौलि�क-गुुणनखण्डम्् अन्वि�ष्याामःः। उपरि� प्रदत्ते ेउदााहरणे,े १२ = २ × २ × ३ तथाा च ६ 
= २ × ३। इदाानींं� , ७२ इत्यस्य मौौलि�क-गुुणनखण्डःः कःः भवति� इति� वक्तुंं�  शक्यतेे वाा?

सःः मौौलि�क-गुुणनखण्डःःएवंं भवति� -
७२ = २ × २ × ३ × २ × ३
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वयं तद् ्एवमपि� लेेखि�तुंं�  शकु्नुमःः - २× २ × २ × ३ × ३। गुुणनं कृृत्वाा परीीक्षयन्तुु। भवन्तःः ७२ 
इते्येव प्रााप्स्यन्ति�!

लक्षयन्तुु यत् ्कथम्् ७२ इत्यस्य गुुणनखणे्डे प्रत्येकंं अभााज्य-गुुणनखण्डःः बहुवाारम्् आगच्चति� 
इति�।

अपि� च १२ तथाा ६ इते्येतयोःः� संंयुुक्त-गुुणनखणे्डेषुु तत् ्प्रत्येकंं अभााज्य-गुुणनखण्डःः कति�वाारम् ्
आगच्छति� इति� अन्वि�ष्य तुुलनांं� कुुर्ववन्तुु।

	 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
१.	 अधोोलि�खि�तसंंख्याानााम्् अभााज्य-गुुणनखण्डम्् अन्वि�ष्य लि�खन्तुु - ६४, १०४, १०५, 

२४३, ३२०, १४१, १७२८, ७२९, १०२४, १३३१, १००० इति�।
२.	 अस्याःः� संंख्याायाःः� मौौलि�क-गुुणनखणे्डे २ इति� संंख्याा एकवाारंं, ३ इति� संंख्याा द्वि�वाारंं तथाा 

च ११ इति� संंख्याा एकवाारम्् अस्ति�। तर्हि�, साा संंख्याा काा अस्ति�?
३.	ता ादृशीःः� ति�स्रःः मौौलि�क-संंख्याःः� अन्वि�ष्यन्तुु, याःः� ३० इत्यतःः न्यूूनाःः� भवन्ति� तथाा च याासांं� 

प्रत्येकस्याःः� अंंकाानााम्् उत्पाादःः १९५५ इति� अस्ति�।
४.	 गुुणनं वि�नाा एतेेषांं� संंख्याानांं� मौौलि�क-गुुणनखण्डःः ज्ञाातव्यःः। 
५.	ता ादृशीी लघुुतमाा संंख्याा काा अस्ति�, यस्याःः� मौौलि�क-गुुणनखणे्डे एतेे भवन्ति� -
	क .	ति �स्रःः भि�न्नाःः� अभााज्यसंंख्याःः�? 
	 ख.	 चतस्रःः भि�न्नाःः� अभााज्यसंंख्याःः� वाा? 

संंख्याानााम्् अध्ययनस्य क्षेेत्रेे अभााज्य-गुुणनखण्डःः इति� मूूलभूूतवि�षयस्य अत्यन्तं महत्त्वं वर्तततेे। 
अस्य द्वयोःः� उपयोोगयोःः� वि�षये अधुुनाा चर्चांं� कुुर्मःः�।

मौौलि�क-गुुणनखण्डमुपयुुज्य द्वयोःः� संंख्ययोःः� सह-मौौलि�क-संंख्याात्ववि�चाारःः
�वयम्् एकवाारंं पुुनःः ५६ एवञ्च ६३ इति� संंख्यााद्वयं स्वीीकुुर्मःः�। यदि� तेे सह-अभााज्यसंंख्येे स्तःः, तर्हि� वयं 
कथं परीीक्षयि�तुंं�  शकु्नुमःः? अत्र वयम्् उभययोःः� संंख्ययोःः� अभााज्य-गुुणनखण्डम्् उपयोोक्तुंं�  शकु्नुमःः -

५६ = २ × २ × २ × ७ तथाा ६३ = ३ × ३ × ७
इदाानींं�  वयं पश्याामःः यत् ्७ इति� संंख्याा ५६ इत्यस्य अभााज्यगुुणनखण्डःः अस्ति�। अपि� च साा ६३ 

इत्यस्य अपि� अभााज्यगुुणनखण्डःः अस्ति�। अस्ति�। अतःः ५६ एवञ्च ६३ इति� संंख्यााद्वयं सह-
अभााज्यसंंख्याा नाास्ति�।

एवंं ८० एवञ्च ६३ इते्येतयोःः� वि�षये कथं परीीक्षयाामःः? तेेषााम्् अभााज्य-गुुणनखण्डःः एवंं भवति� -
८० = २ × २ × २ × २ × ५ तथाा ६३ = ३ × ३ × ७

अत्र द्वयोःः� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्यगुुणनखण्डःः नाास्ति�। तर्हि� किं� वयम्् अस्मााद् ्एवंं नि�ष्कर्षंं कर्तुंं� 
शकु्नुमःः यत् ्८० एवञ्च ५६ इति� संंख्यााद्वयं सह-अभााज्यसंंख्याा अस्ति� इति�? ८० एवञ्च ५६ इत्येेतयोःः� 
साामाान्य-समसंंख्यााक-भााजकेेषुु याःः� अभााज्य-संंख्याःः� आगच्छन्ति�, ताःः� अभााज्य-गुुणनखणे्डे अपि� 
आगच्छन्ति� वाा ? 
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अतःः, वयं वक्तुंं�  शकु्नुमःः यद् ्द्वयोःः� संंख्ययोःः� यदि� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्य-गुुणनखण्डःः नाास्ति�, 
तर्हि� तत् ्संंख्यााद्वयम्् सह-अभााजं्यं भवति�।

अस्मााभिः�ः काानि�चन उदााहरणाानि� द्रष्टव्यााणि�।
उदााहरणम् ्- �४० तथाा २३१ इते्येतयोःः� वि�षये वि�चाारयन्तुु। तेेषााम्् अभााज्य-गुुणनखण्डःः एवम्् अस्ति�-

४० = २ × २ × २ × ५ तथाा २३१ = ३ × ७ × ११
वयं पश्याामःः यत् ् ४० एवञ्च २३१ इते्येतयोःः� कोोऽपि� साामाान्य-भााजकःः नाास्ति�। ४० इत्यस्य 

अभााज्य-गुुणनखण्डःः २ तथाा ५ इति� अस्ति�। यदाा तुु २३१ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः ३, ७ तथाा 
११ इति� अस्ति�। अतएव ४० एवञ्च २३१ इति� संंख्यााद्वयम्् सह-अभााज्यम्् अस्ति�!
उदााहरणम् ्-: �२४२ तथाा १९५ इते्येतयोःः� वि�षये वि�चाारयन्तुु। तेेषााम्् अभााज्य-गुुणनखण्डःः एवम् ्

अस्ति� -
२४२ = २ × ११ × ११ तथाा १९५ = ३ × ५ × १३

वयं पश्याामःः यत् ् २४२ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः २ तथाा ११ इति� अस्ति�। यदाा तुु १९५ 
इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः ३, ५ तथाा १३ इति� अस्ति�। तस्मााद् ्द्वयोःः� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्य-
गुुणनखण्डःः नाास्ति�। अतएव २४२ एवञ्च १९५ इति� संंख्यााद्वयम्् सह-अभााज्यम्् अस्ति�!

मौौलि�क-गुुणनखण्डमुपयुुज्य एकस्याःः� संंख्याायाःः� संंख्याान्तरेण वि�भााज्यताावि�चाारःः
यदि� एकःः अङ्कःः अन्येेन वि�भााज्यतेे तर्हि� द्वि�तीीय-अङ्कस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः प्रथम-अङ्कस्य अभााज्य-
गुुणनखणे्डे अन्तर्भभवति� इति� वयं वक्तुंं�  शकु्नुमःः।

४८ इति� संंख्याा १२ संंख्यााद्वााराा वि�भााज्यम्् अस्ति� यतःः यदाा वयं ४८ इति� संंख्याा १२ इत्यनेन 
वि�भााजयाामःः तदाा ० इति� अवशि�ष्टं भवति�। दीीर्घघवि�भााजनंं वि�नाा कााऽपि� संंख्याा अन्ययाा वि�भााज्यमस्ति�, 
न वाा इति� कथं परीीक्षयि�तुंं�  शकु्नुमःः?
उदााहरणम् ्- ६८ इति� संंख्याा १२ इति� संंख्यााद्वााराा वि�भााज्यमस्ति� वाा? उभययोःः� कृृते ेअभााज्य-गुुणनखण्डम् ्
अन्वि�ष्यन्तु।ु

१६८ = २ × २ × २ × ३ × ७ तथाा १२ = २ × २ × ३
यतोो हि� वयं केेनाापि� क्रमेण एताान्् गुुणनखण्डाान्् सज्जीीकर्तुंं� शकु्नुमःः, अतःः इदाानींं�  स्पष्टम्् अस्ति� 

यत््,
 १६८ = २ × २ × ३ × २ × ७ = १२ × १४

अतःः १६८ इति� संंख्याा १२ इत्यनयाा संंख्ययाा वि�भााज्यम्् अस्ति�।
उदााहरणम् ्- ७५ इति� संंख्याा २१ इति� संंख्यााद्वााराा वि�भााज्यमस्ति� वाा? उभययोःः� कृृते ेअभााज्य-गुुणनखण्डम् ्
अन्वि�ष्यन्तु।ु

७५ = ३ × ५ × ५ तथाा २१ = ३ × ७ 
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यथाा वयं उपरि� दृष्टवन्तःः, यदि� ७५ इति� संंख्याा २१ इत्यस्य गुुमि�तं भवति�, तर्हि� २१ इत्यस्य सर्वेे 
अभााज्य-गुुणनखण्डाःः� ७५ इत्यस्याापि� अभााज्य-गुुणनखण्डाःः�भवि�ष्यन्ति�। तथाापि�, अत्र ७ इति� संंख्याा, 
याा २१ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः अस्ति� , साा ७५ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः नाास्ति�। अतःः, 
७५ इति� संंख्याा २१ इत्यनयाा संंख्याा वि�भााजं्यं नाास्ति�। 

उदााहरणम् ् - ४२ इति� संंख्याा १२ इति� संंख्यााद्वााराा वि�भााज्यमस्ति� वाा? उभययोःः� कृृते े अभााज्य-
गुुणनखण्डम्् अन्वि�ष्यन्तु ु-

४२ = २ × ३ × ७ तथाा १२ = २ × २ × ३
अत्र १२ इत्यस्य सर्वेे अभााज्य-गुुणनखण्डाःः� ४२ इत्यस्याापि� अभााज्य-गुुणनखण्डाःः� सन्ति�। परन्तु ु

१२ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः ४२ इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखणे्डे न अन्तर्भभवति�। यतोो हि� १२ 
इत्यस्य अभााज्य-गुुणनखणे्डे २ इति� संंख्याा द्वि�वाारम्् आगच्छति�, परन्तुु ४२ इत्यस्य अभााज्य-
गुुणनखणे्डे केेवलम्् एकवाारम्् आगच्छति�। अतएव ४२ इति� संंख्याा १२ इति� संंख्यााद्वााराा वि�भााजं्यं नाास्ति�।
अतःः यदि� एकःः अङ्कःः अन्येेन वि�भााज्यतेे तर्हि� द्वि�तीीय-अङ्कस्य अभााज्य-गुुणनखण्डःः प्रथम-अङ्कस्य 
अभााज्य-गुुणनखणे्डे अवश्यमेेव अन्तर्भभवति� इति� वयं नि�ष्कर्षं कर्तुंं� शकु्नुमःः।

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु	
१.	 अधोोलि�खि�ताानि� संंख्याानांं� युुग्माानि� सह-अभााज्याानि� सन्ति� वाा? तत्राादौौ उत्तरम्् अनुुमााय 

ततःः अभााज्य-गुुणनखण्डस्य वि�धि�म्् उपयुुज्य तस्य परीीक्षणं कुुर्ववन्तुु।
क)	 ३० तथाा ४५	 ख)	 ५७ तथाा ८५ 
ग)	 १२१ तथाा १३३१	घ )	 ३४३ तथाा २१६

२.	 अत्र प्रथमसंंख्याा द्वि�तीीययाा वि�भााज्यमस्ति� वाा?अभााज्य-गुुणनखण्डस्य वि�धि�म्् उपयुुज्य 
परीीक्षणं कुुर्ववन्तुु।
क)	 २२५ तथाा २७	 ख)	 ९६ तथाा २४
ग)	 ३४३ तथाा १७	घ )	 ९९९ तथाा ९९

३.	प्रथम संंख्याायाःः� अभााज्य-गुुणनखण्डःः अस्ति� २ × ३ × ७ तथाा च द्वि�तीीयसंंख्याायाःः� 
अभााज्य-गुुणनखण्डःः अस्ति� ३× ७× ११ । एतत् ्संंख्यााद्वयं सह-अभााज्यम्् अस्ति� वाा? 
तयोोरेकाा अन्ययाा वि�भााज्यम्् अस्ति� वाा ?

४.	 गुुनःः इते्येषःः वदति�, “दे्वे अभााज्यसंंख्येे सह-अभााज्य-संंख्येे अपि� भवतःः वाा ?”  सःः 
यथाार्थःः� अस्ति� वाा?

५.५  संंख्याानांं� वि�भााज्यताापरीीक्षाा
एताावत्पर्ययन्तं, वयं भि�न्न-भि�न्न-सन्दर्भेेषुु संंख्याानांं� भााजकाानि� अन्वि�ष्टवन्तःः। कााचन संंख्याा अभााजं्यं, न 
वाा, द्वयोःः� संंख्ययोःः� युुगं्मं सह-अभााजं्यं, न वाा इत्याादि�वि�षयाानपि� वयं ज्ञाातवन्तःः। 
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लघुुसङ््ख्याानांं� काारकााणि� अन्वेेष्टुंं�  सुुलभं भवति�। बृृहत् ् सङ््ख्याायाःः� काारकााणांं� अन्वेेषणं वयं कथं 
करि�ष्याामःः?

अस्मााभिः�ः ८५६० स्वीीकरोोतुु। २ तःः १० पर्ययन्तं (२,३,४,) कि�मपि� काारकंं भवति� वाा?  
५, ..., ९, १०)?

एतेेषांं� सङ््ख्याासुु काानि�चन काारकााणि� सन्ति� वाा दीीर्घघवि�भााजनस्य वि�नाा न सन्ति� वाा इति� द्रष्टुंं�  सुुलभं 
भवति�। भवाान्् ताान्् अन्वेेष्टुंं�  शक्नोोति� वाा?

१० संंख्याायाःः� वि�भााज्यताा
एहि�, वयम्् १० स्वीीकुुर्मःः�। किं� ८५६० इति� संंख्याा १० इत्यनयाा वि�भााज्याा अस्ति�? एषःः अन्यःः माार्गःः� 
अस्ति�। पृृच्छतुु यदि� १० इति� ८५६० इत्यस्य काारकंं भवति�।

अस्य कृृतेे, वयं १० गुुणि�तेेषुु वि�न्याासंं द्रष्टुंं�  शकु्नुमःः।
१० इत्यस्य प्रथमाःः� कति�पयाःः� गुुणकाःः� सन्ति�-१०,२०,३०,४०। एतत् ् क्रमं अनुुवर्ततयन्तुु तथाा 

प्रति�रूपंं पश्यन्तुु।
१० इत्यस्य बहुवि�धस्य १२५ अस्ति� वाा? पूूर्ववक्रमेण एतत् ्सङ््ख्याा दृश्यतेे वाा? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थं ं

न वाा?
८५६० १० द्वााराा वि�भकं्तं भवति� वाा इति� अधुुनाा भवाान्् उत्तरं दाातुंं�  शक्नोोति� वाा?

 इदंं वक्तव्यं वि�चाारयतुु।
१० द्वााराा वि�भक्ताःः� सङ््ख्याःः� तेे सन्ति� येे ‘०’ इत्यनेेन समााप्ताःः� भवन्ति�। किं� भवाान् ्

सहमतःः अस्ति�?

५ संंख्याायाःः� वि�भााज्यताा
५ क्रमााङ्कःः अन्यःः क्रमााङ्कःः यस्य वि�भााजकताायाःः� परीीक्षणं सरलतयाा कर्तुंं� शक्यतेे। वयं कथं करि�ष्याामःः?

गुुणकाानांं� सूूचीीकरणद्वााराा अन्वेषेयतु-ु५,१०,१५,२०,२५,.. एतेषेांं� सङ््ख्याानांं� वि�षये भवाान् ् किं� 
पश्यति�? किं� भवाान् ्अन्ति�म-अङ्कस्य वि�न्याासंं पश्यति�?

३९९ तःः न्यूूनाःः� बृृहत्तमाःः� सङ््ख्याःः� काःः� सन्ति� याा ५ द्वााराा वि�भक्ताा अस्ति�? ५ द्वााराा ८५६० 
वि�भक्तःः अस्ति� वाा? 

 इदंं वक्तव्यं वि�चाारयतुु।
५ द्वााराा वि�भक्ताःः� सङ््ख्याःः� ताानि� सन्ति� याानि�  ‘०’ अथवाा  ‘५’ इत्यनेेन समााप्यन्तेे। किं� 

भवाान्् सहमतःः अस्ति�?

२ संंख्याायाःः� वि�भााज्यताा
२ इत्यस्य प्रथमेषुु कति�पयेेषुु गुुणि�तेेषुु २,४,६,८,१०,१२,१४,१६,१८,२० च सन्ति�। भवाान्् किं� 
नि�रीीक्षति�? किं� भवाान्् अन्ति�म-अङ्कस्य वि�न्याासंं पश्यति�?

गणि�त 
कथाा

गणि�त 
कथाा
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२ द्वााराा ६८२ वि�भााज्यम् ्अस्ति� वाा? दीीर्घघवि�भााजनस्य वि�नाा वयं अस्य उत्तरं दाातुंं�  शकु्नुमःः वाा?
कि�म्् ८५६० २ द्वााराा वि�भक्तम्् अस्ति�? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

 इदंं वक्तव्यं वि�चाारयतुु।
संंख्याःः� येे २ द्वााराा वि�भक्ताःः� तेे तेे येे ‘०’, ‘२’, ‘४’, ‘६’, अथवाा ‘८’, इति� समााप्यन्तेे। किं� 

भवाान्् सहमतःः अस्ति�?
३९९ तथाा ४११ मध्येे २ गुुणि�तेेषुु सर्वाःः�� काःः�?

४ संंख्याायाःः� वि�भााज्यताा
यदि� एकंं सङ््ख्याा ४ द्वााराा वि�भज्यतेे तर्हि� परीीक्षणं सरलतयाा कर्तुंं� शक्यतेे!

तस्य गुुणकेषुु पश्यन्तुःः� ४, ८, १२, १६, २०, २४, २८, ३२ इति�।
किं� भवाान्् कि�मपि� प्रति�रूपंं द्रष्टुंं�  शक्नोोति� यत् ्उपयोोक्तुंं�  शक्यतेे? १०, ५ तथाा २ इति� गुुणि�तेेषुु तेेषांं� 

अन्ति�मेेषुु अङे्केषुु एकःः वि�न्याासःः अस्ति�, यस्य उपयोोगेेन वयं वि�भााजकताायाःः� परीीक्षणं कर्तुंं� शक्ताःः�। 
तथैैव, अन्ति�म-अङं्कं दृष्ट्वाा ४ सङ््ख्ययाा वि�भक्ताा अस्ति� वाा इति� वयं द्रष्टुंं�  शकु्नुमःः वाा?

तत् ्काारं्यं न करोोति�! पश्यतुु १२ तथाा २२। तेे समाानंं अन्ति�मंं अङं्कं धाारयन्ति�, परन्तुु १२ इति� ४ 
इत्यस्य गुुणि�तंं भवति�, २२ इति� नाास्ति�। तथैैव १४,२४ च समाानंं अन्ति�मंं अङं्कं धाारयन्ति�, परन्तुु १४ 
इति� ४ इत्यस्य बहुगुुणि�तंं नाास्ति�, यदाा तुु २४ इति�। तथैैव, १६ तथाा २६ अथवाा १८ तथाा २८। अस्य 
अर्थःः� अस्ति� यत् ् अन्ति�म-अङं्कं दृष्ट्वाा, वयं कथयि�तुंं�  न शक्ताःः� यत् ् ए-सङ््ख्याा ४ इत्यस्य बहुवि�ध-
सङ््ख्याा अस्ति� वाा इति�।

अधि�क-अङ्काान्् दृष्ट्वाा वयं प्रश्नस्य उत्तरं दाातुंं�  शकु्नुमःः वाा? १ तःः २०० पर्ययन्तं ४ गुुणि�ताानांं� सूूचींं�  
कृृत्वाा प्रति�रूपंं अन्वि�ष्यतुु।

 ३३० तःः ३४० पर्ययन्तं सङ््ख्याःः� अन्वि�ष्यतुु याानि� ४ द्वााराा वि�भक्ताःः� सन्ति�। अपि� च, १७३० तःः 
१७४० पर्ययन्तं, २०३० तःः २०४० पर्ययन्तं च सङ््ख्याःः� प्राापु्नुयाात््, याानि� ४ द्वााराा वि�भक्ताःः� सन्ति�। भवाान् ्
किं� नि�रीीक्षति�?

 ४ द्वााराा ८५३६ वि�भााज्यम्् अस्ति� वाा?
 एताान्् कथनाान्् वि�चाारयतुु।

१.	के वलं अन्ति�म-द्वि�-अङ्क-वि�षयेे एव यदाा नि�र्धाा�रि�तं भवति� यत् ् यदि� दत्तसङ््ख्याा ४ द्वााराा 
वि�भज्यतेे इति�।

२.	यदि�  अन्ति�मद्वि�तीीय-अङ्कैःः � नि�र्मि�तःः अङ्कःः ४ द्वााराा वि�भााज्यतेे तर्हि� मूूल-अङ्कःः ४ द्वााराा 
वि�भााज्यतेे।

३.	यदि�  मूूलसङ््ख्याा ४ द्वााराा वि�भााज्यतेे तर्हि� अन्ति�मद्वि�तीीय-अङ्कैःः � नि�र्मि�तसङ््ख्याा ४ द्वााराा 
वि�भााज्यतेे।

	किं�  भवाान्् सहमतःः अस्ति�? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?  

गणि�त 
कथाा
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८ संंख्याायाःः� वि�भााज्यताा
चि�त्तााकर्षषकतयाा, ८ द्वााराा अपि� वि�भााजनक्षमताायाःः� परीीक्षणं सरलीीकर्तुंं� शक्यतेे। अन्ति�मद्वयं अङं्कं अस्य 
कृृतेे उपयोोक्तुंं�  शक्यतेे वाा?

 १२० तःः १४० पर्ययन्तं सङ््ख्याःः� अन्वि�ष्यतुु याानि� ८ द्वााराा वि�भज्यन्तेे। ११२० तःः ११४० पर्ययन्तं, 
३१२० तःः ३१४० पर्ययन्तं च सङ््ख्याःः� अपि� प्राापु्नुयाात््, याानि� ८ द्वााराा वि�भक्ताःः� सन्ति�। भवाान्् किं� 
नि�रीीक्षति�?

 ल्यााज़् ्इते्येताान्् परि�वर्ततयतुु।टीी इति� द्वि�-अङ्कीीयःः ८५६० अस्ति�, अतःः परि�णााम-सङ््ख्याा ८ तःः 
बहुवि�ध-सङ््ख्याा अस्ति�।

 एताान्् कथनाान्् वि�चाारयतुु।
१.	के वलं अन्ति�म-त्रि�-अङ्क-वि�षयेे एव, यदाा नि�र्धाा�रि�तं भवति� यत् ्यदि� दत्तसङ््ख्याा 

८ द्वााराा वि�भज्यतेे इति�।
२.	यदि�  अन्ति�मेेन त्रि�भिः�ः अङ्कैःः � नि�र्मि�तःः अङ्कःः ८ अङ्कैःः � वि�भााज्यतेे तर्हि� मूूलसङ््ख्याा ८ 

अङ्कैःः � वि�भााज्यतेे।
३.	यदि�  मूूलसङ््ख्याा ८ द्वााराा वि�भााज्यतेे तर्हि� अन्ति�मत्रिं�शंति�भिः�ः अङ्कैःः � नि�र्मि�तसङ््ख्याा 

८ द्वााराा वि�भााज्यतेे।
किं� भवाान्् सहमतःः अस्ति�? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

वयं दृष्टवन्तःः यत् ्दीीर्घघवि�भााजनस्य सर्ववदाा परीीक्षणस्य आवश्यकताा नाास्ति� यदि� एकःः सङ््ख्याा एकःः 
काारकःः अस्ति� वाा न वाा इति�। १०,५,२,४,८ कृृतेे सरलपद्धतीीभिः�ः सह आगन्तुंं�  कति�पयाानि� नि�रीीक्षणाानि� 
वयं प्रयुुज्याामःः। अन्याानांं� सङ््ख्याानांं� कृृतेे एताादृशाःः� सरलपद्धतीःः� सन्ति� वाा? ३,६,७,९ इति� शे्रेण्याःः� 
वि�भााजनंं परीीक्षयि�तुंं�  सरलपद्धतीीनांं� वि�षये वयं चर्चांं� करि�ष्याामःः।

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु

१.	 २०२४ लीीप््-वर्षषम्् अस्ति� (यतःः फेेब्रुुवरीी-माासेे २९ दि�नाानि� सन्ति�)। लीीप््-वर्षाा�णि� ४ वर्षेेषुु 
भवन्ति�, परन्तुु तेेषुु वर्षेषुु १०० वर्षेेषुु वि�भक्ताःः� भवन्ति�, परन्तुु ४०० वर्षेेषुु न भवन्ति�।
क) 	�य स्माात् ्वर्षाा�त् ्भवतःः जन्म अभवत््, इदाानींं� , यस्माात् ्वर्षाा�णि� अधि�वर्षाा�णि� आसन््?
ख) 	वर्षा ा�त् ्२०२४ पर्ययन्तं २०९९ पर्ययन्तं, कति� अधि�वर्षाा�णि� सन्ति�?

२.	 ४ अङ्कैःः � वि�भक्ताःः� बृृहत्तमाःः� लघुुतमाःः� च ४-अङ्कयुुक्ताःः� सङ््ख्याःः� अन्वि�ष्यतुु, तथाा च 
पाालि�ण्ड्रोो�म्स् ्अपि� सन्ति�।

३.	प्रत्ये कंं वक्तव्यं सर्ववदाा सत्यम् ्अस्ति� वाा, कदााचि�त् ्सत्यम् ्अथवाा कदाापि� सत्यम् ्अस्ति� वाा 
इति� अन्वेषे्टुंं�  ज्ञाातुंं�  च शक्नोोति�। भवाान् ्स्ववि�धेःः� समर्थथनााय उदााहरणाानि� दाातुंं�  शक्नोोति�।

गणि�त 
कथाा
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क. 	द्वयोः ः� समसङ््ख्यााभ्यांं� ४ इत्यस्य बहुवि�धसङ््ख्याा प्रााप्यतेे।
ख. 	द्वयोः ः� वि�षम-सङ््ख्ययोःः� योोगःः ४ इत्यस्य बहुवि�धम्् जनयति�।

४.	यदा ा नि�म्नलि�खि�ताःः� सङ््ख्याःः� प्रत्येकंं क) १०, ख) ५, ग) २ द्वााराा वि�भक्ताःः� भवन्ति� तदाा 
अवशि�ष्टाानि� अन्वि�ष्यतुु।

७८, ९९, १७३, ५७२, ९८०, ११११, २३४५
५.	शि�क्ष कःः पृृष्टवाान्् यत् ्यदि� १४५६० सर्वैःः� २, ४, ५, ८, १० इते्येतैःः� वि�भााज्यतेे इति�। एतेेषांं� 

सङ््ख्यााद्वयेन एव गुुणवि�शेेषताायाःः� कृृतेे गुुणःः १४५६० परीीक्षि�तःः, ततःः तेेषांं� सर्वैःः� अपि� 
वि�भााज्यःः इति� घोोषि�तःः। ताानि� संंख्यााद्वयं किं� भवि�तुुम्् अर्हहति�?

६.	नि� म्नलि�खि�ताःः� सङ््ख्याःः� २, ४, ५, ८, १० : ५७२, २३५२, ५६००, ६०००, ७७६२२१६० 
इति� सर्वैःः� वि�भक्ताःः� सन्ति�।

७.	द्वौ ौ सङ््ख्याःः� लि�खतुु ययोःः� उत्पाादःः १०,००० अस्ति�। द्वयोःः� अङ्कयोःः� ० न भवेेत् ्यथाा एकक-
अङ्कःः।

५.६ संंख्यााभिः�ः सह वि�नोोदःः

वि�शि�ष्टाःः� संंख्याःः�
अस्यांं� पेेटि�काायांं� चत्वाारःः संंख्याःः� सन्ति�। काा संंख्याा भवतःः कृृतेे वि�शेेषाा दृश्यतेे? कि�मर्थंं भवाान्् एवंं 
वदति�?

९ १६

२५ ४३

गुुन्नाा इत्यस्य सहपााठि�नःः किं� नि�वेदयन्ति� इति� पश्यन्तुःः�
•	कर्ना ा�वतीी वदति�, “ ९ वि�शेेषम्् अस्ति� यतोो हि� तत् ्एक-अङ्कीीय-सङ््ख्याा अस्ति� यत्र अन्ये े

सर्वेे २-अङ्कीीय-सङ््ख्याःः� सन्ति�” इति�।
•	 गुुरुप्रीीत् ्वदति�, “ ९ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्एकमाातं्रं सङ््ख्याा अस्ति� यत् ्३ इत्यस्य 

बहुवि�धम्् अस्ति�” इति�।
•	मु रुगनःः वदति�, “ १६ वि�शेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्केेवलं ४ इत्यस्य बहुसङ््ख्यकम्् अपि� च 

केेवलं बहुसङ््ख्यकम्् अपि� अस्ति�” इति�।
•	गोोपि�का ा वदति�, “ २५ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ् केेवलं ५ इत्यस्य बहुवि�धम्् अस्ति�” 

इति�।
•	यड् नीीकीी वदति�, “ ४३ वि�शेषम्् अस्ति� यतःः तत् ्एकमाातं्रं मौौलि�क-संंख्याा अस्ति�” इति�।
•	रा ाधाा वदति�, “ ४३ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्एकमाातं्रं सङ््ख्याा अस्ति� यत् ्वर्गःः� नाास्ति�” 

इति�।

गणि�त 
कथाा
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क. 	द्वयोः ः� समसङ््ख्यााभ्यांं� ४ इत्यस्य बहुवि�धसङ््ख्याा प्रााप्यते।
ख. 	द्वयोः ः� वि�षम-सङ््ख्ययोःः� योोगःः ४ इत्यस्य बहुवि�धम्् जनयति�।

४.	यदा ा नि�म्नलि�खि�ताःः� सङ््ख्याःः� प्रत्येकंं क) १०, ख) ५, ग) २ द्वााराा वि�भक्ताःः� भवन्ति� तदाा 
अवशि�ष्टाानि� अन्वि�ष्यतुु।

७८, ९९, १७३, ५७२, ९८०, ११११, २३४५
५.	शि�क्ष कःः पृृष्टवाान्् यत् ्यदि� १४५६० सर्वैःः� २, ४, ५, ८, १० इते्येतैःः� वि�भााज्यतेे इति�। एतेेषांं� 

सङ््ख्यााद्वयेन एव गुुणवि�शेषताायाःः� कृृतेे गुुणःः १४५६० परीीक्षि�तःः, ततःः तेेषांं� सर्वैःः� अपि� 
वि�भााज्यःः इति� घोोषि�तःः। ताानि� संंख्यााद्वयं किं� भवि�तुुम्् अर्हहति�?

६.	नि� म्नलि�खि�ताःः� सङ््ख्याःः� २, ४, ५, ८, १० : ५७२, २३५२, ५६००, ६०००, ७७६२२१६० 
इति� सर्वैःः� वि�भक्ताःः� सन्ति�।

७.	द्वौ ौ सङ््ख्याःः� लि�खतुु ययोःः� उत्पाादःः १०,००० अस्ति�। द्वयोःः� अङ्कयोःः� ० न भवेेत् ्यथाा एकक-
अङ्कःः।

५.६ संंख्यााभिः�ः सह वि�नोोदःः

वि�शि�ष्टाःः� संंख्याःः�
अस्यांं� पेेटि�काायांं� चत्वाारःः संंख्याःः� सन्ति�। काा संंख्याा भवतःः कृृतेे वि�शेषाा दृश्यतेे? कि�मर्थंं भवाान्् एवंं 
वदति�?

९ १६

२५ ४३

गुुन्नाा इत्यस्य सहपााठि�नःः किं� नि�वेदयन्ति� इति� पश्यन्तुःः�
•	कर्ना ा�वतीी वदति�, “ ९ वि�शेेषम्् अस्ति� यतोो हि� तत् ्एक-अङ्कीीय-सङ््ख्याा अस्ति� यत्र अन्ये े

सर्वेे २-अङ्कीीय-सङ््ख्याःः� सन्ति�” इति�।
•	 गुुरुप्रीीत् ्वदति�, “ ९ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्एकमाातं्रं सङ््ख्याा अस्ति� यत् ्३ इत्यस्य 

बहुवि�धम्् अस्ति�” इति�।
•	मु रुगनःः वदति�, “ १६ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्केेवलं ४ इत्यस्य बहुसङ््ख्यकम्् अपि� च 

केेवलं बहुसङ््ख्यकम्् अपि� अस्ति�” इति�।
•	गोोपि�का ा वदति�, “ २५ वि�शेेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ् केेवलं ५ इत्यस्य बहुवि�धम्् अस्ति�” 

इति�।
•	यड् नीीकीी वदति�, “ ४३ वि�शेषम्् अस्ति� यतःः तत् ्एकमाातं्रं मौौलि�क-संंख्याा अस्ति�” इति�।
•	रा ाधाा वदति�, “ ४३ वि�शेषम्् अस्ति� यतःः एतत् ्एकमाातं्रं सङ््ख्याा अस्ति� यत् ्वर्गःः� नाास्ति�” 

इति�।

गणि�त 
कथाा

 �प्रत्येकस्मि�न्् पेेटि�काायांं� चतुुर्णांं� सङ््ख्याायुुक्ताानि� काानि�चन पेेटि�काानि� सन्ति�। प्रत्येकम् ्
अङं्कं वि�श्राान्त्याा सह कथं वि�शि�ष्टं तुुलनांं� करोोति� इति� कथयि�तुंं�  प्रत्येकंं पेेटि�कांं� प्रयततााम््। 
भवतःः सहपााठि�न्याा सह सहभाागयन्तुु तथाा च अन्येेन सह अन्वि�ष्यतुु यत् ्भवाान्् यत् ्
कृृतवाान्् तदनुुगुुणंं एव काारणंं दत्तवाान््। भवतःः कृृतेे न भवि�तुुम्् अन्याानि� काारणाानि� 
कि�मपि� दाातुंं�  शक्नोोति� वाा?!

५ ७

१२ ३५

३ ८

११ २४

२७ ३

१२३ ३१

१७ २७

४४ ६५

एकाा मौौलि�कीी प्रहेेलि�काा
वाामभाागे ेएकाा प्रहेलेि�काा वर्ततते।े दक्षि�णभाागे ेतस्याःः� प्रहेलेि�काायाःः� समााधाानंं प्रदत्तम् ्अस्ति�। केे नि�यमाःः� 
अस्याःः� प्रहेलेि�काायाःः� उत्तरप्रदााने ेसहाायकाःः� भवन्तीीति� चि�न्तयतु।ु

७५

४२

१०२

१७० ३० ६३

५ ५ ३ ७५

२ ३ ७ ४२

१७ २ ३ १०२

१७० ३० ६३

नि�यमाःः�
�प्रत्येकंं पङ््क्त्याःः� उत्पाादःः पङ््क्त्याःः� दक्षि�णतःः अङ्कःः भवति� तथाा च प्रत्येकंं स्तम्भस्य उत्पाादःः स्तम्भस्य 
अधःः अङ्कःः भवति� इत्यतःः एव मौौलि�क-संंख्यााभिः�ः सरणींं�  पूूरयतु।ु

१०५

२०

३०

२८ १२५ १८

८

१०५

७०

३० ७० २८

गणि�त 
कथाा
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६३

२७

१९०

४५ ४२ १७१

३४३

६६०

४४

२८ १५४ २३१

साारसंंके्षेपःः

◊	 यदि� एकःः अङ्कःः अन्येेन वि�भााज्यतेे तर्हि� द्वि�तीीयःः अङ्कःः प्रथमस्य वि�भााज्यम्् इति� कथ्यतेे। 
उदााहरणाार्थंं, १२ इति� संंख्याा ४ इत्यनेन वि�भााज्यतेे। अतःः १२ इति� संंख्याा ४ इत्यस्य वि�भााज्यम् ्
अस्ति� (१२ ÷ ४ = ३)।

◊	 २,३,५,७,११ इते्येताादृश्यःः संंख्याःः� अभााज्यसंंख्याःः� इति� उच्यन्तेे। एताादृशसंंख्याानांं� केेवलं दे्वे 
भााजकेे स्तःः, नााम १ तथाा च साा संंख्याा स्वयमेव।

◊	 ४,६,८,९, इते्येताादृश्यःः संंख्याःः� समसंंख्याःः� इति� उच्यन्तेे। एताासांं� संंख्याानााम्् अनेेकाानि� भााजकाानि� 
भवन्ति�। ताासांं� न्यूूनााति�न्यूूनंं एकसंंख्यांं� वि�हााय तथाा च सं्वं परि�त्यज्य अन्यदेकंं भााजकम् ्
अवश्यमेेव भवति�। उदााहरणाार्थंं, ८ इत्यस्य ४ इति� भााजकम्् अस्ति� तथाा ९ इत्यस्य ३ इति� 
भााजकम्् अस्ति�। अतःः ८ तथाा ९ इति� उभयंं समसंंख्याा अस्ति�।

◊	 १ संंख्याातःः बृहृत्तरांं� काामपि� संंख्यााम् ्अभााज्यसंंख्याानााम् ्उत्पाादरूपेणे लेेखि�तुंं�  प्रकााशयि�तुंं�  वाा शक्यतेे । 
इयंं प्रक्रि�याा अभााज्यसंंख्याानांं� गुणुनखण्डवि�धिः�ः इति� उच्यतेे। उदााहरणाार्थं,ं ८४= २ × २ × ३ × ७ ।

◊	 भााजकाानांं� क्रमेण सज्जीीकरणम्् इत्यति�रि�च्य संंख्याायाःः� अभााज्यांं�शेेषुु गुुणनखण्डनं नि�र्माा�तुुम्् एकःः 
एव उपाायःः अस्ति�।

◊	 द्वयोःः� संंख्ययोःः� यदि� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्य-गुुणनखण्डःः नाास्ति�, तर्हि� तत् ्संंख्यााद्वयम्् सह-
अभााजं्यं भवति�।

◊	 संंख्यााद्वयं सह-अभााज्यम् ्अस्ति�, न वाा इति� परीीक्षयि�तुमु् ्आदौौ ताासांं� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्य-
गुणुनखण्डःः अस्ति�, न वाा इति� अन्वेषेणीीयम्।् यदि� तयोःः� कोोऽपि� साामाान्य-अभााज्य-गुुणनखण्डःः 
नाास्ति� तर्हि� तत् ्संंख्यााद्वयं सह-अभााज्यम् ्अस्ति� इति� वक्तुंं�  शकु्नुमःः। अन्यथाा तत् ्संंख्यााद्वयं सह-
अभााजं्यं न भवति�।

◊	 यदि� प्रथमसंंख्याायाःः� अभााज्य-गुुणनखण्डःः द्वि�तीीयसंंख्याायाःः� अभााज्य-गुुणनखणे्डे समाावि�ष्टःः भवति� 
तर्हि� साा संंख्याा अन्यस्याःः� संंख्याायाःः� भााजकंं भवति� इति� वक्तुंं�  शकु्नुमःः।


