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संंख्याःः� वि�वि�धेेषुु सन्दरे्भेषुु वि�भि�न्नैःः� उपाायैःः� अस्मााकंं जीीवनंं सज्जीीकर्तुंं� व्यवहृयन्तेे। वयं सङ््ख्याःः� 
गणयि�तुंं�  प्रयुुज्याामःः, तथाा च तेेषांं� उपरि� योोजनाायाःः�, उप-कर्षषणस्य, गुुणनस्य, वि�भााजनस्य च 
मूूलभूूतकाार्याा�णि� प्रयुुज्याामःः, येेन अस्मााकंं दैैनन्दि�नजीीवनस्य समस्याःः� समााप्यन्तेे। 

अस्मि�न्् अध्यााये, वयं एतत् ् याात्रांं� नि�रन्तरं करि�ष्याामःः - संंख्ययाा सह क्रीीडि�त्वाा, अस्मैःः� परि�तःः 
संंख्यांं� दृष्ट्वाा, नि�दर्शशनाानि� दृष्ट्वाा, नूूतनेषुु माार्गेेषुु संंख्याानांं� काार्याा�णांं� च उपयोोगंं शि�क्षयि�त्वाा च।

 यत्र वयं सङ््ख्याःः� उपयुुज्याामःः तत्र वि�भि�न्नेेषुु परि�स्थि�ति�षुु चि�न्तयतुु। पञ्चाानांं� सूूचीी। भि�न्न-भि�न्न- 
	प रि�स्थि�ति�षुु, येेषुु सङ््ख्याःः� उपयुुज्यन्तेे। पश्यतुु किं� भवति�। भवतःः सहपााठि�नांं� सूूचीीकरणं,  
	स हभाागनंं, चर्चांं� च करणीीयम््।

३.१  संंख्याःः� अस्माान्् कथयि�तंुं�  शकु्नुवन्ति�

एताःः� संंख्याःः� अस्माान्् किं�ं कथयन्ति�?
एकस्मि�न् ्उद्यााने केेचन बाालक-बाालि�काःः� पङ््क्तौौ स्थि�ताःः� सन्ति�। प्रते्येकंं एकांं� संंख्यांं� वदति�।

 एतेेषांं� सङ््ख्याानांं� किं� अर्थःः� इति� भवन्तःः चि�न्तयन्ति�?
	 बाालाःः� अधुुनाा स्वयमेेव पुुनराावर्ततन्तेे, पुुनःः प्रते्येकंं व्यवस्थाायाःः� आधाारेण संंख्यांं� वदति�।

गणि�त 
कथाा
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एतेेषांं� सङ््ख्याानांं� प्रति�नि�धि�त्वं किं� करोोति� इति� भवाान्् अङ्कि�तवाान्् वाा?
सूूत्रम्् : �तेेषांं� औन्नत्यं पाात्रं नि�र्वोोढुंं� शक्यतेे वाा?

एकःः बाालकःः वदति� ‘१’ यदि� केेवलं एकःः बाालकःः एव तेषेांं� पाार्श्वे ेस्थि�तःः अस्ति�। एकःः बाालकःः वदति� ‘ यदि� 
द्वौौ अपि� बाालकाःः� तेषेांं� पाार्श्वे ेस्थि�ताःः� सन्ति� तर्हि� ‘२’ इति�। एकःः बाालकःः। वदति� ‘ ० ‘, यदि� उचि�तम्।्तस्याःः� 
बाालाःः� तेषेांं� पाार्श्वे ेस्थि�ताःः� सन्ति�। तत्र प्रते्येकंं व्यक्तिः�ः वदति� यत् ्तेषेांं� समीीपवाासि�नांं� संंख्याा अधि�काा अस्ति� इति�।

 अधःः प्रश्नाानााम्् उत्तरंं दाातंुं�  प्रयततााम्् अपि� च स्वस्य तर्कं व्यञ्जयतुु।
१.	�बाालकाःः� स्वयमेेव पुुनराावर्ततयि�तुंं�  शकु्नुवन्ति� येेन अन्तेे स्थि�ताःः� बाालकाःः� ‘ २ ‘ इति� 

वदन्ति�?
२.	�किं� वयं बाालाान्् पङ््क्ति�मध्येे व्यवस्थांं� कर्तुंं� शकु्नुमःः येेन सर्वे केेवलं ० इति� वदन्ति�?
३.	�समाानसङ््ख्याा इति� परस्परंं वक्तुंं�  द्वौौ बाालकौौ अगे्रे स्थाातुंं�  शकु्नुवन्ति� वाा? 
४.	�एकस्मि�न्् समूहेे ५ बाालकाःः� सन्ति�, सर्वेे भि�न्नाःः� औन्नत्ययुुक्ताःः� सन्ति�। तेे एताादृशंं स्थाातुंं�  

शकु्नुवन्ति� यत् ्तेेषांं� चत्वाारःः ‘ १ ‘ तथाा च अन्ति�मःः एकःः ‘ ० ‘ इति� वदति�? कि�मर्थंं 
वाा कि�मर्थंं न वाा?

�५.	बाालाानांं� अस्य समूहस्य कृृतेे, क्रमःः १, १, १, १, १ सम्भवःः अस्ति� वाा? 
६.	�अनुुक्रमःः ०, १, २, १, ० सम्भवःः अस्ति� वाा? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?
७.	�भवाान्् पञ्चबाालकाानााम्् पुुनरवलोोकनंं कथं करि�ष्यति� येेन बाालाानांं� अधि�कतमसङ््ख्याा 

‘२ ‘ इति� वदति�?

गणि�त 
कथाा
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३.२  सूूपाारसेल््
अधःः पट्टि�काायांं� लि�खि�ताानांं� सङ््ख्याानााम्् अवलोोकनंं करोोतुु। कि�मर्थंं काानि�चन सङ््ख्याःः� वर्णणयुुक्ताःः� 
सन्ति�? चर्चचयन्तुु।

२०० ५७७ ६२६ ३४५ ७९० ६९४ १०९

४३ ७९ ७५ ६३ १० २९ २८ ३४

१९८

यदि� तस्मि�न्् सङ््ख्याायांं� संंलग्नकोोशि�काानााम्् अपेेक्षयाा संंख्याा बृृहत्तराा भवति� तर्हि� एकःः कोोशःः 
वर्णि�तःः भवति�। सङ््ख्याा ६२६ ५७७ तःः ३४५ तःः बृृहत्तरेेण वर्णि�ताा अस्ति�, यत्र २०० - ५७७ तःः 
लघुुतरेण वर्णि�ताा नाास्ति�। सङ््ख्याा १९८ वर्णि�ताा अस्ति� यतःः तस्मि�न्् केेवलं एकःः एव संंलग्नःः प्रकोोष्ठःः 
अस्ति� यस्मि�न्् १०९ अस्ति�, १९८ च १०९ तःः बृृहत्तरःः अस्ति�।

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
१.	 अधःः पट्टि�काायांं� वर्तुु�लाानांं� वर्णंं वाा चि�हं्नं वाा करोोतुु।

६८२८ ६७० ९४३५ ३७८० ३७०८ ७३०८ ८००० ५५८३ ५२

२.	 अधःः दत्तांं� पट्टि�कांं� पूूरयन्तुु यत्र केेवलं ४ - अङ्कयुुक्ताःः� सङ््ख्याःः� सन्ति� यथाा सुुपर्सेल्स् ्इते्येते े
यथाार्थथतयाा वर्णणयुुक्ताःः� कोोशाःः� सन्ति�।

५३४६ १२५८ ९६३५

३.	 अधःः पट्टि�कांं� पूूरयतुु येेन वयं यथााशक्यं बह्व्यःः सूूपरसेल्स् ्प्रााप्तुंं�  शकु्नुमःः। पुुनराावर्ततनंं वि�नाा 
१०० तःः १००० पर्ययन्तं सङ््ख्याःः� उपयुुञ्जन्तुु।

४.	नव -सङ््ख्यााभ्यःः बहिः�ः, पट्टि�काायाःः� उपरि� कति� अधि�काःः� अति�व्यााप्तिः�ः सन्ति� ________?

५.	 भि�न्नसङ््ख्यााकाानांं� कोोशि�काानांं� कृृतेे कति� सूूपर्-सेेल्स् ्सम्भवन्ति� इति� ज्ञाातव्यम््। 

किं� भवाान्् कि�मपि� स्वरूपंं पश्यति�? अधि�कतमसङ््ख्यााकाानांं� सूूपर्-सेेल्स् ्इते्येताान् ्
प्रााप्तुंं�  दत्तांं� पट्टि�कांं� पूूरयि�तुंं�  वि�धिः�ः कःः? अन्वेेषयतुु तथाा च स्वस्य रणनीीतिं�ं व्यञ्जयतुु।

गणि�त 
कथाा
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६.	 पुुनराावर्ततकसङ््ख्यााभिः�ः वि�नाा सूूपर्-सेेल्-्पट्टि�कांं� पूूरयि�तुंं�  शक्नोोषि� वाा, यत्र सूूपर्-सेेल् ्
नाास्ति�? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

७.	प ट्टि�काायांं� बृृहत्तमसङ््ख्यााकंं प्रकोोषं्ठं सर्ववदाा सूूपर्-सेेल् ् भवि�ष्यति� वाा? पट्टि�काायांं� 
लघुुतमःः सङ््ख्याा सूूपर्-सेेल् ्भवि�तुंं�  शक्नोोति� वाा? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

८.	 एताावत् ्पट्टि�कांं� पूूरयतुु येेन प्रकोोष्ठस्य द्वि�तीीयंं बृृहत्तमंं सङ््ख्याा सूूपर्-प्रकोोषं्ठं न भवति�।

९.	 एताावत् ् पट्टि�कांं� पूूरयतुु येेन कोोशि�काायाःः� द्वि�तीीयंं बृृहत्तमंं सङ््ख्याा सूूपर्-सेेल् ् इति� 
नाास्ति�, परन्तुु द्वि�तीीयंं लघुुतमं सङ््ख्याा सूूपर्-सेेल् ्इति� अस्ति�। तत् ्सम्भवम्् अस्ति� 
वाा?

१०.	अस्य पजल् ् इत्यस्य अन्याान् ् प्रकााराान्् नि�र्माा�य भवतःः सहपााठि�नांं� कृृतेे च्याालेञ् ्
करोोतुु।

एहि�, इतोोऽपि� अधि�कााभिः�ः पङ््क्ति�भिः�ः इमंं सुुपाारलेस्् क्रि�यााकलाापाान्् कुुर्ववन्तुु।

अत्र भवि�ष्यकाालीीनाःः� कोोशाःः� ताानि� सन्ति� याानि� तत्क्षणमेेव सन्ति�। वाामं, दक्षि�णं, उपरि�, अधःः च प्रति�।

�नि�यमःः समाानतयाा अनुुवर्तततेे - यदि� एकस्मि�न् ्
प्रकोोषे्ठे संंख्याा अस्ति� तर्हि� तस्य सर्वेेषुु प्रकोोषे्ठेषुु 
संंख्याायाःः� अपेेक्षयाा एकंं प्रकोोषं्ठं शे्रेषं्ठं भवति�। 
साारणीी - १ मध्येे ८६३२ तस्य सर्वैःः� प्रति�वेेशि�भिः�ः 
४५८०, ८२८०, ४७५, १९४४ इते्येतैःः� अपेेक्षयाा 
बृृहत्तमाा अस्ति�।

 साारणीी - २ इति� ताादृशीीभिः�ः पञ्चााङ्काानांं� 
संंख्यााभिः�ः पूूरयन्तुु, याासााम्् अङ्काःः� यथााक्रमं ‘१’, 
‘०’, ‘६’, ‘३’, ‘९’ च सन्ति�। केेवलं वर्णणयुुक्ताःः� 
कोोशाःः� येे सन्ति�, तत्र समीीपेेभ्यःः कोोशेेभ्यःः  
बृृहत्तराः�ः संंख्याःः� लेेखनीीयाःः�।

साारण्यांं� बृृहत्तमाा संंख्याा हि� ________।

प्रयततााम््
इदम््

२४३० ७५०० ७३५० ९८७०

३११५ ४७९५ ९१२४ ९२३०

४५८० ८६३२ ८२८० ३४४६

 ५७८५ १९४४ ५८०५ ६०३४

साारणीी - १

साारणीी - २

९६,३०१ ३६,१०९

१३,६०९ ६०,३१९ १९,३०६

६०,१९३

१०,९६३
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साारण्यांं� लघुुतमाा समसंंख्याा अस्ति� _______________ ।

साारण्यांं� ५०,००० तःः अधि�काा लघुुतमाा संंख्याा ________________ अस्ति�।

यदाा भवाान््/भवतीी साारणींं�  पूूरयि�ष्यति�, तदाा सहस्रााङ्काात् ्परम्् अर्धधवि�राामं स्थाापयतुु।

३.३ संंख्याारेेखाायााम्् अङ्काानांं� प्रति�रूपााणि�

 इदाानींं�  वयं संंख्याारेखााभिः�ः सह अतीीव परि�चि�ताःः� जााताःः�। संंख्याायाःः� पङ््क्तौौ तेेषांं� समुचि�तस्थाानेेषुु 
काानि�चन सङ््ख्याःः� स्थाापयि�तुंं�  शकु्नुमःः वाा इति� पश्यााम। ताःः� संंख्याःः� ताावत् ्- २१८०, २७५४, १५००, 
३६००, ९९५०, ९५९०, १०५०, ३०५०, ५०३०, ५३०० तथाा ८४०० इति�।

१००० २०००

२१८०

२७५४

३००० ४००० ५००० ६००० ७००० ८००० ९००० १०,०००

 �एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
	� अधःः स्थि�ताायांं� संंख्याारेखाायांं� वर्ततमाानाःः� संंख्याःः� नि�श्चि�न्वन्तुु, अवशि�ष्टाानि� रि�क्ताानि� स्थाानाानि� च 

पूूरयन्तुु।

९९९६ ९९९७

क.
२०१० २०२०

१५,०७७ १५,०७८ १५,०८३

८६,७०५ ८७,७०५

	� प्रते्येकस्यांं� पङ््क्तौौ लघुुतमांं� संंख्यांं� गोोलकमध्येे स्थाापयन्तुु, दीीर्घघतमांं� च संंख्यांं� पेेटि�काामध्ये े
स्थाापयन्तुु।

ख.

ग.

घ.
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.

३.४  अङ्कैःः � सह क्रीीडाा

१,२,३. इत्यतःः एताावत् ्अङ्काान्् लेेखि�तुंं�  प्राारभाामःः। नव १-अङ्कीीयसङ््ख्याःः� सन्ति�।

 अन्वि�षन्तुु, ताादृश्यःः कति� संंख्याःः� सन्ति�, याासुु द्वौौ अङ्कौौ, त्रयःः अङ्काःः�, चत्वाारःः अङ्काःः�, पञ्च वाा 
अङ्काःः� सन्ति�।
एकााङ्कसंंख्याा १-९ 
तःः

२ - अङ्कयुुक्ताःः� 
संंख्याःः�

३ - अङ्कयुुक्ताःः� 
संंख्याःः�

४ - अङ्कयुुक्ताःः� 
संंख्याःः�

५ - अङ्कयुुक्ताःः� 
संंख्याःः�

९

संंख्याासुु अङ्काानांं� योोगःः
यदाा साा कति�पयाानांं� सङ््ख्याानांं� अङ्काान्् योोजयति� तदाा 
कोोमल् ्पश्यति� यत् ्योोगःः समाानःः एव अस्ति� इति�। 

उदााहरणाार्थंं, सङ््ख्याायाःः� ६८ अङ्काान्् योोजयि�त्वाा, १७६ 
अथवाा ५४५ अङ्काान्् योोजयि�त्वाा समाानंं भवि�ष्यति�। 

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु

१.	 अङ्काानांं� योोगःः = १४
क.	 अन्याःः� सङ््ख्याःः� लि�खतुु यस्याःः� सङ््ख्याःः� १४ याावत् ्योोजयन्ति�।
ख.	 लघुुतमःः अङ्कःः कःः यस्य १४ अङ्कसमःः अस्ति�?
ग.	बृ ृहत्तमःः ५-अङ्कयुुक्तःः कःः यस्य १४ अङ्कयुुक्तःः योोगःः अस्ति�?
घ.	भवन्तःः  १४ अङ्काानांं� योोगस्य प्रपत्रम्् कि�यत् ्वि�शाालं संंख्यांं� प्रााप्तुंं�  शकु्नुवन्ति�? 

किं� भवन्तःः इतोोऽपि� बृृहत्तरसङ््ख्याा नि�र्माा�तुंं�  शकु्नुवन्ति�?
२.	� ४० तःः ७० पर्ययन्तं अङ्काानााम्् अङ्कसङ््ग्रहं ज्ञाातव्यम््। वर्गेे भवतःः अवलोोकनंं सहभाागयन्तुु।
३.	 ३-अङ्कयुुक्ताानांं� सङ््ख्याानांं� अङ्काानांं� सङ्कलनंं करोोतुु, येेषुु अङ्काानांं� क्रमःः भवति� (उदााहरणाार्थंं, 

३४५)। किं� भवाान्् एकंं स्वरूपंं पश्यति�? किं� एतत् ्स्वरूपंं अनुुवर्ततयि�ष्यति�?

गणि�त 
कथाा

   ६ + ८ = १४
१ + ७ + ६ = १४
५ + ४ + ५ = १४
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अङ्कीीयााने्वेषकःः
१ तःः १०० पर्ययन्तं अङ्काान्् लि�खि�त्वाा, दि�नेशःः आश्चर्ययम् ्
अवााप्नोोत् ्यत् ्सःः कति�वाारं ‘ ७ ‘ इति� अङं्कं लि�खि�तवाान् ्
स्याात् ्इति�! 

 १तःः १०० पर्ययन्ताासु संंख्याासु, कति�वाारं ‘७’ इति� 
संंख्याा आगच्छति�? १तःः १००० पर्ययन्ताासु च संंख्याासु, 
कति�वाारं ‘७’ इति� संंख्याा आगच्छति�?

३.५  उत्तमाानि� पलि�न््-ड्रोो�मि�क् प्रति�रूपााणि�
एतेेषुु सङ््ख्याासु भवाान्् किं� नि�दर्शशनंं पश्यति�-६६, ८४८, ५७५, ७९७, ११११? एताःः� सङ््ख्याःः� वाामतःः 
दक्षि�णं प्रति�, दक्षि�णतःः वाामं प्रति� च समाानाानि� पठन्ति�। प्रयततााम्् अपि� च पश्यतुु। एताादृशाःः� सङ््ख्याःः� 
आहूताःः� सन्ति�। पाालि�नड्रोो�म्स्् अथवाा पाालि�नड्रोो�मि�क् सङ््ख्याा इति�।

	 १, २, ३ च उपयुुज्य व्यवहृताानि� सर्वाा�णि� पलि�न््-ड्रोो�म्् प्रति�रूपााणि�

	 १२१, ३१३, २२२ इते्येताःः� संंख्याःः� पलि�न््-ड्रोो�म्् इत्यस्य दृष्टाान्ताःः�, याःः� हि�  ‘१’, ‘२’, ‘३’ 
इते्येताान्् अङ्काान्् उपयुुज्य नि�र्मि�ताःः�। 

 एतेेषााम्् अङ्काानााम्् उपयोोगेेन सर्वाा�न्् सम्भवाान्् ३-अङ्कीीयाान्् पाालि�ण्ड्रोो�म्् इते्येताान्् लि�खतुु। 

रि�वर्स््�-अण्ड््-एड्् पाालि�न्् - ड्रोो�म््
इदाानींं�  एतेेषुु योोजनाायांं� पश्यतुु। किं� प्रचलति� इति� ज्ञाातुंं�  प्रयततााम््।
नि�म्नलि�खि�तेषुु चरणाानि� अनुुसरन्तुःः� द्वि�-अङ्क-
सङ््ख्ययाा आरभतााम््। अस्य संंख्यांं� तस्य व्युुत्क्रमंं 
प्रति� योोजयतुु। यदि� भवाान्् एकंं पाालि�ण्ड्रोो�म्् इतीीदंं 
प्रााप्नुुयाात् ् अथवाा अन्यत््, अङ्काान्् प्रत्याावर्त्यय 
योोजयि�तुंं�  च सोोपाानाानि� पुुनराावर्ततयति� तर्हि� स्थगयतुु। 

केेषााञ्चन अन्याानांं� सङ््ख्याानांं� कृृतेे समाानांं� 
प्रक्रि�यांं� प्रयति�त्वाा समाानाानि� सोोपाानाानि� नि�र्ववहतुु। 

237 = २३७

57 = ५७

877 = ८७७

1799 = १७९९

676 = ६७६

7041 = ७०४१

34 = ३४	 84 = ८४	 341 = ३४१

43 = ४३	 132 = १३२	 484 = ४८४

77 = ७७	 231 = २३१

29 = २९	 363 = ३६३

92 = ९२	 76 = ७६

121 = १२१	 67 = ६७

48 = ४८	 143 = १४३
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यदि� भवाान्् पाालााइण्ड्रोो�म्् इतीीदंं प्रााप्नुुयाात्् तर्हि� स्थगयतुु। यत्र भवन्तःः एतंं बहुसङ््ख्यकवाारं 
पुुनराावर्ततयेयुःः� तत्र सङ््ख्याःः� सन्ति�। 

यत्र भवन्तःः पाालि�ण्ड्रोो�म्् न प्रााप्नुयुःः� तत्र सङ््ख्याःः� सन्ति� वाा?

 अन्वि�षन्तुु
पुुनःः पुुनःः संंख्यांं� योोजयि�त्वाा, २-अङ्क-सङ््ख्ययाा आरभ्य, सर्ववदाा पाालि�ण्ड्रोो�म्् ददाातुु वाा? 
अन्वेेषयतुु तथाा अन्वि�ष्यतुु।

 पााजल्-्समयःः
tth

तांं� संंख्यााम् ्अत्र शबे्देन लि�खन्तु।ु

hth ut

	 अहंं ५-अङ्कीीयःः पाालि�नड्रोो�म्् अस्मि�।
	 अहंं वि�षमसङ््ख्याा अस्मि�।
	मैै  ‘ टीी ‘ अङ्कःः मैै ‘ यूू ‘ अङ्कस्य द्वि�गुुणःः अस्ति�। 
	मैै  ‘ एच ‘ अङ्कःः मैै ‘ टीी ‘ अङ्कस्य द्वि�गुुणःः अस्ति�। 
	 अहंं कःः?

3.6 कपे्रेकर्् इत्यस्य जाादुमुयसङ््ख्याा

डीी. आर््. कप्रेकेर् महाारााष्ट्ररस्य देेवलाालीी-नगरस्य सर्ववकाारीीयवि�द्याालयेे 
गणि�तशि�क्षकःः आसीीत्।् सःः बहुभिः�ः अङ्कैःः� सह क्रीीडि�तुुम् ्इच्छति� स्म, तथाा च पूूर्वंं 
अज्ञााताानांं� सङ््ख्याासु अनेेकाानि� सुुन्दराानि� प्रति�रूपााणि� प्रााप्तवाान्।्

१९४९ तमेे वर्षे, सःः ४-अङ्कीीय-अङ्कैःः � सह क्रीीडन् ्एकंं आकर्षषकंं जाादुमुयं च 
दृश्यम्् आवि�षृ्कृतवाान््। 

गणि�त 
कथाा

* उत्तरम्् अस्ति�! ३-अङ्काानांं� सङ््ख्याानांं� कृृतेे उत्तरम्् अज्ञाातम्् अस्ति�। सने्देहःः अस्ति� यत् ्एकेेन पाालि�ण्ड्रोो�म्् इत्यनेेन सह कदाापि� न आरभ्यमाानेेन १९६ याानैःः� सह 
आरभ्यतेे इति�!
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एतेेषांं� चरणाानांं� अनुुसरणं करोोतुु तथाा च भवतःः कृृतेे जाादुमुन्त्रस्य अनुुभवःः करोोतुु! न्यूूनााति�न्यूूनंं 
द्वयोःः� भि�न्नयोःः� अङ्कयोःः� ४-अङ्कीीय-सङ््ख्यांं� स्वीीकरोोतुु, यथाा ६३८२।

ताान्् अङ्काान्् उपयुुज्य बृृहत्तमााम्् एकांं� संंख्यांं� नि�र्माा�न्तुु।
तांं� संंख्यांं� ‘क’ इति� वदतु।

ताान्् एव अङ्काान्् उपयुुज्य एकांं� लघुुतमांं� संंख्यांं� नि�र्माा�न्तुु।
तांं� च संंख्यांं� ‘ख’ इति� वदतु।

‘ख’ - तःः ‘क’ इति� वि�योोजयतुु। तांं� च संंख्यांं� ‘ग’ इति� वदतु।
ग  = क - ख

४ - अङ्कीीयााम्् एकांं� संंख्यांं� स्वीीकरोोतुु

‘ग’ इत्यस्य अङ्गाान् ्
व्यवहरतुु

किं� भवि�ष्यति� यदि� वयम्् इमांं� प्रक्रि�यााम्् अगे्रे 
अनुुवर्ततयाामःः?

क = ८६३२			क    = ६६४२			क    = ७६४१			क    =
ख = २३६८			ख    = २४६६			ख    = १४६७			ख    =
ग = ८६३२ - २३६८		  ग = ६६४२ - २४६६		  ग = ७६४१ - १४६७		  ग =
   = ६२६४			      = ४१७६			      = ६१७४

 अन्वि�षन्तुु

भि�न्नाान्् ४-अङ्कीीयाान्् अङ्काान्् स्वीीकृृत्य एताान्् सोोपाानाान्् बहिः�ः नेेतुंं�  प्रयततााम््। किं� प्रचलति� इति� ज्ञाातव्यम््। 
भवतःः मि�त्रैःः� सह पश्यतुु यत् ्तेे प्रााप्तवन्तःः। 

भवाान््/भवतीी सर्ववदाा ‘ ६१७४ ‘ इति� म्यााजि�क्-सङ््ख्यांं� प्रााप्स्यति�! ‘ ६१७४ ‘ इति� सङ््ख्याा 
अधुुनाा ‘ कपे्रेकर्् कन्स्टन्ट् ्‘ इति� कथ्यतेे।

कति�पयैःः� ३-अङ्कीीय-सङ््ख्यााभिः�ः सह एताान्् एव सोोपाानाान्् स्वीीकरोोतुु। कःः सङ््ख्याा पुुनराावर्ति�तुुम् ्
आरभते?
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३.७  घटि�काःः� दि�नपञ्जि�काासंंख्यााश्च
नि�यमि�त-१२-घण्टाा-समयेे, भि�न्न-भि�न्न-वि�न्याासयुुक्ताःः� कााल-सीीमाःः� सन्ति�। उदााहरणाार्थंं, 
४:४४,१०:१०,१२:२१। 

 एतेेषांं� प्रकाारााणांं� प्रते्येकस्य १२-होोराायाःः� घटि�काायांं� ताान्् सर्वाा�न् ्सम्भाावि�ताान्् समयाान्् अन्वि�ष्यतुु।

मनीीशस्य जन्मदि�वसःः २०/१२/२०१२ इति�, यत्र 
‘२’, ‘०’, ‘१’, तथाा ‘२’ इते्येतेे अङ्काःः� आवर्त्यय सन्ति�। 

 इत्थमेेव भूूतकाालााद् ् एताादृशाान्् दि�वसाान् ्
अन्वि�ष्यतुु।

तस्य भगि�न्याःः� मेेघनाायाःः� ११/०२/२०११ इत्यस्मि�न् ्
दि�नेे जन्म जाातम्।् अत्राापि� ते ेएव अङ्काःः� व्यवहृताःः�। एताान् ्
अङ्काान् ्वाामतःः दक्षि�णाायांं� दि�शि�, दक्षि�णतःः वाामदि�शि� च 
पठतु।ु 

 भूूतकाालााद् ्एताादृशाानि� सर्वाा�णि� सम्भाावि�ताानि� दि�नाानि� अन्वि�ष्यतु।

जीीवनःः स्वस्य वाार्षि�कींं�  दि�नपञ्जि�कांं� पश्यन् ्आसीीत्।् सःः आश्चर्ययचकि�तोो जाातःः, “कुुतोो वयं प्रति�वर्षंं 
दि�नपञ्जि�कांं� परि�वर्ततयाामःः? किं� वयम् ्एकांं� दि�नपञ्जि�कांं� पुुनःः व्यवहर्तुंं� नाार्हाा�मःः? भवतांं� किं� मतम्?् 

इदंं भवद्भिः�ः दृषं्टं स्यााद् ् यत््, गतवर्षषस्य दि�नपञ्जि�काा प्रचलद्वर्षाा�द् ् भि�न्नाा अस्ति� इति�। अपि� च, 
आगाामि�नःः वर्षषस्याापि� अस्मााद् ्वर्षाा�द् ्भि�न्नाा भवि�ष्यति�।

 परन्तुु, किं� तथाा कश्चि�त् ् संंवत्सरःः आगमि�ष्यति�, यस्य दि�नपञ्जि�काा अस्य वर्षषस्य 
पुुनराावृृत्तिः�ः स्याात्?् किं� कस्यचि�द् ्वर्षषस्य सर्वेे दि�नााङ्काःः� दि�नाानि� च परस्परंं यथाार्थथतयाा समाानाःः� 
भवि�ष्यन्ति�?

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु�

१.	 प्रति�भाा ‘४’, ‘७’, ‘३’ तथाा ‘२’ इते्येताान् ्अङ्काान्् उपयुुज्य चतुुरङ्कयुुतौौ द्वौौ शब्दौौ नि�र्मि�तवतीी, 
एकःः दीीर्घघतमःः, अन्यःः लघुुतमश्च। तौौ च यथााक्रमम्् - २३४७, ७४३२ इति�। तयोःः� शब्दयोःः� 
मध्येे अन्तरःः = ७४३२ - २३४७ = ५०८५। एतयोःः� संंख्ययोःः� योोगोो भवति� = ९७७९ इति�। 
इत्थमेेव चतुुरःः अङ्काान्् स्वीीकृृत्य नि�र्माा�तु -

क.	ताा दृशीीम्् एकांं� संंख्यांं� यत्र बृृहत्तमाायाःः� लघुुतमाायााश्च संंख्ययोःः� मध्येे भेेदःः ५०८५ तःः 
अधि�कःः स्याात्।्

प्रयततााम््
इदम््
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ख.	ताा दृशीीम्् एकांं� संंख्यांं� यत्र बृृहत्तमाायाःः� लघुुतमाायााश्च संंख्ययोःः� मध्येे भेेदःः ५०८५ तःः 
न्यूूनःः स्याात्।्

ग. 	त थाा एकांं� संंख्यांं� यत्र बृृहत्तमाायाःः� लघुुतमाायााश्च योोगःः ९७७९ तःः अधि�कःः भवेेत्।्
घ.	त थाा एकांं� संंख्यांं� यत्र बृृहत्तमाायाःः� लघुुतमाायााश्च योोगःः ९७७९ तःः न्यूूनःः भवेत्।्

२.	प ञ्चााङ्काानााम्् एकस्याःः� लघुुतमाायाःः� एकस्याःः� बृृहत्तमाायााश्च संंख्ययोःः� योोगःः कःः स्याात्?् कश्च 
तयोःः� वि�योोगःः स्याात्?्

३.	 इदाानींं�  समयःः अस्ति� प्राातःः १० : ०१ इति�। अग्रि�मं पलि�ण्ड्रोो�मि�क्-समयं गन्तुुम्् कि�यन्तःः 
समयाःः� अपेेक्षन्तेे? ततःः अग्रि�मााय कि�यन्तःः समयाःः� अपेेक्षन्तेे?

५.	कप्रे ेकर्-नि�यतं प्रााप्तुंं�  ५६८३ संंख्याा कति�वाारं स्वीीक्रि�यतेे?

३.८  माानसि�कं गणि�तम््

अधोोदत्तं चि�त्रं पश्यतुु। संंख्याानांं� रेेखााचि�त्रााणांं� च वि�षये भवाान् ्किं� वदति�? 

३८,८०० ३,४००

२८,००० ६३,०००

६१,६०० १९,५००

३१,००० २०,९००

२५,०००

४००

१३,०००

१,५००

६०,०००

पाार्श्वेे सङ््ख्याःः� प्रााप्तुंं�  भि�न्नवि�धैःः� मध्यकोोणेे सङ््ख्याःः� योोजि�ताःः� भवन्ति� (१५०० + १५०० + 
४०० = ३४००) इच्छि�तं सङ्कलनंं प्रााप्तुंं�  यथाा आवश्यकंं मध्यभाागेे सङ््ख्याःः� बहुवाारं उपयोोक्तुंं�  शक्यन्तेे। 
इच्छि�तेेषुु सङ्कलनेेषुु धाारयि�तुंं�  पाार्श्वेेषुु सङ््ख्याासु मध्यतःः बााणाान्् चाालयतुु। 
द्वौौ दृष्टाान्तौौ दत्तौौ। तत् ्माानसि�करूपेेण कर्तुंं� सुुलभंं भवति�!

३८,८०० = २५,०००   +     ४००  ×  २   +   १३,०००
   ३४०० =    १५००   +    १५००           +        ४००
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 मध्येे संंख्याःः� उपयुुज्य किं� वयं १,००० नि�र्माा�तुंं�  शकु्नुमःः? कुुतोो न? १४,०००, १५,००० 
तथाा १६,००० इते्येतेेषांं� किं� भवि�ष्यति�? आम््, इदंं सम्भवेेत्।् कथम्् अन्वेेष्टव्यम्् इत्यपि� 
अन्वेेषयतुु। सहसं्रं कुुतोो न नि�र्माा�तुंं�  शक्यतेे?

योोजयन्तुु वि�योोजयन्तुु च 

अत्र, पेटेि�काायांं� सङ््ख्याःः� उपयुजु्य, अपेके्षि�तसङ््ख्याा प्रााप्तुंं�  योोजनाायाःः� उप-अनुभुाागस्य च उपयोोगंं कर्तुंं� वयं 
अनुमुताःः�। एकंं उदााहरणं दर्शि�तम् ्अस्ति�।

३९,८०० = ४०,००० – ८०० + ३०० + ३००

४५,००० = 

        ५,९०० =

१७,५०० = 

२१,४०० =

अङ्काःः� तेेषांं� काार्याा�णि� च 

पञ्चााङ्कयोःः� द्वयोःः� संंख्ययोःः� योोगेेन अन्यस्याःः� एकस्याःः� पञ्चााङ्कवि�शि�ष्टाायाःः� संंख्याायाःः� दृष्टाान्तोो हि�  
= १२,३५० + २४,५४५ = ३६,८९५ इति�। 

द्वयोःः� पञ्चााङ्कवि�शि�ष्टयोःः� संंख्ययोःः� वि�योोगेेन एकस्याःः� पञ्चााङ्कसंंख्याा प्रााप्यतेे इत्यस्य दृष्टाान्तःः अस्ति�  
= ४८,९५२ - २४,५४७ = २४,४०५ इति�।

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु

१.	य थाासंंभवं अधःः स्थि�ताानांं� प्रते्येकंं दृश्यस्य कृृतेे उदााहरणं लि�खतुु।

५ अङ्काःः� + ५ अङ्काःः�

पञ्चााङ्गवि�शि�ष्टांं� संंख्यांं� 
प्रााप्तुंं�  याा ९०,२५० तःः 

अधि�काा स्याात््

५ अङ्काःः� - ५ अङ्काःः�

वि�योोगफलंं प्रााप्तुंं�  याा हि� 
५६,५०३ तःः न्यूूनाा स्याात््

४ अङ्काःः� + ४ अङ्काःः�

एकांं� षडङ्कयुुक्तांं� 
संंख्यांं� प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� - ४ अङ्काःः�

एकंं चतुुरङ्कवि�शि�ष्टं 
वि�योोगफलंं प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� + ३ अङ्काःः�

एकांं� षडङ्कयुुक्तांं� 
संंख्यांं� प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� - ३ अङ्काःः�

चतुुरङ्कवि�शि�ष्टम्् एकंं 
वि�योोगफलंं प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� + ५ अङ्काःः�

एकांं� षडङ्कयुुक्तांं� 
संंख्यांं� प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� - ५ अङ्काःः�

एकंं त्र्यङ्कवि�शि�ष्टं 
वि�योोगफलंं प्रााप्तुुम््

५ अङ्काःः� + ५ अङ्काःः�

येेन १८,५०० इति� 
युुक्तफलंं प्रााप्यतेे

५ अङ्काःः� - ५ अङ्काःः�

वि�योोगफलंं ९१,५०० 
स्याात््

गणि�त 
कथाा

४०,००० ७,०००

३०० १,५००

१२,००० ८००
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सर्वेेषुु प्रकरणेेषुु उदााहरणाानि� अन्वेेष्टुंं�  शक्यसेे वाा? यदि� नाास्ति� तर्हि� किं� काारणं 
भवि�तुंं�  शक्यतेे इति� चि�न्तयतुु चर्चांं� च करोोतुु। एताादृशाान्् अन्याान्् प्रश्नाान्् भवतःः 
सहपााठि�नांं� कृृतेे चाालयतुु।

२.	स र्ववदाा, समकाालेे, कदाापि� न?

केेषााञ्चन कथनाानि� अनुुसरन्तुु। वि�चाारयन्तुु, अन्वेेषयन्तुु, ज्ञाातुंं�  च शकु्नुवन्ति� यदि� 
कथनस्य प्रते्येकःः ‘ सर्ववदाा सत्यःः ‘, ‘ केेवलं कदााचि�त् ्सत्यःः ‘ अथवाा ‘ कदाापि� 
सत्यःः नाास्ति� ‘ इति�। कि�मर्थंं भवाान्् एवंं चि�न्तयति�? अस्मि�न्् वर्गेे भवतःः तर्कंं  चर्चांं� 
च लि�खतुु।

क.	 ५-अङ्कीीयाा संंख्याा + ५-अङ्कीीयाा संंख्याा = ५-अङ्कीीयाा संंख्याा प्रााप्यतेे

ख.	४-अङ्कीीयाा संंख्याा + २-अङ्कीीयाा संंख्याा = ४-अङ्कीीयांं� संंख्यांं� प्रददााति�

ग. 	४-अङ्कीीयाा संंख्याा + २-अङ्कीीयाा संंख्याा = ६-अङ्कीीयाा संंख्याा आगच्छति�

ङ. 	५-अङ्कीीयाा संंख्याा - ५-अङ्कीीयाा संंख्याा = ५-अङ्कीीयाा संंख्याा आयााति�

च. 	५-अङ्कीीयाा संंख्याा - २-अङ्कीीयाा संंख्याा = ३-अङ्कीीयाा संंख्याा आगच्छति�

३.९  संंख्यााप्रकाारैःः� सह क्रीीडाा
अत्र केेषुुचि�त् ् वि�न्याासेेषुु व्यवस्थि�ताःः� कााश्चन संंख्याःः� सन्ति�। अधोोदत्ताानााम्् अङ्काानांं� प्रते्येकंं संंख्याानांं� 
सङ्कलनम्् अन्वि�ष्यतु। वयं ताान्् एकेेन योोजयाामःः अथवाा शीीघं्रं माार्गगम्् उपयोोक्तुंं�  शकु्नुमःः? 

 एतेेषांं� प्रश्नाानांं� समााधाानाार्थंं भवतःः प्रते्येकस्य भि�न्नपद्धतेःः� वर्गेे सहभाागयन्तुु चर्चांं� च कुुर्ववन्तुु। 

४०

४०

४०

५०

५०

५०

५०

५०

५०

५०

५०

५०

५०

४०

४०

४०

४०

४०

४०

४०

४०

४०

क. ख.

गणि�त 
वाार्ताा�लाापःः।
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३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२

३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२

३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२

३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२ ३२

६४ ६४ ६४ ६४

६४ ६४ ६४ ६४

६४ ६४ ६४ ६४

६४ ६४ ६४ ६४

ग. घ.

१२५

२५०

५००

५००

५००

५००१०००

२५०

२५०

२५०

२५०

२५०

२५०

२५०

१२५

१२५
१२

५

१२५

१२५

१२५

१२५
१२५ १२५ १२५

१२५

१२५

१२५

१२५

१२५

१२५

१२५
१५ १५ २५ २५

२५२५

३५

२५

२५

२५ २५

२५

२५ २५

२५ २५

२५

२५ २५

२५

२५ ३५

३५

३५ ३५

३५

३५

३५

३५ ३५

३५

३५

३५

३५

१५

१५ १५

१५१५

३५ ३५

३५

२५ २५

२५२५

३५

३५ ३५

३५ ३५

१५ १५

१५

१५१५
१५ १५

१५

१५१५

१५

१५१५

१५

१५

ङ. च.

३.१०  एकाा अमीीमांं�सि�ताा कथाा - द कोोलााज्् कन्जेेक्टर्् !
अधःः क्रमाानुुसाारेषुु पश्यतुु-समाानःः नि�यमःः सर्वेषुु क्रमाानुुसाारेषुु प्रयुुज्यतेे।

क.	 १२, ६, ३, १०, ५, १६, ८, ४, २, १
ख.	१७, ५२, २६, १३, ४०, २०, १०, ५, १६, ८, ४, २, १
ग.	 २१, ६४, ३२, १६, ८, ४, २, १
घ.	 २२, ११, ३४, १७, ५२, २६, १३, ४०, २०, १०, ५, १६, ८, ४, २, १

एताानि� अनुुक्रमाानि� कथं नि�र्मि�ताानि� इति� भवाान्् पश्यति� वाा? 
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नि�यमःः  - एकःः केेनाापि� संंख्ययाा आरभतेे; यदि� साा संंख्याा समाा अस्ति�, तर्हि� तस्य अर्धंं स्वीीकरोोतुु; 
यदि� च साा संंख्याा वि�षमाा अस्ति�, तर्हि� तस्याःः� त्रि�गुुणि�तं कृृत्वाा १ योोजयतुु; इमाामेव प्रक्रि�यांं� पुुनराावर्ततयतुु।

इदम्् अवधेेयंं यत् ्सर्वेे चत्वाारःः अनुुक्रमाःः� अन्ततोो गत्वाा १ संंख्याायांं� पर्ययवस्यन्ति�। सप्तत्रिं�शंदुतु्तर-
ऊनविं�ंशति�तमे (१९३७) वर्षेे जाार्माा�नदेशीीयःः गणि�तशाास्त्रज्ञःः लोोथर् कोोलााट््ज़् ् इते्येषःः अनुुमाानम् ्
अकरोोत् ्यद् ्अयम्् अनुुक्रमोो भवि�ष्यति� इति�। सर्ववदाा १ पर्ययन्तं प्रााप्नोोतुु, पूूर्णणसङ््ख्याायाःः� वि�षये वि�चाारं 
वि�नाा भवाान्् आरभतेे। अद्यत्वेे अपि�-यद्यपि� बहवःः गणि�तशाास्त्रज्ञाःः� तस्य वि�षये काार्यंं कुुर्ववन्तःः सन्ति�-
तथाापि� कोोलााट््ज़् ्इत्यस्य परि�कल्पनाा सत्यमेेव वाा इति� अनुुत्तरि�तसमस्याा अस्ति�! कोोलााट््ज़् ्इत्यस्य 
परि�कल्पनाा गणि�तेेषुु अत्यन्तं प्रसि�द्धेषुु अनुुत्तरि�तप्रश्नेेषुु अन्यतमाा अस्ति�।

 एताादृशाान्् कांं�श्चन उपर्युु�क्तसदृशाान्् कोोलट््ज् ् अनुुक्रमाान्् नि�र्माा�तुु, भवतःः/भवत्याःः� इष्टााभिः�ः 
पूूर्णणसंंख्यााभिः�ः आरभतुु। किं� भवाान््/भवतीी सर्ववदाा १ पर्ययन्तं गच्छति�?  

किं� भवन्तःः/भवत्यःः वि�श्वसन्ति� यत् ्एताादृशाानि� सर्वाा�णि� अनुुक्रमाानि� अन्ततःः १ पर्ययन्तं प्रााप्यन्तेे इति� 
कोोलााट््ज़् ्इत्यस्य परि�कल्पनाा? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

३.११  सरलाा प्रााक्कल्पनाा

समये समये, वयं न जाानीीमःः अथवाा वस्तूूनांं� यथाार्थथगणनांं� न जाानीीमःः, परन्तुु हस्तस्य प्रयोोजनााय 
अनुुमाानंं पर्याा�प्तं भवति�। दृष्टाान्तोो यथाा, भवतःः वि�द्याालयस्य मुुख्यााध्याापकःः भवतःः वि�द्याालयेे 
नाामााङ्कि�ताानांं� छाात्रााणांं� यथाार्थांं� संंख्यांं� ज्ञाातुंं�  शक्नोोति�, परन्तुु भवाान््/भवतीी केेवलं प्रााक्कल्पि�तांं� 
गणनांं� ज्ञाातुंं�  शक्नोोति�। भवतःः/भवत्याःः� वि�द्याालयेे कति� छाात्राःः� सन्ति�? प्राायःः १५०? अथवाा ४००? 
अथवाा सहस्रम््?

पाारोोमि�ताा वर्गगवि�भाागेे ३२ बाालकाःः� सन्ति�। तस्याःः� वर्गगस्य अन्ययोःः� २ खण्डेषुु २९ तथाा ३५ बाालकाःः� 
सन्ति�। अतःः साा स्ववर्गगस्य बाालकाानांं� सङ््ख्याा प्राायःः १०० इति� अनुुमन्यतेे। षष्ठशे्रेण्याा सह तस्याःः� 
वि�द्याालयेे अपि� ७ - १० शे्रेण्यःः सन्ति�, यत्र प्रते्येकस्यांं� शे्रेण्यांं� ३ कक्षाःः� सन्ति�। साा प्रते्येकस्मि�न्् वर्गे े
समाानांं� संंख्यााम्् अन्वमि�नोोत् ्तथाा च स्ववि�द्याालयेे छाात्रााणांं� संंख्याा प्राायःः ५०० इति� अचि�न्तयत्।्

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु
	�वयं  काानि�चन सरलाानि� अनुुमाानाानि� करि�ष्याामःः। एषःः आनन्ददाायकःः व्याायाामःः अस्ति�, तथाा च 

भवन्तःः अस्माात् ् परि�तःः वि�वि�धाःः� संंख्याःः� ज्ञाातुंं�  वि�नोोदंं प्रााप्स्यन्ति�। स्मर्ययतांं�, वयं नि�म्नलि�खि�तेेषुु 
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प्रश्नेेषुु यथाार्थथसङ््ख्याासु रुचिं�ं न अनुुभवाामःः। वर्गेे भवतःः प्रााक्कलनपद्धतीःः� नि�वेदयतुु।

१. 	भवाान् ् गमनाार्थंं सोोपाानाानि� स्वीीकरोोतिः�ः
क.	कक्षाायाः ः� द्वाारं प्रति� यत्र भवन्तःः उपवि�श्यन्तेे।
ख.	आरम्भाात् ्अनं्तं याावत् ्वि�द्याालयस्य क्षेेत्रस्य पाारं गच्छतुु। 
ग.	 वि�द्याालयस्य द्वाारं प्रति� भवतःः कक्षाायाःः� द्वााराात्।्
घ.	 वि�द्याालयाात् ्गृृहंं प्रति�। 

२.	भवाान् ् स्वीीकृृत्यांं� नेेत्रााणांं� वाा श्वाासोोच्छ्वाासाानांं� वाा सङ््ख्याःः� अन्वि�ष्यत्।्
क.	 एकनि�मेषेे एव। 
ख.	एकघण्टाायांं�
ग.	 एकस्मि�न्् दि�ने

३.	भवतःः  परि�तःः काानि�चन वस्तूूनि� सन्ति� नााम -
क.	 संंख्याायांं� कति�पयाःः� सहस्रााणि� सन्ति�।
ख.	 संंख्याायांं� दशसहस्राादपि� अधि�कम्् अस्ति�।

 उत्तरम्् अनुुमाान्तुु
	 ३० क्षणेेषुु एव अनुुमाातुंं�  प्रयततााम््। स्वमि�त्रैःः� सह स्वकल्पनांं� पश्यतुु।

१.		भवतांं�  गणि�तपुस्ति�काायांं� शब्दाानांं� संंख्याःः� -
क.	 ५,००० तःः अधि�काःः�।   
ख.	५,००० तःः न्यूूनाःः�।

२.		�भवतांं�  वि�द्याालयेे येे छाात्राःः� वसयाानेेन वि�द्याालयम्् आगच्छन्ति�, तेेषांं�/ताासांं� संंख्याःः� -
क.	 २०० तःः अधि�काःः�।    
ख.	२०० तःः न्यूूनाःः�।

३.	�	रो ोशनःः पञ्च जनाानांं� कृृतेे फलााहाारं नि�र्माा�तुंं�  दुगु्धम््, त्रि�प्रकाारकाानि� फलाानि� च के्रेतुुम्् इच्छति�। 
सःः अनुुमि�तवाान्् यत् ्तस्य व्ययःः १०० रूप्यकााणि� भवि�ष्यति� इति�। किं� भवाान्् तेेन सह 
सहमतःः अस्ति�? कि�मर्थथम्् अस्ति�, यदि� न तर्हि� कि�मर्थंं न वाा?

४.		गाा न्धीीनगर््-नगराात् ् (गुुजराात्-्रााज्येे) कोोहि�माा-नगरंं (नाागाालैैण्ड्-रााज्येे) पर्ययन्तं दूूरंं 
गणयतु। 

	 सूूत्रम्् - एतेेषांं� नगरााणांं� स्थाानंं ज्ञाातुंं�  भाारतस्य माानचि�त्रं पश्यतुु।
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५.	�	शी ीतल् ्षष्ठशे्रेण्याःः� अस्ति� तथाा च साा अद्याावधि� वि�द्याालयेे प्राायःः १३,००० होोराः�ः व्यतीीतवतीी 
इति� वदति�। किं� भवाान्् तयाा सह सहमतःः अस्ति�? कि�मर्थंं वाा कि�मर्थंं न वाा?

६.		�पू र्वंं जनाःः� दीीर्घघदूरंं गन्तुंं�  प्रयतन्तेे स्म, यतःः तेेषांं� परि�वहनस्य अन्यःः उपाायःः नाासीीत्।् भवतःः 
साामाान्यवेेगेेन गमनाार्थंं सााहाायं्यं करोोतुु। प्राायःः, कि�यत् ्काालं याावत् ्भवन्तःः ततःः नि�र्गगन्तुंं�  
शकु्नुवन्ति� स्मःः 

क.	भवतःः  वर्ततमाानंं स्थाानंं समीीपस्थेेषुु प्रि�यस्थाानेषुु अन्यतमम्् अस्ति�। 

ख.	भवतःः वर्ततमाानंं स्थाानंं कस्मि�न्् अपि� रााज्यस्य रााजधाानीीनगरंं प्रति� अस्ति�। 

ग.	भाारत स्य दक्षि�णतमं बि�न्दुःः� भाारतस्य उत्तरतमं बि�न्दुःः� अस्ति�।

७.	काानि� चन प्रााक्कलनप्रश्नाःः� भवतःः सहपााठि�नांं� कृृतेे चाालयतुु! 

३.१२  क्रीीडाःः� जयााय रणनीीतयश्च

संंख्यााक्रीीडाास्वपि� उपयोोक्तुंं�  शक्यन्तेे तथाा च वि�जयनीीतीःः� वि�काासयि�तुंं�  शक्यन्तेे।
अत्र २१ नाामि�काा एकाा प्रसि�द्धाा क्रीीडाा अस्ति�। सहपााठि�भिः�ः सह क्रीीडतुु। अनन्तरं स्वपरि�वाारेण सह 

गृृहेे प्रयततााम््।

 क्रीीडाानि�यमःः #१ : प्रथमःः क्रीीडकःः वदति� १,२ अथवाा३। ततःः द्वौौ क्रीीडकौौ पूूर्ववसङ््ख्यांं� योोजयि�त्वाा 
१, २, अथवाा ३ इति� परि�वर्ततनंं कुुर्ववन्ति�। २१ वि�जयं प्रााप्तुंं�  प्रथमःः क्रीीडकःः!

भवतःः सहपााठि�न्याा सह बहुवाारं एतत् ्क्रीीडांं� क्रीीडतुु। किं� भवाान्् वि�जयनीीतिं�ं द्रषु्टुम्् आरभतेे? 
कःः क्रीीडकःः सर्ववदाा वि�जयं प्रााप्तुंं�  शक्नोोति� यदि� सःः सम्यक्् क्रीीडति�? अङ्काानांं� स्वरूपंं कि�म्् यत् ्

वि�जेेतृृ-क्रीीडकःः अवश्यं वदति�?
अस्यांं� क्रीीडाायांं� बहवःः प्रकााराः�ः सन्ति�। अत्र अन्यःः साामाान्यःः प्रकाारःः अस्ति�।

 क्रीीडाानि�यमःः #२ : प्रथमःः क्रीीडकःः १ तथाा १० मध्येे अङं्कं वदति�। ततःः द्वौौ क्रीीडकाःः� १ तथाा १० 
मध्येे पूूर्ववसङ््ख्यांं� योोजयि�तुंं�  परि�वर्ततनंं कुुर्ववन्ति� इति� उक्तवन्तौौ। ९९ वि�जयाान्् प्रााप्तुंं�  प्रथमःः क्रीीडकःः!

भवतःः सहपााठि�न्याा सह बहुवाारं एतत् ्क्रीीडांं� क्रीीडतुु। पश्यतुु यदि� भवाान्् अस्मि�न्् प्रकरणेे तत्सम्बद्धांं� 
वि�जयनीीतीी नि�र्णेेतुंं�  शक्नोोति�! कःः क्रीीडकःः सर्ववदाा वि�जयं प्रााप्तुंं�  शक्नोोति�? अङ्काानांं� स्वरूपंं कि�म्् यत् ्
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वि�जेेतृृ-क्रीीडकःः अस्मि�न्् समये वदति� इति�?
अस्याःः� क्रीीडाायाःः� स्वकीीयाःः� प्रकााराः�ः नि�र्माा�तुु-प्रते्येकंं परि�वर्ततनेे कति� अधि�काःः� योोजयि�तुंं�  शकु्नुवन्ति�, 

कःः वि�जयसङ््ख्याा इति� च नि�र्धाा�रयतु। ततःः भवतःः क्रीीडांं� बहुवाारं क्रीीडि�त्वाा, वि�जयनीीतेःः� अङं्कं कृृत्वाा, 
यःः क्रीीडकःः सर्ववदाा वि�जयं प्रााप्तुंं�  शक्नोोति�!

 एतत् ्नि�श्चि�न्वन्तुु�

१.	 अस्मि�न्् ग्रि�ड्-मध्येे केेवलं एकःः सूूपर्-सेेल् ्
अस्ति� (तस्य समीीपस्थेेषुु सर्वेेभ्यःः 
बृृहत्तरसङ््ख्याा)। यदि� भवाान्् संंख्याासु 
एकस्य द्वि�-अङ्काान्् वि�नि�मयं करोोति� तर्हि� ४ 
अति�-अङ्काानि� भवि�ष्यन्ति�। चि�त्रम्् बहिः�ः यत् ्
स्वााप्् कर्तुंं� अङ्काान्् धाारयति�।

२.	कप्रे ेकर्-नि�यतं प्रााप्तुंं�  भवतःः जन्मवर्षंं कि�यत् ्परि�भ्रमति�?

३.	वयं  ५-अङ्काानांं� सङ््ख्यााणांं� समूहःः, यथाा ३५,००० तःः ७५,००० पर्ययन्तं, अस्मााकंं सर्वाा�णि� 
अङ्काानि� वि�षमाानि� सन्ति�। अस्मााकंं समूहेे बृृहत्तमसङ््ख्याा काा अस्ति�? अस्मााकंं समूहेे लघुुतमःः 
सङ््ख्याा कःः? अस्मााभिः�ः सह कःः ५०,००० तःः समीीपस्थःः? 

४.	सप्तााहाान्ताः ः�, उत्सवाःः�, वि�राामदि�नाानि� च मि�लि�त्वाा भवाान्् वर्षेेषुु प्रााप्ताानांं� वि�राामदि�नाानांं� 
सङ््ख्याःः� अनुुमन्यतााम््। ततःः, यथाार्थथसङ््ख्यांं� प्रााप्तुंं�  प्रयततााम्् अपि� च भवतःः प्रााक्कलनाानि� 
कथं समााप्यन्तेे इति� द्रष्टुंं�  प्रयततााम््। 

५.	 एकंं मग््, एकंं बकॆट््, उपरि�भाागस्य ट्यााङ्क् च धाारयि�तुंं�  शक्यतेे इति� लक्षयतुु। 

६.	 ५-अङ्कीीय-सङ््ख्याायांं� लि�खतुु तथाा च ३-अङ्कीीय-सङ््ख्याासु लि�खतुु येेन तेेषांं� योोगःः १८,६७० 
भवति�। 

७.	 २१० तःः ३९० पर्ययन्तं संंख्यांं� चि�नोोतुु। अनुुभाागःः ३.९ मध्येे दर्शि�ताानांं� सदृशाानांं� सङ््ख्याानांं� 
प्रति�रूपााणांं� नि�र्माा�णं करोोतुु येेन अस्य सङ््ख्याायाःः� सङ्कलनंं भवि�ष्यति�।

१६,२०० ३९,३४४ २९,७६५

४५,३०६२३,६०९

१९,३८१ ५०,३१९ ३८,४०८

६२,८७१
प्रयततााम््

इदम््
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८.	 अध्यााय-१, साारणीी-१ इत्यतःः २ इत्यस्य शक्तेःः� क्रमं पुुनःः स्मर्ययतााम््। कि�मर्थंं अस्मि�न्् अनुुक्रमे 

सर्वेेभ्यःः आरम्भि�कसङ््ख्यााणांं� कृृतेे कोोलााट््ज़्-्परि�कल्पनाा सम्यक्् भवति�?

९.	 आरम्भाार्थंं कोोलट््ज़्-्परि�कल्पनाा धाारयति� वाा इति� पश्यतुु संंख्याा १००।  

१०.	शूून्यााद् ्आरभ्य, क्रीीडकाःः� १ तःः ३ पर्ययन्ताासु संंख्याासु एकांं� वैैकल्पि�करूपेेण योोजयन्ति�। प्रथमं 

यःः २२ संंख्यांं� प्रााप्तःः, सःः वि�जयीी जाातःः। अत्र काा वि�जयनीीतिः�ः अस्ति�?

	� संंख्याःः� वि�भि�न्नप्रयोोजनाानांं� कृृते ेउपयोोक्तुंं�  शक्यन्ते,े यथाा सूूचनाा-संंप्रेषेणाार्थंं, सूूचनाा-आवि�ष्काार-

वि�न्याासाानांं� नि�र्माा�णाार्थंं, प्रााक्कलन-परि�मााणस्य, आसन-समााधाान-पजल्स््, प्ले-ेएण्ड््-वि�न्-्गेेम्स् ्

च। 

	� एतेेषांं� प्रयोोजनाार्थंं सङ््ख्याःः� उपयोोक्तुंं�  वि�चाारं तथाा प्रक्रि�यांं� नि�रूपणं च उपयोोगीी कौौशलं क्षमताा च 

अस्ति� (‘ कम्प्यूटेूेषनल् ्थिं�कंि�ङ्ग् ‘ इति� कथ्यतेे)।

	� संंख्यााभिः�ः सम्बद्धाःः� अनेेकाःः� समस्याःः� स्थाापयि�तुंं�  अतीीव सुुलभाःः� भवन्ति�, परन्तु ुपरि�हर्तुंं� अतीीव 

कठि�नःः भवति�। निः�ःसंंदेेहम््, एताादृशाःः� संंख्याात्मकसमस्याःः� अद्याापि� अनुुत्तरि�ताानि� सन्ति� 

(उदााहरणाार्थंं, कोोलााट्ज़्् ्इत्यस्य परि�कल्पनाा)।

साारांं�शःः


