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7.2 साालि�म जेे भााङनि� वांं�गुुर अणपूूर एकाा  

 हि�क साालि�मु लााईअ खेे गूूनाागूंं�  तरीीक़नि� सांं� 6 बरााबर भााङनि� मेंं वि�रि�हााइण तेे, असांं� खेे 
अलॻ-अलॻ आकाार जाा  1/6 लााईअ जाा टुुकुुर मि�लनि� थाा। छाा इहेे सााॻि�ये आकाार जाा 
आहि�नि�?

6 बरााबर टुुकुुरनि� मंें कटि�यल हि�क 
साालि�मु लााई।

ॿि�यें तरीीकेे सांं� 6 बरााबर टुुकुुरनि� मंें कटि�यल हि�क 
पूूरीी लााई।

गणि�त 
ॻााल्हि�

हि�क पूूरीी लााई हेेठि� 2 भााङनि� मेंं टुुटल लााई ॾेेखाारीी वेेई आहेे। हरहि�कु 
टुुकुुरु साालि�मु लााईअ जोो केेति�रोो भााङोो आहेे?

असांं� ॾि�सीी सघूंं�  थाा त वॾे टुुकर मेंं 1/4 लााईअ जाा 3 हि�साा आहि�नि�। इनकरेे असांं� वॾे टुुकर खेे अणपूूर एकेे 
1/4 जोो इस्तेेमााल करेे माापेे सघूंं�  थाा। असांं� ॾि�सूंं�  थाा त वॾोो टुुकुुरु 3/4 लााई आहेे।

3
4

1
6

1
6
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हेेठि� ॾि�नल लााईअ जोो अणपूूरु एकोो छाा आहेे?

असांं� खेे लााईअ खेे 3 बरााबर 
भााङनि� मंें वि�रि�हााइण तेे हीीउ 
टुुकुुरु मि�लेे थोो। इनकरेे हीीउ 
1/3 लााई-टुुकुुरु आहेे।

 अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�

हेेठि� ॾि�नल तस्वीीरंूं हि�क पूूरीी लााईअ जूंं�  जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा ॾेेखाारीीनि� थि�यूंं� । हरहि�कु टुुकुुरु साालि�मुु 
लााईअ जोो घणोो भााङोो आहेे?

क.

ड़. च. छ. ज.

ख. ग. घ.

हि�क साालि�मु लााई
1
3
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ॾि�नल तस्वीीर मंें हि�क पूूरीी लााई ॾेेखाारीी वेेई आहेे।

7.3 अणपूूर एकनि� दवाारांं� माापणु  

हि�क कााॻर जीी पटीी खणोो। असांं� हि�न कााॻर जीी पटीीअ खेे हि�कु एकोो ड्रि�िघोो मञींं�दा ासींं� ।

1 हि�क कााॻर जीी पटीी

पटीीअ खेे ॿि�नि� बरााबर भााङनि� मेंं मोोड़ि�योो ऐं ंपटीीअ खेे वरीी खोोलि�योो। पटीीअ जीी ड्रेे�घि� खेे हि�कु एकोो मञींं�दे , 
मुुड़ण जेे नि�शाान (क्रीीज़) सांं� ठहि�यल  ॿि�नि� भााङनि� जीी ड्रेे�घि� केेति�रीी आहेे?

 
1
2

1
2

अॻुु मंें मुुड़ि�यल पटीीअ खेे वरीी ॿि�नि� बरााबर भााङनि� मेंं मोोड़ि�योो त तव्हांं� खेे छाा हाासि�लु थि�ये थोो? हााणे े
तव्हांं�खेे चाारि� बरााबर भााङाा मि�लनि� थाा।

2 भाागुु 14  = 2
4

3 भागु  1
4  = 3

4

4 भागु  1
4  = 4

4

1
4
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हि�नजोो वरीी दुहुि�रााउ! करि�योो ऐं ंखाालीी बॉॉक्स मंें लि�खोो।

2 भागु   1
8  

4 भागु   1
8

6 भागु  1
8

 

=

=

=

=

=

8 भागु   1
8  8

8= = 1

अणपूूर अंंगनि� खेे अणपूूर एकाा इस्तेेमााल करेे माापेे सघि�जेे थोो।

हि�कु ॿि�योो मि�साालुु थाा खणूंं�  ,

    

1
2   

= 1 अध्धुु भाागुु

1
2 + 12  

= 2 अध्धुु भाागुु

1
2 + 12  + 12 

= 3 अध्धुु भाागुु

1
2 + 12  + 12  + 12  

= 4 अध्धुु भाागुु

1
2 + 12  + 12  + 12  + 12 

= 5 अध्धुु भाागुु

 हि�क साालि�मुु फुुले्के      
खेे ॾेेखाारेे थोो।
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असां अणपूू� एकवि� खेे गुॾेो विबे ॿाुधीाए सघूं  थाा त  कुलुं घणी �ा�ा आहाे।

अचोो अभ्याासुु कारिरयूंूं

1. 1/2 जोी फ़ुहारि�स्त खेे 2 विॿायावि� क़दो�वि� ताईं जोा�ी �खेो।
2. छाा तव्हांां 1/4 लंाइ साॻेी फ़ुहारि�स्त �ाहाे सघो थाा?
3. काॻे� जोी पू�ीअ जोी �दोहिदो सां 1/3 �ाहिहायाो। छाा तव्हांां 1/6  लंाइ इ� खेे इस्ते�ालं क�े सघो थाा।
4. हिहाक तस्वीी� �ाहिहायाो ऐं ंहाेहि�यावि� �ुताविबेक जोोड़ुो कथा�ु (addition statement) लिलंखेो---
 अ. 1/4 फुुले्के जोा 5 भेा�ा (times)  
 बे. 1/4 फुुले्के जोा 9 भेा�ा
5. हा�हिहाक अणपूू� एके जोी जोोॻेी तस्वीी� सां जोोड़ोी �ाहिहायाो—:

1
3

1
5

1
8

1
6

अणपूूर पूढ़णु
असां अणपूू� 3/4 खेे घणो क�े  ‘�ु�ो’ याा ‘�िे भााङोो चुारि�’ पूढ़ंंदोा आहिहायाूं , पू� हिहा�खेे ‘3 ज़े�बेयाां ¼’ 
�ांगेु पूढ़ंण सां असांखेे अणपूू� जोे आका� खेे स�ु�ण �ं �दोहिदो मि�लंंदोी आहाे, छााकाणिण त इ� सां साफ़ुु 
ज़ेाहिहारु थाीदंोो आहाे त अणपूूरु एको  (1/4) आहाे ऐं ंहिहाते अहिहाड़ोा 3 अणपूू� एका आहिहावि�।

यााहिदो करि�याो, असां अणपूू� जोे �थिथाएं अंगु ऐं ंहाेहि�एं अंगु खेे छाा चु�ंदोा आहिहायाूं । अणपूू� 5/6 �ं, 5 
असुंु आहाे ऐं ं6 छेे�द  आहाे।
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मास्तेरनि� �ाइ �टीपू 

ॿाा�वि� खेे �ुख़्तलिलंफ़ु णिशहिकलंूं, जोीअं- गुोलुं, चुौ�थिस, �ुस्ततीलुं, हि�िकंुर्डो �ग़ू�ैहा जोो इस्ते�ालं क�े अणपूू� 
एकवि� खेे स�ु�ण जोा �� हिॾोयाो।

7.4  अदद-ु�ीका ते अणपूूर जेी मापू जेा नि�शा� �ॻूाइण ु

असां अदोदो-ुलंीक (number line) ते 1,2,3,.... एकवि� जोा �ापू जोा बे�ाहा� वि�शा� लंॻेायाा 
आहिहावि�। अचुो, हााणे अदोदो-ुलंीक ते अणपूू� जोे �ापू जोा वि�शा� लंॻेाइण जोी कोणिशश करि�याूं ।विबेलूं �ेखेा जोी 
र्डिेथिघ घणी आहाे? बेॉक्स �ं उहाो अणपूूरु लिलंखेो जोेको विबेलूं �ेखेा जोी र्डिेथिघ ॿाुधीाए थाो।

0 1 2

0 ऐं ं1 जोे वि�चु जोी दूो�ी हिहाकु एको हिर्डिघी आहाे। इहाा  दूो�ी विॿावि� बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायालं आहाे ऐं ं

हा�हिहाक भााङेो जोी र्डिेथिघ 1/2 एको हिर्डिघी आहाे। इ� क�े विबेलूं �ेखेा 1/2 एको र्डिघी आहाे।

हााणे,,छाा तू त�हा त�हा जोी �ी�े �ुबेके जोी लं�ाई �ापेू थिसघो थाा?बेाक्स खेे सु�े ��ू�े भा�ो।

1. हााणे, छाा तव्हांां हाेहि� हिॾो�लं जोुदोा-जोुदोा विबेलूं लंीकुवि� जोी र्डिेथिघ ॿाुधीाए थाा सघो? उ�हावि� खेे बेॉक्स �ं 

लिलंखेो।

0 1 21
3

2.   हिहाते हिहाक एके खेे 5 बे�ाबे� भााङोवि� �ं �ंहिढीयाो वि�याो आहाे। विबेलूं �ेखेा जोी र्डिेथिघ ॿाुधीाइण �ा�े अणपूू� खेे 
बेॉक्स �ं याा पंूहिहांजोी कापूीअ �ं लिलंखेो।
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0 1 21
5

3
5

3.	 �हााणेे हि�क एकेे खेे  8 बरााबर भााङनि� मेंं वि�रि�हाायोो वि�योो आहेे। सहीी अणपूूर खेे ॾि�नल बॉॉक्स मेंं याा 

पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं लि�खोो।

 अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

	 1.अददु ुलीीक तेे 1/10, 3/10, ऐं ं4/5 ड्रेे�घि� जीी लीीकुुनि� खेे ॾेेखाारि�योो।

	 2.पंंहिं�ंजीी पसंदीीअ जाा पंंज ॿि�याा अणपूूर लि�खोो ऐं ंउन्हनि� खेे अददु-ुलीीक तेे 				  
		     ज़ााहि�रु करि�योो।

	 3.0 ऐं ं1 जेे वि�च मेंं घणाा अणपूूर थींं�दा ा आहि�नि�? वीीचाारु करि�योो, पंंहिं�ंजेे हम-				  
		       क्लाासि�युुनि� सांं� बहस-मुुबााहि�सोो करि�योो ऐं ंलि�खोो।

4.	 हेेठि� ॾि�नल बि�लू रेेखाा ऐं ंकाारीी रेेखाा जीी ड्रेे�घि� केेति�रीी आहेे? 0 ऐं ं1  जेे वि�च जीी दूूरीी 1 एकोो 
ड्रेे�घि� आहेे ऐं ंहि�तेे हीीअ ॿि�नि� बरााबर भााङनि� मेंं वि�रि�हााई वेेई आहेे। इनकरेे हरहि�क भााङेे जीी ड्रेे�घि� 
1/2 आहेे। इनकरेे बि�लू रेेखाा 1/2 एकोो ड्रि�िघीी आहेे। काारीी रेेखाा जीी ड्रेे�घि� ॿुुधााइण वाारेे अणपूूर खेे 
दॿेे मेे लि�खोो।

1
2

0 1 2

5.	 काारीी लीीकुुनि� जीी ड्रेे�घि� ॿुुधााइण वाारेे अणपूूर खेे वााबस्ताा बॉॉक्स मेे लि�खोो।

0 1 21
5

2
5

3
5

4
5

गणि�त 
ॻााल्हि�
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हिहा�वि� लंीकुवि� खेे तख़्ते ते लंीहिकयाो ऐं ं शामिगुदोडवि� खेे संदोवि� कापूीअ �ं जो�ाबेु लिलंखेण लंाइ 
ॾोथिसयाो।

मास्तेरनि� �ाइ �टीपू  

7.5  गुॾेहियूं� अणपूूर 

हि�का खाां वांॾेा अणपूूर
तव्हांां, हाीअं� अदोदो-ुलंीक ते कु� अणपूू�  वि�शा� लंॻेायाा हुआ। छाा तव्हांां हिॾो�ो त सणिभा�ी विबेलूं लंीकुवि� जोी 
र्डिेथिघ 1 खेां घहि� हुई ऐं ंसणिभा�ी का�ी लंीकुवि� जोी र्डिेथिघ 1 खेां �धीीक हुई?

उहाे सभेाई अणपूू� लिलंखेो झिजोवि� खेे तव्हांां पूहिहा�ी ंअदोदो-ुलंीक ते वि�शा� लंॻेायाा हुआ।
अचुो, हााणे इहाे अणपूू� विॿावि� �ोलंवि� �ं वि�रि�हाायाूं : 

1 एकेा खाां �ंढी डेे्रेघि� 1 एकेा खाां वांॾेी डेे्रेघि�

 छाा तव्हांां �ा�ु हिॾो�ो त 1 एके खेां �ॾेो अणपूू� �ं कु� ॻेाल्हि�याूं  सामिॻेयाूं  आहिहावि�?
1 एके खेां �ंढेी  अणपूू� �ं अंसु, छेादो खेां �ंढीो आहाे, जोेतोणीहिक 1 एके खेां �ॾेो अणपूू� �ं अंसु, छेादो खेा ं

�ॾोो आहाे।
असां खेे ॼुाण आहाे त 3/2, 5/2 ऐं ं7/2 सभेाई 1 एके खेां �हिॾोयाूं  आहिहावि�। पू� छाा असी ंसम्�ी सघूं  

थाा त उन्हवि� �ं घणा पूू�� एका आहिहावि�?
3
2 = 1

2 + 1
2 + 1

2 = 1 + 1
2

5
2 = 1

2 + 1
2 + 1

2 + 1
2 + 1

2 = 2 + 1
2
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�ां सम्�ां थाी त 1/3 + 1/3 + 1/3 = 3/3 = 1, जोे �ां 1 ऐं ं 
1/3 जोोहिड़ोयाां थाी, त �ंूखेे 1 एके खेां �धीीक हााथिसलुं थाीदंोो, इ�क�े  
4/3>1

 अचोो अभ्याासुु कारिरयूंूं

1. 7/2 �ं घणा पूू�ा एका (whole units) आहिहावि� ?

2. 4/3 ऐं ं7/3 �ं घणा पूू�ा एका आहिहावि�?
हि�का खाां वांॾेे अणपूूर खेा गुनिॾेयूं� अगंुनि� वांांगुुरु लि�खाणु

     असां हिॾो�ो आहाे त: 3
2 = 1 + 1

2 .

    सामिॻेयेा ��ू�े असां विॿायाा अणपूू� विबे लिलंखेी सघूं  थाा। मि�सालुं तौ�,
    4

3 = 1
3 + 1

3 + 1
3 + 1

3 = 1 + 1
3 .

                  3 × 1
3 = 1

अचोो अभ्याासुु कारिरयूंूं

1. हाेहि� हिॾो�लं हा�-हिहाक अणपूू� �ं सॼुवि� एकवि� जोे अंगुवि� जोो हिहासाबेु लंॻेायाो:

क.  8
3    खे.  11

5    गु.  9
4

असां हिॾो�ोt
8
3 = 2 + 2

3

अणपूू�    गुहिॾोयालुं अंगुु

2. छाा 1 खेां �ॾोवि� सभेाई अणपूू� अंगुवि� खेे इ� ��ू�े गुहिॾोयालं अंगुवि� (mixed numbers) 
�ांगुुरु लिलंखेी सघूं  थाा?

हिहाक गुनिॾेयूं� अगंु/ गुनिॾेयूं� अणपूूर �ं हिहाकु सॼुो अंगुु हंूंदोो आहाे (जोेको सॼुो भााङोो सॾोाईंदोो आहाे) 
ऐं ंउहाो अणपूूरु जोेको हिहाक खेां घहि� हंूंदोो आहाे (उहाो अणपूू�-भााङोो  सॾोाईंदोो आहाे)

इ� ��ू�े हिहा� अगंु खेे ‘ॿा सहाी ॿा भााङोो �ि’े विबे चुयाो 
�दंोो आहा।े असा ंइ�खेे 2 2/3 �ागुंुरु विबे लिलंखेी सघूं  
थाा। 

गुणिणत 
ॻेाल्हि�
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3. हाेहि� हिॾो�लं आ� अणपूू� खेे गुहिॾोयालं अणपूू� �ं त�ीलुं करि�याो (मि�सालं तौ� (e.g., 9
2 = 4 1

2 ):

क.  9
2    खे.  9

5    गु.  21
19    घ.  47

9    ड़ो .  12
11    चु.  19

6

छाा असां हिहाक गुहिॾोयालं अंगु (गुहिॾोयालं 
अणपूू�) खेे आ� अणपूू� �ांगुुरु लिलंखेी 

सघूं  थाा

हाा! �ंू गुहिॾोयालं अंगु खेे आ� अणपूू� 
�ांगुुरु लिलंखेण जोो त�ीको ॻेो�े �रि�तो 

आहाे।

हाा! �ंू गुहिॾोयालं अंगु खेे आ� अणपूू� 

जोयाा:�ंूखेे ॼुाण आहाे, जोॾोहिहां �ंू �हि� 3+ 3/4 आहिहावि�, इ�जोो �वितलंबेु आहाे, 1+ 1+ 1+ 3/4
1 = 1

4 + 1
4 + 1

4 + 1
4 .

त �ंूखेे हााथिसलुं थिथाए थाो

( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4

+ 1
4 ) = 15

4

इ�क�े, (4 × 1
4 ) + (4 × 1

4 ) + (4 × 1
4 ) + (3 × 1

4 ) = 15
4 .

अचोो, अभ्याासुु कारिरयूंूं

 हाेहि� हिॾो�लं गुहिॾोयालं अंगुवि� खेे अणपूू� अंगुवि� �ं त�ीलं करि�याो।:
 क. 3 1

4   खे. 7 2
3    गु. 9 4

9   

 घ. 3 1
6   ड़ो. 2 3

11   चु.  3 9
10

7.6 तु� अणपूूर 

गुणिणत 
ॻेाल्हि�
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हि�क जेेॾेे अणपूूरनि� जीी डे्रे�घि� हाासि�लु करण लााइ अणपूूरु पटीीअ जोो इसे्तेमााल करणुु!

पोोयंें भााङेे मेंं तव्हांं� क़ि�स्मेंं-क़ि�स्मेंं जाा अणपूूर ज़ााहि�रु करण लााइ अणपूूर एकनि� वाारेे पेेपर फोोल्डिं�ंग (पटीीअ) 
जोो इस्तेेमाालुु कयोो हुओ। अचोो, सााॻीी पेेपर पटीीअ सांं� गॾु काा ॿीी मश्ग़ूूलीी करि�यूंं� ।

तव्हांं� छाा थाा ॾि�सोो

•  छाा 1/2 ऐं ं2/4 जीी ड्रेे�घि� हि�क जेेॾीी आहेे?
•  छाा 2/4 ऐं ं4/8 जीी ड्रेे�घि� बरााबर आहेे? 
   असांं� चई सघूंं�  थाा त 1/2 = 2/4 = 4/8

1
2

2
4

4
8

1

इहेे ‘तुुल अणपूूर’ (equivalent fractions) आहि�नि�, जेेकेे सााॻीी ड्रेे�घि� खेे ज़ााहि�रु कनि� थाा, पर 
इन्हनि� खेे जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकनि� जेे पैैमाानेे मंें इज़ि�हाारु कयोो वि�योो आहेे।

हााणेे कााॻर जीी पटि�युुनि� जोो इस्तेेमााल करेे ॾि�सोो त छाा 1/3 ऐं ं2/6 तुुल अणपूूर आहि�नि� याा न?

हेेठि� ॾि�नल तस्वीीर जेे मुुतााबि�क़ु ॾि�नल 

पटि�युुनि� जोो इस्तेेमााल करेे हि�क अणपूूरु 

भि�ति� जोो सि�रि�जणुु करि�योो। 

 �अणपूूरु भि�ति� (fractional wall) 
ॾि�सीी, हेेठि� लि�खि�यल सुुवाालनि� जाा 
जवााब ॾि�योो।

1.	 छाा 1/2 ऐं ं3/6 जीी ड्रेे�घि� बरााबर 	

1 एको

1
6

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

1
5

2
5

3
5

4
5

5
5

1
4

2
4

3
4

4
4

1
3

2
3

3
3

1
2

2
2
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	 आहेे? 

2.	 छाा 2/3 ऐं ं4/6 तुुल अणपूूर c      		  आहि�नि�? छोो?

3.	� 1/6 ड्रेे�घि� जे ेकेेतरनि� टुुकुुरनि� मांं� 1/2 ड्रेे�घि� हाासि�लु थींं�दी ी
4.	 1/6 ड्रेे�घि� जेे केेति�रनि� टुुकुुरनि� मांं� 1/3 ड्रेे�घि� हाासि�लु थींं�दी ी ?
असांं� हि�न वीीचाार खेे वधााईंदेे, अणपूूर एकेे 1/10 वाारीी अणपूूर पटीीअ जीी भि�ति� अॾााए सघूंं�  थाा। (अणपूूर 
जीी हीीअ भि�ति� कि�तााब जेे आख़ि�रि� मेंं ॾि�नल आहेे।)

1 एकोो
1
2

1
3

1
4

1
5

1
6

1
7

1
8

1
9

1
10

2
10

3
10

4
10

5
10

6
10

7
10

8
10

9
10

10
10

2
9

3
9

4
9

5
9

6
9

7
9

8
9

9
9

2
8

3
8

4
8

5
8

6
8

7
8

8
8

2
7

3
7

4
7

5
7

6
7

1
7

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

2
5

3
5

4
5

5
5

2
4

3
4

4
4

2
3

3
3

2
2

 अचोो अभ्याासुु करि�यूंं��

	 1. छाा 3/6, 4/8, 5/10 तुुल अणपूूर आहि�नि�? छोो?
	 2. 2/6 लााइ ॿ तुुल अणपूूर लि�खोो।

	 3. 4
6  =   =   =   = ........ (जेेसि�तााईं थीी सघेेव, ओसि�तााईं लि�खोो।)
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हि�का जेेॾेे भााङानि� खेा इसे्तेमा� कारे तु� अणपूूरु  सुमुझण ु

हिहाक फुुले्को खेे चुइवि� ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो। हा�हिहाक ॿाा� खेे फुुले्को जोो केवित�ो भााङोो हााथिसलुं 
थिथायाो? 

हिॾो�लं तस्वीी� �ं चुइवि� ॿाा�वि� �ंझि� फुुले्को जोो वि�रि�हााङोो ॾेोखेारि�याो वि�याो आहाे।
हा� हिहाक ॿाा� खेे फुुले्के जोो अणपूूरु ¼ मि�लिलंयाो आहाे।
तव्हांां हिहा� �ाहिक़ए खेे �ंर्ड, जोोड़ो, ऐं ंज़ेबेड त�ीके सां विबे ज़ेाहिहारु क�े सघो थाा।

�ंर्ड त�ीके सां  1 ÷ 4 = 1
4 .

जोोड़ो त�ीके सां1 = 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 .

ज़ेबेड त�ीके सां1 = 4 × 1
4 .

 अचोो, अभ्याासुु कारिरयूंूं

1. हि�िवि� फुुल्को�न खेे चुइवि� ॿाा�वि� �ंझि� बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो। तस्वीी� �ं “�ंर्ड” ज़ेाहिहारु करि�याो ऐं ं
हा�हिहाक ॿाा� खेे अणपूू� �ं केवित�ो भााङोो हााथिसलुं थिथायाो, लिलंखेो। �ाबेस्ता �ंर्ड �ीवित, जोोड़ो �ीवित, ऐं ं
ज़ेबेड �ीवित विबे लिलंखेो ।   

हा�हिहाक ॿाा� खेे फुुले्को जोो भााङोो मि�लिलंयाो ______.  

 �ंर्ड �ीवित----

 जोोड़ो �ीवित----

 ज़ेबेड �ीवित:

तव्हांां हिहा� तस्वीी� ऐं ं�ाबेस्ता जो�ाबेवि� जोी भेा� हा�क्लााथिसयाुवि� सां करि�याो।

छाा थाीदंोो अग़ू� असां ॿा अहिहाड़ोा �ोलंा गुॾुो 
�खंूे? हिहाकु गुु�ु जंोहिहां �ं 2 केक 5 ॿाा�वि� �ंझि� 
बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हाायाा �ञेवि� ऐं ंविॿायाो ंगुु�ु 
जंोहिहां �ं 4 केक 10 ॿाा�वि� �ंझि� वि�रि�हाायाा 

�ञेवि�?

हााणिण, जोॾोहिहां �ंुहिहांजोे �ोलें �ं 10 ॿाा� 

आहिहावि�, �ंूखेे घणवि� केकवि� जोी घुरुॿालं 

थाीदंोी, जोीअं �ोलें �ं हा�हिहाक ॿाा� खेे 

अवि�लं जोे बे�ाबे� केक हाथिथा अचेु?
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2. तस्वीी� �ाहाे ॾेोखेारि�याो, जोॾोहिहां 2 फुुल्कोा 4 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हााइजोवि�,  तॾोहिहां हा�हिहाक 
ॿाा� खेे केवित�ो हिहासो मि�लंंदोो, हिहा�खेे �ाबेस्ता �ंर्ड, जोोड़ो, ज़ेबेड त�ीकवि� सां विबे हालुं क�े ॾेोखेारि�याो।

3. अवि�लं हिहाक �ोलें (group) �ं हाो, जंोहिहां�ं 2 केक 5 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�़हाायाा वि�याा। अवि�लं 
खेे  केक जोो केवित�ो हिहासो मि�लिलंयाो हंूंदोो?

अचुो, असां हाेहि� हिॾो�लं सू�तुवि� �ं हा�हिहाक ॿाा� जोे हिहासे जोी जोाचु करि�याूं ।
• 1 फुुल्कोो 2 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञेे थाो।
• 2 फुुल्कोा 4 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाा �ञेवि� थाा।
• 3 फुुल्कोा 6 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाा �ञेवि� थाा। 
अचुो, तस्वीी� �ाहिहायाूं  ऐं ंविॿायावि� सां सा�ा करि�याूं । छाा तव्हांां �ा�ु हिॾो�ो, सणिभा�ी सू�तुवि� �ं हा�हिहाक ॿाा� 
जोो भााङोो बे�ाबे� आहाे? इ�क�े असां चुई सघूं  थाा त 1

2
 = 2

4
  = 3

6

अणपूू� जंोहिहांजोा भााङोा बे�ाबे� थाीदंोा आहिहावि�, उन्हवि� खेे ‘तुलुं अणपूूरु’ सहिॾोबेो आहाे।

1 फुुल्केो 2 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� 
वि�रि�हाायाो �ञेे थाो।

2 फुुल्केा 4 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� 
वि�रि�हाायाा �ञेवि� थाा।

3 फुुल्केा 6 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� 
वि�रि�हाायाा �ञेवि� थाा।

1
2

1
2

2
4

2
4

2
4

2
4

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

इ� ��ू�े,  विॿान्ही सू�तुवि� �ं हा�हिहाक ॿाा� खेे हिहाक जोेवित�े 
हिहासो मि�लंंदोो!

इ�क�े 2/5= 4/10

 4 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हााइजोवि�,  तॾोहिहां हा�हिहाक 

हि�का सुार 1

हि�का सुार 2
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इ�क�े 1
2

, 2
4

 ऐं ं 3
6

 सभेाई तु� अणपूूर आहिहावि�।

1
2

जोा कु� विॿायाा विबे तुलं अणपूू� �ालूं� करि�याो। उन्हवि� खेे हाेहि� हिॾो�लं दोॿावि� �ं लिलंखेो।  

           

हाेहि� हिॾो�लं सू�तुवि� �ं फुुल्को�न खेे बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हाायाो ऐं ंहा�हिहाक ॿाा� जोो हिहासो ॿाुधीायाो। छाा 
हिहा�वि� सणिभा�ी सू�तुवि� �ं हा�हिहाक ॿाा� जोो हिहासो बे�ाबे� आहाे? छाो?

अचोो, अभ्याासुु कारिरयूंूं  ग़ाइब अगंु मा�ूमु कारिरयूंो:

क. 5 मिगुलंास जोूस 4 दोोस्तवि� �ं हिहाक जोेवित�ो वि�रि�हाायाो वि�याो,  इहाो जोूस 8 दोोस्तवि� 
�ंझि� बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हाायालं ...... मिगुलंास जोूस जोे बे�ाबे� आहाे।

        इ�क�े 5
4

 =
8

खे. 4 हिकलंो पू�ा�वि� खेे बे�ाबे�-बे�ाबे� 3 थाे�वि� �ं भारि�याो वि�याो। इएं ई 12 
हिकलंो पू�ा�वि� खेे बे�ाबे�-बे�ाबे� भा�ण लंाइ______ थाे�वि� जोी घुरुॿालं 
थाीदंोी? 4

3
 = 12

गुणिणत 
ॻेाल्हि�

छाा तव्हांां हा�हिहाक अणपूू� �ं अंसु ऐं ंछेादो �ं लंाॻेापेू बेाबेवित कु�ु �ा�ु 
हिॾो�ो आहाे?

2 फुुल्केवि� खेे 3 ॿाा�वि� �ं 
बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो 

वि�याो।

4 फुुल्केवि� खेे 6 ॿाा�वि� �ं 
बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो 

वि�याो।

6 फुुल्केवि� खेे 9 ॿाा�वि� �ं 
बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो 

वि�याो। 

2
3

2
3

2
3

2/3 अणपूू� खेे  4/6 जोो सभा खेा ंसादोो रुपुू चुइबेो आहा।े हाीउ 6/9 जोो विबे सादोो रुपू आहा।े
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गु. 5 ॿाा�वि� �ंझि� बे�ाबे�-बे�ाबे� वि�रि�हाायालं 7 फुुल्केा ऐं ं______ ॿाा�वि� �ंझि� बे�ाबे� वि�रि�हाायालं 
_______ फुुल्केा  बे�ाबे� आहिहावि�।

so, 7
5

 =
 कहिहाड़ेो �ोलें �ं हा�हिहाक ॿाा� खेे �धीीक लंाई मि�लंंदोी?

1  लंाईअ खेे 2 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञेे याा 5 लंायाुवि� खेे 8 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञेे। 

�ु�ा: इ� लंाइ असां खेे 1
2

  ऐं ं 5
8

  �ंझि� भेा� क�णु घुरि�जोे त कहिहाड़ोो अणपूूरु �धीीक आहाे?

शबे��:  �ीकु आहाे, असां हिॾो�ोसी ंत 1
2

 = 4
8

 आहाे, ज़ेाहिहारु आहाे--- 4
8

 < 5
8

 इ�क�े झिजोवि� ॿाा�वि� लंाइ 
5 लंायाुवि� खेे 8 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो  �ञेे थाो, उन्हवि� ॿाा�वि� खेे उन्हवि� खेां �धीीक लंाई 
मि�लंंदोी, झिजोवि� लंाइ 1 लंाईअ खेे 2 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो। विॿायंा �ोलें जोे हा�हिहाक ॿाा� 
खेे �धीीक लंाई मि�लंंदोी।

 हाेहि� हिॾो�लं �ोलें बेाबेवित छाा चु�ंदोा? कंहिहां �ोलें जोे हा�हिहाक ॿाा� खेे �धीीक हिहासो मि�लंंदोो?

1 लंाईअ खेे 2 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञेे याा 4 लंायाुवि� खेे 7 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञेे।

शबे��— हिहा� भेा�े कंहिहां �ोलें जोे ॿाा�वि� खेे �धीीक लंाई मि�लंंदोी?

�ु�ा--  असांखेे— 1
7

  ऐं ं 4
7

  जोी भेा� क�णु घुरि�जोे। 

  हााणिण
1 × 4
2 × 4 = 4

8
 so, 1

2 = 4
8

.

शबे��--  पू� तव्हांां अंस ऐं ंछेादो खेे  ॿाीहा� 4 सां ज़ेबेुड छाो कया�?

�ु�ा --- तूं  हिॾोसंदोीअ 

जोॾोहिहा ं4 लंायावुि� खेे 7 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो �ञे ेथाो, त हा�हिहाक ॿाा� खेे 4/7 लंाई 
मि�लें थाी। जोॾोहिहा ं4 लंायावुि� खेे 8 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो  �ञे ेथाो, त हा�हिहाक ॿाा� खेे 
4/8 लंाई मि�लें थाी। इ�क�े 4/7>4/8
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s फ़ुज़ेुड करि�याो ॿाा�वि� जोी ॻेणपू साॻेी आहा,े पू� वि�रि�हााइण �ा�े एकवि� जोी ॻेणपू �धीीक आहा।े हााण े 
हा�हिहाक ॿाा� खेे मि�लंण �ा�े हिहासे बेाबेवित  तव्हांा ंछाा चु�ंदोा? छाो? बेहासु-�ुबेाहिहासो करि�याो। तव्हांाजंोी   दोलंीलं 
कीअ ंज़ेाहिहा� कंदोी त 1/5 < 2/5, 3/7 < 4/7, ऐं ं1/2 < 5/8 

 हााणिण, फ़ैुथिसलंो करि�याो त विॿान्ही �ोलंवि� �ा ंकहिहाड़ेो �ोलें जो ेॿाा�वि� खेे �धीीक भााङोो 
मि�लंंदोो: 
1.टीो�ो 1--- 3 मिगुलंास क�ंदो जोो �सु 4 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो।

टीो�ो 2---  7 मिगुलंास क�ंदो जोो �सु 10 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो।

2. टीो�ो 1---  4 मिगुलंास क�ंदो जोो �सु 7 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो।

    टीो�ो 2---  5 मिगुलंास क�ंदो जोो �सु 7 ॿाा�वि� �ं बे�ाबे� वि�रि�हाायाो वि�याो।

कहिहाड़ोवि� �ोलंवि� जोी भेा� क�ण ुस�लंो आहा?े छाो

शबे��--- पूहिहारि�यंा विॿावि� �ोलंवि� जोी भेा� क�ण लंाइ असां खेे 
अणपूू� 3/4 ऐं ं7/10 जोो तुलुं अणपूूरु हााथिसलुं करि�णो पू�ंदोो।
�ु�ा---  छाा हिहा� �ीवित 6/8 = 3/4 ऐं ं21/30 = 7/10?

जोकेॾोहिहा ं वि�रि�हााइंजोदोड़ो एकवि� जोी ॻेणपूसाॻेी आहेा, पू� 
ॿाा�वि� (झिजोवि� जो ेवि�चु �ं एका  वि�रि�हााइणा आहिहावि�) जोी 
ॻेणपू �धीीक आहेा, त हिहासो घहि� थाी �दंोो।

इ�क�े, 4/7 > 4/8 ऐं ं4/8 = 1/2, त 4/7> 1/2 
हााण े �ंूखेे सम्� �ं आयाो त तव्हांा ंअसं ऐं ं छेादो खेे 4 
सा ंज़ेबेड छाो कया�

गुणिणत 
ॻेाल्हि�

छाा इएं �ाहाे, जोॾोहिहां ॿाा�वि� जोी ॻेणपू 

बे�ाबे� आहाे त भेा� क�णु स�लंो आहाे।
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शबे��--- हिहात ेहिहाक शतड आहा।े ॿा अणपूू� इस्त�ेालं क�ण लंाइ कतविबे आयालुं अणपूूरु एको (fractional 

unit) बे�ाबे� हुजोण ुघुरि�जो!े जोीअ ं--- 2
6 ऐं ं 3

6 विॿान्ही �ं अणपूूरु एको 1
6 आहा े(�वितलंबे,ु छेादो सामिॻेयाा 

आहिहावि�)। पू� 68 ऐं ं 21
30  �ं अणपूू� एका साॻेा को� आहिहावि� (विॿान्ही �ं छेादो अलंॻे-अलंॻे आहिहावि�)।

�ु�ा--- �ीकु आहेा, अचुो असी ंतलुुं अणपूूरु �ाहिहाण शुरु थाा करि�याूं  ---
3
4 = 68  = 9

12  = 12
16 = 15

20 .... पू� �ंूखेे कॾोहिहा ंरुहिकणो आहा?े 
शबे��— सम्�ी �ेईअं! कीअं �हंादोो, जोे असी ं4×10 = 40 ताईं लिलंखंूे।
�ु�ा--- इ�जोो �वितलंबेु विॿावि� छेादोवि� जोी ज़ेबेड-उपूवित (product)?
�ीकु आहाे !
असां �हि� 3/4 ऐं ं7/10 आहिहावि�। विॿान्ही छेादोवि� (4 ऐं ं10) जोी ज़ेबेड-उपूवित 40 आहाे।

  3
4 = 6

8 = 9
12 = 12

16 = 15
20 = 18

24 = … = 27
36 = 30

40 .

  7
10  = 14

20 = 21
30 = 28

40 .

पू� �ा� हिॾोजोे त 15
20  ऐं ं 14

20
 जोा छेादो 

विबे सामिॻेयाा आहिहावि�।
हााउ! असां खेे हा�हिहाक अणपूू� लंाइ रुॻेो साॻेा 
अणपूू� एका हााथिसलं क�ण जोी घुरुॿालं आहाे।

शबे��--- इ�क�े सामिॻेयावि� अणपूू� एकवि� (सामिॻेयाा छेादो) 3
4 ऐं ं 7

10  जोा  तुलं अणपूू� 30
40  ऐं ं 28

40  याा  
15
20  ऐं ं 14

20  आहिहावि�।

ज़ेाहिहारु आहाे 30
40   > 28

40  , इ�क�े असां चुई थाा सघूं  त 34 > 7
10

जोर््डहिहा ताईं असी ंपूहंुचुउ 
ज़ेबेड-उपूवित 40
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 हाेहि� हिॾो�लं अणपूू� जोोड़ोवि� (pairs of fractions) लंाइ तुलं अणपूू� (equivalent fractions) 
हााथिसलुं करि�याो, जंोहिहां �ं अणपूू� एका साॻेा हुजोवि�।

क. 7
2 ऐंं 3

5 खे. 83 ऐंं 56 गु. 3
4 ऐंं 3

5 घ. 6
7 ऐंं 8

5

ड़ो 9
4 ऐंं 5

2 चु. 1
10 ऐंं 2

9 छा. 83 ऐंं  11
4 जो. 13

6 ऐंं 1
9

हि�का अणपूूर जेी �ंढे मां �ंढी सूुरनित ज़ाहि�रु कारणु

कंहिहां अणपूू� जोे अंस ऐं ंछेादो जोो 1 खेां स�ाइ विॿायाो को आ� पूू�ो-�ंर्डीदोड़ुो � हुजोे, त उहाा अणपूू� जोी �ंढे मा ं
�ंढी सूुरत सुॾेाईंदी आहाे। विॿायावि� लंफ़्ज़ुवि� �ं, हिहाक अणपूू� जोी सू�वित �ंढेी �ां �ंढीी तॾोहिहां चुई सथिघबेी, जोॾोहिहा ं
हु�जोो अंसु ऐं ंछेादो ु�ंढेी �ां �ंढीो हुजोे।

 कंहिहां विबे अणपूू� जोी �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित ज़ेाहिहारु क�णु लंाइ हिहाकु तुलुं अणपूूरु �ालूं� क�े सथिघजोे थाो, जंोहिहा ं
जोो अंसु ऐं ंछेादो ुजोेवित�ो �ु�हिक�ु थाी सघे, �ंढेी �ा �ंढीो हुजोे।

अचुो, सम्�ूं  त कीअं अणपूू� जोी �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित ज़ेाहिहारु क�े सथिघबेी आहाे।

मिमसुा�ु—छाा अणपूूरु 16/20 �ंढेी �ां �ंढीी सू�त �ं आहाे? �, अंगु 16 ऐं ं20 जोो आ� पूू�ो �ंर्डीदोड़ुो 4 
आहाे। अचुो, हााणे  16/20 खेे  �ंढेी �ां �ंढीी सू�त �ं ज़ेाहिहारु करि�याूं । 

असां खेे ॼुाण आहाे त 16 (अंसु) ऐं ं20 (छेादो) ॿाई 4 सां �ंर्डण जोोॻेा/ �ंहिर्डजंोदोड़ो आहिहावि�। 
इ�क�े 16÷4/ 20÷4 = 4/5
हााण,े 4 ऐं ं5 जोो को विॿायाो आ� पूू�ो-�ंर्डीदोड़ुो  को� आहा।े इ�क�े 16/20 जोी �ंढेी �ा ं�ंढीी सू�वित 4/5 आहा।े 

इ�क�े 4/5  खेे 16/20 जोो �ंढेी �ा ं�ंढीी सू�त चुई सथिघजो ेथाो, छााकाणिण 4 ऐं ं5  जोो 1  खेा स�ाइ विॿायाो को विबे 
आ� पूू�ो �ंर्डीदोड़ुो को� आहा।े

कंहिहां विबे अणपूू� जोे अंस ऐं ंछेादो खेे सभा 
खेां �ॾेो आ� पूू�े-�ंर्डीदोड़ो  सां �ंर्ड क�े 
�ंढेी �ं �ंढीी सू�त  �ं ��े सथिघजोे थाो।
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हिहाक अणपूू� खेे �ंढेी �ां �ंढीी सू�त (lowest terms) �ं इझिज़ेहाा� क�णु विबे ॾोाकवि� (steps) �ं क�े सथिघजो े
थाो।
फ़ुज़ेुड करि�याो, असांखेे 30/60 जोी �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित जोो इझिज़ेहाा� करि�णो आहाे। सभा खेां पूहिहा�ी ंअसी ं
हिॾोसंदोासी ंत अंसु ऐं ंछेादो ुॿाई ॿाधीी अंगु (even numbers) आहिहावि�। असां विॿान्ही  खेे 2 सां �ंर्डीदंोासी ंऐं ं
हिॾोसंू थाा, हााथिसलुं थिथाए थाो,  36/60 = 18/30 
��ी हिॾोसंू थाा त अंसु ऐं ंछेादो ुॿाई ॿाधीी अंगु आहिहावि�, इ�क�े असां ��ी इन्हवि� खेे 2 सां �ंर्डीदंोासी ं; असांखेे 
18/30 = 9/15 मि�लें थाो।
हााणे असां हिॾोसंू थाा त 9 ऐं ं15 ॿाई 3 जोा ज़ेबेीन्दड़ो ( multiples) आहिहावि�, इ�क�े विॿान्ही खेे 3 सां �ंर्डण 
ते 9/15 = 3/5 हााथिसलुं थिथाए थाो।
हााणे 3 ऐं ं5 जोो 1 खेां स�ाइ विॿायाो को  आ� पूू�ो-�ंर्डीदोड़ुो (common factor) को� आहाे, इ�क�े 
36/60 जोी �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित आहाे  3/5 ।
 ॿाी ंसू�त �ं, असां हिॾोसंू थाा त 36/60 �ं अंसु ऐं ंछेादो ुॿाई 12 जोा ज़ेबेंदोड़ो (multiple) आहिहावि�---  36= 
3×12 ऐं ं60= 5×12, इ�क�े असी ंइहाो थिसधीो �तीजोो कढीी सघूं  थाा त 36/60 = 3/5  आहाे।
तव्हांां कंहिहां विबे त�ीके सां करि�याो, हिहाकु ई जो�ाबेु मि�लंंदोो! पू� कॾोहिहां-कॾोहिहां ॾोाकवि� (steps) �ं हालुं क�ण ु
स�लंो थाीदंोो आहाे।

अचोो, अभ्याासुु कारिरयूंूं

 हाेहि� हिॾो�लं अणपूू�वि� जोी �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित (lowest term) ज़ेाहिहारु करि�याो:

क.  17
51    खे.  64

144    गु.  126
147    घ.  525

112

7.7 अणपूूर जेी भेाटी  

  असां खेे �ालूं�ु आहाे त उहाे अणपूू� झिजोवि�जोो छेादो ुसामिॻेयाो हुजोे, उन्हवि� जोो तुलुं अणपूूरु कीअं हााथिसलुं 
थाीदंोो।

अचुो हिॾोसंू असां हिहा�खेे  कीअं कतविबे 
आणे सघूं  थाा:
4
5   =  4×9

5×9 = 36
45

7
9   = 7×5

8×5 = 35
45 .

5 ऐं ं9 जोो आ� ज़ेबेंदोड़ुो 45 आहाे, 
इ�क�े असां  45 खेे आ� छेादो 
�ांगुुरु इस्ते�ालं क�े सघूं  थाा।
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ज़ााहि�रु आहेे ,  36
45  > 35

45  

इनकरेे, 45 > 7
9 !

अचोो, हि�नजीी कंंहिं�ं ॿि�ये जोोड़ेे,  7/9 ऐं ं17/21 लााइ कोोशि�श करेे ॾि�सूंं� ।
 ऐं ं21 जोो आम ज़र्बींंदड़ु 63 आहेे, असींं�  लि�खीी सघूंं�  थाा:
 79 = 7×7

9×7  =  49
63  ,  17

21  = 17×3
21×3 = 51

63 .

इनकरेे,  49
63  < 51

63  . So, 79 < 17
21 !

थोोरेे मंें!

ॿि�नि� याा ॿि�नि� खांं� वधीीक अणपूूरनि� जेे मााप जीी भेेट जाा ॾााकाा:

ॾााकोो 1: 	ॾि�नल अणपूूर खेे तुुल अणपूूर मेंं मटि�योो जीीअंं  इन्हनि� खेे सााॻि�ये छेेद याा सााॻि�ये अणपूूर एकेे मेंं 
इज़ि�हाारु करेे सघि�जेे।

ॾााकोो 2: 	हााणेे रुॻोो अंंस जीी भेेट करेे, तुुल अणपूूर जीी भेेट करि�योो मति�लबुु हरहि�क मेंं केेति�राा अणपूूर एकाा 
आहि�नि�।

  अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�

	� 1. �हेेठि� ॾि�नल अणपूूर जीी भेेट करि�योो ऐं ंपंंहिं�ंजेे जवााब जोो  सबबुु पि�णि� ॿुुधाायोोrs:

क.  83  ,  52 ख.  49  ,  37 ग.  7
10  ,  9

14  

घ.  12
5 ,   85 ड़.  94  ,  52 

	 2.  हेेठि� ॾि�नल अणपूूरनि� खेे नंंढेे खांं� वॾे (Ascending Order) सि�लसि�ले मंें लि�खोो।

		  क.  7
10  , 11

15  ,  25 			ख  . 19
24  ,  56 , 7

12  

	 3.  हेेठि� ॾि�नल अणपूूरनि� खेे वॾे खांं� नंंढेे  सि�लसि�ले मंें लि�खोो।
		  क.  25

16 ,  78, 13
4 , 17

32  		  ख. 34  ,  12
5 ,  7

12 ,  54 



   अणपूू�   अणपूू�

175

7.8 अणपूूरनि� खेा जेोड़ुणु ऐं ंकाटीणु 

�ी�ा जोे पूीउ कु�ु लंाइयाूं  �ाहिहायाूं । �ी�ा इ�जोो 1/2 भााङोो खेाधीो ऐं ंसंदोथिस �ंढेी 
भााउ इ�जोो 1/4 हिहासो खेाधीो। �ी�ा ऐं ंहु�जोे भााउ कुलुं लंाईअ जोो केवित�ो हिहासो 
खेाधीो?

असां का�वि�क तस्वीी� ज़े�ीए हिहा� जो�ाबे ताईं पूहुचुी सघूं  थाा। लंाईअ जोो हिहाकु �ुकुरु खेणो ऐं ंउ�खेे पूहिहा�ी ं
इ� ��ू�े विॿावि� हिहासवि� �ं वि�रि�हाायाो।

तस्वीी� जोे �ुताविबेकु �ी�ा इ�जोो 

अधीु भााङोो खेाधीो। 

हााणे बेाकी बे�चुयालं हिहासे खेे ��ी 
विॿावि� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो जोीअं तस्वीी� �ं ॾेोखेारि�याो वि�याो आहाे। इ� �ां हा�हिहाकु �ुकुरु सालिलं�ु लंाईअ जोो ¼ भााङोो 
आहाे।  

तस्वीी� सां ज़ेाहिहारु  आहाे त �ी�ा जो े
भााउ पूू�ी लंाईअ जोो 1/4 भााङोो खेाधीो।   

कुलुं खेाधीलं लंाई आहाे, 1/2 (�ी�ा 
द्वाा�ां) ऐं ं¼ (उ�जोे भााउ द्वाा�ां)

 कुलुं खेाधीलं लंाई
   = 12  + 14

  = 1
4 + 1

4 + 1
4

  = 3 × 1
4 = 3

4.    

पूू�ी लंाईअ जोो केवित�ो भााङोो बेाकी बे�चुयाो? 

�ी�ा दो्�ा�ां खेाधीलंु भााङोो

भााउ द्वाा�ां खेाधीलुं भााङोो

कुलुं खेाधीलं लंाई

�ी�ा दो्�ा�ां खेाधीलं
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सााॻि�ये छेेद याा सााॻि�ये अणपूूर एकेे वाारेे अणपूूरनि� जोो जोोड़ुु

मि�साालुु – 2/5 ऐं ं1/5 जोो जोोड़ुु हाासि�लु करि�योो  
अचोो, ॿि�न्हीी खेे मुुस्ततीील (rectangle) शि�कि�लि� जीी  पटीीअ द्वाारांं� ॾेेखाारि�यूंं�  थाा। हि�तेे ॿि�न्हीी 
अणपूूरनि� मेंं अणपूूरु एकोो सााॻि�योो आहेे, जेेकोो 1/5 आहेे, इनकरेे हरहि�क पटीीअ खेे 5 बरााबर 
भााङनि� मंें वि�रि�हााइणोो पवंदोो। 

इनकरेे 2/5 खेे हि�न नमूनेे ॾेेखाारि�योो वि�योो आहेे —

ऐं ं1/5 खेे हि�न नमूनेे ॾेेखाारि�योो वि�योो आह —

ॿि�न्हीी अणपूूरनि� जोो जोोड़ुु शेेड ॾि�नल भााङनि� जीी कुुलुु ॻणप हाासि�लु करण जहि�ड़ोो ई आहेे, जोोकोो 
हरहि�क बरााबर अणपूूर एकेे 1/5 खेे ॾेेखाारेे थोो। 

हि�न तस्वीीर मेंं कुुलुु ढकि�यलु हि�सोो 3 आहेे। छााकााणि� हरहि�कु ढकि�यलु भााङोो अणपूूर एकेे 1/5 खेे 
ॾेेखाारेे थोो, असींं�  ॾि�सूंं�  थाा त 3 ढकि�यल भााङाा गॾि�जीी अणपूूर 3/5 खेे ज़ााहि�रु कनि� थाा।   
इनकरेे,	 2

5 + 15 = 35?

मि�साालुु --- 4/7 ऐं ं6/7 जोो जोोड़ुु हाासि�लु करि�योो
अचोो, वरीी ॿि�न्हीी खेे मुुस्ततीीलुु (rectangle) पटीीअ द्वाारांं� ॾेेखाारि�य़ूंं�  । हि�ते ेॿि�न्हीी अणपूरूनि� (fractions) 
मेंं अणपूूरु एकोो (fractional unit) सााॻि�योो आहे,े मति�लबु ु1/7, इनकरेे हरहि�क पटीीअ खेे 7 बरााबर 
भााङनि� मंें वि�रि�हााईंदाासींं� ।

 4/7 खेे हि�न रीीति� ॾेेखाारेे सघि�जे थोो
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ऐं ं6/7  खेे हिहा� ��ू�े ज़ेाहिहारु क�े सथिघजोे थाो  —

हाेहि� हिॾो�लं तस्वीी� �ं शेर्ड-हिॾो�लं भााङोवि� जोी कुलुं ॻेणपू 10 
आहाे, ऐं ंहिहा�जोो हा�हिहाकु शेर्ड-हिॾो�लुं भााङोो अणपूूरु एके 1/7 खेे  
ज़ेाहिहारु क�े थाो। इ�क�े 10  शेर्ड-हिॾो�लं भााङोा गुहिॾोजोी अणपूू� 
10/7 खेे ॾेोखेा�ीवि� थाा।

   

   

                                                  

      = 1 + 3
7

                                                  = 1 37.

   

  अदोदो-लंीक (number line) जोो इस्त�ेालं क�े 4/7 + 6/7 खेे जोोहिड़ोयाो। छाा तव्हांाखंेे सामिॻेयाो जो�ाबे 
मि�लिलंयाो?

जेदुा-जेदुा छेेद यूंा अणपूूर एकेा वांारे अणपूूरनि�  जेो जेोड़ुु

मिमसुा�ु :1/4 ऐं ं1/3 जोो जोोड़ुो हााथिसलुं करि�याो।

जोुदोा-जोुदोा अणपूू� एकवि� �ा�े अणपूू�वि� खेे जोोड़ोण लंाइ, पूहिहा�ी ंअणपूू� खेे सामिॻेयेा छेादो याा सामिॻेयेा 
अणपूू� एके �ा�े तुलं अणपूू� �ं �हि�णो पू�ंदोो। हिहात े

हिहाक जोेणे भााड़ोवि� इकाई �ा�ी 
भााड़ोवि� खेे जोोर्डण �े� ते  हा�हिहाक जोी 

भाार्डवि� �ा�ी 

गुणपू खेे जोोड़ेो �खंेदोा आहिहायाूं

इ�क�े , 4
7 + 6

7 = 10
7
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सााॻि�याा छेेद 3×4 = 12 ठााहेे सघि�जनि� थाा, मति�लबुु असांं� अणपूूर एकेे 1/12 वाारोो तुुलुु अणपूूरु हाासि�लु 
करेे सघूंं�  थाा।

अचोो, हरहि�क ॾि�नल अणपूूर लााइ तुुलुु अणपूूरु (equivalent fraction) लि�खूंं� ।

1
4  = 1 × 3

4 × 3  = 3
12 , 1

3  = 1 × 4
3 × 4  = 4

12 .

हााणेे 3/12 ऐं ं4/12 जोो अणपूूर एकोो सााॻि�योो आहेे, जेेकोो 1/12 आहेे।
इनकरेे , 1

4  + 1
3  = 3

12  + 4
12  = 7

12 .

जोोड़ जीी हीीअ वि�धि�, अणपूूरनि� जेे अणॻि�णि�यल  अंंगनि� तााईं जोोड़ण लााइ कमुु करेे थीी। हि�न तरीीकेे खेे 
पहि�रि�योंं�  भेेरोो ब्रह्मगुुप्त साालुु 628 ई. मेंं ॿुुधाायोो होो। असींं�  अणपूूर जीी ओसरि� जोो इति�हाास पााठ मेंं  अॻि�ते े
हलीी तफ़्सीील सांं� पढ़ंंदाासींं� । हींं� अर रुॻोो अणपूूर जेे जोोड़ लााइ ब्रह्मगुुप्त जीी रीीति� जेे ॾााकनि� जेे साार खेे सम्झूंं�  
थाा।

अणपूूरनि� खेे जोोड़ण लााइ ब्रह्मगुुप्त तरीीक़ोो 

1.	 तुुलुु अणपूूरु हाासि�ल करि�योो जंंहिं�ं जेे सभि�नीी अणपूूरनि� जाा अणपूूर एकाा (fractional units) 
सााॻि�याा हुजनि�। इहोो छेेदनि�  जेे आम ज़र्बीीन्दड़ (common multiple) खेे हाासि�लु करेे माालूूमुु करेे 
सघि�जेे थोो। मि�साालुु तौौर, छेेदनि� जीी ज़र्बब उपति� याा छेेदनि� जीी नंंढीी आम भञुु उपति�). 

2.	 सााॻि�ये अणपूूर एकनि� वाारेे हि�ननि� तुुल अणपूूरनि� खेे जोोड़ि�योो। इहोो अंंसनि� खेे जोोड़ेे  ऐं ंछेेद खेे सााॻि�योो 
रखीी करेे सघि�जेे थोो। 

3.	 जेेकॾहिं�ं ज़रुरत हुजेे त हाासि�ल थि�यल नतीीजनि� खेे सभ खांं� नंंढीी सूूरति� मेंं इज़ि�हाार करि�योो।
अचोो ब्रह्मगुुप्त रीीति� जोो हि�कु ॿि�योो मि�साालुु खणूंं� ।
मि�साालुु  --- 2/3 ऐं ं1/5 जोो जोोड़ुु हाासि�लु करि�योो।
ॾि�नल अणपूूरनि� जाा छेेद 3 ऐं ं5 आहि�नि�। 3 ऐं ं5 जोो सभ खांं� नंंढोो आमुु ज़र्बींंदड़ु (lowest common 
multiple) 15 आहेे। हााणेे असींं�  ॾि�सूंं�  थाा, 

2
3 = 2 × 5

3 × 5  = 10
15 , 1

5 = 1 × 3
5 × 3  = 3

15 .
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इनकरेे,  2
3  + 1

5  = 10
15  + 3

15  = 13
15 .

मि�साालुु--- 1/3 ऐं ं1/6 जोो जोोड़ुु हाासि�लु करि�योो।
6 ऐं ं3 जोो सभ खांं� नंंढोो आम ज़र्बीीन्दड़ुु 6 आहेे।
1/6 रुॻोो 1/6 ई रहंदोो
1
3  = 1 × 2

3 × 2  = 2
6  

इनकरेे, 1
6  + 1

3  = 1
6  + 2

6  = 3
6 .

हााणेे जेेकॾहिं�ं घुुरुॿल हुजेे त अणपूूरु 3/6 खेे वरीी नंंढेे मांं� नंंढीी सूूरति� मेंं ज़ााहि�रु करेे सघि�जेे थोो, हीीउ 
अंंस ऐं ंछेेद ॿि�न्हीी खेे 3 (3 ऐं ं6 जोो सभि�नीी खांं� वॾोो आम ज़र्बींंदड़ु) सांं� वंंडेे करेे हाासि�लु करेे सघि�जेे थोो।):

3
6  = 3 ÷ 3

6 ÷ 3  = 1
2 .

इनकरेे, 1
6  + 1

3  = 1
2 .

 अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�

1.	 ब्रह्मगुुप्त वि�धि� जोो इस्तेेमाालुु करेे हेेठि� ॾि�नल अणपूूरनि� जोो जोोड़ुु करि�योो।

क. 2
7 + 57 + 67 	ख . 3

4 + 13 	ग . 2
3 + 56	 घ. 2

3 + 27 	ड़ . 3
4 + 13 + 15 

च. 2
3 + 45		छ  . 4

5 + 23 	ज . 3
5 + 58 	  झ. 9

2 + 54          ञ. 8
3 + 27  

ट. 3
4 + 13 + 15 	             ठ. 2

3 + 45 + 37 	ड . 9
2 + 54 + 76

2.	 रहीीम सााओ पेंंट ठााहि�ण लााइ 2/3 लीीटर पीीलेे पंेंट खेे 3/4 लीीटर बि�लू पंेंट सांं� गॾि�यईं। हुन कुुल 
घणाा लीीटर सााओ पंेंट ठााहि�योो?

3.	 हि�क मीीटर घेेरेे  जेे मैैज़पोोश जूंं�  कि�नाारि�यूंं�   ठााहि�ण लााइ गीीताा 2/5 मीीटर लेेस खरीीदि� कई ऐं ंशमीीम 
3/4 मीीटर लेेस खरीीदि� कई। हि�ननि� ॿि�न्हीी द्वाारांं� खरीीदि� कयल लेेस जीी कुुल ड्रेे�घि� माालूूमुु करि�योो। 
छाा खरीीदि� कयल लेेस चइनीी कि�नाारनि� (बॉॉर्डडर) खेे ढकण लााइ कााफ़ीी थींं�दी ी?
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सुाघिॻूयेूं अणपूूर एकेा यूंा छेेद वांारनि� अणपूूरनि� खेा �टीाइणु

अणपूू�वि� खेे घ�ाईंदेो �क़्तिक़्तु विबे ब्रह्मगुुप्त वि�थिधी सामिॻेयेा ��ू�े लंाॻूे थाीदंोी आहाे।  
अचुो, 6/7 �ां 4/7 खेे घ�ाइणु जोे �सइलें सां शुरु करि�याूं , �वितलंबेु 6/7 – 4/7 छाा आहाे?
हिहा� �सइलें खेे हालुं क�णु लंाइ असी ं�ुस्ततीलं णिशहिकलिलं जोी पू�ीअ जोो ��ी इस्ते�ालं कंदोासी।ं विॿान्ही 

अणपूू�वि� �ं, अणपूू� एको सामिॻेयाो ई आहाे, i.e. 1/7 . अचुो, पूहिहा�ी ं�ॾेो अणपूू� खेे �ुस्ततीलं णिशहिकलिलं जोी 
पू�ीअ ते ज़ेाहिहारु करि�याूं , जोीअं त तस्वीी� �ं ॾेोखेारि�याो वि�याो आहाे: 

6
7

हा�हिहाकु शेर्ड हिॾो�लुं भााङोो 1
7 . खेे ज़ेाहिहारु थाो क�े। हााणे असां खेे  4

7 . घ�ाइणो आहाे। इएं क�ण लंाइ 4 शेर्ड 

हिॾो�लं भााङोवि� खेे हा�ाए थाा छाहिॾोयाूं ।

इ�क�े असां �हि� 2 शेर्ड हिॾो�लं भााङोा बे�चुयालं आहिहावि� �वितलंबेु , 67 – 4
7 = 2

7.

इहाो अभ्यासु अदोदो ुलंीक ते क�ण जोी कोणिशशु करि�याो।

हिहाते असां हिहा�खेे थिसधीो क�े सघूं  थाा, 
छााकाणिण त विॿान्ही अणपूू�वि� जोा अणपूू� 

एका साॻेा आहिहावि�।

अणपूूरु भााङोो जंोहिहां खेे 
हा�ाइणो आहाे।
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 अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�
	 1.	 5

8 – 38 		  2.	 7
9 – 59  		  3.	  10

27  – 1
27

जुदुाा-जुदुाा अणपूूर एकनि� याा छेेदनि� वाारनि� अणपूूरनि� खेे घटााइणु ु

मि�साालुु: जोो मुुल्हु ुछाा आहेे?  34 – 23?

जीीअंं त असांं� खेे पहि�रींं�  ई सााॻि�ये अणपूूर एकनि� वाारेे अणपूूरनि� खेे घटााइणुु ईंदोो आहेे। अचोो, ॾि�नल 
अणपूूर खेे सााॻि�ये अणपूूर एकेे वाारेे तुुल अणपूूर मेंं बदि�लि�यूंं� ।

3
4 = (3×3)

(4×3)  = 9
12

हाा! इहोो करेे असांं� ॿि�नि� अणपूूरनि� खेे सवलााईअ 

सांं� घटााए सघूंं�  थाा।

वीीचाारु करि�योो! असांं� अंंस ऐं ंछेेद ॿि�न्हीी खेे 3 सांं� ज़र्बब 
करणुु लााइ छोो चूंं�डि�यो ो?

वरीी! असांं� अंंस ऐं ंछेेद ॿि�न्हीी खेे 4 सांं� ज़र्बुु� करण लााइ छोो 
चूंं�डि�यो ो?

ऐं ंसााॻि�ये नमूनेे, 
2
3  = (2×4)

(3×4)  = 8
12 .

इनकरेे, 34 – 23  = 9
12  – 8

12  = 1
12 .

ब्रह्मगुुप्त रीीतीीअ सांं� ॿि�नि� अणपूूरनि� खेे घटााइणुु  —
1.	ॾि�नल  अणपूूरनि� खेे सााॻि�ये अणपूूर एकेे वाारीी तुुल अणपूूर मेंं मटि�योो मति�लबुु, सााॻि�ये छेेद मंें।
2.	सा ाॻि�ये अणपूूर एकेे वाारेे अणपूूरनि� खेे घटाायोो। इहोो छेेद खेे सााॻि�योो रखीी करेे ऐं ंअंंसखेे घटााए 	
	 करेे हाासि�लु करेे सघि�जेे थोो।
3.	 मि�लि�यल नतीीजेे खेे ज़रुरत मूूजि�बुु सभ खांं� नंंढीी सूूरति� मेंं सरल करि�योो।
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 अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1.	 ब्रह्मगुुप्त रीीतीीअ जोो इस्तेेमााल करेे हेेठि� ॾि�नल हलु करि�योो:  
क. 8

15  – 3
15 	  		ख  . 2

5  – 4
15 		   ग. 56 – 49	   	 घ. 23 – 12

2.	 इशाारेे मूूजि�बुु कट करि�योो:
क. 13

4  मांं�  10
3 			ख   . 18

5  मांं�  23
3  		ग  . 29

7  मांं�  45
7

3.	 हेेठि� ॾि�नल सुुवाालनि� खेे हल करि�योो:

		  क.	�ज याा जोो सू्कूल संंदसि� घर खांं� 7/10 कि�लोोमीीटर परे आहेे। हूअ  रोोज़ुु सू्कूल पहुचण लााइ 

1/2  कि�लोोमीीटर ऑटोो सांं� वेंंदीी आहेे ऐं ंबााकीी फ़ाासि�लोो पंंधुु हलीी पूूरोो कंंदीी आहेे। हूअ 

सू्कूल पहुचण लााइ हरि� रोोज़ुु केेति�रोो पंंधुु हलंंदीी आहेे।?   

		ख  . 	�जी ीवि�काा खेे पाार्कक  जोो हि�कु पूूरोो फेेरोो पााइण मेंं 10/3 मि�नि�ट लॻंदाा अथसि� ऐं ंहुनजीी 

सााहेेड़ीी नमि�ताा उहोो ई कमुु करण मेंं 13/4 मि�नि�टनि� जोो वक़्तुु वठंदीी आहेे। ॿि�न्हीी मांं� 

केेरि� घटि� वक़्ति� मेंं पूूरोो चकरु लॻााईंदीी आहेे ऐं ंकेेति�रोो घटि� वक़्ति� वठंदीी आहेे।?

7.9 हि�क चपुटीी ताारीीख़

छाा तव्हांं� खेे ॼााण आहेे त क़दीीम भाारत मेंं अणपूूर खेे चाा चयोो वेंंदोो होो? संंसृ्कृत मेंं बि� हि�नखेे अणपूूरु चयोो 
वेंंदोो आहेे, जंंहिं�ं जीी माानाा आहेे टुुटलु। हि�नखेे भााङोो याा अंंसुु मति�लबुु हि�सोो याा खंंडुु (जुुजोो) बि� चयोो वंेंदोो 
आहेे।
अॼुु असींं�  जंंहिं�ं नमूनेे अणपूूरु लि�खंदाा आहि�यूंं� , उनजोो जनमु भाारत मेंं थि�योो होो। क़दीीम भाारतीीय हि�सााबीी 
कि�तााब, बख्शाालीी दस्तख़त (अटि�कल 300 ई.) मेंं, जंंॾहिं�ं हू 1/2 लि�खण चााहींं�दा ा हुआ, त हू हि�न खेे 1 2 
वांं�गुुरु लि�खंदाा हुआ, जेेकोो हक़ीीक़त मेंं, जीीअंं असांं� अॼुु लि�खूंं�  थाा, उनसांं� चङोो सरीीखोो आहेे। अणपूूरनि� मेंं 
लि�खणुु ऐं ंकमुु करण जीी हीीअ रीीति� भाारत मेंं ईंदड़ घणनि� ई सदि�युुनि� तााईं इस्तेेमाालुु थींं�दी ी रहीी, जंंहिं�ं मेंं 
आर्ययभट्ट (499 ई.), ब्रह्मगुुप्त (628 ई.), श्रीीधरााचाार्यय (अटि�कल 750 ई) ऐं ंमहाावीीरााचाार्यय (850 ई.) सांं� 
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गॾु ॿि�याा मााण्हू बि� शाामि�ल आहि�नि�। ‘1/2’ ऐं ंॿि�यनि� अणपूूरनि� मंें अंंस ऐं ंछेेद जेे वि�च जेे लीीक-टुुकुुर 
खेे पोोइ मोोरक्कोो जेे ॻणपज्ञाानीी अल-हसर (12 हींं�  सदीीअ मेंं) कतबि� आंंदोो। अॻि�तेे कुुझ सदि�युुनि� तााईं हीीउ 
इशााराातीी तरीीक़ोो यूूरोोप ऐं ंपूूरेे संंसाार मेंं फहि�लि�जीी वि�योो।
अणपूूर जोो इस्तेेमााल क़दीीम मि�स्र ऐं ंबेेबीीलोोनि�याा सभ्यताा जहि�ड़ि�युुनि� ॿि�युुनि� तहज़ीीबुुनि� मेंं बि� कयोो वि�योो, 
पर हू मुुख्युु रुप सांं� अणपूूर एकनि� जोो हीी इस्तेेमााल कंंदाा हुआ, मति�लबुु अंंस 1 वााराा अणपूूर। घणोो करेे 
अणपूूर खेे अणपूूर एकनि� जेे जोोड़ जेे रुप मेंं ज़ााहि�रु कयोो वेंंदोो हुओ, जंंहिं�ं खेे हााणेे ‘गॾि�यल अणपूूरु’ चयोो 
वेंंदोो आहेे। अंंगनि� खेे अणपूूर एकनि� जेे जोोड़ वांं�गुुरु लि�खणुु, मि�सााल तौौर, 19/24 = 1/2 + 1/6 + 1/8 
हि�कु फ़नुु थीी सघेे थोो ऐं ंइहोो सुुहि�णीी पि�रोोलि�युुनि� ॾांं�हुं वठीी थोो वञेे। असांं� अॻि�तेे अहि�ड़ीी ई हि�क पि�रोोलीीअ 
तेे वीीचाारु कंंदाासीी।
आम अणपूूर (जि�तेे ज़रुरीी नााहेे त अंंसुु 1 हुजेे) खेे सभि�नीी खांं� पहि�रींं�  भाारत मेंं अंंगीी हि�सााब जेे अमलु करणुु, 
जीीअंं--- जोोड़, कट, ज़र्बब ऐं ंऐति�रे कदुरु जोो अणपूूर जेे वंंड जेे नेेमनि� बााबति� बि� ॿुुधाायोो वि�योो होो। शुुल्व-सुुत्र 
नाालेे क़दीीम भाारतीीय गं्रंथ सांं� ॼााण पवेे थीी त वैैदि�क समेे मेंं ई भाारतीीयुुनि� अणपूूरनि� खेे अमल करण जे े
नेेमनि� जीी खोोज़ि�नाा करेे छॾे हुई। अणपूूरनि� खेे कतबि� आणण जीी ऐं ंउन्हनि� जीी ॻणप करण जेे आम नेेमनि� 
ऐं ंकाारर्वाा�इयुुनि� खेे पहि�रि�योंं�  दफ़ोो दस्तूूरीी नमूनेे ऐं ंज़दीीदीी तौौर तेे ब्रह्मगुुप्त द्वाारांं� क़ााइदनि� मंें ॿधि�योो वि�योो।
  ब्रह्मगुुप्त जीी रीीति� ई आहेे जंंहिं�ं जोो इस्तेेमााल अॼुु असांं� अणपूूरनि� खेे हलु करण लााइ ऐं ंउन्हनि� जीी ॻणप 
करण मेंं कंंदाा आहि�यूंं� । मि�सााल तौौर, ब्रह्मगुुप्त हेेठि� ॾि�नल तरीीकनि� सांं� अणपूूर खेे जोोड़ण ऐं ंकटणुु जोो 
तरीीकोो ॿुुधाायोो –
“हरहि�क अणपूूर जेे अंंस ऐं ंछेेद खेे ॿि�यनि� छेेदनि� सांं� ज़र्बब करण तेे अणपूूरु हि�क गॾि�यल (उभयनि�ष्ठ) छेेद 
मेंं मटि�जीी वेंंदोो आहेे।  पोोइ जोोड़ जेे माामले मेंं, अंंस (मथांं� सरल तरीीकेे सांं� हाासि�लु थि�यलु) खेे जोोड़ि�योो वेंंदोो 
आहेे। कट करण जेे माामि�लेे मेंं उन्हनि� जेे तफ़ाावत खेे खंंयोो वेंंदोो आहेे।“ ( ब्रह्मगुुप्तःः ब्रह्मसु्फुट सि�द्धांं�त, 
श्लोोक 12.2, 628 ई.)
अणपूूर सांं� ॻंंढि�यल भाारतीीय मञि�तााऊंं ऐं ंरीीति�यूंं�  ईंदड़ कुुझुु सदि�युुनि� मेंं अरबनि� पाारांं� यूूरोोप मेंं पहुति�य़ूंं�  ऐं ं
17हींं�  सदीीअ तााईं यूूरोोप मेंं उनजोो आम इस्तेेमाालुु थि�यण लॻोो ऐं ंवरीी दुनुि�याा भर मेंं फहि�लजीी वेेई।
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 पि�रोोलीी!
	जे ेकॾहिं�ं केेरु सााॻि�यनि� अणपूूर एकनि� जोो इस्तेेमााल करेे थोो, त जोोड़ुु-उपति� 1 हाासि�लु करण लााइ 
अणपूूर एकनि� खेे जोोड़ण सवलोो आहेे। मि�साालुु तौौर, 

	 1
2 + 12 = 1,  13 + 13 + 13 = 1,  14 + 14 + 14 + 14 = 1, वग़ैरैह।

	�	  छाा तव्हांं� सभि�नीी जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकनि� खेे जोोड़ेे 1 हाासि�लु करण जोो कोो तरीीकोो सोोचेे सघोो 
थाा?

	�	ॿि�नि  � जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकनि� खेे जोोड़ेे  1 हाासि�लु करण मुुमकि�नुु कोोन आहेे। इनजोो सबबुु इहोो 
आहेे त 1/2 सभि�नीी खांं� वॾोो अणपूूर एकोो आहेे, ऐं ं1/2 + 1/2 = 1

	�	जु  ुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा हाासि�लु करण लााइ असांं�खेे घटि� मंें घटि� हि�क 1/2 खेे कंंहिं�ं नंंढेे अणपूूर 
एकेे सांं� मटि�णोो पवंदोो, पर तॾहिं�ं जोोड़-उपति� 1 खांं� घटि� थींं�दी ी! इनकरेे ॿ जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकनि� 
जोो जोोड़ुु 1 हाासि�लु करणुु मुुमकि�नुु कोोन आहेे। 

	�	  तॾहिं�ं बि� असांं� 1 खेे ट्रि�िनि� जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकनि� जेे जोोड़  वांं�गुुरु लि�खण जोो तरीीकोो ॻोोल्हण 
जीी कोोशि�श करेे सघूंं�  थाा।. 

	 1. �छाा तव्हांं� ट्रेे� जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा ॻोोल्हेे सघोो थाा, जंंहिं�ं जोो जोोड़ुु 1 हुजेे? 

	  हि�तेे मसइलेे जोो फ़क़तुु हि�कु ई हलु आहेे। (3 अणपूूर अददनि� जोो सि�लसि�लोो बदि�लण 
तााईं)! छाा तव्हींं�  हि�नखेे ॻोोल्हेे कढीी सघोो थाा? अॻि�यांं� वधण खांं� अॻुु पहि�रींं�  हि�नखेे ॻोोल्हण जीी 
कोोशि�श करि�योो। 

हि�तेे हलु हाासि�ल करण जोो सि�लसि�लेवाार तरीीकोो ॾि�नोो वि�योो आहेे। असांं� खेे ॼााण आहेे त 1/3 + 
1/3 + 1/3 = 1 थींं� दोो आहेे। जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा हाासि�लु करण लााइ असांं�खेे घटि� मेंं घटि� हि�क 1/3 
खेे वधााइणोो पवंदोो, ऐं ंॿि�यें 1/3 खेे उन वााध जीी भरपााई करण लााइ घटााइणोो पवंदोो। 1/3 खेे ॿि�ये अणपूूर 
एकेे तााईं वधााइण जोो रुॻोो हि�कु ई तरीीकोो आहेे, हि�न खेे 1/2 सांं� मटि�णोो पवंदोो। इनकरेे 1/2 हि�कु अणपूूरु 
एकोो ज़रुर हुजण घुुरि�जेे।

हााणेे 1/2 + 1/4 + 1/4 =1, हााणेे जुुदाा अणपूूर एकोो हाासि�लुु करण लााइ असांं�खेे हि�क 1/4 खेे वधााइणोो 
पवंदोो ऐं ंॿि�ये 1/4 खेे उन वााध जीी भरपााई लााइ घटााइणोो पवंदोो। हााणेे 1/4 खेे 

इहाा कोोशि�श 
करि�योो
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1/2 खांं� जुुदाा ॿि�ये अणपूूर एकेे तााईं वधााइण जोो रुॻोो हि�कु ई तरीीकोो आहेे, हि�न खेे 1/3 सांं� मटणु। इनकरेे 
ॿ अणपूूर एकाा पक ई पक 1/2 ऐं ं1/3 हंूंदाा! वरीी टि�योंं�  अणपूूर अंंगुु छाा थि�यणुु घुुरि�जेे, जंंहिं�ं सांं� ट्रि�िन्हीी 
अणपूूर एकनि� जोो जोोड़ुु 1 थि�ए?

इन सांं� ज़ााहि�रु थि�ए थोो त छोो मथि�एं मसइलेे जोो रुॻोो हि�कु ई हलु आहेे। छाा थींं� दोो जेेकॾहिं�ं असांं� चाारि� 
जुुदाा-जुुदाा अणपूूर । 

1
2 + 13 + 1

6  = 1

छाा थींं� दोो जेेकॾहिं� ंअसांं� चाारि� जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा ॻोोल्हि�यूंं� , जंंहिं� ंजीी जोोड़-उपति� 1 हुजेे1?

	 2. �छाा तव्हांं� चाारि� जुुदाा-जुुदाा अणपूूर एकाा ॻोोल्हेे सघोो थाा, जंंहिं�ं जोो जोोड़ुु 1 हुजेे?

	   �नतीीजनि� हि�न मसइलेे जाा छह हल आहि�नि�! छाा तव्हांं� उन्हनि� मांं� घटि� मंें घटि� हि�कु 
ॻोोल्हेे सघोो थाा?

छाा तव्हांं� सभेेई समााधाान ॻोोल्हेे सघोो थाा? तव्हांं� ॿि�नि� ऐं ंट्रि�िनि� अणपूूर एकनि� जीी सूूरति� खेे सााॻीी 
दलीील जोो इस्तेेमााल करेे कोोशि�श करेे सघोो थाा याा पंंहिं�ंजीी ई काा रीीति� बि� ॻोोल्हेे सघोो थाा। जीीअं ं
ई तव्हांं� हि�कु हलु ॻोोल्हेे लहोो थाा, उनजीी सााख़्याात तस्वीीर लााइ तॾहिं�ं हि�क गोोल खेे भााङनि� मेंं 
वि�रि�हााइण जीी कोोशि�श करि�योो, जीीअंं त मथेे तस्वीीर मेंं कयोो वि�योो आहेे।

इहाा कोोशि�श 
करि�योो
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 सामिॻेयेा भााङेो �ांगुुरु अणपूूरु--- जोॾोहिहां हिहाक सालिलं� अंगु �ा�े एके खेे बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो ऐं ं
�ंहिढीयाो �ंदोो आहाे, त हिहाकु अणपूूरु मि�लंंदोो आहाे। 

 अणपूू� एका--- जोॾोहिहां हिहाक सालिलं� �ूलं एके खेे बे�ाबे� भााङोवि� �ं वि�रि�हाायाो �ंदोो आहाे, त हा�हिहाकु 
भााङेो अणपूू� एको सॾोाईंदोो आहाे । 

  अणपूू� खेे पूढ़ंणु--- कंहिहां अणपूू� जोीअं 5/6 �ं 5 खेे अंसु ऐं ं6 खेे छेादो चुयाो �ंदोो आहाे। हिहा� खेे 5 
भााङोो 6 पूहिढ़ंयाो �ंदोो आहाे।

 गुहिॾोयालं अणपूू�-- �ं हिहाकु पूू�ो अदोदोी भााङोो ऐं ंहिहाकु अणपूू�ो भााङोो थाीदंोो आहाे।
 अदोदो ुलंीक--- अणपूू�वि� खेे अदोदो ुलंीक ते ज़ेीहिहारु क�े सथिघजोे थाो। हा�हिहाक अणपूू� लंाइ अदोदो ुलंीक 

ते इ�सां लंाॻेाविपूयालुं हिहाकु �ुविॿाको हंूंदोो आहाे।
 तुलुं अणपूूरु--- जोॾोहिहां ॿा याा �धीीक अणपूू� बे�ाबे� भााङोो ज़ेाहिहारु कवि�, त उन्हवि� खेे तुलुं अणपूूरु 

चुयाो �ंदोो आहाे।
 �ंढेी �ां �ंढीो याा सभा खेां �ंढीी सू�वित--- अणपूू�, जंोहिहां जोे अंस ऐं ंछेादो �ं 1 खेां थिस�ाया को विॿायाो गुहिॾोयालं 

ज़ेबेंदोड़ोपू � हुजोे, त उहाो अणपूूरु �ंढेी �ां �ंढीी सू�वित �ं याा  सभा खेां सादोी सू�वित सॾोाईंदोी आहाे। 
 अणपूू� जोे जोोड़ो लंाइ ब्रह्मगुुप्त �ीवित--- अणपूू� खेे जोोड़ोीदेंो �क़्तिक़्तु उन्हवि� खेे सामिॻेयेा अणपूू� एके �ा�े 

तुलं अणपूू� �ं �हि�याो ( �तलंबे सामिॻेयेा छेादो �ा�ी), ऐं ंतॾोहिहां जोोड़ुो हााथिसलुं क�ण लंाइ हा�हिहाक अणपूू� 
�ं अणपूू� एकवि� जोी ॻेणपू जोोहिड़ोयाो। इहाो छेादो खेे सामिॻेयाो �खंेदेो अंसु खेे जोोड़ेो क�े हााथिसलं कयाो �ंदोो 
आहाे।

 अणपूू� जोे घ�ाइण जोी ब्रह्मगुुप्त वि�थिधी--- अणपूू� खेे घ�ाईंदेो �क़्तिक़्तु उन्हवि� खेे सामिॻेयेा अणपूू� एके 
�ा�े तुलं अणपूू� �ं �हि�याो (�वितलंबेु सामिॻेयेा छेादो �ा�ी), ऐं ंतॾोहिहां क�ण  लंाइ हा�हिहाक अणपूू� �ं 
अणपूू� एकवि� जोो अदोदो ुघ�ायाो। इहाो छेादो खेे सामिॻेयाो �खंेदेो अंस खेे घ�ाए क�े हााथिसलं कयाो �ंदोो 
आहाे।


