
गणि�त मंें पैैटर्ननगणि�त मंें पैैटर्नन1

1.1 गणि�त छाा आहेे? 

गणि�त, घणोो करेे, पैैटर्नननि� (नमूूननि�) जीी ॻोोल्‍‍हाा ऐं ं, पैैटर्नननि� जीी मौौजूूदगीीअ जोो  बयाानुु याा चि�टााई आहेे। 

पैैटर्नन घणोो करेे असांं�जेे आसपाास कु़ुदि�रत मेंं, असांं�जनि� घरनि� ऐं ंस्‍‍कूलनि� सांं� गॾुु सि�ज, चंंड ऐं ंताारनि� 

जीी चुुरि�पुुरि� मेंं बि� मौौजूूदु ुहंूंदाा आहि�नि‍�‍। इहेे पैैटर्नन असांं�खेे ख़रीीदाारीीअ खांं� वठीी खााधोो ठााहि�ण मेंं, बाालुु फि�टीी 

करण खांं� वठीी रांं�दि�यूंं�  करण वग़ैरैह मेंं नज़रि� ईंदाा आहि�नि�। इन सांं� गॾुु इहेे मुंं�दु नुि� जेे सि�रि�श्‍‍तेे खेे सम्‍‍झण ऐं ं

काारीीगि�रीीअ (टेेकनि�क) खेे कमुु आणण मंें असांं�जीी मदद कंंदाा आहि�नि�।

पैैटर्नन ऐं ंइन्‍‍हनि� खेे सम्‍‍झणुु कााफीी मज़ेेदाार ऐं ंसि�र्जजणशीील थीी सघे थोो। इने्हे करेे गणि�त जाा मााहि�र, गणि�त 

खेे कलाा ऐं ंवि�ज्ञाान ॿि�न्‍‍हीी रूपनि� मेंं ॾि�संदाा आहि�नि�। असांं� उमेेद थाा करि�यूंं�  त गणि�त जाा पैैटर्नन ॻोोल्‍‍हण ऐं ंसम्‍‍झण 

जे ेलााइ तव्‍‍हांं�खेे हि�न क्‍‍लाास मेंं घणाा ई रचनाात्‍‍मक ऐं ंकलाात्‍‍मक मौौक़ाा मि�लंदाा।

इहाा ॻााल्हि� ध्‍‍याान मंें रखणु ुज़रूरीी आहे ेत गणि�त जोो मक़सदु ुरुॻोो इहोो ॼााणणु ुन आहे ेत कहि�ड़ाा कहि�ड़ाा 

पैैटर्नन मौौजूूदु ुआहि�नि�, पर इहोो बि� चि�टोो करि�णोो आहेे त इहेे छोो मौौजूूदु ुआहि�नि�। अहि�ड़ि�यूंं�  पधि�राायूंं�  घणोो करेे 

उन्‍‍हनि� एप्‍‍लीीकेेशनुुनि� मेंं तॾहिं� ंकमुु आणे ेसघि�जनि� थि�यूंं�  जेेकेे उन्हनि� हवाालनि� खांं� ॿााहि�र आहि�नि� जि�नि� मेंं 

इन्‍‍हनि� जीी खोोज कई वई हुई, ऐं ंजेकेेे इन्‍‍साानि�यत खेे अॻि�ते ेवधााइण मेंं मदद करेे सघनि�।    
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इहाा ॻााल्हि� ध्‍‍याान मेंं रखणु ुज़रूरीी आहेे त गणि�त जोो मक़सदु ुरुॻोो इहोो ॼााणणु ुन आहे ेत कहि�ड़ाा कहि�ड़ाा 
पैैटर्नन मौौजूूदु ुआहि�नि�, पर इहोो बि� चि�टोो करि�णोो आहेे त इहेे छोो मौौजूूदु ुआहि�नि�। अहि�ड़ि�यूंं�  पधि�राायूंं�  घणोो करेे 
उन्‍‍हनि� एप्‍‍लीीकेेशनुुनि� मंें तॾहिं� ंकमुु आणे ेसघि�जनि� थि�यूंं�  जेेकेे उन्हनि� हवाालनि� खांं� ॿााहि�र आहि�नि� जि�नि� मेंं 
इन्‍‍हनि� जीी खोोज कई वई हुई, ऐं ंजेकेेे इन्‍‍साानि�यत खेे अॻि�ते ेवधााइण मेंं मदद करेे सघनि�। 

 अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�  
1.	छा ा तव्‍‍हांं� ॿि�यनि� मि�साालनि� बााबति� सोोचेे सघोो थाा, जि�तेे गणि�त असांं�जेे रोोज़ाानीी ज़िं�ंदगीीअ मेंं 

असांं� जीी मदद करेे?

2.	 गणि�त इन्‍‍साान खेे अॻि�ते वधााइण में ं कहि�ड़ीीअ तरह मदद कई आहेे? (तव्‍‍हांं� उन्‍‍हनि� 

मि�साालनि� बााबति� सोोचेे सघोो थाा जि�नि� मंें सााइंंसीी प्रयोोग करणु,ु पंंहिं�जंीी अर्थथ-व्‍‍यवस्‍‍थाा ऐं ं

प्रजाातंंत्र खेे हलााइणु,ु पुुलूंं�   , घर याा ॿि�यूंं�  मुुश्कि�लुु इमाारतूंं�  ठााहि�णु,ु टीी.वीी, मोोबााईल फोोन, 

कम्‍‍प्‍‍यूटूर, सााइकि�लूंं� , रेेलगााॾि�यूंं� , काारंूं, हवााई जहााज़, कैैलंेंडर, घड़ि�यूंं�  वग़ैरैह ठााहि�णुु 

शाामि�लु आहेे।)

1.2 अंंगनि� मंें पैैटर्नन

गणि�त मंें नज़‍‍रि� ईंदड़ सभ खांं� वधीीक बुुनि�याादीी पैैटर्नननि� मंें, ख़ाासि� तौौर तेे पूूरनि� अंंगनि� जाा पैैटर्नन – 

0, 1, 2, 3, 4, ... 

गणि�त जीी उहाा शााख़ जंंहिं�ंमेंं पूूरनि� अंंगनि� जेे पैैटर्नननि� जोो अभ्‍‍याासुु कयोो वेंंदोो आहेे, उनखेे अंंग 
सि�द्धांं�त चयोो वेंंदोो आहेे।

जि�न पैैटर्नननि� जोो अभ्‍‍याासुु गणि�त जाा मााहि�र कंंदाा आहि�नि�, उन्‍‍हनि� मांं� अंंगनि� जीी तरतीीब 
(sequences) सभ खांं� मूूल ऐं ंसभ खांं� वधीीक दि�लचस्‍‍पुु पैैटर्नन आहेे।

तद्वल -1 मेंं कुुझुु खा़़�सि� सि�लसि�लाा ॾेेखाारि�याा वि�याा आहि�नि�, जि�नि� जोो गणि�त मेंं अभ्‍‍याासुु कयोो 
वेंंदोो आहेे। 

गणि�त जीी 
गााल्हि�
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तद्वल -1 अंंगनि� जेे तरीीक़नि� याा सि�लसि�लनि� जाा मि�सााल

	 1, 1, 1, 1, 1, 1, 1, ...	 (सभु ‘1’)
	 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, ...	 (ॻणप जाा अंंग) 
	 1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, ... 	 (तााक़ याा इकााई अंंग)
	 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, ...	 (ॿधीीअ वााराा अंंग)
	 1, 3, 6, 10, 15, 21, 28, ...	 (टि�कुंं�डी ी अंंग) 
	 1, 4, 9, 16, 25, 36, 49, ... 	 (चौौरस)
	 1, 8, 27, 64, 125, 216, ... 	 (क्‍‍यूूब)
	 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, ... 	 (वि�रहांं�क अंंग)
	 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, ... 	 (2 जीी क़ााबि�लि�यत) 
	 1, 3, 9, 27, 81, 243, 729, ... 	 (3 जीी क़ााबि�लि�यत) 

 अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�  
1. 	छा ा तव्‍‍हांं� -1 मंें ॾि�नल हर हि�क पैैटर्नन खेे सुुञााणीी सघोो थाा?
2.	 तद्वल -1 मेंं ॾि�नल हरहि�क तरीीके़े खेे ईंदड़ टि�नि� अंंगनि� समेेति� पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं वरीी लि�खोो। 

हरहि�क तरीीके़े खांं� पोोइ, उन तरीीके़े मंें अंंग ठााहि�ण जाा सि�द्धांं�त पंंहिं�ंजनि� शब्‍‍दनि� मंें लि�खोो। 

1.3 अंंगनि� जेे सि�लसि�ले खेे ॾि�सणुु

तस्‍‍वीीरुनि� जोो इस्‍‍तेमाालुु करेे अंंगनि� जेे केेति�रनि� ई तरीीक़नि� याा सि�लसि�लनि� जीी कल्‍‍पनाा करेे सघि�जेे थीी। 

तस्‍‍वीीरंुं याा नक़्शाा गणि�त जेे पैैटर्नननि� ऐं ंशयुुनि� खेे सम्‍‍झण जोो हि�कु तमाामुु काारााइतोो तरीीक़ोो थीी सघनि� थाा।

अचोो त तद्वल-1 जेे शुुरूआतीी सतनि� तरीीक़नि� याा सि�लि�सि�लनि� खेे हेेठि� ॾि�नल तस्‍‍वीीरुनि� ज़रीीए बयाानुु 

करि�यूंं�  – 
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तद्वल-2:  कुुझुु अंंगनि� जेे सि�लसि�लनि� जोो तस्‍‍वरुनि� मंें बयाानु ु

चौौकुंं�डा ा

1 4 9 16 25

टि�कुंं�डा ा
अंंग

631 10 15

क्‍‍यूूब 

2781 64 125

  	  	  	  	  	 सभु ‘1’
 1 	 1 	 1 	 1 	 1 �

  	 	   	 	  	 ॻणप जाा 
 1 	 2  	 3 	 4 	 5	 अंंग

  	   	   	 	 	 इकााईअ वााराा 
 1 	 3 	 5 	 7 	 9 	 अंंग

 	  	  	 	 	 ॿधीीअ वााराा 

 2 	 4 	 6 	 8 	 10 	 अंंग
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 अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�  �
1.	 तद्वल -2 मेंं ॾि�नल अंंगनि� जेे सि�लसि�लनि� खेे तस्‍‍वीीरुनि� ज़रीीए बयाानुु करण जे े

लााइ पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं नक़ल करि�योो ऐं ं हरहि�क ईंदड़ सि�लसि�ले लााइ नईं 
तस्‍‍वीीर ठााहि�योो।

2.	 1, 3, 6, 10, 15, ... खेे टि�कुंं� डाा-अंंग छोो सॾि�योो वेंंदोो आहेे? 1, 4, 9, 16, 
25 .... चौौरस याा चौौकुंं� डाा अंंग छोो चवाारााईंदाा आहि�नि�?

	 1, 8, 27, 64, 125, ...  छह-कुंं� डाा अंंग  छोो सॾााइजंंदाा आहि�नि�? 
3.	 तव्‍‍हांं� ॾि�ठोो हंूंदोो त 36 टि�कुंं�डो ो अंंगुु ऐं ंचौौरस-अंंगुु ॿई आहेे। मतलबुु त 36 नुुक़्तनि� खेे टि�कुंं�डे  

ऐं ंचौौरस ॿि�न्‍‍हीी मंें पूूरीीअ तरह ॼमााए सघि�जेे थोो। इन जोो बयाानुु कंंदेे पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं तस्‍‍वीीर 
ठााहि�योो।

	 इहोो ॾेेखाारेे थोो त सााॻि�ए अंंग खेे जुुदाा-जुुदाा तरीीक़नि� सांं� ॾेेखाारेे सघि�जेे थोो ऐं ंअलॻि�-अलॻि� 
हवाालनि� मुुतााबि�क़ जुुदाा-जुुदाा कि�रदाार अदाा करेे सघे थोो। कुुझुु ॿि�यनि� अंंगनि� खेे जुुदाा-जुुदाा 
तरीीक़नि� सांं� तस्‍‍वीीरुनि� जेे रूप मंें ॾेेखाारण जेे कोोशि�श करि�योो। 

4.	अं ंगनि� जेे हेेठि�यनि� तरीीक़नि� याा सि�लसि�लनि� खेे तव्‍‍हांं� छाा चवंदाा?

	 1 7 19 37

	 इहोो सहीी आहेे त इन्‍‍हनि� खेे छह-कु़ंं� � डााई अंंग चयोो वेंंदोो आहेे। इहेे पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं ठााहि�योो। 

सि‍�‍लसि�ले मंें ईंदडु़ु अंंगुु कहि�ड़ोो आहेे?

5.	छा ा तव्‍‍हांं� 2 जीी क़ााबि�लि�यतुुनि� जेे सि�लसि�ले खेे तस्‍‍वीीर ज़रीीए ॾेेखाारेे सघोो थाा? 3 जूंं�  क़ााबि�लि�यतूंं� ?

		  हि�तेे ‘2 जीी क़ााबि�लि�यतुुनि�’ बााबति� सोोचण जोो हि�कु मुुमकि�न तरीीक़ोो ॾि�नोो वि�योो आहेे –

गणि�त जीी 
गााल्हि�
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1.4 अंंगनि� जेे सि�लसि�ले जेे वि�च मंें लााॻाापोो
अंंगनि� जाा सि�लसि�लाा कॾहिं�ं कॾहिं�ं अजीीब तरीीक़नि� सांं� हि�क ॿि�ए सांं� लााॻाापि�यल थीी सघनि� थाा। 

मि�सााल - जॾहिं�ं असांं� तााक़ याा इकााई अंंगनि� खेे जोोड़णु शुुरू कंंदाा आहि�यूंं�  त छाा थींं�दो ो आहेे?
				    1 = 1
				    1 + 3 = 4
				    1 + 3 + 5 = 9
				    1 + 3 + 5 + 7 = 16
				    1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25
				    1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36 
						      ...

इहोो सचपचु हि�कु सुंं� दर नमूूनोो आहेे। 

 इहोो छोो थींं�दो ो आहेे? छाा तव्‍‍हांं�खेे लॻेे थोो त इहोो सदााईं हलंदोो रहंदोो? 

इन जोो जवााबुु इहोो आहेे त इहोो पैैटर्नन सदााईं ई हलंदोो रहंदोो। हााणेे तव्‍‍हांं� सोोचींं�दा ा हंूंदाा त इएंं छोो आहेे? 
जीीअंं पहि�रींं�  ई ॿुुधाायोो वि�योो आहेे, अहि�ड़ोो पैैटर्नन हुअण जोो सबबुु ओति�रोो ई अहमुु ऐं ंदि�लचस्‍‍पु आहेे, जेेति�रोो 
उहोो पैैटर्नन पााण आहेे। 

हि�क तस्‍‍वीीर इन जोो बयाानुु करेे सघेे थीी 

हि�क तस्‍‍वीीर जीी कल्‍‍पनाा ज़रीीए इन हक़ीीक़त खेे सम्‍‍झण मंें मदद मि�लीी सघेे थीी। याादि� रखोो त चौौरस अंंग 
हि�क चौौरस ग्रि�ड मंें नुुक़्तनि�  जीी ॻणप करेे ठााहि�याा वेंंदाा आहि�नि�। 

 नुुक़्तनि� जेे हि�क चौौरस ग्रि�ड मंें तााक़ याा इकााई अंगंनि� 1, 3,5,7, खेे कीीअं ंवि�रि�हााए सघि�जे ेथोो? 

अॻि�तेे पढ़ण खांं� पहि�रींं�  हि�क पल लााइ इन बााबति� सोोचि�योो!

हेेठि� ॾि�नल पैैटर्नन मंें ॾेेखाारि�योो वि�योो आहेे त इहोो कीीअंं करेे सघि�जेे थोो –
गणि�त जीी 

गााल्हि�
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हीीअ तस्‍‍वीीर चि�टोो करेे थीी त  

1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36.

छााकााणि� त अहि�ड़ीी तस्‍‍वीीर कंंहिं�ं बि� मााप जेे चौौकुंं�डे  लााइ ठााहेे सघि�जेे थीी, इहोो ज़ााहि�र करेे थोो त इकााई 
अंंगनि� खेे जोोड़ण तेे चौौरस अंंग छोो हाासि�लु थि�यनि� थाा। 

 सााॻीी तरह हि�क ॿीी तस्‍‍वीीर ठााहेे छाा तव्‍‍हांं� इहोो ॿुुधााए सघोो थाा त पहि�रि�यनि� 10 तााक़ याा इकााई अंंगनि� 
जोो जोोडु़ु छाा आहेे? 

 हााणि� हि�क अहि�ड़ीी तस्‍‍वीीर जीी कल्‍‍पनाा करि�योो याा ज़रूरत मुुतााबि�क़ थोोरीी तस्‍‍वीीर ठााहि�योो, छाा तव्‍‍हांं� 
ॿुुधााए सघोो थाा त शुुरूआतीी 100 तााक़ याा इकााई अंंगनि� जोो जोोडु़ु घणोो आहेे? अहि�ड़नि� तस्‍‍वीीरुनि� जीी 
कल्‍‍पनाा कयोो ऐं ंज़रूरत मुुतााबि�क नंंढेे आकाार मेंं ठााहेे इहोो सम्झाायोो। 

सि�लसि�लनि� जेे वि�च मंें अहि�डे़े लााॻाापेे जोो हि�कु ॿि�योो मि�साालुु –
मथे ऐं ंहेेठि� जोोड़णु ु
अचोो, हेेठि� ॾि�नल पैैटर्नन तेे नज़र वि�झूंं�  –

			   1 = 1
			   1 + 2 + 1 = 4
			   1 + 2 + 3 + 2 + 1 = 9
			   1 + 2 + 3 + 4 + 3 + 2 + 1 = 16
			   1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 4 + 3 + 2 + 1 = 25
			   1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 5 + 4 + 3 + 2 + 1 = 36 

ॾि�नल पैैटर्नन खेे ॾि�सीी, इहोो सम्झ में ंअचे ेथोो त ॻणप जे ेअंगंनि� खेे मथे ेऐं ंवरीी हेेठि� जोोडे़े चौौरस अंगंनि� खेे हाासि�लु 
करण जोो हीीउ हि�कु ॿि�योो तरीीक़ोो याा सि�लसि�लोो आहे।े 

...
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 छाा तव्‍‍हांं� सााॻि�योो तस्‍‍वीीरीी बयाानु ुॻोोल्‍‍हे सघोो थाा?  

 अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�  �
1.	छा ा तव्‍‍हांं� अहि�ड़ीी सााॻीी तस्‍‍वीीर ठााहेे सघोो थाा जेेकाा बयाानुु करेे त ॻणप जे ेअंगंनि�  याानेे  1, 

1 + 2 + 1, 1 + 2 + 3 + 2 + 1, . . . ,  खेे  मथे  ऐं ं हेठेि�  जोोड़ण  सांं�  चौौरस याा 
चौौकुंं�डा ा अंगं छोो मि�लंदाा आहि�नि�?

2.	हि�न  तस्‍‍वीीर जे ेनएं संंस्‍‍करण जीी कल्‍‍पनाा करेे याा ज़रूरत मुुतााबि�क़ उनजीी थोोरीी तस्‍‍वीीर ठााहे,े छाा 
तव्‍‍हांं� ॼााणीी सघोो थाा त 1 + 2 + 3 + ... + 99 + 100 + 99 + ... + 3 + 2 + 1 जोो मुुल्‍‍हु 
छाा थींं�दो ो?

3.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� सभि�नीी ‘1’ वाारनि� सि�लसि�लनि� खेे म‍‍थे ेजोोड़णु ुशुुरू कंंदाा आहि�योो त तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ोो 
सि�लसि�लोो हाासि�लु थींं�दो ो आहे?े जॾहिं� ंतव्‍‍हांं� सभि�नीी ‘1’ वाारनि� सि�लसि�लनि� खेे म‍‍थे ेऐं ंहेेठि� जोोड़णु ु
शुुरू कंंदाा आहि�योो त तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ोो सि�लसि�लोो हाासि�लु थींं�दो ो आहेे?

4.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� ॻणप जे ेअंगंनि� खेे मथे ेजोोड़णु ुशुुरू कंंदाा आहि�योो त तव्‍‍होंं� खेे कहि�ड़ोो सि�लसि�लोो 
हाासि�लु थींं�दो ो आहेे? छाा तव्‍‍हांं� हि�क नंंढीी तस्‍‍वीीर ज़रीीए बयाानुु करेे सघोो थाा?

5.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� सि�सि�लेवाार टि�कुंं�डा ाई अंगंनि� जाा जोोड़ाा जोोड़ींं�दा ा आहि�योो त छाा थींं�दो ो आहेे? मि�सााल 
तौौर, 1 + 3, 3 + 6, 6 + 10, 10 + 15, … खणोो। तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ोो सि�लसि�लोो हाासि�लु थि�ए 
थोो? छाा तव्‍‍हांं� इहोो हि�क तस्‍‍वीीर ज़रीीए बयाानुु करेे सघोो थाा?

6.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� 1 सांं� शुुरू कंंदेे 2 जीी क़बि�लि�यतुनुि� खेे जोोड़णु ुशुुरू कंंदाा आहि�योो, तॾहिं� ंछाा थींं�दो ो 
आहेे? मि�सााल तौौर, 1, 1 + 2, 1 + 2 + 4, 1 + 2 + 4 + 8, … खणोो। तव्‍‍हांं�खेे अंगंनि� जोो 
कहि�ड़ोो सि�लसि�लोो मि�ले थोो? छोो? हााणि�, इन्हनि� मांं� हर हि�क मेंं 1 जोोड़ि�योो – तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ाा अंगं 
हाासि�लु  थींं�दा ा? इहोो छोो थींं�दो ो आहेे? 

कोोशि�श 
कयोो
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7.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� टि�कुंं�डा ाई अंगंनि� खेे 6 सांं� ज़र्बब कंंदाा आहि�योो ऐं ंजोोड़ींं�दा ा आहि�योो त छाा थींं�दो ो आहेे? 
तव्‍‍हांं�खे ेकहि�ड़ोो सि�लसि�लोो मि�लंदोो आहेे? छाा तव्‍‍हांं� इहोो तस्‍‍वीीर जे ेरूप में ंसमझााए सघोो थाा?

8.	जॾहिं�  ंतव्‍‍हांं� छह कुंं�डा ाई सि�लसि�लनि� खेे जोोड़णु ुशुरुू कंंदाा आहि�योो त छाा थींं�दो ो आहे?े मि�सााल तौौर 1, 
1 + 7, 1 + 7 + 19, 1 + 7 + 19 + 37, … खणोो? तव्‍‍हांं�खे ेकहि�ड़ोो सि�लसि�लोो हाासि�लु थींं�दो ो? 
छाा तव्‍‍हांं� क्‍‍यूबू (cube) जोो इस्‍‍तेमेाालुु कंंदेे इन जोो बयाानुु करेे सघोो थाा?

	      

9.	 तद्वल-1 मेंं ॾि�नल सि�लसि�लन मेंं ऐं ंउन्हनि� जे ेवि�च मेंं पंंहिं�जंे ेपाारांं� ॿि�याा पैैटर्नन याा लााॻाापाा ॻोोल्हि�योो।  
छाा तव्हांं� कंंहिं� ंतस्‍‍वीीर याा ॿि�ए कंंहिं� ंतरीीके़े सांं� ॿुधुााए सघोो थाा त इएंं छोो थींं�दो ो आहेे? 

1.5 शि�कि�लि�युुनि� मंें पैैटर्नन

गणि�त मंें थींं� दड़ ॿि�याा ख़ाासि� ऐं ंबुुनि�याादीी पैैटर्नन शि�कि�लि�युुनि� जाा पैैटर्नन आहि�नि�।  इहेे शि�कि�लि�यूंं�  हि�क, ॿि�नि� 

याा टि�न डााइमंेंशननि� याा इन्‍‍हनि� खांं� वधीीक डााइमंेंशननि� मेंं थीी सघनि� थि�यूंं� । गणि�त जीी उहाा शााख़ाा जंंहिं�ं मेंं 

शि�कि�लि�युुनि� मंें पैैटर्नननि� जोो अभ्‍‍याासुु कयोो वेंंदोो आहेे, उन खेे जाामेेट्रीी� सॾि�योो वेंंदोो आहेे। 

शि�कि�लीी सि�लसि�लोो हि�क ख़ाासि� क़ि�स्‍‍म जोो शि�कि�लि�  पैैटर्नन आहेे, जंंहिं�ंजोो गणि�त जाा मााहि�र अभ्‍‍याासुु 

कंंदाा आहि�नि�। तद्वल-3 कुुझुु ख़ाासि� शि�कि�लीी सि�लसि�लाा ॾेेखाारेे थीी, जि�न जोो गणि�त मंें अभ्‍‍याासुु कयोो वेंंदोो 

आहेे।
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तद्वल-3 शि�कि�लीी सि�लसि�लनि� जाा मि�सााल

सि�धोो टीी कुंं�डो ो

समूूरोो ग्रााफ़

K2 K3 K4 K6K5

बि�ठल चोोकस

कोोच बर्फफ  जीी पोोणीी

टेे कोोनन वाारोो

सत-कुंं�डो ो

छ कोोनन वाारोो

ॾह-कुंं�डो ो

पंंज कोोनन वाारोो

नव-कुंडोअठ-कुंं�डो ो

चाार कोंं�नन  वाारोो तरीीकेे तरीीकेे जीी 
भुुजाायूू
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  अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�  	 �
1.	छा ा तव्‍‍हांं� तद्वल -3 मंें हर हि�क सि�लसि�ले मंें पैैटर्नन खेे सुुञााणीी सघोो थाा?
2.	 तद्वल -3 जेे हर हि�क सि�लसि�ले खेे पंंहिं�ंजीी काापीीअ मेंं वरीी ठााहि�ण जीी कोोशि�श करि�योो। 

छाा तव्‍‍हांं� हर हि�क सि�लसि�ले मेंं ईंदड़ शि�कि�लि�  ठााहेे सघोो थाा? छोो ऐं ंछोो न? हरहि�क 
सि�लसि�ले खांं� पोोइ, पंंहिं�ंजनि� शब्‍‍दनि� मेंं उन क़ााइदेे याा पैैटर्नन जोो बयाानुु करि�योो, जंंहिं� ं
मुुतााबि�क उन सि�लसि�ले मंें शि�कि�लि�यूंं�  ठहीी रहि�यूंं�  आहि�नि�। 

1.6 अंंगीी सलि�सि�लनि� सांं� लााॻाापोो 

घणोो करेे, शि�कि�लि�युुनि� वााराा सि�लसि�लाा (shape sequences) अजीीब तरीीक़नि� सांं� अंंग‍‍नि� वाारनि� 
सि�लसि�लनि� सांं� लााॻपि�यल हंूंदाा आहि�नि�। अहि�ड़ाा लााॻाापाा शि�कि�लि�  जेे सि�लसि�ले ऐं ंलााॻाापि�यल अंंगनि� वाारेे 
सि�लसि�ले, ॿि�न्‍‍हीी जेे अभ्‍‍याास करण ऐं ंसम्‍‍झण मंें मददगाार सााबि�त थीी सघनि� थाा। 

मि�सााल –   बााक़ााइदाा घण-कुंं�डा ाई शि�कि�लि�  जे ेसि�लसि�लनि� मेंं, कुंं�डु नि� याा पाासनि� जोो ताादाादु ु3 खांं� शुुरू थींं� दड़ 

ॻणप जे ेअंगंनि�, याानेे 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, ... ज़रीीए ॾि�नोो वेंंदोो आहे।े  इनकरेे ई इन्‍‍हनि� शि�कि�लि�युनुि� 

खेे, सि�लसि�लेवाार, बााक़ााइदाा टि�कुंं� डोो , चाार-कुंं� डोो, पंंज-कुंं� डोो, छह-कुंं� डोो, सत-कुंं� डोो, अठ-कुंं� डोो, नव-कुंं� डोो, 

ॾह-कुंं� डोो वगै़ैरह चयोो वंेंदोो आहेे।

शब्‍‍दु ु‘बााक़ााइदाा’ इन ॻााल्हि� ॾांं�हुं इशाारोो करेे थोो त इन्‍‍हनि� शि�कि�लि�युनुि� जाा पाासाा बरााबर डेेघि� वााराा आहि�नि� 

ऐं ंइन्‍‍हनि� जूंं�  कुंं�डूंं�   याा कोोण बि� बरााबर आहि�नि�, याानेे हि�क जहि�ड़ाा नज़रि� अचनि� थाा। कोोणनि� बााबति� असांं� ईंदड़ 

बााब  मेंं वधीीक गहि�रााईअ सांं� ॻााल्हि�-ॿोोलि� कंंदाासींं� । 

तद्वल -3 जेे ॿि�यनि� शि�कि�लि�युुन जेे सलि�सि�लनि� जोो बि� अंंगीी सि�लसि�लनि� सांं� खू़ूबसूूरत लााॻाापोो आहेे। 

 अचोो अभ्‍‍याासुु करि�यूंं�
1.	बा ाक़ााइदाा घण-कुंं�डे  सि�लसि�ले मंें हर शि�कि�लि�  मंें कुंं�डु नि� जोो ताादाादु ु ॻणि�योो। 

तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ोो अंंगीी सि�लसि�लोो मि�लंदोो? बााक़ााइदाा घण-कुंं�डे  जेे सि�लसि�ले मेंं हर 
शि�कि�लि�  मेंं कुंं�डु नि� बााबति� तव्‍‍हांं� छाा चवंदाा? छाा तव्‍‍हांं�खेे सााॻि�योो अंंगीी सि�लसि�लोो 
मि�लंदोो? छाा तव्‍‍हांं� ॿुुधााए सघोो थाा त इहोो छोो थोो थि�ए?

2.	पू ूरेे ग्रााफ जेे सि�लसि�ले मेंं हर शि�कि�लि�  मंें लााइनुुनि� जोो ताादाादु ुॻणि�योो। इन सांं� 
तव्‍‍हांं�खेे कहि�ड़ोो अंंगीी सि�लसि�लोो मि�लंदोो? छाा तव्‍‍हांं� ॿुुधााए सघोो थाा त इहोो छोो 
थींं�दो ो आहेे?

गणि�त जीी 
गााल्हि�

कोोशि�श 
 कयोो
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3. कठेी सिथीयाल गदिॾुयाल �ौकंुडनिर्न जीे सिसांलसिसांले जीी हारे णिशीदिकलिल  मंू केनितरेा रं्नढेा �ौकंुडा 
आदिहानिर्न? इहाो कदिहाड़ाो अंगी सिसां लसिसांलो दिॾुए थीो? छोा तव्‍ हाां बयाारु्न करेे सांघो थीा त इएं 
छोो थीीदंो आहाे?

4. गदिॾुयाल दिटकंुडनिर्न जी ेसिसांलसिसांले जीी हारे णिशीदिकलिल  मूं केनितरेा रं्नढेा दिटकंुडा आदिहानिर्न? 
इहाो कदिहाड़ाो अगंी सिसांलसिसांलो दिॾुए थीो? छोा तव्‍ हाा ंबयाार्नु करेे सांघो थीा त इएं छोो थीीदंो 
आहा?े (इशीारेो: सिसांलसिसांले जीी हारे णिशीदिकलिल  मूं, हारे सिसांट मूं केनितरेा दिटकंुडा आदिहानिर्न?)

5. को� ब�न  जीी पैो�ी (दिहामूक�) वारेे सिसांलसिसांले मंू, दिहाक णिशीदिकलिल खेा ं�ी णिशीदिकलिल  
ताईं पैहु�� लाइ लकीरे जीे हारे दिहाक दिहासेां  ‘__’  खेे दिहाक ‘स्‍ पैीड बंपै’  ‘___/\___’  
सांा ं बदिदले थीो। जीीअं-जीीअं इर्नखेे वधोीक भेरेा कयाो वंदो आहेा, तीअं- तीअ ं
बदिदलाव लीक जीे तमूामुू रं्नढेनिर्न दिहासांर्न सांा ंअञाा रं्नढेा थीीदंा वंदा आदिहानिर्न। को� 
ब�न  जीी पैो�ीअ जीी हारे णिशीदिकलिल  मंू लकीरुनिर्न जीा कुल घ�ा भाङा आदिहानिर्न? 
इन्‍ हानिर्न सांा ंलाॻोानिपैयाल अंगी सिसांलसिसांलो छोा आहेा? (इर्न जीो जीवाबु आहेा 3, 12, 
48, ......., याारे्न 4 जीी क़ुानिबलिलयात जीो टी�ो; इहाो सिसांलसिसांलो �दिहारेस्‍ त मंू र्न 
ॾेुखेारिरेयाो निवयाो आहाे।) 

सु ा � ा� �

 गणि�त खेे र्नमूूर्ननिर्न याा पैैटर्नननिर्न जीी ॻोोला ऐं ंउन्हेनिर्न पैैटर्नननिर्न जीी मूौजीदूगीअ जीे बयाार्न तौरे त ेदिॾुसांी सांसिघजीे 
थीो

 गणि�त मंू गिमूलंदड़ा सांभ खेा ंबनुिर्नयाादी पैैटर्नन अ�गी सिसुलसिसुला आदिहार्न। 
 अगंी सिसांलसिसांलनिर्न जी ेकुझ ुख़ासिसां गिमूसांालनिर्न मूं ॻो�पै जीा अगं, ताक़ु याा इकाई अगं, �धोीअ वारेा अगं, 

दिटकंुडा अंग, क्‍ याबू अगं, निवरेहााकं (Virahānka) अंग, 2 जंूी क़ुानिबलिलयातूं  शीागिमूल आदिहानिर्न।
 कॾुदिहा-ंकॾुदिहा ंअगंनिर्न जीा सिसांलसिसांला दिहाक नि�ए सांा ंदिदल�स्‍ पै ऐं ंजिज़क्र लाइकु़ु तरेीक़ुनिर्न सांा ंलाॻोानिपैयाल  हंूंदा 

आदिहानिर्न। गिमूसांाल तौरे, 1 खेा ंशीुरू थीीदंड़ा ताक़ु याा इकाई अगंनिर्न जी ेसिसांलसिसांले खेे जीोड़ा� सांा ं�ौरेसां याा 
�ौकंुडा अगं गिमूलंदा आदिहानिर्न।

 तस्‍ वीरुनिर्न जीो इस्‍ तमेूालु करेे अगंनिर्न वारेनिर्न सिसांलसिसांलनिर्न खेे कल्‍ पैर्ना (visualization) ज़रेीए सिसांलसिसांलनिर्न 
ऐं ंउन्‍ हानिर्न जेी निव� मंू लाॻोापैनिर्न खेे सांम्‍ झ� मंू मूदद गिमूली सांघे थीी। 

 णि�हिकलिल  वा�ा सिसुलसिसुला गणि�त मूं दिहाक नि�ए बनुिर्नयाादी दिक़ुस्‍ मू जीो र्नमूूर्नो आदिहानिर्न। णिशीदिकलिल  वारेनिर्न 
सिसांलसिसांलनिर्न जी ेकुझ ुख़ासिसां गिमूसांालनिर्न मूं - बाक़ुाइदा घ�कंुडा (Polygon), पैूरेा �ाफ्सां, कठीा सिथीयाल 
(stacked) दिटकंुडा, �ौकंुडा (Squares) ऐं ं ब�न  जीूं  पैोणि�याूं  शीागिमूल आदिहानिर्न। णिशीदिकलिल  वारेा 
सिसांलसिसांला निपैणि� अगंनिर्न वारेनिर्न सिसांलसिसांलनिर्न सांा ंकेनितरेाई दिदल�स्‍ पै लाॻोापैा ॾेुखेारेीनिर्न थीा। 

कोणि��
 कयाो


