
एकराासँँ खेेलि� रहल अछि� नि�र्माा�णएकराासँँ खेेलि� रहल अछि� नि�र्माा�ण8

8.1 कलााकृृति�

नि�म्नलि�खि�त आंंकड़ााक अवलोोकन करू आ ओकराा फ्रीीहैंंड खींं� चबााक प्रयाास 
करू।

चि�त्र 8.1
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आंबा अप�ा के एकटा शासक आं क�ास सं �ैस करू। आंउ हैंम ई पता �गाउ जे क� हैंम एिहैं उपकराणसँ ई आंंकड़ाा 
बा�ा सकैत छ� आं क�ाससँ प�राचिचत भऽ सकैत छ�।

दे�ू जे क�ास के�ा बा�ैत अलिछ। क�ासक संग क� �ीचं� जा सकैत अलिछ? ए��ोरा करू!
क� अहैंां ज�ैत छ� वक्र क� अलिछ? ई को�ो एहैं� आंकारा अलिछ जकराा पें�स�सँ कागज परा �ीचं� जा सकैत अलिछ, 

आं एिहैंमे सीधी रेा�ा, वृ� आं अ� आंकृनित शा�म� अलिछ जे�ा �ीचा दे�ाओ� गे� अलिछ:

अप� �ोटबाुक मे एकटा निबादं� 'P' कँे चिचिह्नत करू। त��, बाेसी सँ बाेसी निबा��कँे अ�ग-अ�ग िदशामे चिच��त करू, ज े
P सँ ४ सेमी द�रा अलिछ। 

सोचू: क��ा करू जे निबादं� P सँ 4 सेमी द�राी के सबाटा निबादं� के चिचिह्नत करू। ओ केहैं� दे�ाइत अलिछ? 

 एकराा �ीचंबााक प्रयाास 
करू आं वक्र परा िकछु निबा�� �ऽ कऽ जाचँ करू जे पी सँ ओकरा द�राी वा�व मे ४ सेमी अलिछ िक �िहैं।

अ�षेण करू, जँ अहैंा ँ पिहैं�ेसँ ए�ा �िहैं कया�े छ�, आं दे�ू ज े एिहैं 
उदे्द�क �े� क�ासक उपयाोग कया� जा सकैत अलिछ िक �िहैं।

अहैंा ँक�ासक उपयाोग करैात P सँ ४ सेमी द�राीक िकछु निबा��कँे चिचिह्नत कऽ 
आंरा� कऽ सकैत छ�। ई के�ा कए� जा सकैत अलिछ?

R

4 सेमी

4 सेमीP Q
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अहैंाकँेँ एकटा मापक क' निवरुद्ध क�ासकँे �ो��ाइ पड़ात (चिचत्र 8.2 दे�ू) एहैं� ज ेक�ास आं पें�स�क �ोकक बाीचक 
द�राी ४ सेमी अलिछ। 

  ए��,w, पूराा वक्र प्रा� कराबााक को�शश करू। 

सङ्क◌े�: क�ासक निबा��कँे केव� पें�स�कँे ��रा रा�ैत राहू।

वक्रक आंकारा क� अलिछ? ई एकटा वृ� अलिछ!
वृ� परा एकटा निबादं� लि�अ। एकराासँ एकरा द�राी क� हैंएत P— समा� 4 सेमी, 4 सेमी सं कम याा 4 सेमी सं बाेसी? तिहैं�ा 

वृ� परा P आं दोसरा निबा��क बाीचक द�राी क� हैंोयात?
ज�ेा आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ, निबा�� P कँे कहैं� जाइत अलिछ कें द्र व�ृक आं कें द्र आं व�ृ परा को�ो निबादं�क बाीचक 

द�राीकँे कहैं� जाइत अलिछ �त्र�ा व�ृ के।

�त्र�ा

10 2 3 4 5 6 7

कें द्र

चिचत्र 8.2

P

क�ासक उपयाोगक अ�षेण कए�ाक बााद, आंगा ँबाढ़�  आं चिचत्रकँे फेरासँ बा�ाउ चिचत्र 8.1। 
अहैंा ँकऽ सकैत छ� क� आंकृनित के आंंकड़ाा जतेक �ीक दे�ाउ दे�ाबाू tअईठाम ? जँ अहैंा ँचाहैंैत छ� तँ िफ�ु सँ 

को�सस करू!
संगिहैं, क� उपकराणक उपयाोगसँ नि�मार्ण आंसा� भऽ गे� अलिछ?
आंबा नि�म्नलि�खि�त आंंकड़ााक नि�मार्ण कराबााक प्रयाास 
करू।
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 नि��र्मा� करू

1. A Pएसँ�� 

 अहैंां एकराा के�ा �ीचंबा? 

 ई आंकृनितमे द�टा घटक अलिछ।

 भऽ सकैत अलिछ जे अहैंाकँेँ पिहैं� भाग �ीचंबााक को�ो तराीका पता चलि� गे� हैंोयात। दोसरा भाग �ीचंबााक �े�, 
एकराा दे�ू।

 एतया चु�ौती ई पता �गाबाया के अलिछ जे क�ासक �ोक आं एिहैं वक्र के �ीचंया �े� �त्र�ा कतऽ राा�� जाया। 
अहैंा ँक�ासमे एकटा �त्र�ा ठीक कऽ सकैत छ� आं क�ासक �ोककँे अ�ग-अ�ग �ा�परा रा�बााक प्रयाास कऽ 
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सकैत छ� जािहैंसँ ई दे�� जा सकया जे को� निबा�� वक्र प्रा� कराबााक �े� काज करैात अलिछ। अप� अ�ुमा�क 
प्रयाोग करू जे िटप कतए राा�� जाया।

2. �हरा �हरा

एकराा बा�ाबाू.

 चँूिक कें द्रीया रेा�ाक �माइ नि��द� �िहैं अलिछd, हैंम एकराा को�ो �ंबााई के �ए सकैत छ�।

  आंउ हैंम बंाद कँे कें द्रीया रेा�ा मा�ैत छ� जािहैं सँ बंाद के �माइ 8 सेमी हैंो। हैंम एकराा बंाद = 8 सेमी लि��ैत छ�।

 एतया पिहैं� तराङ्गकँे आंधा वृ�क रूपमे �ीचं� जाइत अलिछ।

A X
?

8 सेमी

B

?

 एकराा बाहरा नि�का�ू

1. ई आंधा वृ� प्रा� कराबााक �े� क�ासमे को� �त्र�ा �ेबााक चाहैंी? AX क' �माइ कतेक हैंोएबाा चाहैंी?

2. �भ� �ंबााईक एकटा कें द्रीया रेा�ा लि�अ आं ओिहैं परा तरंाग �ीचंबााक प्रयाास करू।

3. ओिहैं आंकृनितकँे फेरासँ बा�याबााक प्रयाास करू जतया तरंाग आंधा वृ�सँ छोट अलिछ (जे�ा आंकृनितक गदर्�मे 
दे�ाइत अलिछ, 'एकटा ���')। एतया चु�ौती ई अलिछ जे द��ू तरंागकँे समा� बा�ाओ� जाया। ई किठ� भए 
सकैत अलिछ! 

प्रयाास 
करू
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3. आ�ँखे

 अहैंां एिहैं आंंखि� के क�ास सं के�ा �ीचैंत छ�?

 सङे्कत क' �े�, अ�ायाक अंत परा जाउ.

 एकटा रू�रा आं क�ासक संग अप� पसंदीदा आं� क�ाकृनित बा�ाउ।

8.2 वग� आओरा आय�

आंबा, िकछु बाुनि�याादी आंंकड़ााकँे दे�ैत छ� जकरा सीमामे सीधी रेा�ा अलिछ।

चिचत्र 8.3

कओ� आंकारा अलिछअलिछe� हँैं, ई हैंमरा प�राचिचत वगर् आं आंयात अलिछ। मुदा को� चीज ओकराा वगर् आं आंयात बा�बाैत 
अलिछ?

एिहैं आंयात एबाीसीडी परा निवचारा करू।
निबादं� A, B, C आं D आंयातक को�ा अलिछ। �ाइ� एबाी, बाीसी, सीडी 

आं डीए एकरा पक्ष अलिछ। एकरा कोण अलिछ ∠A, ∠B, ∠C आंओरा 
∠D.

�ी�ा भुजा बंाद आंओरा CD कँे कहैं� जाइत अलिछ निवपराी� भाग, 
जे�ा ओ एक दोसराक निवपराीत पडै़ात अलिछ। तिहैं�ा ई�ी आं ईसा पूवर् 

A

D

B

C
चिचत्र 8.4
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निवपराीत पक्षक दोसरा जोड़ाी अलिछ।
�राण करू िक, एकटा आंयात मे:
R1) निवपराीत भुजाक �माइ बारााबारा अलिछ, आंओरा
R2) सभटा कोण 90 अलिछ°.
जे�ा आंयातक माम�ामे, को�ा आंओरा भुजाकँे वगर्क �े� ओिहैं�ा प�राभानिषत कए� गे� अलिछ.
एकटा वगर् नि�म्नलि�खि�त द�टा गुणकँे संतु� करैात अलिछ:
S1) सभटा िक�ारा समा� अलिछ, आंओरा
S2) सभटा कोण 90 अलिछo.
चिचत्र 8.4 मे आंयात आं एकराा दे� गे� �ाम दे�ू : एबाीसीडी। एिहैं आंयातकँे आं� तराीकासँ सेहैंो �ाम दे� जा सकैत 

अलिछ - बाीसीDA, CDबंाद, DAबाीसी, ADCB, DCBA, CBAD आं BADC। तँ, क� को�ो आंयातकँे ओकरा 
को�क चारूकात �ेबा�क को�ो संयाोज�क उपयाोग करैात �ा�मत कया� जा सकैत अलिछ? �इ! उदाहैंराणक �े�, एकराा 
एबाीडीसी याा एसीबाीडी �ाम �िहैं दे� जा सकैत अलिछ। क� अहैंा ँदे� सकैत छ� जे को� �ामक अ�ुमनित अलिछ आं को� �ाम 
�िहैं अलिछ?

एकटा वैध �ाममे, को�सभ आंयातक चारू कात याात्राक क्रममे हैंोइत अलिछ, जे को�ो को�सँ शुरू हैंोइत अलिछ।

नि�म्नलि�खि�त मे सँ को� एिहैं वगर् क' �ाम �िहैं अलिछ? 

 1. PQSR

 2. SPQR

 3. RSPQ

 4. QRSP

घुर्मााए� वग� आओरा आय�

एतए कागजक एकटा वगार्कारा टुकड़ाा अलिछ जकरा सभटा भुजा 
�ंबााईमे समा� अलिछ आं सभ कोण 90 के बारााबारा अलिछ°. जिहैं�ा 
आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ एकराा घुमाए� गे� अलिछ। क� ई 
ए��हु वगर् अलिछ?

आंइए दे�ैत छ� ज ेघुमाए� कागज ए��ो को�ो वगर्क गुणकँे 
संत�ु करैात अलिछ िक �िहैं।

• क� सभ पक्ष ए��हु समा� अलिछ? हँैं।

• क� सभ कोण ए��हु 90 अलिछ°? हँैं।

S

R

P

Q
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वगर् घुमाबाैसँ ओकरा �माइ आं कोण �िहैं बाद�ैत अलिछ।
अतः ई घुमाया� आंकृनित एकटा वगर्क द��ू गुणकँे संतु� करैात अलिछ आं ते ँई 

एकटा वगर् अलिछ।
एहैंी तकर् सँ घुमाया� आंयात ए��ो एकटा आंयात हैंोइत अलिछ।

 एकराा बाहरा नि�का�ू

1. आंयात आंओरा चा�रा वगर् निबा�ास बा�ाबाू (एकराामे दे�ाओ� गे� अलिछ 
चिचत्र 8.3) एकटा डॉट पेपरा परा।

 एिहैं आंकृनितकँे फेरासँ बा�याबााक �े� अहैंा ँक� कए�हँु जािहैंसँ चा�रा वगर्कँे आंयातक चारू कात सम�मत रूपसँ राा�� 
जाए? अप� सहैंपाठी सं चचार् करू।

2. पहैंचा�ू जे एिहैं संग्रहैं मे को�ो वगर् अलिछ अथवा �िहैं. जरूरात पड़ाए परा मापक प्रयाोग करू।

A DCB

  सँोचू: क� ई तकर्  के�ाइ संभव अलिछ जे भुजा समा� अलिछ अथवा �िहैं, आं कोण सहैंी अलिछ अथवा �िहैं निबा�ा 
को�ो मापक उपकराणक प्रयाोग कए�े उपराो� आंकृनित मे? क� हैंम ई केव� डॉट �ग्रडमे को�क ��नितकँे देखि� 
कए सकैत छ�?

3. एकटा डॉट �ग्रड परा कम सँ कम 3 घुमाए� वगर् आंओरा आंयात बा�ाबाू. ओकराा एिहैं तराहैंे ँ�ीचूं जे ओकरा को�ा निबा�� 
परा हैंो। जाचूँ जे वगर् आंओरा आंयात जे अहैंा ँ�ीचं�े छ� ओ ओकरा संबंा�धत गुण कँे पूराा करैात अलिछ.
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8.3 वग� आओरा आय� क' नि�र्माा�ण

आंबा, हैंम वगर् आं आंयात के नि�मार्ण शुरू करू। अहैंां 6 सेमी के भुजा वा�ा वगर् के�ा बा�ाबा?
मददक �े� अहैंा ँनि�म्नलि�खि�त आंंकड़ाा दे� सकैत छ�। बााजूक �माइ क' वगर् PQRS 6 सेमी बा�� अलिछ।

P Q6 सेमी
P Q6 सेमी

P केरा मा�म सँ PQ क �ंबावत �ीचंबााक �े� एकटा निबादं� कँे 
चिचिह्नत करू.

S कँे �ंबावत परा एिहैं तराहैंे ँचिचिह्नत करू जे एकटा रू�रा केरा प्रयाोग सँ 
PS = 6 सेमी.

निव�ध 2

ई क�ासक उपयाोगसँ सेहैंो कया� जा सकैत अलिछ।

चराण 1 चराण 2

6 सेमी

S

P Q6 सेमी

90°

चराण 3
निव�ध 1
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क� अहैंां दे� सकैत छ� जे पीएस ६ सेमी ��ा िकएक 
हैंेबााक चाहैंी?

6 सेमी

S

P Q6 सेमी

चराण 4
Q केरा मा�म सँ रेा�ा �ंड PQ क �ंबावत बा�ाबाू.

R

P Q
6 सेमी

चराण 5
जँ हैंम क�ासक प्रयाोग करैात छ� त�� एकरा उपयाोग करैात अ�ग�ा निबा��कँे 
आंसा�ी सँ चिचिह्नत कया� जा सकैत अलिछ!

R
S

P Q

साइड आंराएस कतेक ��ा अलिछ आंओरा एकरा माप क� 
अलिछ ∠R आंओरा ∠S�

चराण 6

R S

P Q6 सेमी

6 सेमी6 सेमी

90म 90म

∠
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 क����

1. 4 सेमी आं 6 सेमी �ंबााईक संग एकटा आंयात बा�ाउ। रेा�ाचिचत्रक बााद, जाचूँ जे ई द��ू आंयात गुणकँे संतु� करैात अलिछ 
अथवा �िहैं।

2. 2 सेमी आं 10 सेमी भुजाक आंयात बा�ाउ। रेा�ाचिचत्रक बााद, जाचूँ जे ई द��ू आंयात गुणकँे संतु� करैात अलिछ अथवा 
�िहैं।

3. क� 4 तराफा आंकृनितक नि�मार्ण संभव अलिछ जािहैंमे-

• सभटा कोण 90म के बराबर अिछ मुदा

• िवपरीत भाग समान निह अिछ?

8.4 आय�रे्मा अ�ेषण

एकटा आंयात बा�ाबाू एबाीसीडी क' सँग बंाद = 7 सेमी आंओरा बाीसी = 4 सेमी। 
क��ा करू X एकटा निबादं� हैंोबा जकराा कात मे कतहु �ए जाए सकैत अलिछ AD. ओिहैं�ा, क��ा करू Y एकटा निबादं� हैंोबा 
जकराा कात मे कतहु �ए जाए सकैत अलिछ बाीसी. �ा� िदअ' ज ेX अंनितम निबा�� परा सेहैंो राा�� जा सकैत अलिछ A अथवा 
D. ओिहैं�ा, Y परा सेहैंो राा�� जा सकैत अलिछ 
अतं निबा�� B अथवा C.

A

A

B

B = Y

B

B = Y

D

D = X

C

C

Y
1 सेमी

5 �ममी

4 सेमी

X

A

A = X

D

D

C

C

Y

2 सेमी
1 सेमी

X

प्रयासँ 
करू
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निबादं� X आं Y को� �ा� परा अप� सबासँ �जदीक हैंोयात? अहैंां के किहैंयाा �गैत अलिछ जे ओ सबासं द�रा 
हैंएत? अहैंांक अंतज्ञार्� क� कहैंैत अलिछ? अप� सहैंपाठी सं चचार् करू।

आंबा निबादं� X आं Y कँे कातमे रााखि� अप� अ�ुमा�कँे स�ानिपत करू आं �ापू जे ओ कतेक �जदीक वा द�रा 
अलिछ।

एकरा बाीचक द�राी X आंओरा Y रेा�ा XY केरा �माइ �ानिप कए प्रा� कए� जा सकैत अलिछ।
निबा��क बाीच �ू�तम द�राी के�ा करैात अलिछ X आंओरा Y बंाद क' �माइक तु��ा करू?
X आं Y के ��नित बाद�ू ई जांचया �े� िक को�ो आं� ��नित अलिछ जतया ओ अप� नि�कटतम याा सबासँ द�रा अलिछ। 

अहैंा ँआंयात केरा कतेको प्रनितलि�निप बा�ा सकैत छ� आंओरा X आंओरा Y केरा निव�भ� ��नित कँे आंज़मा सकैत छ�.
X आं Y केरा अ�ग-अ�ग ��नितक �े� अहैंा ँXY �ंबााईक ट�ैक के�ा राा�बा?
एकराा कराबााक एकटा तराीका अईठाम अलिछ। मानि� लि�अ जे X आं Y केरा िकछु �ा� अलिछ जकराा अहैंा ँनिवचारा कया�े 

छ�:

• क�� X क� 5 �ममी द�रा अलिछ A आंओरा Y सं 3 सेमी द�रा अलिछ B, 
XY = ___ सेमी __ �ममी

• क�� X एकराासँ 1 सेमी द�रा अलिछ A आंओरा Y एकराासँ 1 सेमी द�रा अलिछ B, 
XY = ___ सेमी ___ �ममी

• क�� X एकराासँ 2 सेमी द�रा अलिछ A आंओरा Y सं 4 सेमी द�रा अलिछ B, 
XY = ___ सेमी ___ �ममी वगैराहैं।

 ओतए क� a एकराा लि��बााक सं�क्ष� तराीका? सभटा वा�मे, केव� X क' ��नित, Y आं �माइ XY बाद�ैत अलिछ।
ते ँहैंम एकराा एिहैं तराहैंे ँलि�खि� सकैत छ�:

A सँँ X क' द�राी B सँँ Y क' द�राी XY क' �र्मााइ

 क� अहैंां जाचँ�हँु जे �माइ क' क� हैंोइत अलिछ XY ज�� X आंओरा Y क्रमशः A आं B सं समा� द�राी परा राा�� 

ग�णत 
चचार्



एकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्णएकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्ण

199

जाइत अलिछ? उदाहैंराणक �े�, जे�ा एिहैं तराहैंक माम�ामे:

X क' द� राी
A सँँ

Y क' द� राी
B सँँ

XY क' �र्मााइ

5 �ममी 5 �ममी

1 सेमी 1 सेमी

1 सेमी 5 �ममी 1 सेमी 5 �ममी

आं एिहैं तराहैंे।ँ

  एिहैं मे सँ प्र�ेक माम�ामे, दे�ू 
 1. XY �ंबााईक तु��ा बंाद आं कतेक करैात अलिछ 
 2. 4 तराफा आंकृनित बंादYX क' आंकारा।

 X आं Y के बाीच सबासँ द�राक द�राी AC के �ंबााई सँ कतेक तु��ा करैात अलिछ? बाीडी?

 ब�ाओ�ट

 आय� �ो�ड़ राह� अलि�

 एकटा आंयात बा�ाबा ूजकराा 3 समा� मे बााटँ� जाए 
सकैछ वगर् जिहैं�ा आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ.

 सँर्मााधा�

 जँ ई किठ� बाुझाइत अलिछ, आंउ हैंम pr कँे सरा� बा�ाउउ�ू।

ए��ोरा

  एकटा आंयात बा�ाबाै क' संबंाधमे क� जकराा द�टा समा� वगर्मे बााटँ� जा सकैत अलिछ? क� अहैंां एकराा आंजमा सकैत 
छ�?

  पिहैं�े याोज�ा बा�े�ाइ आं फेरा नि�मार्ण कराबा बाु�द्धमा�ी अलिछ। मुदा हैंम के�ा याोज�ा बा�ाउ? क� अहैंां को�ो राा�ा 
सोचिच सकैत छ�?

  एकटा तराीका ई अलिछ जे अंनितम आंकृनितक मोटा-मोटी आंरेा� बा�ा कऽ ओकरा क��ा कया� जाया।
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A B C

F E D

 एिहैं आंंकड़ाासँ हैंम क� अ�ुमा� �गा सकैत छ�?

 क� अहैंां समा� पक्षक पहैंचा� कए सकैत छ�?

 चँूिक, द��ू वगर् समा� अलिछ, 

 बंाद = बाीसी आं FE = ED

  चँूिक बंादEF आंओरा बाीसीDE वगर् अलिछ, प्र�ेक मे सभटा भुजा वगर् समा� अलिछ। ई एिहैं�ा लि��� अलिछ —

 क ' = बंाद = भे�ाई = FE
 भे�ाई = बाीसी = CD = ED

 तँ, सभटा छोट रेा�ा समा� अलिछ!

  समा� पक्षक प्रनितनि��ध� कराबााक �े� एकटा परा�रााक पा�� कया� जाइत अलिछ। ई एकराा द्वाराा कए� गे� अलिछ 
पं�� परा '|' रााखि� राहैं� अलिछ। मोटा-मोटी आंकृनित के दे�ू।

  एिहैं निव�ेषणक उपयाोग करैात क� अहैंा ँएकराा बा�याबााक प्रयाास कए सकैत छ�? यााद राा�ू सबािहैं जे पूछ� गे� छ� 
ओ एकटा आंयात अलिछ जकराा द�  समा� वगर्मे बााटँ� जा सकैत अलिछ आं निबा�ा को�ो माप �गाओ� जा सकैत 
अलिछ।

  आंयात घीचंबााक �े� ACDF, एकराा को�ो �माइ नि�यात कए सकैत अलिछ क '. उदाहैंराणक �े�, जँ हैंम नि�यात करैात छ� क 
' = 4 सेमी, त�� एकरा �माइ कतके हैंोएबाा चाहैंी AC भे�ाई?

ए��ोरा: क� आंयात आंबा पूराा भए सकैत अलिछ?

  वा�वमे, को�ो शासकक उपयाोगसँ एकरा �माइ �ाप� निबा�ा वायाुसे�ा �ीचंिच कऽ आंगू बािढ़ सकैत अलिछ। त�� हैंम 
वायाुसे�ा के �ंबावत एकटा रेा�ा बा�ा सकैत छ� जे एतेक ��ा अलिछ जे दोसरा भाग के समािहैंत कऽ सकैत अलिछ। 
जे�ा, बंाद = क ', निबादं� B प्रा� कराबााक �े� हैंमराा को�ो तराहैंे ँक ' केरा �ंबााई �ा�ांत�रात कराबााक आंव�कता 



एकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्णएकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्ण

201

अलिछ। निबा�ा शासक के हैंम इ के�ा कराबा? क� ई क�ासक प्रयाोग सं कए� जा सकैत अलिछ?
 दे�ू जे क�ासक उपयाोगसँ वायाुसे�ाक �माइ के�ा �ाप� जाइत अलिछ।

AA

FF

A

F

BA B

 निबादं� B आंओरा C कँे चिचिह्नत कराबााक �े� एकरा प्रयाोग करू, आंओरा आंयात कँे पूराा करू।

 एिहैं निवचाराक सङ्ग एकटा आंयात बा�याबााक प्रयाास 

करू जकराा ती� समा� वगर्मे बााटँ� जा सकैत अलिछ।

 आंयात क' भुजाक �माइ िदअ' जे �िहैं भ' सकैत अलिछ 
मे निवभा�जत -

• द�टा समा� वगर्;

• ती� समा� वगर्।

 ब�ाओ�ट

 1. आय� क' भी�रा एकटा वग�

 8 सेमी आं 4 सेमी भुजाक आंयात बा�ाउ। जिहैं�ा आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ, अहैंा ँभीतरा एकटा वगर्क नि�मार्ण 
के�ा कराबा, जे�ा वगर्क कें द्र आंयातक कें द्र जका ँअलिछ?

8 सेमी

4 
सेम

ी
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सङे्कत: एकटा मोटगरा आंकृनित बा�ाउ। वगर् क' पा�र् �माइ कतेक हैंएत? को�ो वगर् आं बााहैंराी आंयात क' बाीचक द�राी कतेक     
हैंएत?

 2. खेसैँ� वग�

 आंबा, एकराा आंज़माउ।

भुजाक वगर् 5 सेमी

भुजाक वगर् 7 सेमी

भुजाक वगर् 3 सेमी

 3. शे�डं�

 एकराा बा�ाबा.ू अप� पसंदीदा माप चु�ू। �ा� िदयाौ ज े पैघ ४-पक्षीया आंकृनित 
एकटा वगर् अलिछ आं तिहैं�ा छोट आंकृनित सेहैंो अलिछ।

सुनि���त करू जे वगर् जिहैं�ा दे�ाओ� 
गे� अलिछ ओिहैं�ा संरेाखि�त अलिछ।

4 सेमी

4 सेमी

4 सेमी

प्र�ेक एकरा वगर् 
अलिछ पा�र् 4 सेमी
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 4. वृ� सँिह� वग�

      

दे�ू जे गो�ाकारा छेद वगर्क के�क समा� 
अलिछ।

  सङे्कत: सोचू जे वृ�क कें द्र कतए हैंेबााक चाहैंी।

 5. बेसँी �ेद सँिह� वग�

 6.  वक्र सँिह� वग�

 ई एकटा वगर् अलिछ जकरा भुजा ८ सेमी अलिछ।

सङे्कत:  सोचू जे क�ासक �ोककँे कतए राा�� जा सकैत अलिछ जािहैंसँ 
प्र�ेक कातसँ सभटा ४ चाप समा� रूपसँ उभ�रा सकया। एकराा 
आंज़माउ!

8.5 आय� आओरा �ाराक निवकण�क अ�ेषणअलि�

एकटा आंयात PQRS परा निवचारा करू। PR आंओरा QS मे शा�म� हैंोउ। 
ई द��ू पं��कँे कहैं� जाइत अलिछ नि�य�क आंयात के।

निवकणर्क �माइक त�ु�ा करू। पिहैं�े उ�राक भनिव�वाणी करू। त�� 
नि�मार्ण करू एकटा आंयात जिहैं�ा दे�ाओ� गे� निबादं� कँे चिचिह्नत करैात अलिछ 
आंओरा निवकणर् कँे �ापैत अलिछ।

प्रयाास 
करू

P

S

Q

R
a

b

c
d e

f

g
h
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आंयात PQRS मे P आं R परा समकोणकँे निवपराीत कोण कहैं� जाइत अलिछ। निवपराीत कोणक दोसरा जोड़ाा Q आं S परा 
समकोण अलिछ।

दे�ू जे एकटा निवकणर् निवपराीत क' जोड़ाामे सँ प्र�ेक कँे निवभा�जत करैात अलिछ 
द�  छोट कोण मे कोण। आंकृनितमे, निवकणर् PR कोणकँे निवभा�जत करैात अलिछ R द�टा छोट कोण मे जकराा हैंम बास g 
आं h कहैंैत छ�। निवकणर् कोण P कँे c आं d मे सेहैंो निवभा�जत करैात अलिछ। क� g आंओरा h समा� अलिछ? क� c 
आंओरा d समा� अलिछ?

पिहैं�े उ�राक भनिव�वाणी करू, आं फेरा कोण �ापू। अहैंां क� दे�ैत छ�? कोणक जोड़ााकँे चिच��  जे समा� अलिछ।

ए��ोरा

आंयातकँे को�ा बा�ाओ� जाया जािहैंसँ निवकणर् निवपराीत कोणकँे समा� भागमे बाािँट सकया?

अहैंां अप� अव�ोक� के�ा दजर् कराबा? पिहैं�े ओ पैराामीटराक पहैंचा� करू जकराा ट�ैक कराबााक जरूरात अलिछ। ई 
आंयातक भुजा आं द��ू निवकणर् द्वाराा बा�� ८ कोण अलिछ। क� को�ो आं� माप अलिछ जकराा अहैंा ँट�ैक कराए चाहैंैत छ�?

िक�ारा A B C D E F G H

अप� प्रयाोगमे, क� अहैंा ँओिहैं ��नितपरा निवचारा कया�हँु ज�� आंयातक चारु भुजा समा� अलिछ? अथार्त्, क� अहैंा ं
एकटा वगर्क माम�ा परा निवचारा के�हंु? दे�ू एिहैं निवशेष माम�ा मे क� हैंोइत अलिछ!

  कोण आं भुजाक संबंाधमे अहैंा ँको� सामा� नि�यामक पा�� कया�हँु? अप� सहैंपाठीक सङ्ग ओकराा तैयाारा कराबााक 
आं चचार् कराबााक प्रयाास करू।

  को�ा सुनि���त भऽ सकैत अलिछ जे अहैंा ँजे नि�याम पा�� कया�े छ� ओ सदैव स� राहैंत?

ग�णत 
चचार्
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ब�ाओ�ट

1. एकटा आंयात बा�ाउ जकराामे एकटा निवकणर् निवपराीत कोणकँे 60 मे निवभा�जत करैात अलिछ° आंओरा 30°.

 समाधा�

 आंउ एकटा मोटा आंरेा�सँ प्रारंाभ करू। 

D

A B

C

 एकरा भाग को� क्रम मे �ीचं� जाए? 

 हैंम संक्षेप मे नि�मार्णक एकटा संभानिवत क्रम के रेा�ांिकत कराबा। 

 चराण 1

A B A B

 बंाद म�मा�ा �ंबााईक संग �ीचं� जाइत अलिछ। अ�ग�ा निबादं� क� अलिछ जकराा �ोज� जा सकैत अलिछ?
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 चराण 2

A
60o

B

C

 चराण 3

 हैंम ज�ैत छ� जे D कओ� रेा�ा परा अलिछ। बंाद केरा �ंबावत A केरा मा�म सँ एकटा रेा�ा बा�ाउ।

A
60o

B

C

  आंबा ∠A कँे द�  कोणमे बााटँ� गे� अलिछ। एकटा �ाप 60°. जाचूँ जे दोसरा कोण क� अलिछ।

 निबादं� D कँे तकबााक कमसँ कम द�टा तराीका अलिछ —

•  एकटा एिहैं त�क उपयाोग करैात अलिछ जे आंयातक सभ कोण समकोण हैंोइत अलिछ।

• दोसरा एिहैं त�क प्रयाोग करैात अलिछ जे निवपराीत �सडई बारााबारा अलिछ।
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चराण 4  
निव�ध 1

A

D

60o

30o

B

C

निबादं� D प्रा� कराबााक �े� C परा बाीसी केरा �ंबावत रेा�ा बा�ाउ।

निव�ध 2

A A

D

60o 60o

B B

C C

 क�ासक उपयाोग करैात निबादं� D कँे एिहैं तराहेैं ँचिचिह्नत करू जे AD = बाीसी।
 आंव�क आंयात पाबाै क '�े� सीडी कँे जोड़ा� .

हैंम दे��हँु जे ज�� ओकरा भुजा दे� गे� अलिछ त�� आंयात के�ा बा�ाया� जाए। मुदा जँ एकटा भुजा आं निवकणर्       
दे� जाए त�� हैंम क� कराबा?
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2. एकटा आंयात बा�ाउ जतया एकरा एकटा भुजा 5 सेमी अलिछ आं निवकणर्क �माइ 7 सेमी अलिछ।

समाधा�

आंउ हैंम एकटा मोटा आंरेा� बा�ाउ।

आंउ हैंम नि�मार्णक चराण तया करू। को� रेा�ा पिहैं�े �ीचं� जाए सकैत 
अलिछ?

 चराण 1

5 सेमी �ंबााई वा�ा आंधारा सीडी आंसा�ी सँ बा�ाओ� जा सकैत अलिछ।

D C5 सेमी

अ�ग�ा?

 चराण 2

निबादं� C परा रेा�ा DC क �ंबावत �ीचूं। आंउ हैंम एिहैं पं��कँे कहैंतै छ� l.

5 सेमी

l

D C

 ई आंसा� अलिछ िकएक तँ हैंम ज�ैत छ� जे ई रेा�ा आंधाराक �ंबावत अलिछ। निबादं� B एिहैं पं�� परा कतहु हैंोएबाा 
चाहैंी l.

 हैंम एकराा के�ा दे�ैत छ�? B के ��नित के बाारेा मे हैंम आंउरा क� ज�ैत छ�?

 हैंम ज�ैत छ� जे ई निबादं� D सँ ७ सेमीक द�राी परा अलिछ। 

A B

CD 5 cm

7 cm
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  B कँे चिचिह्नत कराबााक एकटा तराीका अलिछ एकटा मापक �े�ाइ आं एकराा रेा�ापरा निबा�� प्रा� कराबााक �े� 
एकराा घुमाबाए के को�शश कए�ाइ l जे निबादं� D सं 7 सेमी द�रा अलिछ। मुदा, एकराा �े� पराीक्षण आं त्रुिटक आंव�कता 
अलिछ। एकटा आंओरा कुश� निव�ध अलिछ जािहैंमे पराीक्षण आं त्रुिट शा�म� �िहैं अलिछ।

  एकराा �े�, द�राीक एकटा आंव�क निबा�� प्रा� कराबााक प्रयाास कराबााक बाद�ा 
D सं 7 सेमी, आंउ हैंम द�राी 7 के सभटा निबांद� प्रा� कराबााक एकटा तराीका �ोजैत छ�। डी सँ सेमी।

  हैंम ज�ैत छ� ई आंकारा क� अलिछ!

चराण 3
 वि◌�ध 1

D C

l

 7 सेमी �त्र�ाक एकटा वृ� बा�ाउ जकरा कें द्र निबादं� D अलिछ।

  क� अहैंां निबादं� B के एतया दे� सकैत छ�? यााद राा�ू जे ई निबादं� D सँ 7 सेमी द�रा अलिछ आं रेा�ा परा अलिछ l.

  निबा�� परा निवचारा करू जािहैं परा वृ� आं रेा�ा प्रनित�ेद करैात अलिछ। निबादं� D सँ एकरा द�राी क� अलिछ? जँ जरूरात 
हुए त�� अप� आंकृनित जाचूँ। अहैंां क� दे�ैत छ�?

  निबादं� जतए वृ� रेा�ाकँे प्रनित�ेद करैात अलिछ l आंव�क निबादं� B अलिछ।
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 वि◌�ध 2
 निबादं� B कँे ढँूढबााक �े�, क� �ीचं�ाइ आंव�क छ� 
 पूराा वृ�? हैंम दे� सकैत छ� जे केव� रेा�ाक नि�कट चाप l जरूरात अलिछ। ते ँतेसरा चराण सेहैंो कया� जा सकैत अलिछ 

जे�ा �ीचा ँदे� गे� आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ।

D C

l

  आंयात केरा ती� निबा�� कँे चिचिह्नत कए�ाक बााद हैंमराा एकराा पूराा कराबााक जरूरात अलिछ। �राण करू जे पलिछ�ा 
सम�ा मे सेहैंो हैंम सभ एहैं�े ��नित मे छ�हंु। हैंम एतए सँ आंयात के पूराा कराबााक द�टा निव�ध दे��हंु। हैंम सहैंओिहैंमे 
सं को�ो एकटा निव�धक पा�� करू।

 चराण 4

D

A

C

B

90°

90°

 क्रमशः डी आं बाी सँ गुजराया व�ा डीसी आं बाीसी के �ंबावत नि�मार्ण करू। ओ निबा�� जतया ई रेा�ासभ प्रनित�ेद करैात 
अलिछ ओ चा�राम निबा�� A अलिछ।

  जाचूँ ज ेक� एबाीसीडी वा�व मे एकटा आंयात अलिछ जे गुण R1 आंओरा R2 कँे संत�ु करैात अलिछ.
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 ब�ाओ�ट

1. एकटा आंयात बा�ाउ जकराामे एकटा निवकणर् निवपराीत कोणकँे 50 मे निवभा�जत करैात अलिछ° आंओरा 40°.

2. एकटा आंयात बा�ाउ जकराामे एकटा निवकणर् निवपराीत कोणकँे 45 मे निवभा�जत करैात अलिछ° आंओरा 45°. अहैंां कात 
के बाारेा मे क� दे�ैत छ�?

3. एकटा आंयात बा�ाउ जकरा भुजा 4 सेमी अलिछ आं निवकणर्क �माइ 8 सेमी अलिछ।

4. एकटा आंयात बा�ाउ जकरा भुजा 3 सेमी अलिछ आं निवकणर्क �माइ 7 सेमी अलिछ।

8.6 निबंद� द�  दे� गे� निब�� सँँ सँर्माा� द�राी परा

 ब�ाओ�ट

 घरा

 ई आंकृनित िफ�ु सँ बा�ाबाू.
  �ा� िदयाौ ज ेघराक सीमा बा�याव�ा सभ रेा�ाक �माइ ५ सेमी 

अलिछ।

समाधा�

 पिहैं� काज ई चिच��ाइ अलिछ जे कओ� क्रम मे रेा�ा आंओरा वक्र 
�ीचं� जए�ाइ हैंाएत.

 चराण 1

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

5 सेमी

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

5 सेमी

A

B

D

C

E

1 सेमी
2 

सेम
ी
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 क� अहैंां आंंकड़ाा पूराा कए सकैत छ�? को�सस करू!

  हैंमराा निबादं� A के पता �गाबाया के जरूरात अलिछ जे निबादं� B आं C सँ 5 सेमी के द�राी के अलिछ। अहैंाकँेँ एहैंसास 
भे� हैंोयात जे ई एकटा शासकक उपयाोगसँ कया� जा सकैत अलिछ। मुदा, एिहैंसँ बाहुत राास पराीक्षण आं त्रुिट हैंोइत 
अलिछ। एिहैं नि�मार्णकँे आंओरा सरा� कया� जा सकैत अलिछ। के�ा?

  जँ अहैंा ँअ�ुमा� �गा �े�े छ� जे ई क�ासक उपयाोगसँ कया� जा सकैत अलिछ तँ अहैंा ँसहैंी छ�! आंगू बाढ़�  
आं पता �गाउ जे निबादं� ए कँे निबा�ा पराीक्षण आं त्रुिटक को�ा ��त कै� जा सकैत अलिछ।

  एिहैं सम�ामे निबादं� A �ोजबााक सम�ा आं पलिछ�ा ��क दोसरा हैं� उदाहैंराणक चराण 3 परा निबादं� B मे 
समा�ता अलिछ (पृ� 209 दे�ू)। 

चराण 2

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

 एकटा वक्र बा�ाउ जकरा सभटा निबादं� निबादं� B सँ 5 सेमी हैंो। B परा कें िद्रत वृ� 5 सेमी �त्र�ाक संग हैंोएबााक चाहैंी। 

  क� इ निबादं� A के पता �गाबाए मे मदद करैात अलिछ? आंकृनित मे बा�ाउ आंओरा अ�ेषण करू।

  निबादं� A सहैंी �ो�ज कए ��त कए� जाए सकैत अलिछ वृ� परा निबादं� जे निबादं� C सँ 5 सेमी द�राी के अलिछ। फेरा ई 
एकटा शासकक उपयाोग सँ कै� जा सकैत अलिछ। मुदा क� हैंम एकराा �े� क�ासक प्रयाोग कए सकैत छ�?



एकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्णएकराासँ �ेलि� राहैं� अलिछ नि�मार्ण

213

 चराण 3
 वि◌�ध 1

 क�ासमे ५ सेमीक �त्र�ा लि�या आं C कँे के�क रूपमे �ऽ कऽ एकटा वृ� बा�ाउ। 

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

  क� अहैंां निबादं� A के पता �गा सकैत छ�? अप� �ोटबाुकमे आंकृनित जाचूँ। अहैंां क� दे�ैत छ�?

  ओ निबादं� दे�ू जतए द��ू वृ� प्रनित�ेद करैात अलिछ। ई निबादं� B सँ कतेक द�रा अलिछ?

 ई सी सं कतेक द�रा अलिछ? 

 एिहैं तराहैंे,ँ ई निबादं� A अलिछ!

 सोचू

  क� निबादं� A प्रा� कराबााक �े� द�टा पूणर् व�ृ �ीचंबा आंव�क छ�? हैंमराा द��ू सकर् � के केव� िकछु िहैं�ा के जरूरात 
छ�इ। 

निव�ध 2

  ते ँनिबादं� A �सफर्  एकराा द्वाराा प्रा� कए� जाए सकैत छ� रेा�ाचिचत्र चाप निबादं� B आं C सं 5 सेमी �त्र�ा के। 
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5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

A

  A सँ B आं A सँ C कँे सीधा रेा�ा सँ जोड़ा�।

   निबादं� A प्रा� कया�ाक बााद शेष चापक नि�मार्ण शेष अलिछ। हैंम इ के�ा कराबा?

 क� हैंम एिहैं त�क उपयाोग कऽ सकैत छ� जे A B आं C द��ूसँ 5 सेमी द�राीक अलिछ?

 चराण 4

 क�ासमे ५ सेमी �त्र�ा लि�या आं A सँ B आं C कँे छूबायाव�ा चाप बा�ाउ जे�ा आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ।

5 सेमी

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

5 सेमी

A

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

 क�ासमे ५ सेमी �त्र�ा लि�या आं A सँ B आं C कँे छूबायाव�ा चाप बा�ाउ जे�ा आंकृनितमे दे�ाओ� गे� अलिछ।

5 सेमी

A

C

 घरा तैयाारा अलिछ!
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 ब�ाओ�ट

1. एकटा पैघ घरा बा�ाउ जािहैं मे सभ भाग ७ सेमी �ंबाा हैंो।

2. अ�ुभागसँ 'ए पसर्�', 'वेवी वेव', आंओरा 'आंइज' कँे िफ�ु सँ बा�ाबाै क' को�सस करू क�ाकृनित�, 'हैंाउस' नि�मार्णमे 
शा�म� निवचाराक उपयाोग करैात अलिछ। 

3. क� को�ो ४ तराफा आंकृनित अलिछ जािहैंमे सभ भुजाक �माइ समा� अलिछ मुदा वगर् �िहैं अलिछ? जँ एहैं� आंकृनित मोजुद 
अलिछ, क� अहैंा ँएकराा बा�ा सकैत छ�?

सङे्कत

A) आ�ँखे (उपराो� 8.1 क�ाकृनित आं नि�मार्ण सँ (पृ� सं�ा 215)।

नि�मार्णक िकछु भाग पिहैं�े दे�ाओ� गे� अलिछ। एकराा �ा� सं दे�ू। अहैंां द�टा क्षैनितज रेा�ा के हैं�ुक सँ �ीचं� दे�बा। �ा�मतीया 
नि�मार्णमे, प्रायाः सहैंायाक वक्र वा आंकृनितक नि�मार्ण कया� जाइत अलिछ जे दे� गे� आंकृनितक िहैं�ा �िहैं हैंोइत अलिछ मुदा एकराा 
बा�याबाामे सहैंायाता करैात अलिछ।

A

B

आंखँि�क ऊपराी आं नि�च�ा वक्र �ीचंबााक तक�ीक वैहैं अलिछ जे आंकृनितमे प्रयाु� हैंोइत अलिछ। एकटा ����. निबादं� A आं B 
ओ �ा� अलिछ जतया आंखँि�क वक्र �ीचैंत का� क�ासक �ोक राा�� जाइत अलिछ। �ा� िदयाौ जे ऊपराी वक्र आं नि�च�ा वक्र एक 
सङ्ग सम�मत आंकृनित बा�याबााक चाहैंी। ए�ा हैंोयाबााक �े�, ई निबादं� A आं B कँे कतए राा�� जाए? �ीक अ�ुमा� �गाउ।
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 आंखँि�कँे याथासंभव सम�मत आं समा� बा�याबााक प्रयाास 
करू। एकराा �े� बाहुत राास पराीक्षणक आंव�कता भऽ सकैत अलिछ।

B)  (उपराो� राच�ा सँ (पृ� सं�ा 211)।

नि�मार्णक प्रयाोज�क �े�, आंउ हैंम भुजाक �माइ �ए लि�या 5 सेमी। ई f परा निवचारा करूइगुरेा।

A
5 से

मी
5 सेमी

C

B

एकराा ४ तराफा आंंकड़ाा बा�ेबााक �े� हैंमराा मात्र एकटा आंओरा निबा��क पिहैंचा� कराबााक आंव�कता अलिछ। ओ 
निबा��, जकराा हैंम डी कहैंैत छ�, बाी आं सी द��ूसँ ५ सेमी द�रा हैंोयाबााक चाहैंी। एहैं� निबादं� को�ा भेटत?
क� 'हैंाउस' सम�ामे प्रयाु� को�ो निवचाराक प्रयाोग एतया कया� जा सकैत अलिछ?

स ा रा ाँ श

 वृ� क' सभटा निबादं� एकराासँ समा� द�राी परा अलिछ कें द्र. ई द�राीकँे कहैं� जाइत अलिछ �त्र�ा वृ� के।
 एकटा क�ासक उपयाोग वृ� आं ओकरा भागक नि�मार्णक �े� कया� जा सकैत अलिछ।
 दे� गे� आंकृनितक नि�मार्ण को�ा कया� जाया एकरा याोज�ा बा�याबाामे मोटा-मोटी आंरेा� उपयाोगी भऽ सकैत अलिछ।
 एकटा आंयातक नि�मार्ण ओकरा भुजाक �माइ अथवा ओकरा एकटा भुजा आं निवकणर्कँे दे�ैत कया� जा सकैत अलिछ।


