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कंेंद्रााभोोवतीी 90˚ नेे फि�रवल्याावर स्वतःःवर येेताात आणि� रांं�गोोळीीचेे इतर भााग देेखीील तसेेच होोताात. 
पि�नव्हीीलच्याा बााबतीीत कााय? कोोणताा नमुुनाा पुुन्हाा दि�सतोो तेे तुुम्हाालाा कळतंंय काा? 
संंक ल्पनाा: प्रथम षट््कोोणााकडेे पााहाा.
आताा, प्रते्येक बााजूूवर कोोणतीी आकृृतीी पुुन्हाा दि�सतेे तेे तुुम्हीी सांं�गूू शकताा काा?
प्रते्येक बााजूूलाा चि�कटवलेेलीी आकृृतीी कोोणत्याा आकाारााचीी 
आहेे? तुुम्हीी तीी ओळखताा काा?
षट््कोोणााच्याा कडेेनेे जााताानाा याा आकाारांं�चीी हाालचााल कशीी 
होोतेे?
इतर चि�त्रांं�बद्दल कााय – त्याा रचनांं�मध्येे तुुम्हाालाा कााय आवडतंं  
आणि� त्याा रचनांं�मध्येे कोोणतेे नमुुनेे पुुन्हाा दि�सताात?
दुसुरीीकडेे, याा ढगांं�च्याा चि�त्रााकडेे पााहाा. येेथेे अशीी कोोणतीीहीी 
पुुनराावृृत्तीीचीी रचनाा नााहीी. 
आपण म्हणूू शकतोो कीी पहि�ल्याा चाार आकृृतीी सममि�तीीय 
आहेेत आणि� शेेवटचीी आकृृतीी सममि�तीीय नााहीी.
 “समरूपताा /सममि�तीी” म्हणजेे आकृृतीीचाा एखाादाा भााग किं�ंवा ा 
भााग जेे एकाा ठराावीीक नमुुन्याात पुुन्हाा दि�सताात.

तााजमहााल गोोपुुरम

याा सुंं� दर वाास्तूंं�मध्येे आपल्याालाा कोोणतीी समरूपताा दि�सतेे?

ढग



सेमुमुफितीी सेमुरू�तीा

219

9.1 सममिमतीीची रेेषाा 
आकृेंतीी (अ) मुध्येे पिनेळ्याा मित्रांकेंो�ाचेे चिचेत्रां देाखीवले आहोे, ज्याावर एकें फिठ�क्या�चेी रेषा आहोे.
त्येा फिठ�क्या�च्याा रेषेवरूने मित्रांकेंो� देमुुडेला तीर केंाये होोईल? होोये, मित्रांकेंो�ाचेा एकें भोागो देसुेऱ्येा भोागोावर 
�ू����े झााकेंला जूातीो. येा�नेा आरसेाचेा  अधीा� भोागो म्हा�तीाती! 

(अ) (बा)

आतीा आकृेंतीी (बा) बाद्दल केंाये, ज्याामुध्ये ेचेार केंोडेे तीकुेंडेे आहोतेी आणि� त्येामुधीनूे एकें फिठ�क्या�चेी रेषा 
जूाती?े ती ेआरसेासेारखेी अधी ेआहेोती केंा? नेाहोी, केंार� रेषेवरूने देमुुडेल्याावर डेावा भोागो उजूव्याा भोागोावर अचूेकें 
बासेती नेहोीएखीाद्या आकृेंतीीला अशा देोने भोागोा�मुध्ये ेपिवभोागो�ारी रेषा केंी ज्याावरूने देमुुडेल्याावर ती ेभोागो 
एकेंमेुकेंा�वर अचूेकें बासेतीाती, पितीला त्येा आकृेंतीीचेी सेमुमिमुतीीचेी रेषा/ सेमुरू�तीा रेषा म्हा�तीाती.

 हे शोोधूनू कृाढाा 
1.तीुम्हााला येा प्रकेंर�ाच्याा सुेरुवातीीला फिदेलेल्याा आकृेंतीी �मुध्येे केंो�तीी सेमुमिमुतीीचेी रेषा फिदेसेतीे केंा? 

ढगोाच्याा चिचेत्रांाबाद्दल  केंाये??
2. खीाली फिदेलेल्याा प्रते्येकें आकृेंतीीसेाठी, जूर सेमुमिमुतीीचेी रेषा अ�स्तूं�ाती असेेल तीर तीी ओळीखीा.
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एकृापेक्षा अ�धूकृ सममिमतीीच्याा रेेषाा असलेेल्याा आकृृतीी
चेौरसेाला �क्त एकेंचे सेमुमिमुतीीचेी रेषा असेती ेकेंा? 
एकेंा चेौरसेाच्याा आकेंाराचेा केंागोदे घ्याा. तीो देमुुडूेने त्येाच्याा सेव� सेमुमिमुतीीच्याा रेषा शोधीा.

�ो� 1

�ो� 2

�ो� 4

�ो� 3

होे घ्याा पिवपिवधी देमुुडे�ी �मुधीूने मिमुळी�ाऱ्येा सेमुमिमुतीीच्याा वेगोवेगोळ्याा रेषा:
• केंागोदे उ�ा रेषेनेे अधीा� देमुुडेा.
• ने� तीर तीो आडेव्याा रेषेनेे �ुन्हाा अधीा� देमुुडेा (म्हा�जूेचे, तीुम्हाी तीो देोनेदेा देमुुडेला). आतीा देमुुडेण्याा 

उघेडेा.
उभोा  �ो�

आडेवा �ो�

�ुन्हाा चेौरसे अधीा� देमुुडेा (आतीा पितीसेऱ्येा�देा), �� येावेळीी चिचेत्रांाती देाखीवल्यााप्रमुा�े एकेंा कें�ा�वरूने 
देमुुडेा. ने� तीर �ुन्हाा तीो उघेडेा.
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चेौरसे �ुन्हाा अधीा� देमुुडेा (चेौ�ा�देा), �� येावेळीी देसुेऱ्येा कें�ा�वरूने, चिचेत्रांाती देाखीवल्यााप्रमुा�.े ने�तीर देमुुडेलेला 
भोागो उघेडेा.

 आ�खीी केंो�तीा मुागो� आहो ेकेंा ज्याामुुळेी चेौरसेाचेे देोने अधी ेभोागो एकेंमुेकेंा�वर अचूेकें बासेतीाती? चेौरसेाच्याा 
फिकेंतीी सेमुमिमुतीीच्याा रेषा असेतीाती?

 म्हा�ूनेचे, केंाहोी आकृेंतीी �नेा अनेेकें सेमुमिमुतीीच्याा रेषा असूे शकेंतीाती. खीालील आकृेंतीी �मुध्येे देेखीील 
अनेेकें सेमुमिमुतीीच्याा रेषा आहेोती. तीुम्हाी त्येा सेगोळ्याा शोधीू शकेंतीा केंा?

 आ�� �ाफिहोले केंी चेौरसेाचेा कें�� देेखीील सेमुमिमुतीीचेी रेषा असेतीो.

आतीा असेा आयेती घ्याा जूो चेौरसे नेसेतीो. त्येाचेा कें�� सेमुमिमुतीीचेी रेषा आहोे केंा?

प्रथमु आयेतीकेंडेे �ाहोा आणि� येा प्रश्नााचेे उत्तीर द्या. ने� तीर, एकें 
आयेतीाकृेंतीी केंागोदे घ्याा आणि� त्येाला कें�ा�वरूने देमुुडूेने ती�ासेा केंी देोने 
भोागो एकेंमेुकेंा�वर अचूेकें बासेतीाती केंा.तीुम्हााला केंाये पिनेरीक्षा� होोतीे?

प्र�ती�बंब
आतीा�यंेती आ�� म्हा�ती होोतीो केंी जूर एखीादेी आकृेंतीी सेमुमिमुतीीच्याा रेषेवरूने देमुुडेली तीर पितीचेे देोने भोागो 
�ू���� ेएकेंमुेकेंा�वर बासेतीाती. आ�� हेो देेखीील म्हा� ूशकेंतीो केंी सेमुमिमुतीीच्याा रेषेच्याा एकेंा बााजूवूरील 
आकृेंतीीचेा भोागो येा रेषेद्वारे देसुेऱ्येा बााजूलूा प्रपितीपिबा�पिबाती होोतीो; त्येाचेप्रमुा�,े सेमुमिमुतीीच्याा रेषेच्याा देसुेऱ्येा 
बााजूवूरील भोागो �फिहोल्याा बााजूलूा प्रपितीपिबा�पिबाती होोतीो!
हो ेआ�� आकृेंतीीवरील केंाहोी पिबा�दूे�नेा नेाव देेऊने सेमुजूूने घेेऊयेा.
होी आकृेंतीी एकेंा चेौरसेाचेी आहो ेज्यााच्याा केंो�ऱ्येा�नेा A, B, C आणि� D अशी नेावे फिदेली आहेोती.
प्रथमु आ�� उ�ा सेमुमिमुतीीच्याा रेषेचेा पिवचेार केंरूयेा.
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जेेव्हाा आपण चौौरसाालाा याा रेेषेेवरून प्रति�बिं�ंबि�त करतोो, तेेव्हाा उजव्याा बााजूवूरीील B आणि� C हेे बिं�ंदू डााव्याा 
बााजूलूाा जााताात आणि� आधीी A आणि� D ज्याा ठि�कााणीी होोते ेत्याा ठि�कााणीी येेताात.A आणि� D बिं�ंदूंं�नाा कााय 
होोते?े बिं�ंदू B च्याा जाागीी येेतोो आणि� D बिं�ंदू C च्याा जाागीी येेतोो!

                                                                     

A

D

B

C

 जर आपण A ते ेC याा कर्णाा�वरून प्रति�बिं�ंबि�त केेलेे तर A, B, C आणि� D बिं�ंदूंं�नाा कााय होोते?े 

जर आपण आडव्याा सममि�तीीच्याा रेेषेेवरून प्रति�बिं�ंबि�त केेलेे तर: 
म्हणूूनच, ज्याामध्ये ेसममि�तीीचीी एक किं�ंवा ा अधि�क रेेषाा असते,े अशाा आकृृतींं �नाा प्रति�बिं�ंब सममि�तीी असलेलीी 
आकृृतीी म्हणताात..

सममि�तीीच्याा रेेषाा असलेेल्याा आकृृतीी तयाार करणेे
आताापर्यंत आपण सममि�तीीय आणि� असममि�तीीय आकृृतीी पााहि�ल्याा आहेेत. अशाा सममि�तीीय आकृृतीी 
कशाा तयाार कराायच्याा? चलाा यााचाा शोोध घेेऊयाा.

शााईचेे डााग (इंंक ब्लॉॉट डेेव्हि�ल्स) 
तुुम्हीी हेे याापूूर्वीी इयत्ताा ५ वीीत केेलेे आहेे. एक काागदााचाा तुुकडाा घ्याा. तोो अर्धाा� दुमुडाा. काागद उघडाा आणि� 
एकाा बााजूूवर कााहीी थेंंब शााई (किं�ंवा ा रंंग) टााकाा.

आताा दोोन्हीी बााजूू एकमेकांं�वर दााबाा आणि� पुुन्हाा काागद उघडाा.
•	 तुुम्हाालाा कााय दि�सतेे?
•	 तयाार झाालेेलीी आकृृतीी सममि�तीीय आहेे काा?
•	  जर होोय, तर सममि�तीीचीी रेेषाा कुुठेे आहेे?
•	 अशीी कोोणतीी दुसुरीी रेेषाा आहेे ज्याावरून दुमुडल्याास दोोन साारखेे भााग तयाार होोताात?
•	 अशाा आणखीी कााहीी नमुुनेे तयाार करून बघाा. कराा.
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कृागदा दा�मडणेे आ�णे कृापणेे 
सेमुमिमुतीीये आकृेंतीी तीयेार केंरण्यााचेा होा आ�खीी एकें मुागो� आहो!े
येा देोने आकृेंतीी �मुध्ये,े एकें केंागोदेाचेी शीट् देमुुडेली जूाती ेआणि� 

देाखीवलेल्याा फिठ�क्या�च्याा रेषेवरूने एकें कें�ाती केेंली जूाती.े केंागोदे 
उघेडेल्याावर तीो केंसेा फिदेसेेल येाचेे रेखीाट्ने केंरा..

तीुम्हााला येा आकृेंतीीती सेमुमिमुतीीचेी रेषा फिदेसेतीे केंा? तीी केंाये 
आहोे?

केंागोदे देमुुडूेने आणि� केंा�ूने पिवपिवधी सेमुमिमुतीीये आकृेंतीी तीयेार केंरा.
केंागोदेाच्याा तीुकेंड्याा�नेा पिवपिवधी प्रकेंारे देमुुडूेने आणि� केंा�ूने सेमुमिमुतीीये आकृेंतीी मिमुळीवण्यााचेे आ�खीी 

मुागो� आहोेती! 
�ातीळी आयेतीाकृेंतीी र�गोीती केंागोदे वा�रा.

त्येाला अनेेकें वेळीा देमुुडेा आणि� केंा�ूने केंाहोी आकेंष�कें 
नेमुुनेे तीयेार केंरा, जूसेे येेथे देाखीवले आहोे.
�ुनेरावृत्तीी होो�ाऱ्येा रचेनेेतीील सेमुमिमुतीीच्याा रेषा ओळीखीा.
असेे सेजूावट्ीचेे केंागोदेी केंट्-आउट््से से�ासुेदेीला 
वा�रा.

हे  शोोधूनू कृाढाा 
 पं�चंग गेम
  देमुुडेलेली रेषा होी सेमुमिमुतीीचेी रेषा आहोे. देमुुडेलेल्याा चेौरसे केंागोदेावर �� चिचे�गो मुशीनेच्याा मुदेतीीनेे 

पिवपिवधी फिठकेंा�ी �छदे्रा केंरा आणि� वेगोवेगोळेी सेमुमिमुतीीये नेमुुनेे तीयेार केंरा..
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1. खीालील प्रते्येकें आकृेंतीीमुध्येे, देमुुडेलेल्याा चेौरसे केंागोदेावर एकें �छद्रा �ाडेले गेोले आणि� ने�तीर 
केंागोदे उघेडेला. केंागोदे केंो�त्येा रेषेवर देमुुडेला होोतीा तीे ओळीखीा.

 आकृेंतीी (d) एकेंचे �छद्रा �ाडूेने तीयेार केेंली आहोे. केंागोदे केंसेा देमुुडेला होोतीा?

a. b. c. d.

2. फिदेलेल्याा सेमुमिमुतीीच्याा रेषेच्याा आधीारे, उव��रती �छदे्रा शोधीा:

a. b. c. d. e.

3. केंागोदे केंा�ण्याावर आधीा�रती केंाहोी प्रश्ना येेथे फिदेले आहोेती.
 उ�ा �ो�चेा पिवचेार केंरा. आम्हाी तीी येा प्रकेंारे देश�वतीो:

उभोा �ो�
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 त्येाचेप्रमुा�े, आडेवा �ो� खीालीलप्रमुा�े देश�पिवला जूातीो:

आडेवा  �ो�

4.  खीालील प्रते्येकें कें�ातीीने� तीर, केंागोदे उघेडेल्याावर �छद्रााचेी आकृेंतीी केंाये असेेल येाचेा अ�देाजू 
केंरा.

 तीुमुचेा अ�देाजू केेंल्यााने�तीर, केंा�ूने �ाहोा आणि� तीुमुचेे उत्तीर ती�ासेा.

a. b.

d.

c.
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5  सेमुजूा, तीुम्हााला केंाहोी देमुुड्याा आणि� एकें सेरळी कें�ाती केंरूने येा प्रते्येकें आकृेंतीी मिमुळीवायेच्याा 
आहोेती. तीुम्हाी तीे केंसेे केंराल?

 a.  मुध्येभोागोी असेलेले �छद्रा चेौरसे आहोे.

 b.  मुध्येभोागोी असेलेले �छद्रा चेौरसे आहोे.

 ट्ी�: वरील देोने प्रश्नाा�सेाठी, मुध्येभोागोी असेलेल्याा चेतीभुुो�जू आकृेंतीी चेौरसेाच्याा देोन्हाी 
गोु�धीमुांचेी �ूती�तीा केंरतीाती केंा ती ेती�ासेा.

6.  येा आकृेंतीी �मुध्येे फिकेंतीी सेमुमिमुतीीच्याा रेषा आहोेती?
 a.

l

 b. सेव� बााजूू आणि� केंोने सेमुाने असेलेला मित्रांकेंो�.



सममिती समरूपता

227

	 c.	सर्वव  बााजूू आणि� कोोन समाान असलेलाा षटकोोण.

7.	 प्रते्येक आकृृतीीचीी प्रत बनवाा आणि� सममि�तीीच्याा रेेषाा असल्याास कााढाा.

	

	



गणित प्रकाश | इयत्ता 6 वी

228

8.	खा ालीील कोोलमसााठीी सममि�तीीच्याा रेेषाा शोोधाा.।

9. 	खा ालीील गोोष्टीी कााढाा.
	 a.	फ क्त एक सममि�तीी रेेषाा असलेलाा त्रि�कोोण.
	 b.	न क्कीी तीीन सममि�तीी रेेषाा असलेलाा त्रि�कोोण.
	 c.	को ोणतीीहीी सममि�तीी रेेषाा नसलेलाा त्रि�कोोण.
तुुम्हीी नक्कीी दोोन सममि�तीी रेेषाा असलेलाा त्रि�कोोण कााढूू शकताा काा??

10. 	  पुुढीील आकृृतीी कााढाा. प्रते्येक आकृृतीीमध्येे कि�माान एक वक्र सीीमाा असाावीी.
	 a.	फ क्त एक सममि�तीी रेेषाा असलेलीी आकृृतीी.
	 b.	न क्कीी दोोन सममि�तीी रेेषाा असलेलीी आकृृतीी.
	 c.	न क्कीी चाार सममि�तीी रेेषाा असलेलीी आकृृतीी.

11.	�खा ालीील आकृृतीी चौौकोोनीी काागदाावर कााढाा. नि�ळीी रेेषाा सममि�तीी रेेषाा असल्यााप्रमााणेे आकृृतीी 
पूूर्णण कराा. (a) प्रश्नाासााठीी उदााहरण दि�ले आहेे..

(a) (b) (c)

(d) (e) (f)
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(a) (b) (c)

(d) (e) (f)

	संंके  त: (c) आणि� (f) सााठीी, पुुस्तक फि�रवूून पााहाा!

12.	खाालीील चि�त्रेे चौौकोोनीी काागदाावर कााढाा. प्रते्येक आकृृतीी पूूर्णण कराा जेेणेेकरून तयाार झाालेेल्याा 
आकृृतीीमध्येे दोोन नि�ळ्याा रेेषाा सममि�तीी रेेषाा असतीील..

BA

D

C

FE

(a) (b) (c)

(d) (e) (f)

BA

D

C

FE
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13.	 डॉॉट ग्रि�डवर खाालीील कॉॉपीी कराा. प्रते्येक आकृृतीीसााठीी समरूपतेेचीी रेेषाा असलेलाा आकाार तयाार 
करण्याासााठीी आणखीी दोोन रेेषाा कााढाा.

9.2 फि�रकीी सममि�तीी 

चि�त्राातीील काागदीी पवनचक्कीी सममि�त दि�सते,े पण त्याामध्ये ेकोोणतीीहीी 
सममि�तीी रेेषाा नााहीी!

जर तुमु्हीी तीी दुमुडलीी, तर दोोन अर्धे ेनेेमके एकमेेकांं�वर बसणाार नााहीीत. 
पण, जर तुुम्हीी ति�लाा मध्यभाागीी असलेल्याा लााल बिं�ंदूभोोवतीी  90° नेे 
फि�रवलेे, तर तीी पवनचक्कीी अगदीी तशीीच दि�सते.आपण याालाा फि�रकीी 
सममि�तीी म्हणतोो.

फि�रकीी सममि�तीीबद्दल बोोलताानाा नेेहमीी एक ठराावीीक बिं�ंदू असतोो 
ज्यााच्याा भोोवतीी वस्तूू फि�रवलीी जाातेे. याा ठराावीीक बिं�ंदूलाा फि�रकीी कंेंद्र म्हणताात.

वरीील पवनचक्कीीलाा ९०° पेेक्षाा कमीी कोोनाातूून फि�रवल्याास तीी नेेमकीी तशीीच दि�सेेल काा? 
नााहीी!

ज्याा कोोनाातूून एक आकृृतीी फि�रवलीी असताा तीी नेेमकीी तशीीच दि�सतेे, त्याा कोोनाालाा फि�रकीी 
सममि�तीीचाा कोोन किं�ंवा ा फक्त सममि�तीीचाा कोोन म्हणताात.

180˚

180˚
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पवनचक्कीीसााठीी, सममि�तीीचेे कोोन 90° (चतुुर्थांं�श फि�रकीी), 180° (अर्धाा� फि�रकीी), 270° (तीीन-
चतुुर्थांं�श फि�रकीी) आणि� 360° (पूूर्णण फि�रकीी) आहेेत. लक्षाात घ्याा कीी कोोणतीीहीी आकृृतीी 360° नेे 
फि�रवल्याावर तीी पुुन्हाा आपल्याा मूूळ स्थि�तीीत येेतेे, त्याामुुळेे 360° हाा नेेहमीीच एक सममि�तीीचाा कोोन 
असतोो.

याामुुळेे आपण पााहतोो कीी पवनचक्कीीलाा चाार सममि�तीीचेे कोोन असताात.
तुुम्हाालाा अशीी कोोणतीी आकृृतीी मााहि�तीी आहेे ज्याालाा नेेमके चाार सममि�तीीचेे कोोन असताात?
चौौरसाालाा कि�तीी सममि�तीीचेे कोोन असताात?तोो मूूळ चौौरस मि�ळवण्याासााठीी कि�तीी कोोनाानेे फि�रवाावाा 

लाागतोो?
90° नेे फि�रवल्याावर चौौरस पुुन्हाा स्वतःःवरच बसतोो. बिं�ंदू A हाा बिं�ंदू B च्याा जाागीी जाातोो, बिं�ंदू B हाा बिं�ंदू 

C च्याा जाागीी जाातोो,बिं�ंदू C हाा बिं�ंदू D च्याा जाागीी जाातोो, आणि� बिं�ंदू D हाा पुुन्हाा बिं�ंदू A च्याा जाागीी येेतोो.  

तुमु्हाालाा फि�रकीी कंेंद्र कुुठेे चि�न्हांं�कि�त कराायचेे आहेे ते ेमााहि�तीी आहे ेकाा?

A B

CD

B C

DA

कााल्पनि�क संंदर्भभ  रेेषाा

आवर्ततनाानंंत रचीी रेेषाा

आवर्ततनाानंंत र चौौरस

मूूळ स्थि�तीी 
स्थि�तीीस्थि�तीी[संंपा ादन]।

समरूपतेेचेे इतर कोोन कोोणते आहेेत?

आवर्ततनाानंंत रचीी 
रेेषाा

प्राारंंभि�क स्थि�तीी 
स्थि�तीी[संंपा ादन]।

C D

AB

180o

आवर्ततनाानंंत रचीी 
रेेषाा

प्राारंंभि�क स्थि�तीी 
स्थि�तीी[संंपा ादन]।

A

BC

D

270o

360o

A B

DC
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उदााहरण: खाालीील पट्टीीच्याा समरूपतेेचेे कोोन शोोधाा.

उपााय : पट्टीीलाा ति�च्याा कंेंद्रााभोोवतीी घड्यााळााच्याा दि�शेेनेे फि�रवूयूाा.

180° फि�रवल्याावर वरीील आकृृतीी मि�ळतेे. हीी आकृृतीी मूूळ आकृृतीीशीी जुुळतेे काा?
नााहीी. काा?
याा स्थि�तीीतूून पुुन्हाा 180° नेे फि�रवल्याावर मूूळ आकृृतीी मि�ळतेे.
हीी आकृृतीी केेवळ 360° पूूर्णण फि�रवल्याावरच मूूळ स्थि�तीीत परत येेतेे. त्याामुुळेे, याा आकृृतीीलाा फि�रतीी 

सममि�तीी (rotational symmetry) नााहीी असेे म्हणताात..

कि�रणाासाारख्याा बााहेेर येेणााऱ्याा (radial arms) आकृृत्यांं�चीी 
फि�रतीी सममि�तीी 

हीी आकृृतीी बघाा, ज्याामध्येे 4 कि�रणाासाारखेे बााहेेर आलेेलेे भााग 
आहेेत.

याालाा कि�तीी सममि�तीी कोोन (angles of symmetry) 
आहेेत? तेे कोोणतेे आहेेत? 
लक्षाात घ्याा कीी मधल्याा प्रते्येक रेेषांं�मधीील कोोन 90° आहेे.

कि�रणाासाारख्याा बााहेेर आलेेल्याा भाागांं�मधीील तुुम्हीी कि�रणीीय 
बााहंूंच्याा दरम्याानच्याा कोोनांं�मध्येे बदल करू शकताा काा जेेणेेकरून आकृृतीीकडेे अजूूनहीी 4 सममि�तीी कोोन 
असतीील? तीी कााढूून पााहाा.

तुुम्हीी कााढलेेलीी आकृृतीीकडेे खरोोखरच 4 सममि�तीी कोोन आहेेत काा हेे तपाासण्याासााठीी, तुुम्हीी तीी 
आकृृतीी दोोन वेेगवेेगळ्याा काागदांं�वर कााढूू शकताा. एकाा काागदाावरून कि�रणीीय बााहू काापूून घ्याा. 
काागदाावरीील आकृृतीी स्थि�र ठेेवाा आणि� सममि�तीी तपाासण्याासााठीी काापलेलीी आकृृतीी फि�रवाा. 

वरीील आकृृतीीत तुुम्हीी कोोणताा बदल करााल जेेणेेकरून ति�लाा फक्त दोोन सममि�तीी कोोन असतीील?

90O
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आ�� 4 आणि� 2 सेमुमिमुतीी केंोने असेलेल्याा आकृेंतीी �ाफिहोल्याा आहोेती. आ�ल्यााला नेेमुकेें 3 सेमुमिमुतीी 
केंोने असेलेली आकृेंतीी मिमुळूी शकेंतीे केंा? येासेाठी तीुम्हाी फिकेंर�ीये बााहूं वा�रू शकेंतीा केंा?

खीालील आकृेंतीीप्रमुा�े 3 फिकेंर�ीये बााहूं�नेी प्रये� केंरूयेा. त्येाला फिकेंतीी सेमुमिमुतीी केंोने आहोेती आणि� ती े
केंो�तीे आहोेती?

होी तीीने फिकेंर�ीये बााहूं असेलेली आकृेंतीी आहोे. 

येा आकृेंतीीचेी प्रती केंाढा आणि� केंा�ा. केंा�लेली प्रती येा आकृेंतीीवर फि�रवूने पितीचेे फि�रण्यााचेे केंोने 
ठरवा. 

आ�ल्यााला फिदेसेतीे केंी �क्त �ू�� �ेरी फिकें� वा 360° चेे फि�र�ेचे आकृेंतीीला त्येाचे स्थि�तीीती �रती आ�तीे. 
त्येामुुळेी येा आकृेंतीीला फि�र�ारी सेमुमिमुतीी नेाहोी केंार� 360 अ�श होा पितीचेा एकेंमेुव सेमुमिमुतीी केंोने आहोे.

तीथापि�, येा आकृेंतीीती केंाहोी बादेल केंरूने पितीला 3 सेमुमिमुतीी केंोने देेतीा येेतीील केंा? 
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होे पिबा�दूेरेषा�मुधीील केंोने बादेलूने केंरतीा येेईल केंा?
जूर तीीने रेफिडेयेल होातीा�चेी आकृेंतीीला फि�र�ारी सेमुमिमुतीी असेावी, तीर पितीचेे फि�रवलेले रू� मूुळी आकृेंतीीवर 

अचूेकें बासेले �ाफिहोजूे. खीाली त्येाचेे सेाधीार� चिचेत्रां फिदेले आहोे.
जूर येा देोने आकृेंतीी एकेंमेुकेंा�वर बासेल्याा �ाफिहोजूेती, तीर तीुम्हाी केंोनेा�बाद्दल केंाये सेा�गोाल?

C

B

A B

A

C

लक्षााती घ्यााकेंी ∠A नेे ∠B वर, ∠B नेे ∠C वर आणि� ∠C ने े∠A वर बासेले �ाफिहोजू.े
म्हा�नूे, ∠A = ∠B = ∠C. होा केंोने फिकेंतीी असेला �ाफिहोजू?े

आ�ल्यााला मुाहोीती आहो ेकेंी �ू�� फि�र�े म्हा�जू े360 अ�श असेती.े हेो तीीने केंोनेा�मुध्ये ेसेमुाने रीतीीनेे 
पिवभोागोले जूाती.े त्येामुुळेी प्रते्येकें केंोने  

360°
3 = 120° असेतीो.

म्हा�ूने, 3 रेफिडेयेल होाती असेलेल्याा आकृेंतीीला तीेव्हीा फि�र�ारी सेमुमिमुतीी असेतीे जूेव्हीा शेजूारील 
पिबा�दूेरेषा�मुधीील केंोने 120° असेतीो. होे पिनेरीक्षा� �डेतीाळीण्याासेाठी केंागोदेी केंट्आउट् वा�रा.

आतीा आकृेंतीीला आवती�नेाचेे फिकेंतीी केंोने आहोेती आणि� तीे केंो�तीे?

प्रार�णिभोकें स्थि�तीी 
स्थि�तीी[से� �ादेने]।

120°आवती�ने 
ने� तीर

240° 
(120° + 120°) 

आवती�नेने�तीर  

360° 
(120° + 120°+ 120°) 

आवती�नेने�तीर  

नेोट्: आवती�ने देाखीवण्याासेाठी र�गो जूोडेण्यााती आले आहोेती.
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चेला आ�खीी केंाहोी आकृेंतीी शोधीूयेा. 

 तीुम्हाी अशी आकृेंतीी केंाढू शकेंतीा केंा ज्याामुध्येे रेफिडेयेल होाती आहोेती आणि� ज्यााला a) 5 फि�रण्यााचेे 
केंोने आहोेती,b) 6 फि�रण्यााचेे केंोने आहोेती? प्रते्येकें बााबातीीती फि�रण्यााचेे केंोने शोधीा. 
से� केेंती: �फिहोल्याा बााबातीीती 5 रेफिडेयेल होाती वा�रा. देोने शेजूारील रेफिडेयेल होातीा�मुधीील केंोने फिकेंतीी असेावा? 

 जूर आकृेंतीीला नेक्कीी 7 फि�रण्यााचेे केंोने असेतीील, तीर पितीचेा सेवा�ती लहोाने फि�रण्यााचेा केंोने फिकेंतीी 
असेेल? येा बााबातीीती केंोनेाचेा आकेंडेा �ू�ांकें आहोे केंा? जूर नेसेेल, तीर त्येाला मिमुश्र णिभो�रू�ाती �लहोा.

चेला इतीर प्रकेंारच्याा आकृेंतीी �सेाठी फि�रण्यााचेे केंोने शोधीूयेा.

हे शोोधूनू कृाढाा 
1.फिदेलेल्याा आकृेंतीी �सेाठी • नेे देश�पिवलेल्याा पिबा�दूेभोोवतीी फि�रण्यााचेे केंोने शोधीा. 

(a) (b) (c)

2. खीालील�ैकेंी केंो�त्येा आकृेंतीीमुध्येे सेमुरू�तीेचेे एकेंा�ेक्षाा जूास्तूं केंोने आहोेती?



गो�फिती �्रकेंाश | इयेती्तीा 6 वी

236

3. प्रते्येकें आकृेंतीीसेाठी फि�रण्यााच्याा सेमुमिमुतीीचेा क्रमु द्या:

वरील सेव� आकृेंतीी �सेाठी  सेमुरू�तीेच्याा केंोनेा�चेी येादेी केंरूयेा.
• जूवे्हीा सेमुमिमुतीीचेे नेेमुकेें 2 केंोने असेतीाती : 180°, 360°.
• जूवे्हीा सेमुमिमुतीीचेे नेेमुकेें 3 केंोने असेतीाती: 120°, 240°, 360°.
• सेजूेव्हीा सेमुमिमुतीीचेे नेेमुकेें 4 केंोने असेतीाती 90°, 180°, 270°, 360°.

तीुम्हााला येा प्रकेंर�ा�मुध्येे सेमुमिमुतीीच्याा केंोनेा�बाद्दल केंाहोी सेामुान्या गोोष्टी आढळीतीे केंा?
�फिहोला से� चे 180 च्याा गुो�केंा�चेा आहोे. देसुेरा से� चे 120 च्याा गुो�केंा�चेा आहोे. पितीसेरा से� चे 90 च्याा 
गुो�केंा�चेा आहोे. 

 प्रते्येकें प्रकेंर�ाती, केंोने होा सेवा�ती लहोाने केंोनेाच्याा गुो�केंा�चेा असेतीो.
तीुमुच्याा मुनेाती प्रश्ना येेईल केंी होे नेेहोमुीचे घेडेतीे केंा. तीुम्हााला केंाये वाट्तीे?

 बरेोबरे कृी चूकृ
• प्रते्येकें आकृेंतीीकेंडेे 360 अ�श होा सेमुमिमुतीीचेा केंोने असेतीो.
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• जूर एखीाद्या आकृेंतीीचेा सेवा�ती लहोाने सेमुमिमुतीीचेा केंोने अ�शा�मुध्येे नैेसे�गोकें से� ख्याा असेेल, तीर 
तीो 360 चेा एकें गुो�कें असेतीो..

सेव� आकृेंतीी �सेाठी एकें सेवा�ती लहोाने सेमुमिमुतीीचेा केंोने असेतीो केंा? होे बाहुतीा�श आकृेंतीी �सेाठी खीरे आहोे, 
�र�तीु वतीु�ळीासेारख्याा अत्ये� ती सेमुमिमुतीी असेलेल्याा आकेंारा�सेाठी नेाहोी. आतीा आ�� त्येाच्याा सेमुमिमुतीी �बाद्दल 
चेचेा� केंरू.

वतुीर्ळाची सममिमतीी
वतीु�ळी एकें आकेंष�कें आकृेंतीी आहेो. जूेव्हीा तीुम्हाी वतीु�ळीाला त्येाच्याा कंेंद्रााभोोवतीी घेड्यााळीाच्याा फिदेशेनेे 
फि�रवतीा, तीेव्हीा तीे स्वतीःशी जूुळीतीे. तीुम्हाी केंो�त्येाहोी केंोनेातीूने तीे फि�रवा, �रकें �डेती नेाहोी! त्येामुुळेी, 
वतीु�ळीासेाठी प्रते्येकें केंोने होा सेमुमिमुतीीचेा केंोने असेतीो.

आतीा वतीु�ळीाच्याा केंडेेवरील एकें पिबा�दूे घ्याा आणि� त्येाला कंेंद्रााशी जूोडेा. त्येा रेषेखी� डेाचेा पिवस्तूंार केंरूने 
वतीु�ळीाचेा व्याासे तीयेार केंरा. तीो व्याासे �रावती�ने सेमुमिमुतीीचेी रेषा आहोे केंा? होोये, प्रते्येकें व्याासे होा सेमुमिमुतीीचेी 
रेषा असेतीो!
चेाकेंा�सेारख्याा इतीर अनेेकें वस्तूंू आ�ल्यााला भोोवतीी फिदेसेतीाती, ज्याा�नेा फि�रण्यााचेी सेमुमिमुतीी असेतीे. अशा 
केंाहोी वस्तूंू खीाली देाखीवल्याा आहोेती:

�ूले चाकृपंखा
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	 हेे  शोोधूनू कााढाा
1.	खा ालीील वर्तुु�ळााचेे वि�भााग असेे रंंगवाा कीी आकृृतीीकडेे i) 3 सममि�तीीचेे कोोन असतीील, ii) 4 

सममि�तीीचेे कोोन असतीील, iii) वि�भाागांं�नाा वेेगवेेगळ्याा प्रकाारेे रंंगवूून तुुम्हीी कोोणतेे सममि�तीीचेे 
कोोन मि�ळवूू शकताा?

2.	 वर्तुु�ळ आणि� चौौरस वगळताा अशीी दोोन आकृृतीी कााढाा ज्यांं�नाा प्रति�बिं�ंब सममि�तीी आणि� फि�रण्यााचीी 
सममि�तीी (rotational symmetry) दोोन्हीी असतीील.

3.	� शक्य असल्याास, खाालीीलप्रमााणेे सााधाारण चि�त्रेे कााढाा:
a.	कि�मा ान दोोन रेेषीीय सममि�तीी आणि� कि�माान दोोन फि�रण्यााच्याा सममि�तीी असलेलाा त्रि�कोोण.
b.	फ क्त एक रेेषीीय सममि�तीी असलेलाा पण फि�रण्यााचीी सममि�तीी नसलेेलाा त्रि�कोोण.
c.	 फि�रण्यााचीी सममि�तीी असलेेलाा पण प्रति�बिं�ंब सममि�तीी नसलेलाा चतुुर्भुु�ज.
d.	 प्रति�बिं�ंब सममि�तीी असलेलाा पण फि�रण्यााचीी सममि�तीी नसलेेलाा चतुुर्भुु�ज.

4.	 आकृृतीीत, 60° हाा समरूपतेेचाा सर्वाा�त लहाान कोोन आहेे. याा आकृृतीीच्याा समरूपतेेचेे इतर कोोन 
कोोणतेे आहेेत?

5.	 आकृृतीीत, 60° हाा समरूपतेचाा कोोन आहेे. आकृृतीीत समरूपतेेचेे दोोन कोोन 60° पेेक्षाा कमीी 
आहेेत. समरूपतेेचाा त्यााचाा सर्वाा�त लहाान कोोन कोोणताा आहेे?

6.	 आपण अशाा आकृृतीीचीी कल्पनाा करू शकतोो काा, ज्याामध्येे फि�रण्यााचीी सममि�तीी आहेे आणि� 
ज्यााचाा सर्वाा�त लहाान सममि�तीीचाा कोोन आहेे:

	 a. 45°? 
	 b. 17°?
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7. फिदे�ीतीील नेव्याा से� सेदे भोवनेाचेे होे चिचेत्रां आहोे.

a. येा चिचेत्रांाच्याा बााह्य सेीमेुला प्रपितीपिबा�बा सेमुमिमुतीी आहोे केंा? असेल्याासे, सेमुमिमुतीीच्याा रेषा केंाढा. 
त्येा फिकेंतीी आहोेती?

b. कंेंद्रााभोोवतीी येा चिचेत्रांाला फि�रण्यााचेी सेमुमिमुतीी आहोे केंा? असेल्याासे, फि�रण्यााच्याा सेमुमिमुतीीचेे 
केंोने शोधीा.

  8.अध्येाये 1, तीक्ता 3 मुधीील �फिहोल्याा आकृेंतीी मुा�लकेेंमुधीील पिनेयेमिमुती बाहुभुोजूा�नेा फिकेंतीी सेमुमिमुतीी रेषा 
आहोतेी? केंो�तीा क्रमुा�केंाचेा अनेुक्रमु तीमु्हााला मिमुळीतीो?

  9. अध्येाये 1, तीक्ता 3 मुधीील �फिहोल्याा आकृेंतीी मुा�लकेेंमुधीील पिनेयेमिमुती बाहुभुोजूा�नेा फिकेंतीी सेमुमिमुतीीचेे 
केंोने आहोेती? केंो�तीा क्रमुा�केंाचेा अनुेक्रमु तीुम्हााला मिमुळीतीो? 

10. अध्येाये 1, तीक्ता 3 मुधीील शेवट्च्याा आकृेंतीी मुा�लकेेंमुधीील (केंोचे �ो�ेकें अनुेक्रमु) आकृेंतीी �नेा 
फिकेंतीी सेमुमिमुतीी रेषा आहोेती? त्येा�नेा फिकेंतीी सेमुमिमुतीीचेे केंोने आहोेती? 

11. अशोकें चेक्राला फिकेंतीी सेमुमिमुतीी रेषा आणि� फिकेंतीी सेमुमिमुतीीचेे केंोने 
आहोेती?

टाइ�सह खेळा 
a. �ुस्तूंकेंाच्याा शेवट्ी फिदेलेल्याा र�गोीती ट्ाइल्स वा�रूने �ुढील आकृेंतीी �ू�� केंरा जूे�ेकेंरूने त्येाला 

नेक्कीीचे 2 सेमुमिमुतीी रेषा असेतीील. 
b. अशा 16 ट्ाइल्स वा�रूने खीालीलप्रमुा�े आकृेंतीी तीयेार केंरा:
  1 सेमुमिमुतीी रेषा असेलेली आकृेंतीी
  2 सेमुमिमुतीी रेषा असेलेली आकृेंतीी
c.  येा ट्ाइल्स वा�रूने सुे� देर सेमुमिमुतीीये रचेनेा तीयेार केंरा. 
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खेळ
6 बााये 6 चेे जूाळेी (मि�डे) केंाढा. देोने खेीळीाडूे 
आलटू्ने-�ालटू्ने देोने लागोूने असेलेल्याा 
चेौकेंोनेा�वर रेषा केंाढतीाती. होी रेषा आडेवी फिकें� वा 
उभोी असेू शकेंती.े रेषा एकेंमुेकेंा�वर जूाऊ शकेंती 
नेाहोीती.खेीळी तीवे्हीा से� �तीो जूवे्हीा केंो�त्येाहोी 
खीेळीाडूेला रेषा केंाढतीा येेती नेाहोी. ज्याा खेीळीाडूेला 
रेषा केंाढतीा येेती नेाहोी, तीो होरतीो.
येा खीेळीाती �जू�केंण्याासेाठी केंो�तीी येकु्ती 
वा�रतीा येेईल?

स ा रे ां शो

 जूेव्हीा एखीादेा आकृेंतीी ठरापिवकें �द्धतीीनेे �ुन्हाा �ुन्हाा फिदेसेतीे, तीेव्हीा आ�� म्हा�तीो केंी त्येा आकृेंतीीला 
सेमुमिमुतीी (Symmetry) आहोे. अशी आकृेंतीी सेमुमिमुतीीये (Symmetrical) म्हा�तीाती.

 जूेव्हीा एखीादेी सेरळी रेषा एकेंा से�ाट् आकृेंतीीला देोने अशा भोागोा�ती पिवभोागोतीे केंी तीी रेषेवर देमुुडेल्यााने�तीर 
तीे भोागो एकेंमेुकेंा�वर नेेमुकेें जूुळीतीाती, त्येाला सेमुमिमुतीी रेषा (Line of Symmetry) फिकें� वा सेमुमिमुतीी 
अक्षा (Axis of Symmetry) म्हा�तीाती.

 केंाहोी आकृेंतीी �नेा एकेंा�ेक्षाा जूास्तूं सेमुमिमुतीी रेषा असूे शकेंतीाती.
 जूेव्हीा एखीादेी आकृेंतीी एकेंा ठरापिवकें पिबा�दूेभोोवतीी फि�रवल्यााने�तीर तीी तीशीचे फिदेसेतीे, तीेव्हीा त्येा केंोनेाला 

सेमुमिमुतीीचेा केंोने (Angle of Symmetry) म्हा�तीाती. जूर केंो�तीाहोी आकृेंतीी 0° आणि� 360° 
देरम्याानेच्याा केंोनेावर फि�रवल्यााने�तीर तीशीचे फिदेसेली, तीर त्येा आकृेंतीीला ��रवती�नेीये सेमुमिमुतीी 
(Rotational Symmetry) असेतीे. फि�रवण्यााचेा होा ठरापिवकें पिबा�दूे ��रवती�ने कंेंद्रा (Centre of 
Rotation) म्हा�तीाती.

 केंाहोी आकृेंतीी �नेा एकेंा�ेक्षाा जूास्तूं सेमुमिमुतीीचेे केंोने असेतीाती. 
 केंाहोी आकृेंतीी �नेा �क्त सेमुमिमुतीी रेषा असेती े�� केंो�तीाहोी सेमुमिमुतीीचेा केंोने नेसेतीो, तीर केंाहोी आकृेंतीी �नेा 

�क्त सेमुमिमुतीीचेा केंोने असेतीो �� सेमुमिमुतीी रेषा नेसेती.े केंाहोी आकृेंतीी �नेा सेमुमिमुतीी रेषा आणि� सेमुमिमुतीीचेा 
केंोने देोन्हाी असूे शकेंतीाती.  

Not allowed


