
ಮಕೆ ಳು ವೃತ್ತಾು ಕಾರದಲಿ್ಲಿ  ಕುಳಿತ್ತು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಆಟವನ್ನುು  ಆಡುತ್ತಾು ರೆ.
ಮಕೆ ಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಬಾ ರು ‘೧’ ಎಂಂದು  ಹೆೇಳುವ ಮೂಲಕ ಪ್ರಾರ ರಂಭಿಸುತ್ತಾು ರೆ. 
ಎಂರಡನೆೇ ಆಟಗಾರನ್ನು ‘೨’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳುತ್ತಾು ನೆ, ಮತ್ತುು  ಹಿೇಗೆ 
ಮುಂಂದುವರಿಂಯುತು ದೆ. ಆದರೆ ೩, ೬, ೯ ರ ಸರದಿ ಬಂದಾಗ, ... (೩ 
ರ ಗುಣಾಂಕಗಳು), ಆಟಗಾರನ್ನು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಬದಲು ‘ಇಡಿಿ ’ ಎಂಂದು 
ಹೆೇಳಬೇೇಕು. ಇದು ೫, ೧೦ ರ ಸರದಿಯಾದಾಗ, ... (೫ ರ ಗುಣಾಂಕಗಳು), 
ಆಟಗಾರನ್ನು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಬದಲು ‘ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಬೇೇಕು. ಒಂಂದು 
ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯು ೩ರ ಗುಣಾಂಕ ಮತ್ತುು  ೫ ರ ಗುಣಾಂಕ ಎಂರಡೂ ಇದಾಾ ಗ, 
ಆಟಗಾರನ್ನು ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಬೇೇಕು! ಆಟಗಾರರಲಿ್ಲಿ  
ಯಾರಾದರೂ ಯಾವುದೆೇ ತಪು�  ಮಾಡಿದರೆ, ಅವರು ಔರ್ಟ್ ಆಗುತ್ತಾು ರೆ. 

ಒಂಬಾ  ವೆ ಕ್ಕಿಂು  ಮಾತರ  ಉಳಿಯುವವರೆಗೂ ಆಟವು ಸುತ್ತುು ಗಳಲಿ್ಲಿ  
ಮುಂಂದುವರಿಂಯುತು ದೆ.

ಯಾವ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ ಆಟಗಾರರು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಹೆೇಳುವ ಬದಲು 
‘ಇಡಿಿ ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಬೇೇಕು? ಅವುಗಳೆಂದರೆ ೩, ೬, ೯, ೧೨, ೧೮, ... ಮತ್ತುು  
ಹಿೇಗೆ ಮುಂಂದುವರಿಂದಾ ವಾಗಿವೆ.

ಯಾವ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ ಆಟಗಾರರು ‘ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಬೇೇಕು?
ಅವುಗಳೆಂದರೆ ೫, ೧೦, ೨೦, ... ಮತ್ತುು  ಹಿೇಗೆ    ಮುಂಂದುವರಿಂದಾ ವಾಗಿವೆ.
ಆಟಗಾರರು ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಬೇೇಕಾದ ಮೊದಲ ಸಂಖೆ್ಯೆ  

ಯಾವುದು? ಅದು ೧೫ ಆಗಿದೆ, ಇದು ೩ರ ಗುಣಾಂಕವಾಗಿದೆ, ಮತ್ತುು  ಜೋತೆಗೆ 
೫ ರ ಗುಣಾಂಕ ಸಹ ಆಗಿದೆ. ೩ಮತ್ತುು  ೫ ಎಂರಡರ ಗುಣಾಂಕಗಳಾಗಿರುವ 
ಅಂತಹ ಇತರ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿಂ. ಈ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
______________________________ ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತು ದೆ.

ಇಡಿಾ  ವ� ಆಟ

ಪ್ರರ ಧಾನ್ಯ ಸಂಮಯಪ್ರರ ಧಾನ್ಯ ಸಂಮಯ೫

೫.೧ ಸಾಮಾನೆ  ಗುಣಾಂಕಗಳು ಮತ್ತುು  ಸಾಮಾನೆ  ಅಂಶಗಳು
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ಇದನ್ನುು  ಕಂಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ
೧. ೧೦ ನೆೇ ಬ್ಬಾರಿಂಗೆ ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಅನ್ನುು  ಯಾವ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯಲಿ್ಲಿ  ಹೆೇಳಲಾಗುತು ದೆ?
೨. ಒಂಂದು ವೆೇಳೆ ಆಟವನ್ನುು  ೧ ರಿಂಂದ ೯೦ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ ಆಡಿದರೆ, ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿಂ:

ಎಂ. ಮಕೆ ಳು ಎಂಷ್ಟುಟ  ಬ್ಬಾರಿಂ ‘ಇಡಿಿ ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳುತ್ತಾು ರೆ (ಅವರು ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ 
ಎಂಂದು ಹೆೇಳುವುದನ್ನುು  ಒಂಳಗೊಂಂಡಂತೆ)?

ಬಿ. ಮಕೆ ಳು ಎಂಷ್ಟುಟ  ಬ್ಬಾರಿಂ ‘ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳುತ್ತಾು ರೆ (ಅವರು ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ 
ಎಂಂದು ಹೆೇಳುವುದನ್ನುು  ಒಂಳಗೊಂಂಡಂತೆ)?

ಸಿ. ಮಕೆ ಳು ಎಂಷ್ಟುಟ  ಬ್ಬಾರಿಂ ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೆೇಳುತ್ತಾು ರೆ?
೩. ಆಟವನ್ನುು  ೯೦೦ ರವರೆಗೆ ಆಡಿದರೆ 

ಏನಾಗುತು ದೆ? ನಿಮಮ  ಉತು ರಗಳು ಹೆೇಗೆ 
ಬದಲಾಗುತು ವೆ?

೪. ಈ ಅಂಕ್ಕಿಂ ಅಂಶವು ಯಾವುದಾದರೂ 
ರಿಂೇತಿಯಲಿ್ಲಿ  ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಆಟಕೆೆ  
ಸಂಬಂಧಿಸಿದೆಯ್ಕೆೇ?

ಸುಳಿವು: ೩೦ ರವರೆಗೆ ಆಟವನ್ನುು  
ಆಡುವುದನ್ನುು  ಕಲ್ಲಿ� ಸಿಕೊಂಳಿಳ . ಆಟವನ್ನುು  ೬೦ 

ರವರೆಗೆ ಆಡಿದರೆ ರೆೇಖಾಚ್ಚಿತರ ವನ್ನುು  ಬಿಡಿಸಿ.

ಈಗ ನಾವು ವಿವಿಧ್ಯ ಜೋೇಡಿ 
ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳೊಂಂದಿಗೆ ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಆಟವನ್ನುು  

ಆಡೋೇರ್ಣಃ
ಎಂ. ೨ ಮತ್ತುು  ೫,
ಬಿ. ೩ಮತ್ತುು  ೭ 
ಸಿ. ೪ ಮತ್ತುು  ೬. 
ನಾವು ಸರ್ಣು  ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಗುಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ‘ಇಡಿಿ ’, ದೊಂಡಡ  ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ 

ಗುಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ‘ವಡೆ’ ಮತ್ತುು  ಸಾಮಾನೆ  ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಗುಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ 
ಎಂಂದು ಹೆೇಳುತೆು ೇವೆ. ಆಟವನ್ನುು  ೬೦ ರವರೆಗೆ ಆಡಿದರೆ ಚ್ಚಿತರ  ೫.೧ ಕೆೆ  ಹೊೇಲುವ 
ಚ್ಚಿತರ ವನ್ನುು  ಬರೆಯಿರಿಂ.

ನಿನೆು , ನಾವು ಎಂರಡು 
ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಈ ಆಟವನ್ನುು  
ಆಡಿದೆಾ ೇವೆ. ನಾವು ಕೆೇವಲ ‘ಇಡಿಿ ’ 
ಅಥವಾ ‘ಇಡಿಿ -ವಡೆ’ ಎಂಂದು 
ಹೆೇಳುತಿು ದೆಾ ವು ಮತ್ತುು  ಯಾರೂ ‘ವಡೆ’ 
ಎಂಂದು ಹೆೇಳಲ್ಲಿಲಿ !

ಓಹ‌್, ಆ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು 
ಏನಾಗಿರಬಹುದು. ? 

ಅವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದು 
ಸಂಖೆ್ಯೆ  ೪ ಆಗಿತ್ತುು .

ಚ್ಚಿತರ . ೫.೧

೩ರ 
ಗುಣಾಂಕ, 

೫ರ 
ಗುಣಾಂಕ

೨೧

೨೧

೩೦

೧೫

೧೦

೨೦

೫

೨೫

೧೨

೧೮

೨೭

೯

೩

೩ ಮತ್ತುು  ೫ ರ ಸಾಮಾನೆ  
ಗುಣಾಂಕಗಳು
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  ಈ ಕೆಳಗಿನವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಯಾವುದು ಇತರ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿರಬಹುದು: 	  
      ೨,೩,೫,೮,೧೦?

ಜಂಂಪ್ ಜಾಕ್ಪಾಾ ಟ್
ಜಂಂಪಿ ಮತ್ತುು  ಗ್ರಂ� ಂಪಿ ಒಂಂದು ಆಟವನ್ನುು  ಆಡುತ್ತಾಾ ರೆ.

•	ಗ್ರಂ�  ಂಪಿ ಕೆಲವು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಮೇೇಲೆ ನಿಧಿಯನ್ನುು  ಇಡುತ್ತಾಾ ನೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಆತ ಅದನ್ನುು  ೨೪ ಕೆ್ಕೆ  ಹಾಕಬಹುದು.

•	 ಜಂಂಪಿಯು ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡುತ್ತಾಾ ನೆ. ಅವನು ೪ ಅನ್ನುು  
ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡಿದರೆ, ಅವನು ೦ ರಿಂ�ದ ಪ್ರಾಾರಂ ಂಭಿಸಿ ೪ ರ ಗುಣಾಕಾರದ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಮೇೇಲೆ ಮಾತ್ರರ  ಜಿಗಿಯಬೇೇಕಾಗುತ್ತ� ದೆ.

•	ಗ್ರಂ�  ಂಪಿ ಇರಿಸಿದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗೆ ಇಳಿದರೆ ಜಂಂಪಿಯು ನಿಧಿಯನ್ನುು  
ಪಡೆಯುತ್ತಾಾ ನೆ. 

ಯಾವ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ಜಂಂಪಿಯನ್ನುು  ೨೪ ರಲಿ್ಲಿ  ಇಳಿಯುವಂಂತೆ ಮಾಡುತ್ತ� ವೆ?  
ಅವನು ೪ ಅನ್ನುು  ಆರಿಸಿಕೊಂಂಡರೆ: ಜಂಂಪಿಯು ೪ → ೮ → ೧೨ → ೧೬ → ೨೦ → ೨೪ 
→ ೨೮ → ಇಳಿಯುತ್ತಾಾ ನೆ.   ...ಇತರ ಯಶಸಿ್ವಿ  ಜಿಗಿತ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ೨, ೩, ೬, ೮ ಮತ್ತುು  ೧೨. 

೧ ಮತ್ತುು  ೨೪ ಗಾತ್ರರ ಗಳ ಜಿಗಿತದ ಬಗೆ್ಗೆ  ಏನು ಮಾಡುವುದು? ಹೌದು, ಅವುಗಳು ಸಹ ೨೪ 
ರಲಿ್ಲಿ  ಇಳಿಯುತ್ತ� ವೆ.

೧, ೨, ೩, ೪, ೬, ೮, ೧೨, ೨೪ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ನಿಖರವಾಗಿ ೨೪ ಅನ್ನುು  ವಿಭಜಿಸುತ್ತ� ವೆ. 
ಅಂಂತಹ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ೨೪ ರ ಅಂಂಶಗಳು ಅಥವಾ ವಿಭಜಕಗಳು ಎಂಂದು 
ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ನೆನಪಿಡಿ.

ಗ್ರಂ� ಂಪಿಯು ಆಟದ ಮಟ್ಟಟ ವನ್ನುು  ಹೆಚಿ್ಚಿ ಸುತ್ತಾಾ ನೆ. ಎರಡು ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಎರಡು 
ವಿಭಿನ್ನನ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  ಇಡಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಜಂಂಪಿ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡಬೇೇಕು 
ಮತ್ತುು  ಅದಕೆ್ಕೆ  ಅಂಂಟಿಕೊಳ್ಳಳ ಬೇೇಕು. ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡಿದ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ದೊಂಂದಿಗೆ ಎರಡೂ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಮೇೇಲೆ ಇಳಿದರೆ ಮಾತ್ರರ  ಜಂಂಪಿ ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಪಡೆಯುತ್ತಾಾ ನೆ. ಮೊದಲಿನಂಂತೆ, 
ಜಂಂಪಿ ೦ ಇಂಂದ ಪ್ರಾಾರಂ ಂಭಿಸಬೇೇಕು.

ಗ್ರಂ� ಂಪಿ ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ೧೪ ಮತ್ತುು  ೩೬ ರಲಿ್ಲಿ  ಇಟ್ಟಿಿದ್ದಾ ಾ ನೆ. ಮತ್ತುು , ಜಂಂಪಿ ೭ ರ ಜಿಗಿತದ 
ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡುತ್ತಾಾ ನೆ.

ಜಂಂಪಿ ೦ ಇಂಂದ ಪ್ರಾಾರಂ ಂಭಿಸಿ, ಎರಡೂ ನಿಧಿಗಳ ಮೇೇಲೆ ಇಳಿಯುತ್ತಾಾ ನೆಯೇೇ? 
ಅವನು ೭ → ೧೪ → ೨೧ → ೨೮ → ೩೫ → ೪೨ ಮೇೇಲೆ ಜಿಗಿಯುತ್ತಾಾ ನೆ ... ಅವನು 
೧೪ ರಲಿ್ಲಿ  ಬಂಂದಿಳಿದನು ಎಂಂದು ನಾವು ನೋೋಡುತ್ತೇ� ೇವೆ ಆದರೆ ೩೬ ರಲಿ್ಲಿ  ಇಳಿಯಲಿಲ್ಲಲ , 

೨೪೨೩೨೨೨೧೨೦೧೯೧೮೧೭೧೬೧೫೧೪೧೩೧೨೧೧೧೦೯೮೭೬೫೪೩೨೧೦
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ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ ಅವನಿಗೆ ನಿಧಿ ಸಿಗುವುದಿಲ್ಲಲ . ಅವನು ಯಾವ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  ಆಯೆ್ಕೆ  
ಮಾಡಬೇೇಕಾಗಿತ್ತುು ?

೧೪ ರ ಅಂಂಶಗಳು: ೧, ೨, ೭, ೧೪. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ಈ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ೧೪ ನಲಿ್ಲಿ  
ಇಳಿಯುತ್ತ� ವೆ.

೩೬ ರ ಅಂಂಶಗಳು: ೧, ೨, ೩, ೪, ೬, ೯, ೧೨, ೧೮ ಮತ್ತುು  ೩೬. ಈ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ೩೬ 
ರಲಿ್ಲಿ  ಇಳಿಯುತ್ತ� ವೆ.

ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೧ ಅಥವಾ ೨ ರ ಜಿಗಿತ  ಗಾತ್ರರ ಗಳು ೧೪ ಮತ್ತುು  ೩೬ ಎರಡರಲ್ಲೂೂ  
ಇಳಿಯುತ್ತ� ವೆ. ೧ ಮತ್ತುು  ೨ ೧೪ ಮತ್ತುು  ೩೬ ರ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  
ಗಮನಿಸಿ.

ಎರಡೂ ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ತಲುಪಬಹುದಾದ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಇರಿಸಲಾದ 
ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ.

ಯಾವ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ವು ೧೫ ಮತ್ತುು  ೩೦ ಎರಡನ್ನೂೂ  ತಲುಪಬಹುದು? ಅನೇೇಕ 
ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿವೆ. ಅವೆಲ್ಲಲ ವನ್ನೂೂ  ಹುಡುಕಲು ಪ್ರರ ಯತ್ನಿಿ ಸಿ.

  ಕೆಳಗಿನ ಕೋೋಷ್ಟಟ ಕವನ್ನುು  ನೋೋಡಿ. ನೀೀವು ಏನನ್ನುು  ಗಮನಿಸುತ್ತೀ�ೀರಿ ?

೩೧ ೩೨ ೩೩ ೩೪ ೩೫ ೩೬ ೩೭ ೩೮ ೩೯ ೪೦

೪೧ ೪೨ ೪೩ ೪೪ ೪೫ ೪೬ ೪೭ ೪೮ ೪೯ ೫೦

೫೧ ೫೨ ೫೩ ೫೪ ೫೫ ೫೬ ೫೭ ೫೮ ೫೯ ೬೦

೬೧ ೬೨ ೬೩ ೬೪ ೬೫ ೬೬ ೬೭ ೬೮ ೬೯ ೭೦

ಕೋೋಷ್ಟಟ ಕದಲಿ್ಲಿ ,
೧.ಮಬ್ಬಾಾ ದ/ಶೇೇಡೆಡ್  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  ಏನಾದರೂ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  

ಅಂಂಶವಿದೆಯೇೇ?
೨.	 ವೃತ್ತಾಾ ಕಾರದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  ಯಾವುದಾದರೂ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  

ಅಂಂಶವಿದೆಯೇೇ?
೩.	 ಯಾವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಶೇೇಡ್  ಮಾಡಲಾಗಿದೆ ಮತ್ತುು  ವೃತ್ತಾಾ ಕಾರದಲಿ್ಲಿವೆ? 

ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಏನೆಂಂದು ಕೆರೆಯುಲಾಗುತ್ತ� ದೆ?

  ಇದನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ
	 ೧.	 ೩೧೦ ಮತ್ತುು  ೪೧೦ ರ ನಡುವೆ ಇರುವ ೪೦ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಗುಣಾಂಂಕಗಳನ್ನುು  

ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ
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	 ೨. ನಾನು ಯಾರು?
ಎ.	 ನಾನು ೪೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಕಡಿಮೆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ . ನನ್ನನ  ಒಂಂದು ಅಂಂಶವೆಂಂದರೆ ೭. ನನ್ನನ  ಅಂಂಕಿಗಳ 

ಮೊತ್ತ� ವು ೮ ಆಗಿದೆ.
ಬಿ.  ನಾನು ೧೦೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಕಡಿಮೆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ . ನನ್ನನ  ಎರಡು ಅಂಂಶಗಳು ೩ಮತ್ತುು  ೫. ನನ್ನನ  ಒಂಂದು 

ಅಂಂಕಿಯು ಇನ್ನೊಂಂ� ದಕ್ಕಿಂ� ಂತ ೧ ಹೆಚ್ಚಾಾ ಗಿದೆ.
೩.	 ಅದರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಅಂಂಶಗಳ ಮೊತ್ತ� ವು ಆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಎರಡು ಪಟ್ಟುು  ಸಮಾನವಾಗಿರುವ 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಪರಿಪೂರ್ಣಣ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ೨೮ ಪರಿಪೂರ್ಣಣ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ. ಇದರ ಅಂಂಶಗಳು ೧, ೨, ೪, ೭, ೧೪ ಮತ್ತುು  ೨೮. ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತ� ವು ೫೬ ಆಗಿದೆ, 
ಇದು ೨೮ ರ ಎರಡು ಪಟ್ಟುು  ಆಗಿದೆ. ೧ ಮತ್ತುು  ೧೦ ರ ನಡುವಿನ ಪರಿಪೂರ್ಣಣ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  
ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.

೪. 	 ಕೆಳಗಿನವುಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ:
ಎ.	 ೨೦ ಮತ್ತುು  ೨೮	 ಬಿ. ೩೫ ಮತ್ತುು  ೫೦
ಸಿ.	 ೪, ೮ ಮತ್ತುು ೧೨	 ಡಿ. ೫, ೧೫ ಮತ್ತುು ೨೫
೫.	 ೨೫ ರ ಗುಣಾಂಂಕಗಳಾಗಿರುವ ಆದರೆ ೫೦ ರ ಗುಣಾಂಂಕಗಳಲ್ಲಲ ದ ಯಾವುದಾದರೂ ಮೂರು 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.
೬.	 ಅನ್ಶುು  ಮತ್ತುು  ಅವನ ಸ್ನೇ� ೇಹಿತರು ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳೊಂಂದಿಗೆ ‘ಇಡಿ್ಲಿ -ವಡೆ’ ಆಟವನ್ನುು  

ಆಡುತ್ತಾಾ ರೆ, ಎರಡೂ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ೧೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಚಿಕ್ಕಕ ದಾಗಿವೆ. ೫೦ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ನಂಂತರ 
ಯಾರಾದರೂ ಮೊದಲ ಬಾರಿಗೆ ‘ಇಡಿ್ಲಿ -ವಡೆ’ ಎಂಂದು ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ರೆ. ‘ಇಡಿ್ಲಿ ’ ಮತ್ತುು  ‘ವಡೆ’ 
ಎಂಂದು ನಿಗದಿಪಡಿಸಲಾದ ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಯಾವುವು?

೭.	 ನಿಧಿ ಬೇೇಟೆಯ ಆಟದಲಿ್ಲಿ , ಗ್ರಂ� ಂಪಿ ೨೮ ಮತ್ತುು  ೭೦ ರಲಿ್ಲಿ  ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಇಟ್ಟಿಿದ್ದಾ ಾ ನೆ. ಎರಡೂ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  ಯಾವ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ಗಳು ಇಳಿಯುತ್ತ� ವೆ?

೮. 	 ಕೆಳಗಿನ ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ದಲಿ್ಲಿ , ಗುಣನ್ನುು  ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ ಎಲ್ಲಾಾ  
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಅಳಿಸಿಹಾಕಿದ್ದಾಾ ನೆ. ಆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಯಾವುವು ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 

ಮತ್ತುು  ಖಾಲಿ ಪ್ರರ ದೇೇಶಗಳಲಿ್ಲಿ  ಕಾಣೆಯಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಭರ್ತಿಿ ಮಾಡಿ.

	

____ರ ಗುಣಾಕಾರಗಳು

ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಗುಣಾಂಂಕಗಳು

೭೨

೪೮

೨೪

____ ರ ಗುಣಾಕಾರಗಳು

೯.	 ೭ ಅನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ, ೧ ರಿಂ�ದ ೧೦ ರವರೆಗಿನ ಎಲ್ಲಾಾ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿರುವ 
ಚಿಕ್ಕಕ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಹುಡುಕಿ. 

೧೦	 ೧ ರಿಂ�ದ ೧೦ ರವರೆಗಿನ ಎಲ್ಲಾಾ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಗುಣಾಂಂಕವಾಗಿರುವ ಅತ್ಯಂ� ಂತ ಚಿಕ್ಕಕ  
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.

ಇದನ್ನುು  
ಪ್ರರ ಯ

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ
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೫.೨ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು

ಗುಣಾ ಮತ್ತುು  ಅಂಂಶು ತಮ್ಮಮ  ಜಮೀೀನಿನಲಿ್ಲಿ  ಬೆಳೆಯುವ ಅಂಂಜೂರದ ಹಣ್ಣುು ಗಳನ್ನುು  
(ಅಂಂಜಿರ್ ) ಪ್ಯಾಾ ಕ್ ಮಾಡಲು ಬಯಸುತ್ತಾಾ ರೆ. ಗುಣಾ ಪ್ರರ ತಿ ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಯಲಿ್ಲಿ  ೧೨ ಅಂಂಜೂರದ 
ಹಣ್ಣುು ಗಳನ್ನುು  ಹಾಕಲು ಬಯಸುತ್ತಾಾ ನೆ ಮತ್ತುು  ಅಂಂಶು ಪ್ರರ ತಿ ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಯಲಿ್ಲಿ  ೭ ಅಂಂಜೂರದ 
ಹಣ್ಣುು ಗಳನ್ನುು  ಹಾಕಲು ಬಯಸುತ್ತಾಾ ನೆ.
ಎಷ್ಟುು  ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ  ಜೋೋಡಣೆಗಳು ಸಾಧ್ಯಯ ?

ವಿವಿಧ ವಿಧಾನಗಳನ್ನುು  ಆಲೋೋಚಿಸಿ ಮತ್ತುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ -
೧.		  ಗುಣಾ ೧೨ ಅಂಂಜೂರದ ಹಣ್ಣುು ಗಳನ್ನುು  ಆಯತಾಕಾರದ ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ  

ಜೋೋಡಿಸಲು	 ಸಾಧ್ಯಯ ವಿದೆ. 
೨.		 ಅನ್ಶುು  ೭ ಅಂಂಜೂರದ ಹಣ್ಣುು ಗಳನ್ನುು  ಆಯತಾಕಾರದ ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ  

ಜೋೋಡಿಸಬಲ್ಲಲನು . 
ಗುಣಾ ಈ ಸಾಧ್ಯಯ ತೆಗಳನ್ನುು  ಪಟ್ಟಿಿ  ಮಾಡಿದ್ದಾಾ ನೆ.
ಪ್ರರ ತಿ ಜೋೋಡಣೆ ವ್ಯಯ ವಸೆ್ಥೆ ಯಲಿ್ಲಿ  

ಸಾಲುಗಳು ಮತ್ತುು  ಕಾಲಮ್ ಗಳ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ. 	  
ಅವು 12 ಕೆ್ಕೆ  ಹೇೇಗೆ ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿವೆ? 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಎರಡನೇೇ ವ್ಯಯ ವಸೆ್ಥೆ ಯಲಿ್ಲಿ , 
೧೨ ಅಂಂಜೂರಗಳನ್ನುು  ತಲಾ ೬ ಅಥವಾ 
೧೨ = ೨ × ೬ರ ಎರಡು ಅಂಂಕಣಗಳಲಿ್ಲಿ  
ಜೋೋಡಿಸಲಾಗಿದೆ.

ಅಂಂಶು ಕೇೇವಲ ಒಂಂದು ವ್ಯಯ ವಸೆ್ಥೆ ಯನ್ನುು  
ಮಾತ್ರರ  ಮಾಡಬಹುದಾಗಿತ್ತುು : ೭x೧ ಅಥವಾ 
೧x೭. ಬೇೇರೆ ಯಾವುದೇೇ ಆಯತಾಕಾರದ 
ಜೋೋಡಣೆ ವ್ಯಯ ವಸೆ್ಥೆ ಗಳಿಲ್ಲಲ .

೧೨ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಎರಡಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚ್ಚುು  
ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿರುವುದರಿಂ�ದ ೧೨ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಒಂಂದಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚ್ಚುು  ರೀೀತಿಯ 
ಆಯತಾಕಾರದಲಿ್ಲಿ  ಜೋೋಡಿಸಬಹುದೆಂಂದು 
ನಾವು ನೋೋಡಿದ್ದೇೇ� ವೆ. 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಒಂಂದಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚ್ಚುು  ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ ಆಯತಾಕಾರದಲಿ್ಲಿ  
ಜೋೋಡಿಸಬಹುದೆಂಂದು ನಾವು ನೋೋಡಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ೭ ಅನ್ನುು  ಕೇೇವಲ ಒಂಂದು 
ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ  ಜೋೋಡಿಸಬಹುದು, ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ಕೇೇವಲ ಎರಡು ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  
ಹೊಂಂದಿದೆ - ೧ ಮತ್ತುು  ೭.

ಕೇೇವಲ ಎರಡು ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿರುವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು 
ಅಥವಾ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಮೊದಲ ಕೆಲವು ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು ಇಲಿ್ಲಿವೆ 
- ೨, ೩, ೫, ೭, ೧೧, ೧೩, ೧೭, ೧೯. ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಅಂಂಶಗಳು ೧ ಮತ್ತುು  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯೇೇ 
ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ.

ಎರಡಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚ್ಚುು  ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿರುವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಬಗೆ್ಗೆ  ಹೇೇಗೆ? ಅವುಗಳನ್ನುು  
ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಮೊದಲ ಕೆಲವು ಸಂಂಯೋೋಜಿತ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು - ೪, ೬, ೮, ೯, ೧೦, ೧೨, ೧೪, ೧೫, ೧೬, ೧೮, ೨೦.
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ಕೇೇವಲ ಒಂಂದು ಅಂಂಶವನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿರುವ ೧ ರ ಬಗೆ್ಗೆ  ಹೇೇಗೆ? ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ೧ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಥವಾ 
ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಲ್ಲಲ .

	 ೨೧ ರಿಂ�ದ ೩೦ ರವರೆಗೆ ಎಷ್ಟುು  ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿವೆ? ೨೧ ರಿಂ�ದ ೩೦ ರವರೆಗೆ ಎಷ್ಟುು  
ಸಂಂಯುಕ್ತ�  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿವೆ?

ನಾವು ೧ ರಿಂಂದ ೧೦೦ ರವರೆಗೆ ಎಲ್ಲಾಾ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಪಟಿ್ಟಿ  ಮಾಡಬಹುದೇೇ?

ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಲು ಆಸಕ್ತಿ� ದಾಯಕ ಮಾರ್ಗ� ಇಲಿ್ಲಿದೆ. ಕೆಳಗೆ ನೀೀಡಲಾದ 
ಹಂಂತಗಳನ್ನುು  ಅನುಸರಿಸಿ ಮತ್ತುು  
ಏನಾಗುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂದು ನೋೋಡಿ.
ಹಂಂತ ೧: ೧ ಅನ್ನುು  ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಮಾಡಿ. 
ಏಕೆಂ�ದರೆ ಅದು ಪ್ರರ ಧಾನವೂ ಅಲ್ಲಲ  
ಅಥವಾ ಸಂಂಯೋೋಜಿತವೂ ಅಲ್ಲಲ .
ಹಂಂತ ೨: ವೃತ್ತ�  ೨, ಮತ್ತುು  ನಂಂತರ ೨ ರ 
ಎಲ್ಲಾಾ  ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಮಾಡಿ, 
ಅಂಂದರೆ, ೪,೬,೮, ಮತ್ತುು  ಹೀೀಗೆ.
ಹಂಂತ ೩: ಮುಂಂದಿನ ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಇಲ್ಲಲ ದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  
೩ಎಂಂದು ನೀೀವು ಕಂ�ಡುಕೊಳ್ಳುು ವಿರಿ. 
ವೃತ್ತಾಾ ಕಾರ ೩ಮತ್ತುು  ನಂಂತರ ೩ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  
ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಮಾಡಿ, 
ಅಂಂದರೆ, ೬, ೯, ೧೨, ಮತ್ತುು  ಇತ್ಯಾಾ ದಿ. 
ಹಂಂತ ೪: ಮುಂಂದಿನ ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಇಲ್ಲಲ ದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ೫ 
ಆಗಿದೆ. ವೃತ್ತ�  ೫ ಮತ್ತುು  ನಂಂತರ ೫ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  
ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ಕ್ರಾಾ ಸ್  ಮಾಡಿ, ಅಂಂದರೆ, 
೧೦,೧೫,೨೦, ಮತ್ತುು  ಹೀೀಗೆ.
ಹಂಂತ 5: ಪಟ್ಟಿಿ ಯಲಿ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲಾಾ  
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ವೃತ್ತಾಾ ಕಾರವಾಗಿ ಅಥವಾ ದಾಟುವವರೆಗೆ ಈ ಪ್ರರ ಕ್ರಿ�ಯೆ ಯನ್ನುು  
ಮುಂಂದುವರಿಸಿ.

ಎಲ್ಲಾಾ  ವೃತ್ತಾಾ ಕಾರದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ೧ ಅನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ, ಎಲ್ಲಾಾ  ಕ್ರಾಾ ಸ್ 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ಈ ವಿಧಾನವನ್ನುು  ಸೀೀವ್ ಆಫ್ ಎರಾಟೊಸ್ತ�ನೀೀ ಸ್ ಎಂಂದು 

ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ.

ಈ ಕಾರ್ಯಯವಿಧಾನವನ್ನುು  ೧೦೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚಿ್ಚಿ ನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ ಸಹ ಮುಂಂದುವರಿಸಬಹುದು. 

ಎರಾಟೊಸ್ತ�ನೀೀ ಸ್ ಒಬ್ಬಬ  ಗ್ರೀ�ೀ ಕ್ ಗಣಿತಜ್ಞ, ಅವನು ಸುಮಾರು ೨೨೦೦ ವರ್ಷಷಗಳ ಹಿಂಂದೆ ವಾಸಿಸುತ್ತಿ�ದ್ದದನು   

ಮತ್ತುು  ಪ್ರರ ಧಾನಗಳನ್ನುು  ಪಟ್ಟಿಿ  ಮಾಡುವ ಈ ವಿಧಾನವನ್ನುು  ಅಭಿವೃದಿ್ಧಿ ಪಡಿಸಿದನು.

೧ ೨ ೩ ೪ ೫ ೬ ೭ ೮ ೯ ೧೦
೧೧ ೧೨ ೧೩ ೧೪ ೧೫ ೧೬ ೧೭ ೧೮ ೧೯ ೨೦
೨೧ ೨೨ ೨೩ ೨೪ ೨೫ ೨೬ ೨೭ ೨೮ ೨೯ ೩೦
೩೧ ೩೨ ೩೩ ೩೪ ೩೫ ೩೬ ೩೭ ೩೮ ೩೯ ೪೦
೪೧ ೪೨ ೪೩ ೪೪ ೪೫ ೪೬ ೪೭ ೪೮ ೪೯ ೫೦
೫೧ ೫೨ ೫೩ ೫೪ ೫೫ ೫೬ ೫೭ ೫೮ ೫೯ ೬೦
೬೧ ೬೨ ೬೩ ೬೪ ೬೫ ೬೬ ೬೭ ೬೮ ೬೯ ೭೦
೭೧ ೭೨ ೭೩ ೭೪ ೭೫ ೭೬ ೭೭ ೭೮ ೭೯ ೮೦
೮೧ ೮೨ ೮೩ ೮೪ ೮೫ ೮೬ ೮೭ ೮೮ ೮೯ ೯೦
೯೧ ೯೨ ೯೩ ೯೪ ೯೫ ೯೬ ೯೭ ೯೮ ೯೯ ೧೦೦

ಇದು ಖಂಂಡಿತವಾಗಿಯೂ ಯಾವುದೋೋ ಮ್ಯಾಾ ಜಿಕ್ 

ಅಲ್ಲಲ ; ಇದು ಏಕೆ ಕಾರ್ಯಯನಿರ್ವವಹಿಸುತ್ತ� ದೆ 

ಎಂಂಬುದಕೆ್ಕೆ  ಒಂಂದು ಕಾರಣವಿರಬೇೇಕು.
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ಈ ಸರಳ ವಿಧಾನವು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಹೇೇಗೆ ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂದು ಗುಣಾ 

ಮತ್ತುು  ಅಂಂಶು ಆಶ್ಚಚರ್ಯಯ  ಪಡಲು ಪ್ರಾಾರಂ ಂಭಿಸಿದರು! ಈ ವಿಧಾನವು ಹೇೇಗೆ ಕಾರ್ಯಯನಿರ್ವವಹಿಸುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂದು 

ಯೋೋಚಿಸಿ. ಮೇೇಲೆ ನೀೀಡಲಾದ ಹಂಂತಗಳನ್ನುು  ಮತ್ತೊೊಮ್ಮೆೆ   ಓದಿ ಮತ್ತುು  ಪ್ರರ ತಿ ಹಂಂತವನ್ನುು  ಕೈೈಗೊಂಂಡ ನಂಂತರ 

ಏನಾಗುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ನೋೋಡಿ.

  ಇವುಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ

೧. 	 ೨ ಒಂಂದು ಪ್ರರ ಧಾನ ಮತ್ತುು  ಸಮ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಎಂಂದು ನಾವು ನೋೋಡುತ್ತೇ� ೇವೆ. ಬೇೇರೆ ಯಾವುದಾದರೂ 

ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಇದೆಯೇೇ?

೨. 	 ೧೦೦ ರವರೆಗೆ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳ ಪಟ್ಟಿಿ ಯನ್ನುು  ನೋೋಡಿ. ಎರಡು ಅನುಕ್ರ� ಮ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳ ನಡುವಿನ 

ಸಣ್ಣಣ  ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ  ಸವೇೇನು? ಅತಿ ದೊಡ್ಡಡ  ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ  ಸವೇೇನು?

೩. 	ಹಿಂ ಂದಿನ ಪುಟದ ಕೋೋಷ್ಟಟ ಕದಲಿ್ಲಿ  ಪ್ರರ ತಿ ಸಾಲಿನಲಿ್ಲಿ  ಸಮಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು 

ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತಿ� ವೆಯೇೇ? ಯಾವ ದಶಕಗಳು ಕಡಿಮೆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿವೆ? 

ಯಾವುದು ಹೆಚ್ಚುು  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ?

ಯುಗಗಳಾದ್ಯಂ� ಂತ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು
ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಎಲ್ಲಾಾ  ಪೂರ್ಣಣ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಬಿಲ್ಡಿಂ� ಂಗ್ ಬ್ಲಾಾ ಕ್ ಗಳಾಗಿವೆ. ಗ್ರೀ�ೀ ಕ್ 
ನಾಗರಿಕತೆಯ ಕಾಲದಿಂಂದ (೨೦೦೦ ಕ್ಕೂೂ  ಹೆಚ್ಚುು  ವರ್ಷಷಗಳ ಹಿಂಂದೆ) ಪ್ರಾಾರಂ ಂಭಿಸಿ ಇಂಂದಿನವರೆಗೆ, 
ಗಣಿತಜ್ಞರು ಅವುಗಳ ರಹಸ್ಯಯ ಗಳನ್ನುು  ಬಹಿರಂಂಗಪಡಿಸಲು ಇನ್ನೂೂ  ಹೆಣಗಾಡುತ್ತಿ�ದ್ದಾ ಾ ರೆ!
ಚಿಂಂತನೆಗೆ ಆಹಾರ: ಅತಿದೊಡ್ಡಡ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಇದೆಯೇೇ? ಅಥವಾ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಪಟ್ಟಿಿ ಯು ಅಂಂತ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ ದೆ ಮುಂಂದುವರಿಯುತ್ತ� ದೆಯೇೇ? ಯೂಕಿ್ಲಿಡ್ ಎಂಂಬ 
ಗಣಿತಜ್ಞನು ಉತ್ತ� ರವನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಕೊಂಂಡನು ಮತ್ತುು  ನಂಂತರದ ತರಗತಿಯಲಿ್ಲಿ  ನೀೀವು ಸಹ!
ಮೋೋಜಿನ ಸಂಂಗತಿ: ಯಾರಾದರೂ ‘ಬರೆದಿರುವ’ ಅತಿದೊಡ್ಡಡ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  
ಎಷ್ಟುು  ದೊಡ್ಡಡ ದಾಗಿದೆಯೆಂಂದರೆ ಅದನ್ನುು  ಬರೆಯಲು ಸುಮಾರು ೬೫೦೦ ಪುಟಗಳು 
ಬೇೇಕಾಗುತ್ತ� ವೆ! ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ ಅವರು ಅದನ್ನುು  ಕಂ�ಪ್ಯೂೂ ಟರಿನಲಿ್ಲಿ  ಮಾತ್ರರ  ಬರೆಯಬಹುದು!

೪. 	 ಈ ಕೆಳಗಿನವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಯಾವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ: ೨೩, ೫೧, ೩೭, ೨೬? 
೫. 	 ೨೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಕಡಿಮೆ ಇರುವ ಮೂರು ಜೋೋಡಿ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಬರೆಯಿರಿ, 

ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತ� ವು ೫ ರ ಗುಣಾಂಂಕವಾಗಿದೆ. 
೬. 	 ೬.೧೩ ಮತ್ತುು  ೩೧ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ಈ ಎರಡೂ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು 

೧ ಮತ್ತುು  ೩ ಒಂಂದೇೇ ಅಂಂಕಿಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿವೆ. ೧೦೦ ವರೆಗಿನ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ 
ಜೋೋಡಿಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

೭.		 ೧ ಮತ್ತುು  ೧೦೦ ನಡುವಿನ ಏಳು ಅನುಕ್ರ� ಮ ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.

೮.		 ಅವಳಿ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು ೨ ವ್ಯಯತ್ಯಾಾ  ಸವನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿರುವ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳ ಜೋೋಡಿಗಳಾಗಿವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೩ಮತ್ತುು  ೫ ಅವಳಿ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳಾಗಿವೆ. ಹಾಗೆಯೇೇ ೧೭ ಮತ್ತುು  ೧೯. ೧ 
ಮತ್ತುು  ೧೦೦ ರ ನಡುವಿನ ಇತರ ಅವಳಿ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.



115

ಪ್ರರ ದಾನ ಸಮಯ

೯.	 ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು ಹೇೇಳಿಕೆಯು ಸರಿಯೇೇ ಅಥವಾ ತಪ್ಪೇ� ೇ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಗುರುತಿಸಿ. 
ವಿವರಿಸಿ.
ಎ.	 ೪ ನೇೇ ಏಕಾಂಂಕದ ಅಂಂಕಿ ಹೊಂಂದಿರುವ ಯಾವುದೇೇ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಇಲ್ಲಲ .
ಬಿ.	 ಪ್ರರ ಧಾನಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವೂ ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿರಬಹುದು.
ಸಿ.	 ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಯಾವುದೇೇ ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿಲ್ಲಲ .
ಡಿ.	ಎಲ್ಲಾಾ   ಸಮ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ.
ಇ.	 ೨ ಒಂಂದು ಪ್ರರ ಧಾನ ಮತ್ತುು  ಮುಂಂದಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ , ೩ ಕೂಡ. ಇತರ ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು 

ಪ್ರರ ಧಾನಕೆ್ಕೆ , ಮುಂಂದಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಸಂಂಯೋೋಜಿತವಾಗಿದೆ.
೧೦.	 ಈ ಕೆಳಗಿನವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಯಾವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ನಿಖರವಾಗಿ ಮೂರು ವಿಭಿನ್ನನ  ಪ್ರರ ಧಾನ 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವಾಗಿದೆ: ೪೫, ೬೦, ೯೧, ೧೦೫, ೩೩೦?
೧೧.	 ೨, ೪ ಮತ್ತುು  ೫ ರಲಿ್ಲಿ  ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದನ್ನುು  ಒಮ್ಮೆೆ  ಬಳಸಿಕೊಂಂಡು ನೀೀವು ಎಷ್ಟುು  ಮೂರು-

ಅಂಂಕಿಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಮಾಡಬಹುದು?
೧೨.	 ೩ ಒಂಂದು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ, ಮತ್ತುು  ೨ * ೩+ ೧ = ೭ ಸಹ ಒಂಂದು ಪ್ರರ ಧಾನ 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ. ದಿ್ವಿ ಗುಣಾಂಂಕಗೊಳಿಸುವ ಮತ್ತುು  ೧ ಅನ್ನುು  
ಸೇೇರಿಸುವ ಇತರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ ಗಳು ಮತ್ತೊಂ� ಂದು ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ ವನ್ನುು  ನೀೀಡುತ್ತ� ವೆಯೇೇ? 
ಅಂಂತಹ ಕನಿಷ್ಠಠ  ಐದು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನುು  ಹುಡುಕಿ.

೫.೩ ಖಜಾನೆಗಳನ್ನುು  ಸುರಕಿ್ಷಿತವಾಗಿಡಲು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು

ಯಾವ ಜೋೋಡಿಗಳು ಸುರಕಿ್ಷಿ ತವಾಗಿವೆ?
ನಾವು ನಿಧಿ ಹುಡುಕುವ ಆಟಕೆ್ಕೆ  ಹಿಂಂತಿರುಗೋೋಣ. ಈ ಬಾರಿ, ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  
ಇಡಲಾಗಿದೆ. ಒಂಂದೇೇ ಜಿಗಿತದ ಗಾತ್ರರ ದೊಂಂದಿಗೆ ಎರಡೂ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ತಲುಪಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಾದರೆ 
ಮಾತ್ರರ  ಜಂಂಪಿ ನಿಧಿಗಳನ್ನುು  ಪಡೆಯುತ್ತಾಾ ನೆ. ಹೊಸ ನಿಯಮವೂ ಇದೆ - ೧ ರ ಜಿಗಿತ ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  
ಅನುಮತಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲಲ .

	 ಜಂಂಪಿ ಎರಡೂ ಖಜಾನೆಗಳನ್ನುು  ತಲುಪಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಾಗದಂಂತೆ ಗ್ರಂ� ಂಪಿ ಖಜಾನೆಗಳನ್ನುು  
ಎಲಿ್ಲಿ  ಇಡಬೇೇಕು?

ನಿಧಿಯನ್ನುು  ೧೨ ಮತ್ತುು  ೨೬ ರಲಿ್ಲಿ  ಇಡುವುದು ಕೆಲಸ ಮಾಡುತ್ತ� ದೆಯೇೇ? ಇಲ್ಲಲ ! ಜಿಗಿತದ 
ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  ೨ ಎಂಂದು ಆಯೆ್ಕೆ  ಮಾಡಿದರೆ, ಜಂಂಪಿ ೧೨ ಮತ್ತುು  ೨೬ ಎರಡನ್ನೂೂ  ತಲುಪುತ್ತಾಾ ನೆ.

ಮತ್ತುು  ೯ ರ ಬಗೆ್ಗೆ  ಹೇೇಗೆ? ಜಂಂಪಿ ೧ ಅನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ ಬೇೇರೆ ಯಾವುದೇೇ ಜಿಗಿತ ಗಾತ್ರರ ವನ್ನುು  
ಬಳಸಿಕೊಂಂಡು ಎರಡನ್ನೂೂ  ತಲುಪಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ . ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ಜೋೋಡಿ ೪ ಮತ್ತುು  ೯ 
ಸುರಕಿ್ಷಿತವಾಗಿದೆ ಎಂಂದು ಗ್ರಂ� ಂಪಿಗೆ ತಿಳಿದಿದೆ.

ಈ ಜೋೋಡಿಗಳು ಸುರಕಿ್ಷಿ ತವಾಗಿವೆಯೇೇ ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಿ:
ಎ. ೧೫ ಮತ್ತುು  ೩೯ 	 ಬಿ. ೪ ಮತ್ತುು  ೧೫ 
ಸಿ. ೧೮ ಮತ್ತುು  ೨೯ 	 ಡಿ. ೨೦ ಮತ್ತುು  ೫೫
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ಸುರಕಿ್ಷಿ ತ ಜೋೋಡಿಗಳ ವಿಶೇೇಷತೆ ಏನು? ಅವುಗಳಿಗೆ ೧ ಹೊರತುಪಡಿಸಿ ಬೇೇರೆ 
ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶವಿಲ್ಲಲ . ೧ ಅನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ ಬೇೇರೆ ಯಾವುದೇೇ 
ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶವನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿಲ್ಲಲ ದಿದ್ದದ ರೆ ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಪರಸ್ಪಪ ರ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಎಂಂದು ಹೇೇಳಲಾಗುತ್ತ� ದೆ.

ಉದಾಹರಣೆ: ೧೫  ಮತ್ತುು   ೩೯  ಗಳು ೩ಅನ್ನುು  ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶವಾಗಿ ಹೊಂಂದಿರುವುದರಿಂ�ದ, 
ಅವು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಲ್ಲಲ . ಆದರೆ ೪ ಮತ್ತುು  ೯ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ.

  ಈ ಕೆಳಗಿನ ಯಾವ ಜೋೋಡಿಗಳು ಸಹ-ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ?
ಎ. ೧೮ ಮತ್ತುು  ೩೫	 ಬಿ. ೧೫ ಮತ್ತುು  ೩೭ 	  ಸಿ. ೩೦ ಮತ್ತುು  ೪೧೫
ಡಿ.೧೭ ಮತ್ತುು  ೬೯	 ಇ. ೮೧ ಮತ್ತುು  ೧೮

  ವಿವಿಧ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಜೋೋಡಿಗಳೊಂಂದಿಗೆ ‘ಇಡಿ್ಲಿ -ವಡೆ’ ಆಟವನ್ನುು  
ಆಡುವಾಗ, ಅಂಂಶು ಒಂಂದು ಆಸಕ್ತಿ� ದಾಯಕ ಸಂಂಗತಿಯನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿದನು!

೧. 		 ಕೆಲವೊಮ್ಮೆೆ  ಮೊದಲ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಗುಣಾಂಂಕವು ಎರಡು 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನಕ್ಕೆ    ಸಮಾನವಾಗಿತ್ತುು .

೨.	 ಇತರ ಸಮಯಗಳಲಿ್ಲಿ  ಮೊದಲ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಗುಣಾಂಂಕವು ಎರಡು 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಕಡಿಮೆಯಿತ್ತುು .

ಮೇೇಲಿನ ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದಕ್ಕೂೂ  ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಜೋೋಡಿಯು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿರುವುದಕೆ್ಕೆ  ಇದು ಹೇೇಗೆ 
ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿದೆ?

ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನ ಕಲೆ
  ಈ ಕೆಳಗಿನ ಥೆ್ರೆ ಡ್  ಆರ್ಟ್್ ಅನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ. ಮೊದಲ ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ವು ೧೨ ಪೆಗ್ ಗಳನ್ನುು  

ಹೊಂಂದಿದೆ ಮತ್ತುು  ದಾರವನ್ನುು  ಪ್ರರ ತಿ ನಾಲ್ಕಕನೇ ೇ ಪೆಗೆ್ಗೆ  ಕಟ್ಟಟ ಲಾಗುತ್ತ� ದೆ (ನಾವು ಥೆ್ರೆ ಡ್-
ಗ್ಯಾಾ ಪ್ ೪ ಎಂಂದು ಹೇೇಳುತ್ತೇ� ೇವೆ). ಎರಡನೇೇ ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ವು ೧೩ ಪೆಗ್ ಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ 
ಮತ್ತುು  ಥೆ್ರೆ ಡ್-ಗ್ಯಾಾ ಪ್ ೩ ಆಗಿದೆ. ಇತರ ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ಗಳ ಬಗೆ್ಗೆ  ಏನು? ಈ ಚಿತ್ರರ ಗಳನ್ನುು  
ಗಮನಿಸಿ, ತರಗತಿಯಲಿ್ಲಿ  ನಿಮ್ಮಮ  ಸಂಂಶೋೋಧನೆಗಳನ್ನುು  ಹಂಂಚಿಕೊಳ್ಳಿಿ  ಮತ್ತುು  ಚರ್ಚಿಿಸಿ.
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ಕೆಲವು ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ಗಳಲಿ್ಲಿ , ದಾರವನ್ನುು  ಪ್ರರ ತಿ ಪೆಗ್ ಗೆ ಕಟ್ಟಟ ಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಕೆಲವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಹಾಗಲ್ಲಲ . 

ಇದು ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೆ (ಪೆಗ್ ಗಳ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಮತ್ತುು  ಥೆ್ರೆ ಡ್-ಗ್ಯಾಾ ಪ್) ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿರುವುದಕೆ್ಕೆ  

ಸಂಂಬಂಂಧಿಸಿದೆಯೇೇ?

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ
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ಈ ಕೆಳಗಿನವುಗಳಿಗಾಗಿ ಅಂಂತಹ ಚಿತ್ರರ ಗಳನ್ನುು  ಮಾಡಿ:
ಎ. ೧೫ ಪೆಗ್ ಗಳು, ೧೦ ಥೆ್ರೆ ಡ್-ಗ್ಯಾಾ ಪ್ 		  ಬಿ. ೧೦ ಪೆಗ್ ಗಳು, ಥೆ್ರೆ ಡ್-ಗ್ಯಾಾ ಪ್ ೭
ಸಿ. ೧೪ ಪೆಗ್ ಗಳು, ಥೆ್ರೆ ಡ್-ಗ್ಯಾಾ ಪ್ ೬ 		             ಡಿ.  ೮ ಪೆಗ್ ಗಳು, ಥೆ್ರೆ ಡ್-

ಗ್ಯಾಾ ಪ್ ೩
೫.೪ ಪ್ರೈ� ೈಮ್ ಫ್ಯಾಾಕ್ಟ ಟ ರೈೈಸೇೇಶನ್ (ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಪವರ್ತತನೀೀಕರಣ/ಅಂಂಶೀೀಕರಣ)

ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವೇೇ ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸುವುದು:
ಶಿಕ್ಷಕರು : 	 ೫೬ ಮತ್ತುು  ೬೩ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವೇೇ?
ಅಂಂಶು ಮತ್ತುು  ಗುಣಾ: ಅವು ೧ ಅನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶವನ್ನುು  		
	ಹೊಂ ಂದಿದ್ದದ ರೆ, ಅವು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಲ್ಲಲ . ನಾವು ಪರಿಶೀೀಲಿಸೋೋಣ.
ಅಂಂಶು:	� ನಾನು ೫೬ = ೧೪ ×  ೪ ಮತ್ತುು  ೬೩= ೨೧ ×  ೩ ಬರೆಯಬಹುದು. 

ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೧೪ ಮತ್ತುು  ೪ ಅಂಂಶಗಳು ೫೬ರ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ. 
ಇದಲ್ಲಲ ದೆ, ೨೧ ಮತ್ತುು  ೩, ೬೩ರ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, 
ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳಿಲ್ಲಲ . ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-
ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ.

ಗುಣಾ:	 �ಸ್ವವಲ್ಪಪ   ತಡಿಯಿರಿ. ನಾನು ೫೬ = ೭ × ೮ ಮತ್ತುು  ೬೩= ೯ × ೭ 
ಅನ್ನುು  ಸಹ ಬರೆಯಬಲ್ಲೆೆ . ೭ ಎರಡೂ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಒಂಂದು 
ಅಂಂಶವಾಗಿದೆ ಎಂಂದು ನಾವು ನೋೋಡುತ್ತೇ� ೇವೆ, ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ಅವು 
ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಲ್ಲಲ .

ಸ್ಪಪ ಷ್ಟಟ ವಾಗಿ ಗುಣಾ ಹೇೇಳಿದ್ದುು  ಸರಿಯಾಗಿದೆ, ಏಕೆಂ�ದರೆ ೭ ಒಂಂದು ಸಾಮಾನ್ಯಯ  
ಅಂಂಶವಾಗಿದೆ. 

  ಆದರೆ ಅಂಂಶುವಿನಿಂಂದ ಎಲಿ್ಲಿ  ತಪ್ಪಾಾ ಯಿತ್ತುು ? 
ಬರವಣಿಗೆ ೫೬ = ೧೪ * ೪. ೧೪ ಮತ್ತುು  ೪ ಎರಡೂ ೫೬ ರ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ ಎಂಂದು 

ಹೇೇಳುತ್ತ� ದೆ, ಆದರೆ ಇದು ೫೬ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೇೇಳುವುದಿಲ್ಲಲ . ೬೩ ರ ಅಂಂಶಗಳಿಗೂ 
ಇದು ಅನ್ವವ ಯಿಸುತ್ತ� ದೆ.

ಮತ್ತೊಂ� ಂದು ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನುು  ಪ್ರರ ಯತ್ನಿಿ ಸಿ: ೮೦ ಮತ್ತುು  ೬೩. ಎರಡೂ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಅಂಂಶೀೀಕರಿಸಲು ಅನೇೇಕ ಮಾರ್ಗ�ಗಳಿವೆ.

೮೦ = ೪೦ × ೨ = ೨೦ × ೪ = ೧೦ × ೮ = ೧೬ × ೫ = ???
೬೩= ೯ × ೭ = ೩× ೨೧ = ???
ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಅಂಂಶೀೀಕರಿಸಲು ಹೆಚಿ್ಚಿ ನ ಮಾರ್ಗ�ಗಳಿವೆ ಎಂಂದು ಹೇೇಳಲು 

ನಾವು ‘???’ ಬರೆದಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ಆದರೆ ನಾವು ಕೊಟ್ಟಿಿ ರುವ ಯಾವುದೇೇ ಅಂಂಶೀೀಕರಣಗಳನ್ನುು  
ತೆಗೆದುಕೊಂಂಡರೆ, ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೮೦ = ೧೬ × ೫ ಮತ್ತುು  ೬೩= ೯ × ೭, ಆಗ 
ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳಿಲ್ಲಲ . ೮೦ ಮತ್ತುು  ೬೩ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನ ಎಂಂದು ನಾವು 
ತೀೀರ್ಮಾಾನಿಸಬಹುದೇೇ? ಮೇೇಲಿನ ಅಂಂಶು ಅವರ ತಪ್ಪುು  ತೋೋರಿಸುವಂಂತೆ, ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
ಅಂಂಶೀೀಕರಿಸಲು ಇತರ ಮಾರ್ಗ�ಗಳಿವೆ ಎಂಂದು ನಾವು ತೀೀರ್ಮಾಾನಿಸಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ .

ಇದರ ಅರ್ಥಥವೇೇನೆಂಂದರೆ, ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯೇೇ 
ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಲು ನಮಗೆ ಹೆಚ್ಚುು  ವ್ಯಯ ವಸ್ಥಿಿ ತ ವಿಧಾನದ ಅಗತ್ಯಯ ವಿದೆ.
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ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ
೫೬ ರಂಂತಹ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿಿ . ಇದು ಸಂಂಯೋೋಜಿತವಾಗಿದೆ, ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದನ್ನುು  ೫೬ 
= ೪ × ೧೪ ಎಂಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೪ ಮತ್ತುು  ೧೪ ಎರಡೂ ೫೬ ರ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ. 
ಈಗ ಇವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದನ್ನುು  ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿಿ , ಅದು ೧೪ ಆಗಿರಲಿ. ಇದು ಸಂಂಯೋೋಜಿತವಾಗಿದೆ 
ಮತ್ತುು  ಇದನ್ನುು  ೧೪ = ೨ × ೭ ಎಂಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೫೬ = ೪ × ೨ × ೭. ಈಗ, ೪ 
ಸಂಂಯೋೋಜಿತವಾಗಿದೆ ಮತ್ತುು  ಇದನ್ನುು  ೪ = ೨ × ೨ ಎಂಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೫೬ = 
೨ × ೨ × ೨ × ೭. ಇಲಿ್ಲಿ  ಕಂ�ಡುಬರುವ ಎಲ್ಲಾಾ  ಅಂಂಶಗಳು, ೨ ಮತ್ತುು  ೭, ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. 
ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ನಾವು ಅವುಗಳನ್ನುು  ಮತ್ತ� ಷ್ಟುು  ವಿಭಜಿಸಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ .

ಕೊನೆಯಲಿ್ಲಿ , ನಾವು ೫೬ ಅನ್ನುು  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವಾಗಿ ಬರೆದಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ಇದನ್ನುು  
೫೬ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ವೈೈಯಕ್ತಿ� ಕ ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶಗಳು ಎಂಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೫೬ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶಗಳು ೨ ಮತ್ತುು  ೭. 

೧ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಹೆಚಿ್ಚಿ ನ ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ. 
ಕಲ್ಪಪ ನೆ ಒಂಂದೇೇ: ಕೇೇವಲ ಪ್ರರ ಧಾನಗಳು ಮಾತ್ರರ  ಉಳಿಯುವವರೆಗೆ ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
ಅಂಂಶಗಳಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತ�ಲೇ ೇ ಇರಿ.

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ೧ ಯಾವುದೇೇ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿಲ್ಲಲ . ಇದನ್ನುು  ಯಾವುದೇೇ 
ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಿಂಂದ ವಿಭಜಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲಲ .

೭ ರಂಂತಹ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ ಯಾವುದು? ಇದು ಕೇೇವಲ ೭ (ನಾವು 
ಅದನ್ನುು  ಇನ್ನುು  ಮುಂಂದೆ ವಿಭಜಿಸಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ ).

ಇನ್ನೂೂ  ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನುು  ನೋೋಡೋೋಣ.

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ವಿಭಜಿಸುವ ವಿವಿಧ ವಿಧಾನಗಳ ಮೂಲಕ ಹೋೋಗುವ ಮೂಲಕ, ನಾವು 
೬೩ಅನ್ನುು  ೩ × ೩ × ೭ ಮತ್ತುು  ೩ × ೭ × ೩ಎಂಂದು ಬರೆದಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ಅವು ವಿಭಿನ್ನನ ವಾಗಿವೆಯೇೇ? 
ನಿಜವಾಗಿಯೂ ಅಲ್ಲಲ ! ಎರಡೂ ಸಂಂದರ್ಭಭಗಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದೇೇ ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ೩ ಮತ್ತುು  
೭ ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ವೆ. ಇದಲ್ಲಲ ದೆ, ಎರಡರಲ್ಲೂೂ  ೩ಎರಡು ಬಾರಿ ಕಾಣಿಸಿಕೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ದೆ ಮತ್ತುು  
೭ ಒಮ್ಮೆೆ  ಕಾಣಿಸಿಕೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ದೆ.	  

ಇಲಿ್ಲಿ , ನೀೀವು ೩೬ ರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  
ಅಪವರ್ತತನೀೀಯತೆಯನ್ನುು  ಪಡೆಯಲು 
ನಾಲ್ಕುು  ವಿಭಿನ್ನನ  ಮಾರ್ಗ�ಗಳನ್ನುು  
ನೋೋಡುತ್ತೀ�ೀರಿ . ಎಲ್ಲಾಾ  ನಾಲ್ಕುು  
ಪ್ರರ ಕರಣಗಳಲಿ್ಲಿ , ನಾವು ಎರಡು ೨ 
ಗಳು ಮತ್ತುು  ಎರಡು ೩ ಗಳು ಅನ್ನುು  
ಪಡೆಯುತ್ತೇ� ೇವೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ.

ನೀೀವು ಎಲ್ಲಾಾ  ನಾಲ್ಕುು  
ಪ್ರರ ಕರಣಗಳಲಿ್ಲಿ  ೩೬ ಅನ್ನುು  
ಪಡೆಯುತ್ತೀ�ೀರಿ  ಎಂಂದು ನೋೋಡಲು 
ಹಿಂಂತಿರುಗಿ ಗುಣಿಸಿ.

ಯಾವುದೇೇ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗೆ, ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳು ವಿಭಿನ್ನನ  ಕ್ರ� ಮಗಳಲಿ್ಲಿ  ಬರಬಹುದು 
ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಹೊರತುಪಡಿಸಿ, ಕೇೇವಲ ಒಂಂದು ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಪವರ್ತತನೀೀಯತೆ ಇದೆ ಎಂಂಬುದು 

೩೬

೨×೧೮ ೩×೧೨ ೪×೯ ೬×೬

೨×೨×೯ ೩×೩×೪ ೨×೨×೯ ೨×೩×೬

೨×೨×೩×೩ ೩×೩×೨×೨ ೨×೨×೩×೩ ೨×೩×೨×೩

೨×೩×೨×೩೨×೨×೩×೩
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ಗಮನಾರ್ಹಹ ಸಂಂಗತಿಯಾಗಿದೆ. ನಾವು ಕೆಳಗೆ ವಿವರಿಸಿದಂಂತೆ, ಕ್ರ� ಮವು ಮುಖ್ಯಯ ವಲ್ಲಲ . ಆದಾಗ್ಯೂೂ , 
ನಾವು ಈ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲಿ್ಲಿ  ನೋೋಡಿದಂಂತೆ, ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಪವರ್ತತನೀೀಯತೆಯನ್ನುು  ತಲುಪಲು 
ಅನೇೇಕ ಮಾರ್ಗ�ಗಳಿವೆ!	

ಆದೇೇಶವು ಮುಖ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ�ದೆ ಯೇೇ? 

ಈ ರೇೇಖಾಚಿತ್ರರ ವನ್ನುು  ಬಳಸಿಕೊಂಂಡು,
ನೀೀವು ೨, ೩, ಮತ್ತುು  ೫ ಅನ್ನುು  ಯಾವ ರೀೀತಿಯಲಿ್ಲಿ  ಗುಣಿಸಿದರೂ, ೩೦ = ೨ × ೩× ೫ ಆಗುತ್ತ� ದೆ. 
ಏಕೆ ಎಂಂದು ನೀೀವು ವಿವರಿಸಬಲಿ್ಲಿರಾ?

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಗುಣಿಸುವಾಗ, ನಾವು ಅದನ್ನುು  ಯಾವುದೇೇ ಕ್ರ� ಮದಲಿ್ಲಿ  ಮಾಡಬಹುದು. 
ಅಂಂತಿಮ ಫಲಿತಾಂಂಶ ಒಂಂದೇೇ ಆಗಿರುತ್ತ� ದೆ. ಅದಕ್ಕಾಾ ಗಿಯೇೇ, ಎರಡು ೨ ಗಳು ಮತ್ತುು  ಎರಡು 
೩ಗಳನ್ನುು  ಯಾವುದೇೇ ಕ್ರ� ಮದಲಿ್ಲಿ  ಗುಣಿಸಿದಾಗ, ನಾವು ೩೬ ಅನ್ನುು  ಪಡೆಯುತ್ತೇ� ೇವೆ. ನಂಂತರದ 
ತರಗತಿಯಲಿ್ಲಿ , ನಾವು ಇದನ್ನುು  ಚಲನಶೀೀಲತೆ ಮತ್ತುು  ಗುಣೀೀಕರಣದ ಸಹವರ್ತಿಿತ್ವವ ದ 
ಹೆಸರುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಅಧ್ಯಯ ಯನ ಮಾಡುತ್ತೇ� ೇವೆ. 

ಹೀೀಗಾಗಿ, ಆದೇೇಶವು ಮುಖ್ಯಯ ವಲ್ಲಲ . ಸಾಮಾನ್ಯಯ ವಾಗಿ ನಾವು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
ಹೆಚ್ಚುುತ್ತಿ�  ರುವ ಕ್ರ� ಮದಲಿ್ಲಿ  ಬರೆಯುತ್ತೇ� ೇವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೨೨೫ = ೨೨೫ = ೩× ೩× ೫ × ೫ 
ಅಥವಾ ೩೦ = ೨ × ೩× ೫.  

ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ದ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ
ನಾವು ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಕೊಂಂಡಾಗ, ನಾವು 
ಮೊದಲು ಅದನ್ನುು  ಎರಡು ಅಂಂಶಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವಾಗಿ ಬರೆಯುತ್ತೇ� ೇವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
೭೨ = ೧೨ × ೬. ನಂಂತರ, ನಾವು ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು ಅಂಂಶಗಳ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  
ಕಂ�ಡುಕೊಳ್ಳುುತ್ತೇ�  ೇವೆ. ಮೇೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿ್ಲಿ , ೧೨ = ೨ × ೨ × ೩ ಮತ್ತುು  ೬ = ೨ × 
೩. ಈಗ, ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ ಯಾವುದು ಎಂಂದು ನೀೀವು ಹೇೇಳಬಲಿ್ಲಿರಾ?
೭೨ ಆಗಿದೆಯೇೇ?
ಇವುಗಳನ್ನುು  ಒಟ್ಟುು ಗೂಡಿಸುವ ಮೂಲಕ ಮೂಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಪಡೆಯಲಾಗುತ್ತ� ದೆ.
																	               
						      ೭೨ = ೨ × ೨ × ೩× ೨ × ೩



120

ಗಣಿತ ಪ್ರರ ಕಾಶ | ೬ ನೇೇ ತರಗತಿ

ನಾವು ಇದನ್ನುು  ೨ × ೨ × ೨ × ೩× ೩ ಎಂಂದೂ ಬರೆಯಬಹುದು. ಗುಣಿಸಿ ಮತ್ತುು  ನೀೀವು 
೭೨ ಅನ್ನುು  ಮರಳಿ ಪಡೆಯುತ್ತೀ�ೀರಿ  ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಿ!
೭೨ ರ ಅಪವರ್ತತನೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಪ್ರರ ತಿ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶವು ಎಷ್ಟುು  ಬಾರಿ ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ದೆ 
ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ. 			
೧೨ ಮತ್ತುು  ೬ ರ ಅಪವರ್ತತನಗಳಲಿ್ಲಿ  ಇದು ಎಷ್ಟುು  ಬಾರಿ ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ದೆ ಎಂಂದು 
ಹೋೋಲಿಸಿ.

	 ಇದನ್ನುು  ಕಂ�ಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ
೧.	 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ:
 	 ೬೪, ೧೦೪, ೧೦೫, ೨೪೩, ೩೨೦, ೧೪೧, ೧೭೨೮, ೭೨೯, ೧೦೨೪, ೧೩೩೧, ೧೦೦೦.
೨.	 ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವು ಒಂಂದು ೨, ಎರಡು ೩ ಗಳು, ಮತ್ತುು  

ಒಂಂದು ೧೧ ಅನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ. ಆ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಯಾವುದು?
೩.	 ಮೂರು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, ಎಲ್ಲಲ ವೂ ೩೦ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ 

ಕಡಿಮೆ, ಅವುಗಳ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವು ೧೯೫೫ ಆಗಿದೆ.
೪.	 ಮೊದಲು ಗುಣಿಸದೆ ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  

ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.
	ಎ .  ೫೬ × ೨೫  ಬಿ.  ೧೦೮ × ೭೫  ಸಿ.  ೧೦೦೦ × ೮೧
೫.	 ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವು ಹೊಂಂದಿರುವ ಅತ್ಯಂ� ಂತ ಚಿಕ್ಕಕ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಯಾವುದು:
	ಎ .	 ಮೂರು ವಿಭಿನ್ನನ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು? 
	 ಬಿ.	 ನಾಲ್ಕುು  ವಿಭಿನ್ನನ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು? 

ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಅಧ್ಯಯ ಯನದಲಿ್ಲಿ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವು ಮೂಲಭೂತ 
ಪ್ರಾಾಮುಖ್ಯಯ  ತೆಯನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ. ಇದು ಉಪಯುಕ್ತ� ವಾಗಬಹುದಾದ ಎರಡು 
ವಿಧಾನಗಳನ್ನುು  ಚರ್ಚಿಿಸೋೋಣ.

ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯೇೇ ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಲು ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಬಳಸುವುದು
ನಾವು ಮತ್ತೆ�  ೫೬ ಮತ್ತುು  ೬೩ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋೋ�ಣ . ಅವು ಸಹ-
ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯೇೇ ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಗೆ ಪರಿಶೀೀಲಿಸಬಹುದು? ನಾವು ಎರಡೂ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಬಳಸಬಹುದು -

೫೬ = ೨ × ೨ × ೨ × ೭ ಮತ್ತುು  ೬೩= ೩× ೩× ೭
ಈಗ, ೭ ಎಂಂಬುದು ೫೬ ಮತ್ತುು  ೬೩ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶವಾಗಿದೆ ಎಂಂದು ನಾವು 

ನೋೋಡುತ್ತೇ� ೇವೆ. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೫೬ ಮತ್ತುು  ೬೩ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಲ್ಲಲ .
೮೦ ಮತ್ತುು  ೬೩ ರ ಬಗೆ್ಗೆ  ಏನು? ಅವುಗಳ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶಗಳು ಈ ಕೆಳಗಿನಂಂತಿವೆ: 

೮೦ = ೨ × ೨ × ೨ × ೨ × ೫ ಮತ್ತುು   ೬೩= ೩× ೩× ೭
ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶಗಳಿಲ್ಲಲ . ಅವನ್ನುು  ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನ ಎಂಂದು 

ನಾವು ತೀೀರ್ಮಾಾನಿಸಬಹುದೇೇ? ಅವುಗಳು ಸಂಂಯೋೋಜಿತವಾದ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶವನ್ನುು  
ಹೊಂಂದಿವೆ ಎಂಂದು ಭಾವಿಸೋೋಣ. ಈ ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅಂಂಶದ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶಗಳು ೮೦ ಮತ್ತುು  ೬೩ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಕಾಣಿಸಿಕೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ವೆಯೇೇ?
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ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶಗಳು ಇಲ್ಲಲ ದಿದ್ದದ ರೆ, ಎರಡು 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಳಬಹುದು.

ನಾವು ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನುು  ನೋೋಡೋೋಣ.
ಉದಾಹರಣೆ: ೪೦ ಮತ್ತುು  ೨೩೧ ಅನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ.  ಅವುಗಳ ಪ್ರರ ಮುಖ 
ಅಪವರ್ತತನೀೀಯತೆಗಳು ಈ ಕೆಳಗಿನಂಂತಿವೆ:

೪೦ = ೨ × ೨ × ೨ × ೫ ಮತ್ತುು  ೨೩೧ = ೩× ೭ × ೧೧
೪೦ ಮತ್ತುು  ೨೩೧ ಎರಡನ್ನೂೂ  ವಿಭಜಿಸುವ ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ ಗಳಿಲ್ಲಲ  

ಎಂಂದು ನಾವು ನೋೋಡುತ್ತೇ� ೇವೆ. ವಾಸ್ತ� ವವಾಗಿ, ೪೦ ರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳು ೨ ಮತ್ತುು  
೫ ಆಗಿದ್ದದ ರೆ, ೨೩೧ ರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳು ೩, ೭ ಮತ್ತುು  ೧೧ ಆಗಿವೆ. ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೪೦ 
ಮತ್ತುು  ೨೩೧ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ!
ಉದಾಹರಣೆ: ೨೪೨ ಮತ್ತುು  ೧೯೫ ಅನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ. ಅವುಗಳ ಪ್ರರ ಮುಖ 
ಅಪವರ್ತತನೀೀಯತೆಗಳು ಈ ಕೆಳಗಿನಂಂತಿವೆ:

೨೪೨ = ೨ × ೧೧ × ೧೧ ಮತ್ತುು  ೧೯೫ = ೩× ೫ × ೧೩
೨೪೨ ರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳು ೨ ಮತ್ತುು  ೧೧ ಆಗಿವೆ. ೧೯೫ ರ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಅಂಂಶಗಳು 

೩,೫ ಮತ್ತುು  ೧೩ ಆಗಿವೆ. ಯಾವುದೇೇ ಸಾಮಾನ್ಯಯ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶಗಳಿಲ್ಲಲ . ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೨೪೨ 
ಮತ್ತುು  ೧೯೫ ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆ.

ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಇನ್ನೊಂಂ� ದರಿಂಂದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು 
ಪರಿಶೀೀಲಿಸಲು ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಪವರ್ತಿಿನೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಬಳಸುವುದು
ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಇನ್ನೊಂಂ� ದರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಿದರೆ, ಎರಡನೇೇ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಮೊದಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಸೇೇರಿಸಲಾಗಿದೆ 
ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಳಬಹುದು.

೪೮ ಅನ್ನುು  ೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದು ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಳುತ್ತೇ� ೇವೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ 
ನಾವು ೪೮ ಅನ್ನುು  ೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಿದಾಗ, ಉಳಿದವು ಶೂನ್ಯಯ ವಾಗಿರುತ್ತ� ದೆ. ದೀೀರ್ಘಘ 
ವಿಭಜನೆಯನ್ನುು  ನಡೆಸದೆ ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಇನ್ನೊಂಂ� ದರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ 
ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಗೆ ಪರಿಶೀೀಲಿಸಬಹುದು?
ಉದಾಹರಣೆ: ೧೬೮ ಅನ್ನುು  ೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ಎರಡರ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ: 

೧೬೮ = ೨ × ೨ × ೨ × ೩× ೭ ಮತ್ತುು  ೧೨ = ೨ × ೨ × ೩
ನಾವು ಯಾವುದೇೇ ಕ್ರ� ಮದಲಿ್ಲಿ  ಗುಣಿಸಬಹುದಾದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ಈಗ ಸ್ಪಪ ಷ್ಟಟ ವಾಗಿದೆ,

 ೧೬೮ = ೨ × ೨ × ೩× ೨ × ೭ = ೧೨ × ೧೪
ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, ೧೬೮ ಅನ್ನುು  ೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದು.

ಉದಾಹರಣೆ: ೭೫ ಅನ್ನುು  ೨೧ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ಎರಡರ ಪ್ರರ ಮುಖ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ:

೭೫ = ೩× ೫ × ೫ ಮತ್ತುು  ೨೧ = ೩× ೭
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 ಮೇೇಲಿನ ಚರ್ಚೆೆಯಲಿ್ಲಿ  ನಾವು ನೋೋಡಿದಂಂತೆ, ೭೫ ಎಂಂಬುದು ೨೧ ರ ಗುಣಾಂಂಕವಾಗಿದ್ದದ ರೆ, 
೨೧ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಪ್ರರ ಮುಖ ಅಂಂಶಗಳು ಸಹ ೭೫ ರ ಪ್ರರ ಮುಖ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ. ಆದಾಗ್ಯೂೂ , ೭ 
ಎಂಂಬುದು ೨೧ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶವಾಗಿದೆ ಆದರೆ ೭೫ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶವಲ್ಲಲ . ಆದ್ದದ ರಿಂ�ದ, 
೭೫ ಅನ್ನುು  ೨೧ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲಲ .

ಉದಾಹರಣೆ: ೪೨ ಅನ್ನುು  ೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ಎರಡರ ಪ್ರರ ಮುಖ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ:

೪೨ = ೨ × ೩× ೭ ಮತ್ತುು  ೧೨ = ೨ × ೨ × ೩
೧೨ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಪ್ರರ ಮುಖ ಅಂಂಶಗಳು ಸಹ ೪೨ ರ ಪ್ರರ ಮುಖ ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆ. ಆದರೆ 

೧೨ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ೪೨ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಸೇೇರಿಸಲಾಗಿಲ್ಲಲ . 
ಏಕೆಂ�ದರೆ ೧೨ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ೨ ಎರಡು ಬಾರಿ ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ದೆ ಆದರೆ 
೪೨ ರ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಒಮ್ಮೆೆ  ಮಾತ್ರರ  ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ದೆ. ಇದರರ್ಥಥ ೪೨ ಅನ್ನುು  
೧೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಲಾಗುವುದಿಲ್ಲಲ .

ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಇನ್ನೊಂಂ� ದರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಿದರೆ, ಎರಡನೇೇ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಮೊದಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣದಲಿ್ಲಿ  ಸೇೇರಿಸಲಾಗಿದೆ 
ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಳಬಹುದು.

 ಇದನ್ನುು  ಕಂ�ಡು ಹಿಡಿಯಿರಿ	

೧.	 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಜೋೋಡಿ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯೇೇ? ಮೊದಲು ಊಹಿಸಿ 
ಮತ್ತುು  ನಂಂತರ ನಿಮ್ಮಮ  ಉತ್ತ� ರವನ್ನುು  ಪರಿಶೀೀಲಿಸಲು ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  
ಬಳಸಿ.
ಎ.	 ೩೦ ಮತ್ತುು  ೪೫	 ಬಿ.	 ೫೭ ಮತ್ತುು  ೮೫ 
ಸಿ.	 ೧೨೧ ಮತ್ತುು  ೧೩೩೧	 ಡಿ.	 ೩೪೩ ಮತ್ತುು  ೨೧೬

೨.	 ಮೊದಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಎರಡನೆಯದರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ಪ್ರರ ಧಾನ 
ಅಂಂಶೀೀಕರಣವನ್ನುು  ಬಳಸಿ.
ಎ.	 ೨೨೫ ಮತ್ತುು  ೨೭	 ಬಿ.	 ೯೬ ಮತ್ತುು  ೨೪ 
ಸಿ.	 ೩೪೩ಮತ್ತುು  ೧೭	 ಡಿ.	 ೯೯೯ ಮತ್ತುು  ೯೯

೩.	 ಮೊದಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ ೨ × ೩× ೭  ಅನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ ಮತ್ತುು  
ಎರಡನೇೇ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಂಶೀೀಕರಣ ೩× ೭ × ೧೧ ಅನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆ. 
ಅವುಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನರಾಗಿದ್ದಾಾ ವೆಯೇೇ? ಅವುಗಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದು ಇನ್ನೊಂಂ� ದನ್ನುು  
ವಿಭಜಿಸುತ್ತ� ದೆಯೇೇ?

೪.	 ಗುಣಾ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ನೆ, “ಯಾವುದೇೇ ಎರಡು ಪ್ರರ ಧಾನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-
ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯೇೇ?”. ಅವನು ಹೇೇಳಿದ್ದುು  ಸರಿಯೇೇ?

೫.೫ ವಿಭಜನೆ ಪರೀೀಕ್ಷೆ� ಗಳು
ಇಲಿ್ಲಿಯವರೆಗೆ, ನಾವು ವಿವಿಧ ಸಂಂದರ್ಭಭಗಳಲಿ್ಲಿ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  
ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯುತ್ತಿ�ದ್ದೇೇ�  ವೆ, ಇದರಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿದೆಯೇೇ ಅಥವಾ 
ಇಲ್ಲಲವೇ ೇ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ನಿರ್ಧಧರಿಸುವುದು, ಅಥವಾ ಒಂಂದು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ  ಜೋೋಡಿ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು 
ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿದೆಯೇೇ ಅಥವಾ ಇಲ್ಲಲವೇ ೇ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ನಿರ್ಧಧರಿಸುವುದು.
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ಸಣ್ಣಣ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯುವುದು ಸುಲಭ. ದೊಡ್ಡಡ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯ 
ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ನಾವು ಹೇೇಗೆ ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯುತ್ತೇ� ೇವೆ?

ನಾವು ೮೫೬೦ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋೋ�ಣ . ಇದು ೨ ರಿಂ�ದ ೧೦ ರವರೆಗೆ ಯಾವುದೇೇ 
ಅಂಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದೆಯೇೇ (೨, ೩, ೪,೫, ..., ೯, ೧೦)?

ದೀೀರ್ಘಘ ವಿಭಜನೆ ಮಾಡದೆ ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಲಿ್ಲಿ  ಕೆಲವು ಅಂಂಶಗಳಾಗಿವೆಯೇೇ ಅಥವಾ 
ಇಲ್ಲಲವೇ ೇ ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸುವುದು ಸುಲಭ. ನೀೀವು ಅವನ್ನುು  ಹುಡುಕಬಹುದೇೇ?

೧೦ ರಿಂಂದ ವಿಭಜನೆ
ನಾವು ೧೦ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋೋ�ಣ . ೮೫೬೦ ಅನ್ನುು  ೧೦ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ೧೦ 
ಎಂಂಬುದು ೮೫೬೦ ರ ಅಂಂಶವೇೇ ಎಂಂದು ಕೇೇಳುವ ಮತ್ತೊಂ� ಂದು ವಿಧಾನ ಇದು.
ಇದಕ್ಕಾಾ ಗಿ, ನಾವು ೧೦ ರ ಗುಣಾಂಂಕಗಳಲಿ್ಲಿ  ಮಾದರಿಯನ್ನುು  ನೋೋಡಬಹುದು.
೧೦ ರ ಮೊದಲ ಕೆಲವು ಗುಣಾಂಂಕಗಳು ಹೀೀಗಿವೆ: ೧೦, ೨೦, ೩೦, ೪೦, ... ಈ  ಅನುಕ್ರ� ಮವನ್ನುು  
ಮುಂಂದುವರಿಸಿ ಮತ್ತುು  ಮಾದರಿಯನ್ನುು  ಗಮನಿಸಿ.
೧೨೫ ಎಂಂಬುದು ೧೦ ರ ಗುಣಾಂಂಕವೇೇ? ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಹಿಂಂದಿನ ಅನುಕ್ರ� ಮದಲಿ್ಲಿ  
ಕಾಣಿಸಿಕೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ದೆಯೇೇ? ಏಕೆ ಅಥವಾ ಏಕಿಲ್ಲಲ ?
೮೫೬೦ ಅನ್ನುು  ೧೦ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು ನೀೀವು ಈಗ ಉತ್ತ�ರಿ ಸಬಹುದೇೇ?

 ಈ ಹೇೇಳಿಕೆಯನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ
೧೦ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ‘೦’ ನೊಂಂದಿಗೆ ಕೊನೆಗೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ವೆ. ನೀೀವು 

ಒಪ್ಪುುತ್ತೀ�ೀ  ರಾ?

೫ ರಿಂಂದ ವಿಭಜನೆ
೫ ನೇೇ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ವಿಭಜನೆಯನ್ನುು  ಸುಲಭವಾಗಿ ಪರಿಶೀೀಲಿಸಬಹುದಾದ ಮತ್ತೊಂ� ಂದು 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ. ನಾವು ಅದನ್ನುು  ಹೇೇಗೆ ಮಾಡುವುದು?

ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ಪಟ್ಟಿಿ  ಮಾಡುವ ಮೂಲಕ ಅನ್ವೇ� ೇಷಿಸಿ: ೫, ೧೦, ೧೫, ೨೦, 
೨೫,... ಈ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಬಗೆ್ಗೆ  ನೀೀವು ಏನು ಗಮನಿಸುತ್ತೀ�ೀರಿ ? ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಯಲಿ್ಲಿ  ನೀೀವು 
ಮಾದರಿಯನ್ನುು  ನೋೋಡುತ್ತೀ�ೀ ರಾ? ೩೯೯ ಕ್ಕಿಂ� ಂತ ಕಡಿಮೆ ಇರುವ ೫ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ 
ಅತಿದೊಡ್ಡಡ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಯಾವುದು? ೮೫೬೦ ಅನ್ನುು  ೫ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದೇೇ?

 ಈ ಹೇೇಳಿಕೆಯನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ:
೫ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ‘೦’ ಅಥವಾ ‘೫’ ನೊಂಂದಿಗೆ 

ಕೊನೆಗೊಳ್ಳುುತ್ತ�  ವೆ. ನೀೀವು ಒಪ್ಪುುತ್ತೀ�ೀ  ರಾ?

೨ ರಿಂಂದ ವಿಭಜಿಸುವಿಕೆ
೨ ರ ಮೊದಲ ಕೆಲವು ಗುಣಾಂಂಕಗಳೆಂಂದರೆ ೨, ೪, ೬, ೮, ೧೦, ೧೨, ೧೪, ೧೬, ೧೮, 
೨೦, ... ನೀೀವು ಏನನ್ನುು  ಗಮನಿಸುತ್ತೀ�ೀರಿ ? ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಯಲಿ್ಲಿ  ನೀೀವು ಒಂಂದು 
ಮಾದರಿಯನ್ನುು  ನೋೋಡುತ್ತೀ�ೀ ರಾ?
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೬೮೨ ಅನ್ನುು  ೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ದೀೀರ್ಘಘ ವಿಭಜನೆಯನ್ನುು  ಮಾಡದೆ ನಾವು 
ಇದಕೆ್ಕೆ  ಉತ್ತ�ರಿ ಸಬಹುದೇೇ?

೮೫೬೦ ಅನ್ನುು  ೨ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ? ಏಕೆ ಅಥವಾ ಏಕಿಲ್ಲಲ ?

 ಈ ಹೇೇಳಿಕೆಯನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ:
೨ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ‘೦’, ‘೨’, ‘೪’, ‘೬’ ಅಥವಾ ‘೮’ 

ನೊಂಂದಿಗೆ ಕೊನೆಗೊಳ್ಳುು ವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ನೀೀವು ಒಪ್ಪುುತ್ತೀ�ೀ  ರಾ? ೩೯೯ ಮತ್ತುು  
೪೧೧  ರ ನಡುವಿನ ೨ ರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಯಾವುವು?

೪ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜನೆ
ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸುವುದು ಸಹ 
ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡಬಹುದು!
ಅದರ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನುು  ನೋೋಡಿ: ೪, ೮, ೧೨, ೧೬, ೨೦, ೨೪, ೨೮, ೩೨, ...	  
ಬಳಸಬಹುದಾದ ಯಾವುದೇೇ ಮಾದರಿಗಳನ್ನುು  ನೀೀವು ಗಮನಿಸಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ� ದೆಯೇೇ? 
೧೦, ೫ ಮತ್ತುು  ೨ ರ ಗುಣಾಂಂಕಗಳು ಅವುಗಳ ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಗಳಲಿ್ಲಿ  ಒಂಂದು 
ಮಾದರಿಯನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿವೆ, ಅದನ್ನುು  ನಾವು ವಿಭಜನೀೀಯತೆಯನ್ನುು  ಪರೀೀಕ್ಷಿ� ಸಲು 
ಬಳಸಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ� ದೆ. ಅಂಂತೆಯೇೇ, ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಯನ್ನುು  ನೋೋಡುವ ಮೂಲಕ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು ನಾವು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಬಹುದೇೇ?

ಇದು ಕೆಲಸ ಮಾಡುವುದಿಲ್ಲಲ ! ೧೨ ಮತ್ತುು  ೨೨ ಅನ್ನುು  ನೋೋಡಿ. ಅವು ಒಂಂದೇೇ ಕೊನೆಯ 
ಅಂಂಕಿಯನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿವೆ, ಆದರೆ ೧೨ ಎಂಂಬುದು ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕವಾಗಿದೆ ಮತ್ತುು  ೨೨ 
ಅಲ್ಲಲ . ಅಂಂತೆಯೇೇ ೧೪ ಮತ್ತುು  ೨೪ ಒಂಂದೇೇ ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಯನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿವೆ, ಆದರೆ 
೧೪, ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕವಲ್ಲಲ  ಮತ್ತುು  ೨೪ ಆಗಿದೆ. ಅಂಂತೆಯೇೇ, ೧೬ ಮತ್ತುು  ೨೬ ಅಥವಾ ೧೮ 
ಮತ್ತುು  ೨೮. ಇದರ ಅರ್ಥಥವೇೇನೆಂಂದರೆ, ಕೊನೆಯ ಅಂಂಕಿಯನ್ನುು  ನೋೋಡುವ ಮೂಲಕ, 
ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕವಾಗಿದೆಯೇೇ ಎಂಂದು ನಾವು ಹೇೇಳಲು ಸಾಧ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ .

ಹೆಚಿ್ಚಿ ನ ಅಂಂಕಿಗಳನ್ನುು  ನೋೋಡುವ ಮೂಲಕ ನಾವು ಪ್ರರ ಶ್ನೆೆ ಗೆ ಉತ್ತ�ರಿ ಸಬಹುದೇೇ? ೧ 
ಮತ್ತುು  ೨೦೦ ರ ನಡುವಿನ ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕಗಳ ಪಟ್ಟಿಿ ಯನ್ನುು  ಮಾಡಿ ಮತ್ತುು  ಮಾದರಿಯನ್ನುು  
ಹುಡುಕಿ.

 ೩೩೦ ಮತ್ತುು  ೩೪೦ ರ ನಡುವೆ ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಹುಡುಕಿ. 
ಅಲ್ಲಲ ದೆ, ೧೭೩೦ ಮತ್ತುು  ೧೭೪೦ ರ ನಡುವಿನ ಮತ್ತುು  ೨೦೩೦ ಮತ್ತುು  ೨೦೪೦ ರ ನಡುವಿನ 
೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಹುಡುಕಿ. ನೀೀವು ಏನು ಗಮನಿಸುತ್ತೀ�ೀರಿ ?

 ೮೫೩೬ ಅನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದೇೇ?
 ಈ ಹೇೇಳಿಕೆಯನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ:

೧.	 ಒಂಂದು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು 
ನಿರ್ಧಧರಿಸುವಾಗ ಕೊನೆಯ ಎರಡು ಅಂಂಕೆಗಳು ಮಾತ್ರರ  ಮುಖ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ� ವೆ.

೨.	ಕೊ ನೆಯ ಎರಡು ಅಂಂಕೆಗಳಿಂಂದ ರೂಪುಗೊಂಂಡ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ 
ಭಾಗಿಸಿದರೆ, ಮೂಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದು..

೩.	 ಮೂಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, ಕೊನೆಯ ಎರಡು ಅಂಂಕೆಗಳಿಂಂದ 
ರೂಪುಗೊಂಂಡ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೪ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದು.

	ನೀೀ ವು ಒಪ್ಪುುತ್ತೀ�ೀ  ರಾ? ಏಕೆ ಅಥವಾ ಏಕಿಲ್ಲಲ ? 
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೮ ರಿಂಂದ ವಿಭಜನೆ 
ಕುತೂಹಲಕಾರಿಯಾಗಿ, ೮ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜನೀೀಯತೆಯನ್ನುು  ಪರಿಶೀೀಲಿಸುವುದನ್ನುು  ಸಹ 
ಸರಳೀೀಕರಿಸಬಹುದು. ಇದಕ್ಕಾಾ ಗಿ ಕೊನೆಯ ಎರಡು ಅಂಂಕಿಗಳನ್ನುು  ಬಳಸಬಹುದೇೇ?

  ೮ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ ೧೨೦ ಮತ್ತುು  ೧೪೦ ರ ನಡುವಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  
ಹುಡುಕಿ. ೧೧೨೦ ಮತ್ತುು  ೧೧೪೦ ರ ನಡುವಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಮತ್ತುು  ೮ ರಿಂ�ದ 
ಭಾಗಿಸಬಹುದಾದ ೩೧೨೦ ಮತ್ತುು  ೩೧೪೦ ರ ನಡುವಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಸಹ 
ಹುಡುಕಿ. ನೀೀವು ಏನು ಗಮನಿಸುತ್ತೀ�ೀರಿ ?

 ೮೫೬೦ ರ ಕೊನೆಯ ಎರಡು ಅಂಂಕೆಗಳನ್ನುು  ಬದಲಾಯಿಸಿ, ಇದರಿಂ�ದಾಗಿ 
ಫಲಿತಾಂಂಶದ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ೮ ರ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿರುತ್ತ� ದೆ.

ಈ ಹೇೇಳಿಕೆಗಳನ್ನುು  ಪರಿಗಣಿಸಿ:
೧.	 ಒಂಂದು ನಿರ್ದಿಿಷ್ಟಟ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೮ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು 

ನಿರ್ಧಧರಿಸುವಾಗ ಕೊನೆಯ ಮೂರು ಅಂಂಕೆಗಳು ಮಾತ್ರರ  ಮುಖ್ಯಯ ವಾಗುತ್ತ� ವೆ.
೨.	ಕೊ ನೆಯ ಮೂರು ಅಂಂಕಿಗಳಿಂಂದ ರೂಪುಗೊಂಂಡ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೮ ರಿಂ�ದ 

ವಿಭಜಿಸಿದರೆ, ಮೂಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೮ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದು.
೩.	 ಮೂಲ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೮ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಿದರೆ, ಕೊನೆಯ ಮೂರು 

ಅಂಂಕಿಗಳಿಂಂದ ರೂಪುಗೊಂಂಡ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೮ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದು.
ನೀೀವು ಒಪ್ಪುುತ್ತೀ�ೀ  ರಾ? ಏಕೆ ಅಥವಾ ಏಕಿಲ್ಲಲ ?

ಒಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಒಂಂದು ಅಂಂಶವಾಗಿದೆಯೇೇ ಅಥವಾ ಇಲ್ಲಲವೇ ೇ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  
ಪರಿಶೀೀಲಿಸಲು ಯಾವಾಗಲೂ ದೀೀರ್ಘಘ ವಿಭಜನೆಯ ಅಗತ್ಯಯ ವಿಲ್ಲಲ  ಎಂಂದು ನಾವು 
ನೋೋಡಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ೧೦, ೫, ೨, ೪, ೮ ಕೆ್ಕೆ  ಸರಳ ವಿಧಾನಗಳನ್ನುು  ತರಲು ನಾವು ಕೆಲವು 
ಅವಲೋೋಕನಗಳನ್ನುು  ಬಳಸಿದ್ದೇೇ� ವೆ. ಇತರ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಗೂ ನಾವು ಅಂಂತಹ ಸರಳ 
ವಿಧಾನಗಳನ್ನುು  ಹೊಂಂದಿದ್ದೇೇ� ವೆಯೇೇ? ನಾವು ಮುಂಂದಿನ ತರಗತಿಗಳಲಿ್ಲಿ  ೩, ೬, ೭, ಮತ್ತುು  
೯ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜನೀೀಯತೆಯನ್ನುು  ಪರೀೀಕ್ಷಿ� ಸುವ ಸರಳ ವಿಧಾನಗಳನ್ನುು  ಚರ್ಚಿಿಸುತ್ತೇ� ೇವೆ!

 ಇದನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ

೧.	 ೨೦೨೪ ಒಂಂದು ಲೀೀಪ್ ವರ್ಷಷವಾಗಿದೆ (ಫೆಬ್ರರ ವರಿಯಲಿ್ಲಿ  ೨೯ ದಿನಗಳಿವೆ). ಲೀೀಪ್ 
ವರ್ಷಷಗಳು ೪ ರ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿರುವ ವರ್ಷಷಗಳಲಿ್ಲಿ  ಸಂಂಭವಿಸುತ್ತ� ವೆ, ೧೦೦ 
ರಿಂ�ದ ಸಮಾನವಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಬಹುದಾದ ಆದರೆ ೪೦೦ ಅಲ್ಲಲ ದ ವರ್ಷಷಗಳನ್ನುು  
ಹೊರತುಪಡಿಸಿ.
ಎ.	ನೀೀ ವು ಹುಟ್ಟಿಿ ದ ವರ್ಷಷದಿಂಂದ ಇಲಿ್ಲಿಯವರೆಗೆ, ಯಾವ ವರ್ಷಷಗಳು ಲೀೀಪ್ 

ವರ್ಷಷಗಳು?
ಬಿ.	 ೨೦೨೪ ರಿಂ�ದ ೨೦೯೯ ರವರೆಗೆ, ಎಷ್ಟುು  ಲೀೀಪ್ ವರ್ಷಷಗಳಿವೆ?

೨.	 ೪ ರಿಂ�ದ ವಿಭಜಿಸಬಹುದಾದ ಮತ್ತುು  ಪಾಲಿಂಂಡ್ರೋೋ� ಮ್ ಗಳಾಗಿರುವ ಅತಿದೊಡ್ಡಡ  
ಮತ್ತುು  ಚಿಕ್ಕಕ  ೪-ಅಂಂಕಿಯ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.

೩.	 ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು ಹೇೇಳಿಕೆಯು ಯಾವಾಗಲೂ ನಿಜವೇೇ, ಕೆಲವೊಮ್ಮೆೆ  ನಿಜವೇೇ ಅಥವಾ 
ಎಂಂದಿಗೂ ನಿಜವಲ್ಲಲವೇ ೇ ಎಂಂದು ಅನ್ವೇ� ೇಷಿಸಿ ಮತ್ತುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. ನಿಮ್ಮಮ  
ತಾರ್ಕಿಿಕತೆಯನ್ನುು  ಬೆಂಂಬಲಿಸಲು ನೀೀವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನುು  ನೀೀಡಬಹುದು.
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ಎ.ಎರಡು ಸಮಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಮೊತ್ತ� ವು ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕವನ್ನುು  ನೀೀಡುತ್ತ� ದೆ.
ಬಿ.ಎರಡು ಬೆಸ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಮೊತ್ತ� ವು ೪ ರ ಗುಣಾಂಂಕವನ್ನುು  ನೀೀಡುತ್ತ� ದೆ.

೪.	 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಪ್ರರ ತಿಯೊಂಂದು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಎ) ೧೦, ಬಿ) ೫, ಸಿ) ೨ ನಿಂಂದ 
ವಿಭಜಿಸಿದಾಗ ಪಡೆದ ಉಳಿದ ಭಾಗಗಳನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

೭೮, ೯೯, ೧೭೩, ೫೭೨, ೯೮೦, ೧೧೧೧, ೨೩೪೫
೫.	 ೧೪೫೬೦ ಅನ್ನುು  ೨,೪,೫,೮ ಮತ್ತುು  ೧೦ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದೇೇ ಎಂಂದು ಶಿಕ್ಷಕರು 

ಕೇೇಳಿದರು. ಗುಣಾನು ೧೪೫೬೦ ಅನ್ನುು  ಈ ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿಂಂದ ಮಾತ್ರರ  
ಭಾಗಿಸಬಹುದೆಂಂದು ಪರಿಶೀೀಲಿಸಿದನು ಮತ್ತುು  ನಂಂತರ ಅದನ್ನುು  ಅವೆಲ್ಲಲ ವೂ 
ಭಾಗಿಸಬಹುದೆಂಂದು ಘೋೋಷಿಸಿದನು. ಆ ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಯಾವುವು?

೬.	 ಈ ಕೆಳಗಿನ ಯಾವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ೨,೪,೫,೮ ಮತ್ತುು  ೧೦: ೫೭೨, ೨೩೫೨, 
೫೬೦೦, ೬೦೦೦, ೭೭೬೨೨೧೬೦ ರಿಂ�ದ ಭಾಗಿಸಬಹುದು?

೭.		 ೧೦೦೦೦ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ದ ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಬರೆಯಿರಿ. ಎರಡು ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು 
೦ ಅನ್ನುು  ಘಟಕದ ಅಂಂಕಿಯಾಗಿ ಹೊಂಂದಿರಬಾರದು.

೫.೬ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಮೋೋಜು

ವಿಶೇೇಷ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು
ಈ ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಯಲಿ್ಲಿ  ನಾಲ್ಕುು  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿವೆ. ಯಾವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ನಿಮಗೆ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿ ಕಾಣುತ್ತ� ದೆ? 
ನೀೀವು ಏಕೆ ಹಾಗೆ ಹೇೇಳುತ್ತೀ�ೀರಿ ?

೯ ೧೬

೨೫ ೪೩

ಗುಣಾ ಅವರ ಸಹಪಾಠಿಗಳು ಏನು ಹಂಂಚಿಕೊಳ್ಳುು ತ್ತಾಾ ರೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ನೋೋಡಿ:
•	 ಕರ್ಣಾಾವತಿ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ಳೆ, “೯ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ಏಕ-ಅಂಂಕಿಯ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ 

ಆದರೆ ಇತರ ಎಲ್ಲಾಾ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ೨-ಅಂಂಕಿಯ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ”

•	 ಗುರುಪ್ರೀ�ೀ ತ್ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ಳೆ,“೯ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ೩ ರ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿರುವ 
ಏಕೈೈಕ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿದೆ”

•	ಮು ರುಗನ್ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ನೆ, “೧೬ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ಕೇೇವಲ ಸಮ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ  ಮತ್ತುು  ೪ 
ರ ಏಕೈೈಕ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿದೆ”

•	ಗೋೋ ಪಿಕಾ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ಳೆ, “೨೫ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ೫ ರ ಏಕೈೈಕ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿದೆ”

•	 ಯಾಜ್ಞಯಿಕೆ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ಳೆ “೪೩ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ಏಕೈೈಕ ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ” 
ಎಂಂದು.

•	 ರಾಧಾ ಹೇೇಳುತ್ತಾಾ ಳೆ, “೪೩ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂ�ದರೆ ಇದು ವರ್ಗ�ವಲ್ಲಲ ದ ಏಕೈೈಕ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ”
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 ಪ್ರರ ತಿ ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಯಲಿ್ಲಿ  ನಾಲ್ಕುು  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಿರುವ ಕೆಲವು ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಗಳನ್ನುು  ಕೆಳಗೆ 
ನೀೀಡಲಾಗಿದೆ. ಪ್ರರ ತಿ ಪೆಟ್ಟಿಿ ಗೆಯೊಳಗೆ ಉಳಿದವುಗಳಿಗೆ ಹೋೋಲಿಸಿದರೆ ಪ್ರರ ತಿ 
ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಹೇೇಗೆ ವಿಶೇೇಷವಾಗಿದೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಹೇೇಳಲು ಪ್ರರ ಯತ್ನಿಿ ಸಿ. ನಿಮ್ಮಮ  
ಸಹಪಾಠಿಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಹಂಂಚಿಕೊಳ್ಳಿಿ  ಮತ್ತುು  ನೀೀವು ನೀೀಡಿದಂಂತೆಯೇೇ ಬೇೇರೆ 
ಯಾರು ಅದೇೇ ಕಾರಣಗಳನ್ನುು  ನೀೀಡಿದ್ದಾಾ ರೆ ಎಂಂಬುದನ್ನುು  ಕಂ�ಡುಕೊಳ್ಳಿಿ . ನಿಮಗೆ 
ಸಂಂಭವಿಸಿರದ ಬೇೇರೆ ಬೇೇರೆ ಕಾರಣಗಳನ್ನುು  ಯಾರಾದರೂ ನೀೀಡಿದ್ದಾಾ ರೆಯೇೇ?

೫ ೭

೧೨ ೩೫

೩ ೮

೧೧ ೨೪

೨೭ ೩

೧೨೩ ೩೧

೧೭ ೨೭

೪೪ ೬೫

ಒಂಂದು ಪ್ರರ ದಾನ ಒಗಟು
ಎಡಭಾಗದಲಿ್ಲಿರುವ ಚಿತ್ರರ ವು ಒಗಟುಗಳನ್ನುು  ತೋೋರಿಸುತ್ತ� ದೆ. ಬಲಭಾಗದಲಿ್ಲಿರುವ 
ಚಿತ್ರರ ವು ಒಗಟಿನ ಪರಿಹಾರವನ್ನುು  ತೋೋರಿಸುತ್ತ� ದೆ. ಒಗಟುಗಳನ್ನುು  ಪರಿಹರಿಸಲು 
ನಿಯಮಗಳು ಹೇೇಗಿರಬಹುದು ಎಂಂದು ಯೋೋಚಿಸಿ.

೭೫

೪೨

೧೦೨

೧೭೦ ೩೦ ೬೩

೫ ೫ ೩ ೭೫

೨ ೩ ೭ ೪೨

೧೭ ೨ ೩ ೧೦೨

೧೭೦ ೩೦ ೬೩

ನಿಯಮಗಳು
�ಗ್ರಿ� ಡ್ ಅನ್ನುು  ಅವಿಭಾಜ್ಯಯ  ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಗಳೊಂಂದಿಗೆ ಮಾತ್ರರ  ತುಂಂಬಿಸಿ, ಇದರಿಂ�ದಾಗಿ ಪ್ರರ ತಿ 
ಸಾಲಿನ ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವು ಸಾಲಿನ ಬಲಭಾಗದಲಿ್ಲಿರುವ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿರುತ್ತ� ದೆ ಮತ್ತುು  ಪ್ರರ ತಿ 
ಕಾಲಮ್ನನ  ಉತ್ಪಪನ್ನನ  ವು ಕಾಲಮ್ನನ  ಕೆಳಗಿನ ಸಂಂಖೆ್ಯೆ ಯಾಗಿರುತ್ತ� ದೆ.

೧೦೫

೨೦

೩೦

೨೮ ೧೨೫ ೧೮

೮

೧೦೫

೭೦

೩೦ ೭೦ ೨೮

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ

ಗಣಿತ 
ಚರ್ಚೆೆ
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೬೩

೨೭

೧೯೦

೪೫ ೪೨ ೧೭೧

೩೪೩

೬೬೦

೪೪

೨೮ ೧೫೪ ೨೩೧

 ಒಂಂದು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಇನೋು ಂದರಿಂಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, ಎಂರಡನೆೇ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಮೊದಲನೆಯ 

ಅಂಂಶವೆಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತು ದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೪ ಎಂಂಬುದು ೧೨ ರ ಅಂಶವಾಗಿದೆ ಏಕೆಂದರೆ ೧೨ 

ಅನ್ನುು  ೪ ರಿಂಂದ ಭಾಗಿಸಬಹುದು (೧೨ ÷ ೪ = ೩).
 ಅಂವಿ�ಜಂಯ  ಸಂಂಖ್ಯೆಯ ಗಳು ೨, ೩, ೫, ೭, ೧೧ ರಂತಹ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ಅವು ಕೆೇವಲ ಎಂರಡು 

ಅಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂದಿವೆ, ಅವುಗಳೆಂದರೆ ೧ ಮತ್ತುು  ಸಿ ತಃ.
 ಸಂಂಯೋೋಜಿತ ಸಂಂಖ್ಯೆಯ ಗಳು ೪, ೬, ೮, ೯ ರಂತಹ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳಾಗಿವೆ. ಅವು ಎಂರಡಕೆ್ಕಿಂ ಂತ ಹೆಚಿ್ಚು  

ಅಂಶಗಳನ್ನುು  ಹೊಂದಿವೆ, ಅಂದರೆ,೧ ಮತ್ತುು  ತಮಮ ನ್ನುು  ಹೊರತ್ತುಪ್ರಡಿಸಿ ಕನಿಷ್ಟಠ  ಒಂಂದು ಅಂಶವನ್ನುು  

ಹೊಂದಿರುತು ವೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೮ ಅಂಶವು ೪ ಅನ್ನುು  ಹೊಂದಿದೆ ಮತ್ತುು  ೯ ಅಂಶವು ೩ ಅನ್ನುು  

ಹೊಂದಿದೆ, ಆದಾ ರಿಂಂದ ೮ ಮತ್ತುು  ೯ ಎಂರಡೂ ಸಂಯುಕು ಗಳಾಗಿವೆ.
 ೧ ಕೆ್ಕಿಂ ಂತ ದೊಂಡಡ ದಾದ ಪ್ರರ ತಿಯೋಂದು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಅವಿಭಾಜೆಂ  ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳ ಗುಣಾಕಾರವಾಗಿ 

ಬರೆಯಬಹುದು. ಇದನ್ನುು  ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಅಂವಿ�ಜಂಯ /ಪ್ರರ ದಾನ್ಯ ಅಂಪ್ರವತಿನಿಂೋಯತೆ ಎಂಂದು 

ಕರೆಯಲಾಗುತು ದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ೮೪ = ೨ × ೨ × ೩× ೭.
 ಅಂಶಗಳ ಕರ ಮವನ್ನುು  ಹೊರತ್ತುಪ್ರಡಿಸಿ, ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯನ್ನುು  ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿ ಅಂಶೀೇಕರಿಂಸಲು ಒಂಂದೆೇ 

ಒಂಂದು ಮಾಗೆವಿದೆ.
  ೧ ಅನ್ನುು  ಹೊರತ್ತುಪ್ರಡಿಸಿ ಸಾಮಾನೆ  ಅಂಶವನ್ನುು  ಹೊಂದಿರದ ಎಂರಡು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳನ್ನುು  ಸಂಹಂ-

ಪ್ರರ ಧಾನ್ಯ ಎಂಂದು ಹೆೇಳಲಾಗುತು ದೆ.
 ಎಂರಡು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಗಳು ಸಹ-ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿವೆಯ್ಕೆೇ ಎಂಂದು ಪ್ರರಿಂಶೀೇಲ್ಲಿಸಲು, ನಾವು ಮೊದಲು ಅವುಗಳ 

ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಶೀೇಕರರ್ಣಗಳನ್ನುು  ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು ಮತ್ತುು  ಸಾಮಾನೆ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಶವಿದೆಯ್ಕೆೇ 

ಎಂಂದು ಪ್ರರಿಂಶೀೇಲ್ಲಿಸಬಹುದು. ಯಾವುದೆೇ ಸಾಮಾನೆ  ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಶವಿಲಿದಿದಾ ರೆ, ಅವು ಸಹ-

ಪ್ರರ ಧಾನವಾಗಿರುತು ವೆ, ಮತ್ತುು  ಇಲಿದಿದಾ ರೆ ಅವು ಅಲಿ .
 ಮೊದಲನೆಯ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ ಅಂಶೀೇಕರರ್ಣವನ್ನುು  ಎಂರಡನೆೇ ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಪ್ರರ ಧಾನ 

ಅಂಶೀೇಕರರ್ಣದಲಿ್ಲಿ  ಸ್ನೇೇರಿಂಸಿದರೆ ಒಂಂದು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯು ಮತ್ತೊು ಂದು ಸಂಖೆ್ಯೆ ಯ ಅಂಶವಾಗಿರುತು ದೆ.


