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			¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ
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			9.1 ¦ÃpPÉ

			¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ¥Àj«ÄwAiÀÄ£ÀÄß «¨sÁV¹, ¸ÀÆPÀÛªÁzÀ ¨sÁUÀUÀ¼À£ÁßV «AUÀr¸ÀÄªÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è, CzÀ£ÀÄß C¼ÀvÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀgÀ ªÀÄÄSÁAvÀgÀ gÉÃSÁUÀtÂvÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£À DgÀA¨sÀªÁ¬ÄvÀÄ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ 5£ÉAiÀÄ CzsÁåAiÀÄzÀ°è PÀ°wgÀÄ«j. GzÁ : §Ä¢üAiÀiÁ JA§ gÉÊvÀ ªÀÄ»¼ÉAiÉÆ§âgÀÄ wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀzÀ d«ÄÃ£À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÀÄ. CzÀ£ÀÄß DPÉAiÀÄÄ vÀ£Àß E§âgÀÄ ºÉtÄÚ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ ºÁUÀÆ M§â ªÀÄUÀ¤UÉ ¸ÀªÀÄ£ÁV ºÀAZÀ®Ä ¤zsÀðj¹zÀgÀÄ. D d«ÄÃ¤£À ¤dªÁzÀ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß ¯ÉPÀÌ ºÁPÀzÉ, DPÉAiÀÄÄ D wæ¨sÀÄeÁPÁgÀzÀ d«ÄÃ¤£À MAzÀÄ §¢AiÀÄ£ÀÄß ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ªÀÄÆgÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «AUÀr¹zÁUÀ zÉÆgÀQzÀ JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß CzÀgÀ C©üªÀÄÄR ±ÀÈAUÀPÉÌ ¸ÉÃj¹zÀ¼ÀÄ. F jÃwAiÀiÁV DPÉAiÀÄÄ d«ÄÃ£À£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «AUÀr¹, MAzÉÆAzÀÄ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß vÀ£Àß ªÀÄPÀÌ½UÉ PÉÆlÖ¼ÀÄ. DPÉ¬ÄAzÀ »ÃUÉ zÉÆgÀQzÀ ªÀÄÆgÀÆ ¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ ¤dªÁV ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢ªÉ JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ ¨sÁ«¸ÀÄ«gÁ ? F jÃwAiÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ EzÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ EvÀgÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¸À®Ä ¤ÃªÀÅ »A¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è PÀ°wgÀÄªÀ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈwUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À §UÉÎ ¥ÀÄ£ÀgÁªÀ¯ÉÆÃPÀ£À ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ.

			[image: ]MAzÀÄ ¸ÀgÀ¼À DªÀÈvÀ DPÀÈw¬ÄAzÀ CªÀj¸À®àlÖ ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ ¨sÁUÀPÉÌ DPÀÈwAiÀÄ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¥ÀæzÉÃ±À J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ ¸Àäj¹PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. F ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈwAiÀÄ ¥ÀæzÉÃ±ÀzÀ ¥ÀjªÀiÁt CxÀªÁ C¼ÀvÉAiÉÄÃ CzÀgÀ «¹ÛÃtðªÁVzÉ. F ¥ÀjªÀiÁt CxÀªÁ C¼ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß £ÁªÀÅ ¸ÁATåPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. (PÉ®ªÀÅ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÉÆA¢UÉ) GzÁ 5cm2, 8m2, 3 ºÉPÉÖÃgïUÀ¼ÀÄ EvÁå¢. DPÀÈwAiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ (PÉ®ªÀÅ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÉÆA¢UÉ), EzÀÄ DPÀÈwAiÀÄÄ DªÀj¸À®àlÖ ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ ¨sÁUÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÀÄ.

			CzsÁåAiÀÄ 7 ºÁUÀÆ »A¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ DPÀÈwUÀ¼À ¥ÀjPÀ®à£ÉAiÀÄ ¥ÀjZÀAiÀÄ ºÉÆA¢zÉÝÃªÉ. MAzÉÃ DPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ UÁvÀæUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ DPÀÈwUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. E£ÉÆßAzÀÄ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ avÀæ 9.1 gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀ DPÀÈw A ªÀÄvÀÄÛ B UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁzÀgÉ, CgÉ ¥ÁgÀzÀ±ÀðPÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ (tracing paper) ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ DPÀÈwAiÀÄÄ E£ÉÆßAzÀÄ DPÀÈwAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀjAiÀiÁV DªÀj¸ÀÄªÀAvÉ, MAzÀgÀ ªÉÄÃ¯É E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß ºÉÆA¢PÉ DUÀÄªÀAvÉ awæ¸À§ºÀÄzÀÄ. DzÀÝjAzÀ A ªÀÄvÀÄÛ B DPÀÈwUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁzÀgÉ, CªÀÅUÀ¼À «¹ÛÃtð ¸ÀªÀÄªÁVgÀ¯ÉÃ¨ÉÃPÀÄ. DzÀgÉ F ºÉÃ½PÉAiÀÄ «¯ÉÆÃªÀÄªÀÅ ¸ÀvÀåªÀ®è. E£ÉÆßAzÀÄ jÃwAiÀÄ°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ ¸ÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtð ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVgÀ¨ÉÃPÁV®è. 
GzÁ : avÀæ 9.2 gÀ°è DAiÀÄvÀ ABCD ªÀÄvÀÄÛ EFGH UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ «¹ÛÃtð (9 × 4cm2 ªÀÄvÀÄÛ 
6× 6cm2) ºÉÆA¢zÀÝgÀÆ PÀÆqÁ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÀ®è JA§ÄzÀÄ ¸ÀàµÀÖ (AiÀiÁPÉ ?)
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			avÀæ 9.2

			FUÀ PÉ¼ÀUÉ PÉÆnÖgÀÄªÀ 9.3 avÀæªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÉÆÃt
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			avÀæ 9.3

			DPÀÈw T ¬ÄAzÀ DªÀj¸À®àlÖ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¨sÁUÀªÀÅ, DPÀÈw P ªÀÄvÀÄÛ DPÀÈw Q UÀ½AzÀ DªÀj¸À®àlÖ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¨sÁUÀUÀ½AzÀ GAmÁVªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ.

			DPÀÈw T AiÀÄ «¹ÛÃtð = DPÀÈw P AiÀÄ «¹ÛÃtð + DPÀÈw Q £À «¹ÛÃtð JAzÀÄ £ÁªÀÅ ªÉÄÃ°£À avÀæ¢AzÀ ¸ÀÄ®¨sÀªÁV UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ.

			DPÀÈw A AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß «(A) DPÀÈw B AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß «(B) JAzÀÆ DPÀÈw T AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß «(T) EvÁå¢AiÀiÁV ¸ÀÆa¸À§ºÀÄzÀÄ. DPÀÈwAiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ (PÉ®ªÀÅ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À«gÀÄªÀ) EzÀÄ DPÀÈwAiÀÄÄ DªÀj¸ÀàlÖ ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ ¨sÁUÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀÄÝ F PÉ¼ÀV£À JgÀqÀÄ UÀÄtUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ.

				1. 	A ªÀÄvÀÄÛ B UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ DPÀÈwUÀ¼ÁzÀgÉ «(A)=«(B) ªÀÄvÀÄÛ 

				2. 	DPÀÈw T AiÀÄ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀÅ MAzÀgÀ ªÉÄÃ¯ÉÆAzÀÄ E®èzÀAvÉ EgÀÄªÀ DPÀÈw P ªÀÄvÀÄÛ DPÀÈw Q £À ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¥ÀæzÉÃ±ÀUÀ½AzÀÀ ªÀiÁqÀ®àlÖgÉ «(T)=«(P)+«(Q)

			»A¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è ¤ÃªÀÅ DAiÀÄvÀ, ªÀUÀð, ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd, wæ¨sÀÄd ªÀÄÄAvÁzÀ DPÀÈwUÀ¼À «¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¸ÀÆvÀæUÀ¼À §UÉÎ w½¢gÀÄ«j. ¥Àæ¸ÀÄÛvÀ CzsÁåAiÀÄzÀ°è MAzÉÃ ¥ÁzÀ ºÁUÀÆ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ, JgÀqÀÄ eÁå«ÄwÃAiÀÄ DPÀÈwUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀUÀ¼À£ÀÄß C¨sÁå¸À ªÀiÁqÀÄªÀ ªÀÄÄSÁAvÀgÀ, F ¸ÀÆvÀæUÀ¼À eÁÕ£ÀªÀ£ÀÄß MUÀÆÎr¸ÀÄªÀ ¥ÀæAiÀÄvÀß ªÀiÁqÉÆÃt. F CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀÅ "wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉ" AiÀÄ PÉ®ªÀÅ ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼À£ÀÄß CxÉÊð¹PÉÆ¼Àî®Ä PÀÆqÁ ¸ÀºÀPÁjAiÀiÁVzÉ.

			9.2 : MAzÉÃ ¥ÁzÀ ºÁUÀÆ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ

			F avÀæUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹
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			avÀæ 9.4

			avÀæ 9.4 (i) gÀ°è vÁæ¦då ABCD  ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ DC AiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. vÁæ¦då ABCD ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄÃ°ªÉ JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ. ºÁUÉAiÉÄÃ avÀæ 9.4(ii) gÀ°è PQRS ªÀÄvÀÄÛ MNRS ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ SR £À ªÉÄÃ°zÉ. avÀæ 9.4(iii) gÀ°è wæ¨sÀÄd ABC ªÀÄvÀÄÛ wæ¨sÀÄd DBC UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ BC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÉ. avÀæ 9.4(iv) gÀ°è ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD ªÀÄvÀÄÛ wæ¨sÀÄd PDC UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄ°zÉ.

			F PÉ¼ÀV£À avÀæUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹
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			avÀæ 9.5

			avÀæ 9.5(i) gÀ°è vÁæ¦då ABCD ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄªÀÅzÀÄ ¸ÀàµÀÖªÁVzÉ. A ªÀÄvÀÄÛ B ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ (ABCD vÁæ¦då) ºÁUÀÆ E ªÀÄvÀÄÛ F ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ (EFCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd) DC ¥ÁzÀPÉÌ C©üªÀÄÄRªÁVzÀÄÝ AF gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°ªÉ. ªÀÄvÀÄÛ DC ¥ÁzÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVzÉ.

			vÁæ¦då ABCD ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉ AF ªÀÄvÀÄÛ DC UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. JAzÀÄ £ÁªÀÅ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ. ºÁUÉAiÉÄÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd PQRS ªÀÄvÀÄÛ MNRS UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ SR ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁzÀ PN ªÀÄvÀÄÛ SR UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. [avÀæ 9.5 (ii)] £ÉÆÃr. PQRS £À P ªÀÄvÀÄÛ Q ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ MNRS £À M ªÀÄvÀÄÛ N ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ PN gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°ªÉ. CzÉÃ jÃw wæ¨sÀÄd ABC ªÀÄvÀÄÛ DBC wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ BC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁzÀ AD ªÀÄvÀÄÛ BC UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. [avÀæ 9.5(iii) UÀªÀÄ¤¹] ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD ºÁUÀÆ wæ¨sÀÄd PCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁzÀ AP ªÀÄvÀÄÛ DC UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ.(avÀæ 9.5(iv) UÀªÀÄ¤¹).

			CzÀÝjAzÀ JgÀqÀÄ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JAzÀÄ ºÉÃ¼À¨ÉÃPÁzÀgÉ CªÀÅUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ°zÀÄÝ D ¥ÁzÀPÉÌ C©üªÀÄÄRªÁVgÀÄªÀ ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ ¥ÁzÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ.

			EzÀgÀ ¥ÀæPÁgÀ ∆PQR ªÀÄvÀÄÛ ∆DQR (avÀæ 9.6(i)) EªÀÅUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉ 
 l ªÀÄvÀÄÛ QR UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EzÉ JAzÀÄ ºÉÃ¼À®Ä ¸ÁzÀå«®è. 
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			avÀæ 9.6

			ºÁUÉAiÉÄÃ avÀæ 9.6(ii) gÀ°è ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFGH ªÀÄvÀÄÛ MNGH UÀ¼ÀÄ EF||GH gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JAzÁUÀ°Ã, avÀæ 9.6(iii) gÀ°è ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD ªÀÄvÀÄÛ EFCD UÀ¼ÀÄ AB ªÀÄvÀÄÛ DC ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JAzÁUÀ°Ã ºÉÃ¼À®Ä ¸ÁzsÀå«®è. (CªÀÅUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ  ¥ÁzDC ºÁUÀÆ AD||BC gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ

EzÀÝgÀÆ PÀÆqÁ)

 JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À°è MAzÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÁzÀªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀiÁVgÀ¨ÉÃPÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¸ÀàµÀÖªÁV UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÀÄ. avÀæ 9.7(1)gÀ°è  wæ¨sÀÄd  ABC  ªÀÄvÀÄÛ wæ¨sÀÄd DBE UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ°®èªÉA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.
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			avÀæ 9.7





ºÁUÉAiÉÄÃ avÀæ 9.7 (ii)gÀ°è wæ¨sÀÄd ABC ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd PQRS UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ°®è.

			C¨sÁå¸À 9.1

				1. 	F PÉ¼ÀV£À avÀæUÀ¼À°è MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? CAvÀºÀ ¸ÀAzÀ¨sÀðUÀ¼À°è ¸ÁªÀiÁ£Àå¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉ¸Àj¹.
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			avÀæ 9.8

			9.3 MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ:

			FUÀ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ºÁUÀÆ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀUÀ¼ÉÃ£ÀÄ? JA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß w½AiÀÄÄªÀ ¥ÀæAiÀÄvÀß ªÀiÁqÉÆÃt. CzÀPÁÌV F PÉ¼ÀV£À ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁqÉÆÃt.

			ZÀlÄªÀnPÉ 1 : MAzÀÄ UÁæ¥sï (D¯ÉÃR) ºÁ¼ÉAiÀÄ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ avÀæ 9.9gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ ABCD ªÀÄvÀÄÛ PQCD JA§ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß gÀa¹¸ÉÆÃt.

			[image: ]

			avÀæ 9.9

			ªÉÄÃ°£À JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ DC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ PB ªÀÄvÀÄÛ DC ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. KPÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtðzÀ ZËPÀUÀ¼À ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¹PÉÆAqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ¸Àäj¹PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

			F «zsÁ£ÀzÀ°è KPÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtðzÀ ¥ÀÆtðZËPÀUÀ¼À£ÀÄß ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄªÁUÀ, CzsÀðQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¨sÁUÀ«gÀÄªÀ ZËPÀUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ ¥ÀÆtðZËPÀªÉAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹ ¯ÉPÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÀÄ. DzÀgÉ  CzsÀðQÌAvÀ PÀrªÉÄ ¨sÁUÀ«gÀÄªÀ ZËPÀÀªÀ£ÀÄß ©lÄÖ©qÀ¨ÉÃPÀÄ. JgÀqÀÆ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtUÀ¼ÀÄ 15cm2 (¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÁV) JAzÀÄ ¤ªÀÄUÉ w½AiÀÄÄvÀÛzÉ. E£ÀÄß ºÉZÀÄÑ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À£ÀÄß UÁæ¥sï ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ©r¹ F ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÄ£ÀgÁªÀwð¹* ¤ÃªÉÃ£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«j? JgÀqÀÆ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVªÉAiÉÄ? CxÀªÁ ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉAiÀiÁVªÉAiÉÄ? CªÀÅUÀ¼ÀÄ RArvÀªÁV ¸ÀªÀÄªÁVªÉ. DzÀÝjAzÀ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ JA§ wÃªÀiÁð£ÀPÉÌ ¤ÃªÀÅ §gÀ§ºÀÄzÀÄ. ºÁVzÀÝgÀÆ EzÀÄ §gÉÃ vÁ¼É£ÉÆÃqÀÄªÀ «zsÁ£À JA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß £É£À¦lÄÖPÉÆ½î.

			ZÀlÄªÀnPÉ 2: MAzÀÄ gÀlÄÖ CxÀªÁ zÀ¥Àà PÁUÀzÀzÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É ABCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¹. FUÀ, avÀæ 9.10gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ DE JA§ gÉÃSÁRAqÀªÀ£ÀÄß gÀa¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.10

				

			

			£ÀAvÀgÀ ∆ ADE UÉ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀAvÉ 
∆ A1D1E1 £ÀÄß mÉæÃ¹AUï ¥ÉÃ¥Àgï£À ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ ¥ÀævÉåÃPÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É PÀvÀÛj¹ ªÀÄvÀÄÛ A1D1 EzÀÄ BC AiÀÄ ªÉÄÃ¯É LPÀåªÁUÀÄªÀAvÉ avÀæ 9.11 gÀ°è vÉÆÃj¹gÀÄªÀAvÉ eÉÆÃr¹. ABCD  ªÀÄvÀÄÛ EE1CD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ  ZÀvÀÄ¨sÀÄðUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ CD ªÀÄvÀÄÛ AE 1ªÀÄvÀÄÛ DC ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. EªÀÅUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼À §UÉÎ ¤ÃªÉÃ£ÀÄ ºÉÃ¼ÀÄ«j?

			
				
					[image: ]
				

			

			
				
					avÀæ 9.11

				

			

				∆ ADE 	≅ ∆ A1D1E1

			DzÀÝjAzÀ 		   « (ADE)	= « (A1D1E1) 		(« = «¹ÛÃtð)

			ªÀÄvÀÄÛ		        	 « (ABCD)	= « (ADE) + « (EBCD)

							= « (A1D1E1) + « (EBCD)

					   = « (EE1CD).

			DzÀÝjAzÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ.

			EAvÀºÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀªÀ£ÀÄß £Á«ÃUÀ ¸Á¢ü¸À®Ä ¥ÀæAiÀÄwß¸ÉÆÃt.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.12

				

			

			¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: 9.1: MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ¯É ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

			¸ÁzsÀ£É : ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd EFCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ 
DC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ  eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁzÀ AF ªÀÄvÀÄÛ DC UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. (avÀæ 9.12 UÀªÀÄ¤¹) £ÁªÀÅ ¸Á¢ü¸À¨ÉÃPÁzÀÄzÀÄ « (ABCD ) =  « (EFCD) 

			 ∆ ADE ªÀÄvÀÄÛ  ∆ BCF UÀ¼À°è

			∠DAE = ∠CBF (C£ÀÄgÀÆ¥À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ, AD || BC  ªÀÄvÀÄÛ AF bÉÃzÀPÀgÉÃSÉ)	............ (1)

			∠AED = ∠BFC (C£ÀÄgÀÆ¥À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ. ED || FC  ªÀÄvÀÄÛ  AF bÉÃzÀPÀgÉÃSÉ)	............ (2) 

			DzÀÝjAzÀ, ∠ADE = ∠BCF		( wæ¨sÀÄdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ UÀÄt®PÀët)	............ (3)

			ºÁUÉAiÉÄÃ,   AD = BC. (ABCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ  ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ)	............ (4)

			DzÀÝjAzÀ,   ∆ADE ≅ ∆BCF(ASA ¹zÁÞAvÀzÀ ¥ÀæPÁgÀ 1 ªÀÄvÀÄÛ 3 ªÀÄvÀÄÛ 4jAzÀ)

			DzÀÝjAzÀ,  « (ADE)  = «(BCF) (¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ DPÀÈwUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ)	............ (5)

			FUÀ,     « (ABCD) = «(ADE) + « (EDCB)

			                   = «(BCF) + « (EDCB)		[5 jAzÀ]

			                   = «(EFCD)

			DzÀÝjAzÀ ABCD ªÀÄvÀÄÛ EFCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ.

			ªÉÄÃ°£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄzÀ G¥ÀAiÉÆÃUÀªÀ£ÀÄß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ¸ÀàµÀà¥Àr¸ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1 :  avÀæ 9.13gÀ°è  ABCD MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ªÀÄvÀÄÛ  EFCD MAzÀÄ DAiÀÄvÀ ºÁUÉAiÉÄÃ, AL ⊥ DC

. [image: ]

			avÀæ 9.13





				(i) 	« (ABCD) = « (EFCD)  

				(ii) 	« (ABCD) = DC × AL  JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			¥ÀjºÁgÀ: (i) DAiÀÄvÀªÀÇ PÀÆqÁ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVzÉ.

			
				
					DzÀÝjAzÀ « (ABCD) = « (EFCD)  (¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.1)






				(ii) 	ªÉÄÃ°£À ¥sÀ°vÁA±À¢AzÀ, « (ABCD) = DC × FC (DAiÀÄvÀzÀ «¹ÛÃtð = GzÀÝ × CUÀ®)											............ (1)

				AL ⊥ DC  DVzÉ. DzÀÝjAzÀ AFCL PÀÆqÁ DAiÀÄvÀªÁVzÉ. »ÃUÉ AL = FC

											............ (2)

				DzÀÝjAzÀ, « (ABCD) = DC × AL (1 ªÀÄvÀÄÛ 2 jAzÀ) 

			ªÉÄÃ°£À (ii) £ÉÃ ¥sÀ°vÁA±À¢AzÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛtðªÀÅ CzÀgÀ AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ ¨ÁºÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÉÌ C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ JvÀÛgÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ JA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¹¢ÝÃgÁ? ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛÃtð PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ F ¸ÀÆvÀæªÀ£ÀÄß 7£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è PÀ°wgÀÄªÀÅzÀÄ ¤ªÀÄUÉ £É£À¦zÉAiÉÄÃ? F ¸ÀÆvÀæzÀ DzsÁgÀ¢AzÀ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.1 £ÀÄß »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. MAzÉÃ ¥ÁzÀ CxÀªÁ ¸ÀªÀÄ¥ÁzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

			ªÉÄÃ°£À ºÉÃ½PÉAiÀÄ «¯ÉÆÃªÀÄªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉ? CzÀÄ »ÃVzÉ "¸ÀªÀÄ£ÁzÀ «¹ÛÃtð ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ CxÀªÁ ¸ÀªÀÄ¥ÁzÀUÀ¼À ªÉÄÃ°gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. F «¯ÉÆÃªÀÄ ºÉÃ½PÉ ¸ÀjAiÉÄÃ? ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛÃtðzÀ ¸ÀÆvÀæ¢AzÀ «¯ÉÆÃªÀÄ ºÉÃ½PÉAiÀÄ£ÀÄß ¸Á¢ü¹.

			GzÁºÀgÀuÉ 2: MAzÀÄ wæPÉÆÃ£À ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄªÀÄÄðRUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ°zÀÄÝ, MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EzÀÝgÉ wæPÉÆÃ£ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄªÀÄÄðRzÀ «¹ÛÃtðzÀ CzsÀðzÀµÀÄÖ EgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.14

				

			

			¥ÀjºÁgÀ: ∆ ABP ªÀÄvÀÄÛ  ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd 
ABCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ  AB AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ AB ªÀÄvÀÄÛ PC ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JA¢lÄÖPÉÆ¼ÉÆîÃt. (avÀæ 9.14 UÀªÀÄ¤¹) 

			¤ÃªÀÅ ¸Á¢ü¸À¨ÉÃPÁVgÀÄªÀÅzÀÄ, 

			« (PAB) = [image: ] « (ABCD)

			ABQP JA§ E£ÉÆßAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä BQ II AP gÀa¸À¨ÉÃPÀÄ. 

			FUÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABQP ªÀÄvÀÄÛ ABCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ABAiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ AB ªÀÄvÀÄÛ PC ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ.

			DzÀÝjAzÀ: « (ABQP)= « (ABCD) (¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.1gÀ ¥ÀæPÁgÀ)	............... (1)

			DzÀgÉ ∆PAB ≅ ∆ BQP (PB PÀtðªÀÅ ABQP ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ  ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÁV «AUÀr¸ÀÄvÀÛzÉ). 

			ºÁUÁV,   « (PAB) = « (BQP)				............... (2)

			DzÀÝjAzÀ   « (PAB) = [image: ] « (ABQP) - [2 jAzÀ]		............... (3)

			EzÀjAzÀ   « (PAB) = [image: ] (ABCD)		(1 ªÀÄvÀÄÛ 3 jAzÀ) 

			
				
					


					


				

			

			C¨sÁå¸À 9.2  

			

1. 	avÀæ 9.15 gÀ°è ABCD MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd AE ⊥ DC ªÀÄvÀÄÛ CF ⊥ AD DVzÉ. AB = 16cm




[image: ]




avÀæ 9.15

AE = 8cm, CF = 10cm DzÀgÉ AD AiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

				2. 	E,F,G ªÀÄvÀÄÛ H UÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV ABCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ  ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼ÁzÀgÉ,« (EFGH) = [image: ] « (ABCD) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					3. 	P ªÀÄvÀÄÛ Q UÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ DC ªÀÄvÀÄÛ AD ¨ÁºÀÄUÀ¼À






ªÉÄÃ°£À AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ

.



























«(APB) = « (BQC) . JAzÀÄ vÉÆÃj¹.

				4.	avÀæ 9.16 gÀ°è P AiÀÄÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ M¼ÀV£À AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ ©AzÀÄ

 







DzÀgÉ, [image: ]

avÀæ 9.16





				(i) 	« (ABP) = « (PCD) =[image: ] « (ABCD)

				(ii) 	« (APD) + « (PBC) = « (APB) +  « (PCD) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					


				

			

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ:  PAiÀÄ  ªÀÄÄSÁAvÀgÀ AB UÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁV MAzÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß J¼É¬Äj]

				5. 	avÀæ  9.17 gÀ°è PQRS ªÀÄvÀÄÛ ABRS UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ. X JA§ÄªÀÅzÀBR ªÉÄÃ°£À AiÀiÁªÀÅzÉÃ MAzÀÄ ©AzÀÄ DzÀgÉ, [image: ]

avÀæ 9.17

				(i)	« (PQRS) = « (ABRS)UÀ¼ÀÄ

				(ii) 	« (AXS) = [image: ] « (PQRS)  JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				6. 	PÀÈ¶PÀ¼ÉÆ§â¼À ºÉÆ®ªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd PQRS £À DPÀÈwAiÀÄ°èzÉ. DPÉAiÀÄÄ RS ¨ÁºÀÄ«£À ªÉÄÃ¯É A ©AzÀÄªÀ£ÀÄß UÀÄwð¹ CzÀ£ÀÄß P ªÀÄvÀÄÛ Q ±ÀÈAUÀUÀ½UÉ ¸ÉÃj¹zÀ¼ÀÄ. ºÉÆ®ªÀÅ JµÀÄÖ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «AUÀqÀuÉAiÀiÁ¬ÄvÀÄ? F ¨sÁUÀUÀ¼À DPÁgÀ AiÀiÁªÀÅzÀÄ? D PÀÈ¶PÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¨sÁUÀUÀ¼À°è UÉÆÃ¢ü ªÀÄvÀÄÛ PÁ¼ÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀævÉåÃPÀªÁV ©vÀÛ®Ä EaÑ¹zÀgÉ CzÀ£ÀÄß DPÉAiÀÄÄ ºÉÃUÉ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ?

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.18

				

			

			9.4 MAzÉÃ ¥ÁzÀ  ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ.

			avÀæ 9.18 £ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ EzÀgÀ°è wæ¨sÀÄd ABC ªÀÄvÀÄÛ wæ¨sÀÄd 
PBC UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ BC AiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ BC ªÀÄvÀÄÛ AP ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ. F wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ºÉÃVgÀ§ºÀÄzÀÄ? F ¥Àæ±ÉßUÉ GvÀÛj¸À®Ä, MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ UÁæ¥sï ºÁ¼ÉAiÀÄ°è ºÀ®ªÀÅ eÉÆvÉ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß gÀa¹ CzÀgÀ M¼ÀUÉ §gÀÄªÀ ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¹ «¹ÛÃtð PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸ÀAzÀ¨sÀðzÀ°è JgÀqÀÆ wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ (¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÁV) JAzÀÄ ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. F ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß fAiÉÆÃ¨ÉÆÃqïð G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ PÀÆqÁ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. ¥ÀÄ£ÀB JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß (¸Àj¸ÀÄªÀiÁgÁV) ¤ÃªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.19

				

			

			ªÉÄÃ°£À ¥Àæ±ÉßUÉ vÁQðPÀ GvÀÛgÀ ¥ÀqÉAiÀÄ¨ÉÃPÁzÀgÉ ¤ÃªÀÅ »ÃUÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀj¸À§ºÀÄzÀÄ.

			avÀæ 9.18 gÀ°è D ªÀÄvÀÄÛ RUÀ¼ÀÄ AP gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄªÀAvÉ CD || BA  ªÀÄvÀÄÛ CR || BP  gÀa¸À¨ÉÃPÀÄ. (avÀæ. 9.19 £ÀÄß UÀªÀÄ¤¹)

			EzÀjAzÀ ¹UÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÁzÀ PBCR ªÀÄvÀÄÛ ABCD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ BCAiÀÄ ªÉÄÃ°zÀÄÝ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁzÀ BC ªÀÄvÀÄÛ ARUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ.

			DzÀÝjAzÀ: « (ABCD) = « (PBCR) (AiÀiÁPÉ?).

			FUÀ         ∆ ABC ≅  ∆ CDA ªÀÄvÀÄÛ ∆ PBC ≅ ∆ CRP (AiÀiÁPÉ?)

			ºÁUÉAiÉÄÃ   « (ABC) = [image: ] « (ABCD) ªÀÄvÀÄÛ « (PBC) = [image: ] « (PBCR) (AiÀiÁPÉ?)

			DzÀÝjAzÀ   « (ABC) = « (PBC)

			»ÃUÉ ¤ÃªÀÅ F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄPÉÌ §gÀÄwÛÃj.

			¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.2 MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄªÁzÀ)zÀ ªÉÄÃ°gÀÄªÀ ºÁUÀÆ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

			(avÀæ 9.20 UÀªÀÄ¤¹) FUÀ  ABCD MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁVgÀ° AC CzÀgÀ MAzÀÄ  PÀtð AN ⊥ DC DVgÀ°. 

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.20

				

			

			avÀæªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ ∆ ADC ≅ ∆ CBA (AiÀiÁPÉ?)

			DUÀ      « (ADC)	= « (CBA) (AiÀiÁPÉ?)

			DzÀÝjAzÀ  « (ADC)	= [image: ] « (ABCD)

				= [image: ] (DC × AN)  (AiÀiÁPÉ?)

			  DUÀ    « (ADC)	=[image: ] × ¥ÁzÀ DC × C£ÀÄgÀÆ¥À JvÀÛgÀ AN.

			CxÀªÁ wæ¨sÀÄdzÀ «¹ÛçÃtðªÀÅ CzÀgÀ ¥ÁzÀ (AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ ¨ÁºÀÄ) ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÉÌ C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ JvÀÛgÀUÀ¼À UÀÄt®§ÝzÀ CzsÀðzÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ. wæPÉÆÃ£ÀzÀ «¹ÛÃtð PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ F ¸ÀÆvÀæªÀ£ÀÄß ¤ÃªÀÅ 7£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è PÀ°wgÀÄªÀÅzÀÄ £É£É¦zÉAiÉÄÃ? MAzÉÃ ¥ÁzÀ CxÀªÁ ¸ÀªÀÄªÁzÀ ¥ÁzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÄÝ «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛªÉ JA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß F ¸ÀÆvÀæ¢AzÀ ¤ÃªÀÅ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

			JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À C£ÀÄgÀÆ¥À JvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁUÀ¨ÉÃPÁzÀgÉ D wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀ¯ÉÃ¨ÉÃPÀÄ. EzÀjAzÀ ¤ÃªÀÅ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.2 gÀ «¯ÉÆÃªÀÄPÉÌ §gÀ§ºÀÄzÀÄ.

			¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.3: MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¥ÁzÀ) ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀgÉ D JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄvÀÛªÉ. 

			ªÉÄÃ°£À ¥sÀ°vÁA±ÀzÀ G¥ÀAiÉÆÃUÀªÀ£ÀÄß ¸ÁzÀÈ±Àå¥Àr¸À®Ä FUÀ PÉ®ªÀÅ GºÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß w½zÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

			GzÁºÀgÀuÉ 3: wæ¨sÀÄdzÀ ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀÄÄ wæ¨sÀÄdªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ «¹ÛÃtð«gÀÄªÀ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÁV «AUÀr¸ÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			¥ÀjºÁgÀ: ABC MAzÀÄ wæ¨sÀÄdªÁVgÀ°. AD AiÀÄÄ CzÀgÀ AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÉÆAzÀÄ ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀiÁVgÀ°. (avÀæ 9,21 £ÀÄß UÀªÀÄ¤¹)

			¤ÃªÀÅ ¸Á¢ü¸À¨ÉÃPÁVgÀÄªÀÅzÀÄ,

			« (ABD) = « (ACD)

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.21

				

			

			«¹ÛÃtðªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¸ÀÆvÀæªÀÅ JvÀÛgÀªÀ£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀÄªÀ PÁgÀt, AN ⊥ BC AiÀÄ£ÀÄß gÀa¸ÉÆÃt.

			FUÀ « (ABD) = [image: ] × ¥ÁzÀ × ∆ ABD AiÀÄ JvÀÛgÀ

					        = [image: ] × BD × AN   

						        = [image: ] × CD × AN   (BD = CD DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ)

						        = [image: ] ×  ¥ÁzÀ × ∆ ACD AiÀÄ JvÀÛgÀ

						        = « (ACD)

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.22

				

			

			GzÁºÀgÀuÉ 4 : avÀæ 9.22 gÀ°è ABCD MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd BE || AC ªÀÄvÀÄÛ BE AiÀÄÄ DC AiÀÄ ªÀÈ¢Þ¹zÀ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß E £À°è ¸ÀA¢ü¸ÀÄvÀÛzÉ. ∆ ADE AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛÃtðPÉÌ ¸ÀªÀÄ JAzÀÄ ¸Á¢¹.

			¥ÀjºÁgÀ : avÀæªÀ£ÀÄß JZÀÑgÀ¢AzÀ UÀªÀÄ¤¹.

			∆ ABC ªÀÄvÀÄÛ ∆ EAC UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ AC ªÉÄÃ°zÀÄÝ AC ªÀÄvÀÄÛ BE JA§ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EzÉ. 

			DzÀÝjAzÀ «(BAC) = «(EAC)	(¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ 9.2 gÀ ¥ÀæPÁgÀ)

			DzÀPÁgÀt : «(BAC) + «(ADC) = «(EAC) + «(ADC) (¸ÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀÆ §¢UÀ½UÉ ¸ÉÃj¹zÁUÀ)

			CxÀªÁ «(ABCD) = «(ADE)

			C¨sÁå¸À 9.3

				(1) 	avÀæ 9.23 gÀ°è ∆ ABC AiÀÄ AD ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°£À MAzÀÄ ©AzÀÄ E DzÀgÉ « (ABE) = « (ACE) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(2) 	∆ ABC AiÀÄ°è AD ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°£À ©AzÀÄ E DzÀgÉ «(BED) = [image: ] «(ABC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.23

				

			

				(3) 	¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ CzÀ£ÀÄß ¸ÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtðzÀ £Á®ÄÌ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÁV «AUÀr¸ÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹

				(4) 	avÀæ 9.24gÀ°è ∆ABC ªÀÄvÀÄÛ ∆ABD UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ABAiÀÄ ªÉÄÃ°ªÉ. CD gÉÃSÁRAqÀªÀ£ÀÄß 
AB AiÀÄÄ O £À°è C¢üð¹zÀgÉ «(ABC) = « (ABD) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(5)	D,E ªÀÄvÀÄÛ F UÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV ∆ ABC AiÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÁzÀ BC, CA ªÀÄvÀÄÛ AB UÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼ÁzÀgÉ, 

				(i) 	BDEF MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd. 

				(ii) 	«(DEF) = [image: ] «(ABC) 

				(iii) 	«(BDEF) = [image: ]«(ABC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.25

				

			

				(6)	avÀæ 9.25 gÀ°è ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÁzÀ AC ªÀÄvÀÄÛ BD UÀ¼ÀÄ OB = OD DUÀÄªÀAvÉ O £À°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ PÀvÀÛj¸ÀÄvÀÛªÉ. AB = CD DzÀgÉ 

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.24

				

			

				(i) 	« (DOC) = « (AOB) 

				(ii)	« (DCB) = « (ACB) 

				(iii)	DA || CB CxÀªÁ ABCD MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ D ªÀÄvÀÄÛ B UÀ½AzÀ AC UÉ ®A§UÀ¼À£ÀÄß gÀa¹]

				(7)	∆ ABC AiÀÄ AB ªÀÄvÀÄÛ AC ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV D ªÀÄvÀÄÛ E DVªÉ. «(DBC) = «(EBC) DzÀgÉ DE || BC JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(8)	XYAiÀÄÄ ∆ABC AiÀÄ BC ¨ÁºÀÄUÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ªÁVgÀÄªÀ MAzÀÄ gÉÃSÉAiÀiÁVzÉ. BE || AC ªÀÄvÀÄÛ CF || AB UÀ¼ÀÄ XY AiÀÄ£ÀÄß PÀæªÀÄªÁV E ªÀÄvÀÄÛ F UÀ¼À°è ¸ÀA¢¹zÀgÉ
« (ABE) = « (ACF) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(9) 	ABCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ AB ¨ÁºÀÄªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀÅzÉÃ MAzÀÄ ©AzÀÄ P ªÀgÉUÉ ªÀÈ¢Ý¸À¯ÁVzÉ. 
A ªÀÄÆ®PÀ CP UÉ J¼ÉzÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁzÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀÄÄ CB ¬ÄAzÀ ªÀÈ¢Ý¹zÀ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß 
Q £À°è ¸ÀA¢¹zÉ. ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd 
PBQR £ÀÄß ¥ÀÆtðUÉÆ½¹zÉ. (avÀæ 9.26 UÀªÀÄ¤¹) « (ABCD ) = « (PBQR) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.27

				

			

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.26

				

			

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ : AC ªÀÄvÀÄÛ PQ UÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¹. DUÀ
 « (ACQ) ªÀÄvÀÄÛ « (APQ) UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹]

				(10)	ABCD vÁæ¦dåzÀ°è AB || DC. AC ªÀÄvÀÄÛ BD PÀtðUÀ¼ÀÄ O ©AzÀÄ«£À°è ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ PÀvÀÛj¸ÀÄvÀÛªÉ. «(AOD) = «(BOC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹

				(11) 	avÀæ 9.27 gÀ°è ABCDE MAzÀÄ ¥ÀAZÀ¨sÀÄeÁPÀÈw B ¤AzÀ AC UÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁV J¼ÉzÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀÄÄ DC AiÀÄ ªÀÈ¢Ý¹zÀ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß F £À°è ¸ÀA¢¹zÉ 

				(i) 	« (ACB) = « (ACF) 

				(ii) 	« (AEDF) = « (ABCDE) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(12) 	ºÀ½îAiÉÆAzÀgÀ°è EvïªÁj JA§ÄªÀjUÉ ¸ÉÃjzÀ d«ÄÃ£ÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðeÁPÁgÀzÀ°èzÉ. D Hj£À UÁæªÀÄ ¥ÀAZÁ¬ÄwAiÀÄÄ MAzÀÄ DgÉÆÃUÀå PÉÃAzÀæªÀ£ÀÄß PÀlÖ®Ä EvïªÁjAiÀÄªÀgÀ d«ÄÃ¤£À ªÀÄÆ¯ÉAiÉÆAzÀgÀ ¸Àé®à ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî®Ä wÃªÀiÁð¤¹vÀÄ. EvïªÁjAiÀÄÄ vÀ£Àß d«ÄÃ¤£À ¨sÁUÀPÉÌ §zÀ¯ÁV CµÉÖÃ zÉÆqÀØzÁzÀ ¥ÀPÀÌzÀ°ègÀÄªÀ ºÁUÀÆ CzÀ£ÀÄß CªÀgÀ d«ÄÃ¤UÉ ¸ÉÃj¹zÁUÀ wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀ gÀZÀ£ÉAiÀiÁUÀÄªÀAwgÀÄªÀ eÁUÀªÀ£ÀÄß PÉÆqÀ¨ÉÃPÉA§ ±Àwð£À ªÉÄÃgÉUÉ M¦àPÉÆAqÀgÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ F M¥ÀàAzÀªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ ¸ÁPÁgÀUÉÆ½¸À§ºÀÄzÉA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß «ªÀj¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.28

				

			

				(13) 	ABCD vÁæ¦dåzÀ°è AB || DC. AC UÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ gÉÃSÁRAqÀªÀÅ AB AiÀÄ£ÀÄß X £À°è ºÁUÀÆ BC AiÀÄ£ÀÄß Y £À°è PÀvÀÛj¹zÉ. DzÀgÉ «(ADX) = «(ACY) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ CX £ÀÄß ¸ÉÃj¹]

				(14) 	avÀæ 9.28 gÀ°è AP||BQ||CR CzÀgÉ 
« (AQC) = « (PBR) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.29

				

			

				(15) 	∆AOD AiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ ∆BOC AiÀÄ «¹ÛÃtðPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄªÀAvÉ ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ O £À°è PÀvÀÛj¸ÀÄvÀÛªÉ. ABCD MAzÀÄ vÁæ¦då JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(16) 	avÀæ 9.29 gÀ°è «(DRC) = «(DPC) ªÀÄvÀÄÛ «(BDP) = «(ARC) DzÀgÉ ABCD ªÀÄvÀÄÛ DCPR ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ vÁæ¦dåUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			C¨sÁå¸À 9.4 (LaÑPÀ)

				(1) 	¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ABCD ªÀÄvÀÄÛ ABEF DAiÀÄvÀUÀ¼ÀÄ AB ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃ°zÀÄÝ «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ£ÁVªÉ. DzÀgÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉAiÀÄÄ DAiÀÄvÀzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉVAvÀ ºÉZÁÑVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.30

				

			

				(2) 	avÀæ 9.30 gÀ°è BD=DE=EC. DUÀÄªÀAvÉ BC AiÀÄ ªÉÄÃ¯É D ªÀÄvÀÄÛ E ©AzÀÄUÀ½ªÉ. DzÀgÉ «(ABD)=«(ADE) = «(AEC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

					F CzsÁåAiÀÄzÀ ¦ÃpPÉAiÀÄ°è PÉÃ¼À¯ÁzÀ, §Ä¢üAiÀiÁ vÀ£Àß d«ÄÃ£À£ÀÄß ¸ÀªÀiÁ£À «¹ÛÃtðzÀ ªÀÄÆgÀÄ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «AUÀr¹gÀÄªÀ¼ÉÃ? JA§ ¥Àæ±ÉßUÉ FUÀ ¤ÃªÀÅ GvÀÛj¸À§°ègÁ?

					[UÀªÀÄ¤¹ : BD = DE = EC JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀjAzÀ ∆ ABC AiÀÄÄ ¸ÀªÀÄ«¹ÛÃtð«gÀÄªÀ 
∆ ABD, ∆ ADE ªÀÄvÀÄÛ ∆AEC UÀ¼ÁV «¨sÁUÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÉAiÉÄÃ BC AiÀÄ£ÀÄß n ¸ÀªÀÄ¨sÁUÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¸ÀÄªÀ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß CzÀgÀ C©üªÀÄÄR ±ÀÈAUÀPÉÌ ¸ÉÃj¸ÀÄªÀÅzÀjAzÀ ∆ ABC AiÀÄÄ ¸ÀªÀÄ«¹ÛÃtð ºÉÆA¢gÀÄªÀ n wæ¨sÀÄdUÀ¼ÁV «¨sÁV¸À®àqÀÄvÀÛzÉ]

				(3)	avÀæ 9.31 gÀ°è ABCD, DCFE ªÀÄvÀÄÛ ABEF UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ DzÀgÉ « (ADE) = « (BCF) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

			
				
					* ¥ÀjÃPÁë zÀÈ¶Ö¬ÄAzÀ F C¨sÁå¸À¬Ä®è

				

			

				(4) 	avÀæ 9.32 gÀ°è ABCD MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd.AD = CQ DUÀÄªÀAvÉ BC AiÀÄ£ÀÄß Q ªÀgÉUÉ ªÀÈ¢Ý¹zÉ. AQ gÉÃSÁRAqÀªÀÅ DC AiÀÄ£ÀÄß P £À°è PÀvÀÛj¹zÀgÉ 
« (BPC) = « (DPQ) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹ 

					(¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ : AC AiÀÄ£ÀÄß ¸ÉÃj¹)

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.31

				

			

			
				(5)	avÀæ 9.33 gÀ°è ABC ªÀÄvÀÄÛ BDE UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ. D AiÀÄÄ BC AiÀÄ ªÀÄzsÀå©AzÀÄ DVzÉ. AE AiÀÄÄ BC AiÀÄ£ÀÄß F £À°è PÀvÀÛj¹zÀgÉ,

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.33

				

			

			
				
					[image: ]

					avÀæ 9.32

				

			

				(i) 	« (BDE) = [image: ] « (ABC)

				(ii) 	« (BDE) = [image: ] « (BAE)

				(iii) 	« (ABC) = 2 « (BEC)

				(iv) 	« (BFE) = « (AFD)

				(v) 	« (BFE) = 2 « (FED)

				(vi) 	«(FED) = [image: ] «(AFC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ : EC ªÀÄvÀÄÛ AD UÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¹ BE || AC ªÀÄvÀÄÛ DE || AB EvÁå¢UÀ¼À£ÀÄß ¸Á¢ü¹]

				(6) 	ABCD ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ PÀtðUÀ¼ÁzÀ AC ªÀÄvÀÄÛ BD UÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ P £À°è PÀvÀÛj¸ÀÄvÀÛªÉ. 

					« (APB) × « (CPD) = « (APD) × « (BPC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 

					[¸ÀÄ¼ÀÄºÀÄ : A ªÀÄvÀÄÛ C UÀ½AzÀ PÀæªÀÄªÁV BD UÉ ®A§UÀ¼À£ÀÄß gÀa¹.]

				(7) 	∆ ABC AiÀÄ°è P ªÀÄvÀÄÛ Q UÀÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV AB ªÀÄvÀÄÛ AC UÀ¼À ªÀÄzsÀå©AzÀÄUÀ¼ÀÄ. R JA§ÄzÀÄ AP AiÀÄ ªÀÄzsÀå©AzÀÄ. DzÀgÉ 

				(i) 	«(PRQ) = [image: ]«(ARC) 			(ii)  «(RQC) = [image: ]«(ABC) 

				(iii) 	«(PBQ) = «(ARC) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.

				(8) 	avÀæ 9.34 gÀ°è ABC AiÀÄÄ A AiÀÄ°è ®A§PÉÆÃ£À ºÉÆA¢gÀÄªÀ ®A§PÉÆÃ£À wæ¨sÀÄdªÁVzÉ. BCED, ACFG ªÀÄvÀÄÛ ABMN UÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV BC, CA, AB ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÉÄÃ¯É gÀa¹gÀÄªÀ ªÀUÀðUÀ¼ÁVªÉ. gÉÃSÁRAqÀ AX ⊥ DE AiÀÄÄ BC AiÀÄ£ÀÄß Y £À°è ¸ÀA¢ü¹zÉ.

			[image: ]

			avÀæ 9.34

				(i) 	∆ MBC ≅ ∆ ABD		(ii)  «(BYXD)=2«(MBC)	

				(iii) 	«(BYXD) =« (ABMN) 		(iv)  ∆ FCB ≅ ∆ ACE	

				(v) 	«(CYXE) = 2 « (FCB)		(vi) « (CYXE) = « (ACFG) 

				(vii) 	 «(BCED) = « (ABMN) + « (ACFG) JAzÀÄ ¸Á¢ü¹

			¸ÀÆZÀ£É : (vii) £ÉÃ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ ¥Àæ¹zÀÝªÁzÀ ¥ÉÊxÁUÉÆgÀ¸ï£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄªÁVzÉ. 10£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ¤ÃªÀÅ EzÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀªÁzÀ ¸ÁzsÀ£ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄ«j.

			9.5 ¸ÁgÁA±À

			F CzsÁåAiÀÄzÀ°è ¤ÃªÀÅ F PÉ¼ÀV£À CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀ°wgÀÄ«j.

				(1)	DPÀÈwAiÀÄ «¹ÛÃtðªÀÅ PÉ®ªÀÅ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ EzÀÄ DPÀÈwAiÀÄÄ DªÀj¸À®àlÖ ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ ¨sÁUÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÉ.

				(2) 	JgÀqÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ DPÀÈwUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ DzÀgÉ EzÀgÀ «¯ÉÆÃªÀÄ ¤dªÁVgÀ ¨ÉÃPÁV®è.

				(3) 	DPÀÈwAiÀÄÄ T AiÀÄ ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¥ÀæzÉÃ±ÀªÀÅ MAzÀgÀ ªÉÄÃ¯ÉÆAzÀÄ E®èzÀAvÉ EgÀÄªÀ DPÀÈw P ªÀÄvÀÄÛ DPÀÈw Q £À ¸ÀªÀÄvÀ¯ÁPÀÈw ¥ÀæzÉÃ±ÀUÀ½AzÀ ªÀiÁqÀ®àlÖgÉ «(T) = «(P) + «(Q), 

					«(X) = DPÀÈw X£À «¹ÛÃtð JA§ÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¸ÀÆa¸ÀÄvÀÛzÉ.

				(4) 	JgÀqÀÄ DPÀÈwUÀ¼À MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ JAzÀÄ ºÉÃ¼Á¨ÉÃPÁzÀgÉ, CªÀÅUÀ½UÉ MAzÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÁzÀ(¨ÁºÀÄ)«zÀÄÝ F ¥ÁzÀPÉÌ C©üªÀÄÄRªÁVgÀÄªÀ ±ÀÈAUÀUÀ¼ÀÄ ¥ÁzÀPÉÌ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄvÀÛªÉ.

				(5) 	MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄªÁzÀ ¥ÁzÀ) zÀ ªÉÄÃ°gÀÄªÀ ºÁUÀÆ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

				(6) 	¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ CzÀgÀ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ CzÀPÉÌ C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ JvÀÛgÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞPÉÌ ¸ÀªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛzÉ.

				(7) 	MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¥ÁzÀ) zÀ ªÉÄÃ°zÀÄÝ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ «¹ÛÃtðUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EªÉ.

				(8) 	MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ºÁUÀÆ MAzÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EzÀÝgÉ wæPÉÆÃ£ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ «¹ÛÃtðzÀ CzsÀðzÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ.

				(9) 	MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¥ÁzÀ) ªÀÄvÀÄÛ MAzÉÃ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼À «¹ÛÃtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄ.

				(10) 	wæPÉÆÃ£ÀzÀ «¹ÛÃtðªÀÅ CzÀgÀ ¥ÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ D ¥ÁzÀPÉÌ C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ JvÀÛgÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞzÀ CzsÀðzÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ.

				(11) 	MAzÉÃ ¥ÁzÀ (¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¥ÁzÀ) zÀ ªÉÄÃ°zÀÄÝ ¸ÀªÀÄ «¹ÛÃtð ºÉÆA¢gÀÄªÀ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄvÀÛªÉ.

				(12) 	wæ¨sÀÄdzÀ ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀÄÄ D wæ¨sÀÄdªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ «¹ÛÃtð EgÀÄªÀ JgÀqÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÁV «AUÀr¸ÀÄvÀÛzÉ.

			

		

		
			
			

		

		
			* F ZÀlÄªÀnPÉAiÀÄ£ÀÄß fAiÉÆÃ¨ÉÆÃqïð G¥ÀAiÉÆÃV¹ PÀÆqÁ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.
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